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OEPMAOBA BEJIMKA TEOPEMA

Painiko Touwruh, Hoeu Cag

ITpumep npobnema w3 Hajpanuje dasze Teopujec opojesa je uitaiopun
upobnem. Kao mTo 31aMO, 3a AYy>KMHE CTPAHHIA MIPABOYTJIOT TPOYTIA BAXKH JEI-
naxocT x2 + y2 = z%, rae cy X ¥ y Qy:KHMHE KaTeTa, a Z Ay’KUHA XHNOTeHy3e. To
HaMm omoryhiasa 1a oapeAuMO AYKHHY J€AHE CTPAHHLIE MPABOYIJIOr TPOYTJa aKo
cy mosHare apyre ase. OBa ummbeHHna Omna je nmo3Hara BaswioHmmma ckopo
2000 roauna npe Iutarope, naxo Hucy 3Hamu foka3. ['pou ¢y ca moceOHHUM HH-
TCPECOM M3YYaBAIH MPABOYTIIC TPOYTIOBE KOA KOJHX Cy CBC TPH JYHKHHC CTPa-
HUIIA 1IeTr OpojeBU. TakBU TPOYTIIOBH Ha3WBaJy ce¢ [luTaropuHu TPOyrioBH a
oxrosapajvhe Tpojke Opojesa (x,y,z) cy [Nluraropune tpojre. Ha mpumep,
(3,4,5) u (5,12, 13) ¢y I[Muraropune tpojke 6pojesa.

Ja mu je Opoj [Turaropurux Tpojku GeckoHATAH?

OAroBop Ha OBO MHUTAKE j€, OUUIIICAHO, MOTBpAaH. Hanmve, nako ce BU-
au na axo je (x,y,z) [NutaropuHa Tpojka, OHIA j¢ 3a CBAKH MPHUpPOaaH Opoj k.
tpojka (kx, kv, kz), Taxohe, [Turaropuna. 3aucta, axo je x2 + y? = z2, taga je

(kx)? + (ky)? = k2x? + k?y? = k2 (x? + y?) = k?z% = (k2)?,
1. (kx, ky, kz) je ITuraropuna tpojka. Tako, Ha npumep, uz [Tutaropuse Tpojke

(3, 4, 5), crapmavhu k = 2,3, ..., nobujamo Geckonauan Huz IluraropuHmx
Tpojku (6, 8, 10), (9, 12, 15),...

Jomr ¢y Iluraropunu cie AOCHUIM TPOHALIIH A € (m,

m?2-1 m?+1

2 72 )
[Turaropuna Tpojka 3a cBaku mpupogaH Hemapan O6poj m. Kponekep je vy 19.
BCKY JJ0KA320 Ja €y CBa MeT00pojHA peIckha JeTHATHHE

x% 4+ y2 = 72

00mmuKa
x =m(a? — b?), y = 2mab, z = m(a? + b?),

rae cy m, a u b nenu OpojeBn, a4 U b y3ajaMHO MPOCTH, JCAAH O BHUX IapaH, a
JAPYTH HECTIAPAH.

[Turaropun nmpobrem mpunaga Tuny Huodantopux nmpodaema. TakBum
npobaemuma ce OaBuo rpuku Maremaruyap JuodaHT, KoM je )KHUBEO V AneK-
cauapuju v 3. Beky Hame ¢pe. theropo Beauko aeno je "Apurvernka”. YV cyin-
THHH, TO J€ KOJCKIH]a TPUMEPA JCTHAYHHA PA3THIHTAX CTCTICHA, TJE J¢ OCHOB-
HU podiieM aa ce Hal)y ueao0pojHa uin panroHaiHa pemema. Juodanrosa xe-
7a cy MpeACcTaBsbasia MOMA3HY TauKy 3a ucrpaxkusama Pepmaa, Ojnepa, [ayca u
JPYIUX MareMarudapa y obnactu teopuje 6pojesa.

Hurepecantra je cyadouna [unodantose “Apurmeruke”. Hamucana je y
3. BEKy HOBC €pe, A/l |¢ HIMYC3NIA ¥ BUIIC OJ JCIHOT MHICHH|YMA CMarpaia cc
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msryosseHoM. Tek 1464, roaune je Hemauku mMaTemaruuap PermoMonTanyc ciy-
yajHO mpoHamao 6 oa 13 kwura "Apurmetuke”. Y JaTHHCKOM MPECBOAY MPBH
myT j¢ o0jaBmpeHa 1575, rogune. Mzname w3z 1621, roauHe, ynopeao Ha JTaTHH-
ckoM H rpukoMm, npupeano je depmaos nmpujaress bame ae Mesunpjak. Jenan
npuMepak je moxiaonno Oepmay. Ta kmura je mocrana o0aBe3Ha JIEKTHPA 32 CBE
eBporcke matematuaape, n3mehy ocrammx 3a ®epmaa u Jexapra. Hu mocae xu-
JbaJy TOJAWHA KbUTA HHJC HU3rYOHIA HUIITA OJ CBOJE AKTYCITHOCTH, BCH CAaPiKa]
je Ono manexko M3HAJ HABOA eBporcke anredpe 16. Beka.

®panuycku Maremarndap u npasHuk [ljep @epma (1601-1665) npak-
THUKOBAO J€ Ja Ha MapruHama ceor npuMepka Jnodantose “ApurMernke™ 3arm-
Cyje OCICIIKS KO J& CY ¢¢ OJHOCHIIC HA MPOOICME U3 TCOPH]C OPOjeBa KOJUMA CC
6apno. Te Genermke cy decto mMane ob6muk Tephewma 6¢3 mokasza. Cea Ta TBphe-
Ba CY KacCHHU|E, O/ CTpaHE APYTHX MareMarduiapa noTepheHa kao KOpEeKTHa, V3
MaI0OpOJHE U3V 3ETKE.

Y JuodanToBO] KE-H3HU HABEACH ¢ U creachn mpodaem:

3a ceaxu ftosuiiuean yeo 0poj a, jegnawuna x> +y* = a? uma becro-
HAYHO MHOIO PAYUOHATHUX PeLLerba.

HpyruMm pednma, KBaapat LEeJor Opoja MOXKe Ce MPEACTABHTH Kao 30Hp
JBA KB3Ipara pauHoHATHUX OpojeBa HAa OCCKOHAYHO MHOro HauwHa. Qparne
Jako ciaeam aa uma 6eckoHauHO MHOTO [ TutaropuHux Tpojku Opojesa.

Ha maprusn, nopex osor dmodantoBor tekcra, ®epma je 3ammcao
cneachu komenTap: Mehyitium, Hemoivhe je tpegciiasuiniy Kyb kao 30up geéa xy-
Oa, yelniepitiy cideiten kao 30up gea yewlepitia cieilena, u yoiutite, 0un0 Koju
citieiren eehu og gpyioi kao 30up gea iaxea citietiena. Hawao cam 3auciia nei
goxas 0801 WEPGHrba, anu HA MAPTUHI HEMA gOBO/bHO MECIlId ga id 3aUUUIeM.
(Cuius rei demonstrationem mirabilem sane detfexi hanc marginis exiguitas
non caperet.)

Hpyrum peurva, @epma epan 1a Jnodantosa jerHaIHHA

xTL _|_yTL — ZTL’

rae je n ueo Opoj Behw o 2, HEMa peuickha y CKYIMy NpUPOIHHX OpojeBa. Y
depmaoBo] 3a0CTABIITHHH HUJC MPOHANCH JOKA3 O KOMC J¢ TOBOPHO. 3ayBCK |¢
oCTajIa 3aroHCTKA Ja JIH j¢ ¥ KaKBUM JOKa30M pacronarao depma.

Kan je depmaos cun Camyen 1670, roaune o6jasuo bancos mpesos
Huodantoe ApuTMEeTHKE 3ajeIHO ca OUeBUM Ocemkama, osa Oenemka je moc-
Talla YyYBEHA.

HajGomu matematnuapu cy tokom euwe of 300 roguHa Ge3ycnemmHo
MOKyInaBaau Ja Jokaxky depmaoso tBpheme, npumvewmyjyhu pazde npuctyne. Y
THM TIOKYIajuMa A0O0WjCHHU CY MHOTH BQKHH W HHTCPCCAHTHH PC3YITATH W3
Teopuje Opojera. 3an = 3 un = 4, tepahmwe je nokazao Ojacp (1707-1783), a
3a n =15, Jupuxae (1805-1859). Ojaep je 1742. rogune, CKOpPO YHUTAB BEK
nociae depmaoBe CMPTH, TPAXKUO O CBOT NPHjaTesba, (PPAHIYCKOT MATCMATHYA-




https://matematickitalent.mk/

pa Knepoa, na nperpaxu ®epmaopy kvhy v Haau na he ce nponahu Hexu nmamup
ca Oap acmom gokaza. Huje mocrojana HEMKAKBa Hacja O TOMC Kako OH MOrao
marnegaty PepMaoB gokas, ako ra je yvommre Ouio. [ayc je 0o MHIIIBEHA Ja
JI0Ka3 HUJC HHU TIOCTOJa0, UM j¢ Ouo morpemad. Y muemy Ondepey, Iayc kaxe:
“Tlpuznajem ga je¢ depmaosa Tecopema, Kao H30I0BAHO TBPHCHE, O MAJIOT HHTC-
peca 3a McHE, jep Omx Morao jako (OpPMYJIHCATH MHOIITBO CIUYHHX TBphHcHma,
KOja C€ HE MOTY HH JOKA3aTH HH ONOBPrHYTH.” BeIWkH HEMaykd MareMaTthdap
Haeun Xunbepr (1862-1943) oBako j¢ 06jacHHO Pa3nore 3amTo HHUKAI HHJC
MOKyImao aa gokaxke depmaoBy BemuKy TeopemMy: ~1Ipe HETO ITO MOYHEM, MO-
pao OMX 43 MOCBETHM TPH MOJUHE HHTCH3UBHOM MPOYYABAGY, 4 Ja HEMAM TOJIH-
KO BPCMCHA Ja OWX ra cTpalivio Ha BCpOBaTaH HCYCTICX.

ITopen akcuoma (TBphea unja ce TAUHOCT mpuxBaTa 6€3 J0Ka3a) U TCO-
peMa (xokazaHux TBphemwa), y MareMaTHIIN ITOCTOJ¢ B XHIMOTE3C (TBpHcHka 3a KO-
Ja ce MPETIOCTAaBIba Ja Cy Ta4HA, AT 32 KOja HEMaMO J0Ka3). Y UCTOPH|H MaTe-
MaTHKE TIO3HATC CV MHOT'¢ XHTIOTC3C, KOJC CV M3PCK/IH pa3Hu MaTeMmarndapu. He-
K¢ O/ BUX CV KAaCHH|C JOKA3AHC H CAMHM THUM CY TOCTAIC TCOPEME, a HCKS CY
OIOBPTHYTE, Tj. JOKA3aHO j¢ Aa HC Baxke. M y jeaHOM W v APYyroM ciydajy, 3Ha-
yaj XUMOTE3a U3PCUCHUX O/ CTPAHS BEIUKUX MaTemarnyapa je Benuku. M v jea-
HOM W Y JPYTOM CJIy4ajy, HAMOPH Ja CC XHITOTE3a JOKAKE HITH OMOBPrHE 00MY-
HO PC3VITHPAJV YCCTO HCOUCKHBAHMM OTKPHNWMA M Pa3BOjcM HOBHX MaTcMa-
THYKHX aucudrinHa. Oepmaosa Benuka teopema je npexko 350 roguHa mMana
CTATYC XHITOTE3E.

Benuku Hanpesak y mpasiyy permema Depmaosor npobdacma HATPaBHO
Je no3uaru HeMauku mMatemaruuap Kvmep (1810-1893). Jlokazao je xa @epma-
0BO TBphewme BaXkH 3a cBe mpupoaHe Opojese n < 100; 3a Taj pesyarar x06w0 je
Harpaay [lapucke akazemuje mayka. Kymep je, 1843, roaune wak caommruo pe-
IICHC¢ KOMILICTHOT mpodaeMa, anu j¢ Jupuxie ykazao Ha rpeuky vV EBCroBOM
nokazy. bes 063upa Ha 10, Moke ce pehu aa je BeIHKH mporpec y npasLy peiic-
ma Pepmaosor npodnema, KOJU €y NMOCTH3ATH Pa3HH MATEMATHYAPH, TEKAO Y
ckaaay ca Kymeposum uaejama. O mouetka padyHapcKe epe, yIopeao ca MmoKy-
majuMa pemema Pepmaosor mpodieMa, BpPILICHA Cy U MpoBepasama nmomohy pa-
gyHapa. Ha ta) HauuH je depmaoso TBphewme OUI0 MPOBEPEHO 32 CBE MPUPOTHE
opojere n < 150000.

®depmaos npodiem npusykao je v 20. BEeKy NaK\Y H MHOTHX HEMare-
MaTH4apa, A¢IoM 3axBasbyjvhu u unscHum 1a j¢ 1908. roqune Hemanr Boadg-
cken sapemtao Harpaay oa 100 000 mapaka oHOME KO MPBH PEIIH MPOOICM.
IMocacauma Tora 6una je mommaBa ~pememka’ 04 CTPAHE aMaTepa, OJ KOJUX MHO-
'l HUCY HH CXBaTWJIH CYINTHHY npobaema. MaTEpecoBame amartepa je cracHy-
JI0 HAKOH IITO J¢ TIOMECHYTA cyMa o0e3BpehicHa xuncpundmaiajom koja je v He-
mauko] Hactynuna nocne Ilpeor ceerckor pata. Konauno je, 1994. roaune, eH-
rieckn mMaremarudap Exapjy Bajiac gokxazao depmaoy Bemuky teopemy. Hexu
MPOMYCTH W HEJaCHA MECTa y JI0KA3y OTKIOKCHH CY YCKOPO V3 Capaimby APYrux
maTteMaruJapa.
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Tume je Pepmaosa xunoresa (TBpheme 3a Koje HHje OCTaBHO JOKa3) A0-
Onja cTaTyc TeopeMe | Io3Harta je moa umeHom depmaoBa Beuka TeopeMa (3a
paznmuky of T3B. DepMaoBe MajIC TCOPEME KOja je, MaKo MO HA3HWBY ~Mana’ , BEO-
Ma 3HAYAJHA).

3a unrtaorna he OUTH UHTCPECAHTHO A4 BHAH KAKO J¢& BPIO J¢THOCTABHO
noxazatu BenukH a0 OBT (Depmaose Beauke Teopeme). Takeu qokasm y Ma-
TCMATHLH YCCTO AOMPHUHOCES OIMIUTCM YTHUCKY O MPHUCTYMAYHOCTH HCKOT MPOOIIc-
Ma M HABOJAC aMaTepe OC3 BCIMKOI MATCMATHUYKOT 3HAMKHA Ja CC YOVINTA]Y V Pe-
aBake O30HMJBHUX MaTeMaTHYKUX mnpoOsiema. CludHa CHTyamMja j& KapakTe-
PUCTHYHA U 3a JPYyre TEIIKE MaTeMaTH4uke mpoOJeMe Kao IITO ¢y KBaparypa
KpyTa, TPUCEKIIHM]A YIJIA U AYTUTHPAkE (YBajambe) KOIKE.

Janarak 1. Jlokasaiin ga ne iocitioje upupoguu 6pojesu X, y, Z, n, ige je

n = z, waxeu ga je x" +y"t =z".

Pewerve. TlpeTmocTaBUIMO CYIpOTHO, T]. Aa 3a HEKE NPUPOAHE Opojese X, Y, Z,
n, rac je n =z, saku X" +y" =z". Jlako c¢c Buam ma mopa Oomth X < Z
y < Z, Tla HA OCHOBY CHMETpHje n3paza x + Y™ MOKEMO MPETIOCTABUTH 1A j&
x < v. KopuctuheMo HACHTHTET

"=yt =(z—y)E" T +yz" i+ Lty 2z 9" D)

KOJH c€ JaKo J0Kaszyje MHOKSHEM H3pasa Ha JecHo] ctpaHu. Kako y apyroj 3a-
Tpaau Ha JCCHO] CTPAHU MMa N ca0Hpaka, CBAKHM j¢, HA OCHOBY X < y < z, Bchu
onx" lukakojez—y=1,10]e

(z—y)E" " T+yz" 2+ L+ yr 2z Yy D > ax > k™
y y y y

Cacam z™ — y™ > x" oanocHo x™ + y" < z", mto j¢ CYMPOTHO MPETIIOCTABLN
x" +y"™ = z". W3 nobujeHe KOHTpaAUKIH]je cAean TagHOCT TBphema opmynu-
CaHOT V 3aJaTKYy.

O

VY yobuuajeHEM 337aIiMa KOJH €6 OJHOCE Ha AMO(AHTCKE J¢THAUHHA,
Hajuemhe ce moApasyMesa Ja HHJE 103BoJbeHO kopumheme OBT (depmaosa
BCJIMKA TCOPEMA), VKOJIUKO HHUJ¢ Apykun]¢ Haraameno. Mnak, y cneachem 3anar-
Ky aemonctpupahemo mpamep nokaza kopumhemem OBT.

3aparak 2. Hexa cy m u n asa upupogra Opoja xoju cy cegmu cilieiien i ipu
iome je m 2009-yughpen, a n 2016-yuppen. Jla nu 4025-yughpen 6poj xoju ce
gobuja uciiucuearsem bpoja n uza dpoja m moxce duitin cegmu citeien”?

Pewerse. He mosxe. Heka je m = x” un = y7. Tazga je 6poj KOjH ce U3 BHUX J0-
Ouja HAJOBC3HBAMBCM [CTHAK

102016x7 +y7 — (1028896)7 _|_y7‘

Mehytrm, Ha ocHOBY @BT, 0Baj 6poj HE MOXKE OHTH CEAMH CTCTICH.
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Teopuja OpojeBa je HenpecVITHA W3BOP A00pHX mpodiema. 3a MareMa-
THdape 1odap mpodneMm j¢ oHal umja j¢ GopMyammja jJCATHOCTABHA, a PCUICHE |C
caoxeno. Llro je Beha aucnpomopmja w3melhy jeaHocTaBHOCTH hopMyIaHjc U
CII0’KEHOCTH pelIemka, mpodiem je 6oseu. @BT je Hajdosen npumep 3a to. beny
dopMynanmjy pazyme CBaKM YUCHHK 7. pa3peaa OCHOBHE INIKOJE, HAKO CY Y pe-
MaBaKy KOPHUITNCHEC MCTOAC M3 PA3HUX 0OJACTH MATCMATHKE, KOJC CC M3VIaBajy
CaMo Ha MOCTAUIUIOMCKHM CTYAHjaMa.

@®BT je 6una camo jeaHa 0 MHOTOOPOJHHUX XHIIOTE3A U3 TEOpH|e Opoje-
BA, KOJC AyrO HUCY OWJIC HHU JOKA3aHC HH OMOBPIHYTE.

WU v apyrum ob1acTumMa MATCMATHUKE CY TOCTOJANIC M TIOCTOJC CIIHMYHC
XHIIOTE3E, AJIH OHO MO YEMY C€ Pa3THKY]y OJ XHIIOTE3a V TEOpHjH OpojeBa je
YUEBCHUIA 1A CAMO MaTeMAaTHYaApH CICHH]ATU30BAHH Y TO] 00JacTH MOTY Ja
CXBATC CVINTHHY TPoOICMA U 1A CC CBCHTYATHO VITYCTC V FhETOBO PCINABAISC.

Paau nopehema, HABOOUMO JeJaH O TaKO3BAHHX MHIICHH]YMCKHX TPOO-
aema — IMoenkapeoBy xumnotesy, kojy je 2003, roguHe A0Ka3a0 PyCKH MaTCMATH-
gap ['puropwn) [lepessman. [pu Tome HABOAMMO CaMO BCHY CICIHUJATHY (TPOIH-
MCH3HOHATHY) BapPHjaHTV:

Ceaxa neoipanuyena jeguoCpyko HOGE3aHa KOMUAKWIHA WpoguMer-
SUOHATHA MHOIOCIUPYKOCT XOMEOMOPPHA fe UpOguMeH3UOHATHO] cghepu.

Yak u mMareMaTH4apd KOJHMa TOIOJIOTH]a HHJE CIELHJATHOCT HMAJy
temkoha ga v mornyHocTH cxBarte Gopmynanujy [loeHkapeose xumnorese, yak H
V CTICIIH] ATHOM TPOIUMCH3HOHATHOM CITYUa]V.

Ha 6ucmo odjacHuau cmucao [loeHkapeose XUmoTese, NpeTXOIHO MOpa-
MO PAITYUCTUTH Ca MOJMOBHMA JCAHOCTPYKE IOBE3AHOCTH, N-IHMCH3NOHATIHE
MHOTOCTPYKOCTH, KOMIIAKTHOCTH, XOMEOMOpGH3Ma, a pH JeUHHUCABY CBAKOT
OJl THX TMOJMOBA TI0]aBJbY]y €€ HOBE UYJHC PEYH KOJ¢ CC OJHOCE HA HOBE MOJMO-
BE, KOj¢ TIOHOBO Tpeha 00jarmmaBaTH.

Pax Ha pemmaBamy TEIMIKHX MATEMATHYKHUX IIPOOIEMA, Ka0 U YOIIITE HC-
TPAKHBAaMA Y MATEMAaTHIH, HAJOOJBE je OkapakTepucao cam Exapjy Bajac, y un-
TepBjvy 3a bBLI, kax cy ra matanu kako c¢ occha mocie TakBOT BEIMYAHCTBCHOT
orkpwuha;

Moorcga dux najbosme moiao oiucaitiu ceoje baswerne MAleMaiiuKom
iwarko ga ia yiropegum ¢ 60pagrom y mMpaunoj u Heuciipaxceroj kyvhu. Vheite y
upgy coby u yeepuitie ce ga y woj eraga uowityn mpax. Xogajyhu ito cobu ciuan-
HO ce cuoiuyeite 0 HamMewiiaj, am Maio HomMalo yyuilde ige je Koju Komayg Hd-
mewtitiaja. Hailoxon, ilocne wiecili meceyu uau euuie, iipoHaheite ipexugay u
yuanuive ceeidno. H waga cee uocuiaje eugoueo. Hailokon, moorceiue Gugeni
ige ce Hanazuitie. A onga yrazuitie y ciegehy mpauHy cody.

Crnenehux Hexonmko 3amaraka he nomohn unTaomy Ja cXBaTH CYIITHHY
depmaoBe BEMUKE TEOPEME U C BbOM MOBE3aHE MPOOIEMATHKE.
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3apatak 3. Joya je ioipeutno pazymeo goprayrayujy Pepmaoee eeuxe ideope-
Me U 3a4yguo ce Kako je 1daxko ycieo ga je goxaxce. Haume, on je peuiaeao cie-
gehu 3agaitak:

Joxazaiun ga jegnaquna

n* +nY =n?

UMA OCCKOHAYHO MHOIO peutersa 3a N = 2, d HeMd peuiersd 30 > 2 Y CKVily
iipupognux opojesa. Kaxo usinega Joyuno peuteive?

Peuerve. Quuraenuo jen = 2 u x,y < z. 300r CHMCTPH|C JICBS CTPAHE MOYKEMO
y3eTH Aa j¢ X < y. Hakon neo0Oc a¢Be U ACCHE CTpaHE ¢a N, JCAHAYHHY MOXKC-
MO HAIMCATH V OOIUKY

niTE_p¥-x=1 (1)

Axo mpernocraBumo gaje Y > x, tagaje y —x = 1. Kakoje z>yuy > x, 10
je z — x = 2. To mosnaun 1a je nesa ctpana (1) je aespuBa ca n. Taka Mopa Ou-
TH B AcCHa cTpaHa, 1j. 1 je mespuso ca n. Ho, 1o je Hemorvhe, jep je n = 2.
Croraje y =x, maje n¥ ¥ =n® =1. Kaga to yspcrumo v (1), go6ujamo aa
je n?~* =2 Kako cy y nutamy npupoaHu OpojeBH, cieaun =2 uz —x = 1.

Hakne, sa n=1 u n > 2 jeanaunra n* + n¥ = n? Hema pemcwma y
CKvIY MpHUpOAHUX OpojeBa. 3a 1 = 2 uMa OCCKOHAYTHO MHOTO permcma. 1o cv
cBe ypehene uetBopke (X, y,Zz,1n), rae je X MPOH3BOJBAH MIPHPOAAH OpOj, ¥ = X,
z=x+1lun=2

O

3anarax 4. /foxazaituu ga jegnauuna

AT +yn =znt1

UM GeCKOHAYHO MHOIO peutersa y CKVILY upupoghux Opojeeq, 3a ceaxu upupo-
gawu Opoj n.

Pewerve. JeqHaunHA c€ MOXKE HAMMUCATH Y OOJIHKY

x n y n _
Gy +G) ==
Can cc nmako mpoBepasa Ja j¢ 3a cBaka ABa mpupodHa Opoja @ u b, Tpojka

x=a(a™+b"),y =b(a™+b"), z=a" + b™ pewcte qaTe jcAHAYHHE.
O

Ha mpumep, jeJHO o pelieska je ITHAYHHE

x3+y3 =z

nobujamo3aa=5ub =7 Tagaje x =5(5%+7%)=2340,y =7(52+7%)
= 3276, z =53+ 7% = 468.
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3agarak 5. Heka cy x, V, Z, n iipupognu dpojesu maxeu ga je
X"y = z",
ige je x <. Hoxaszawu ga jen < x.

Pewerse. 3 ycmoBa x < y u came jeqHaunHe ciean ¥y < z,1). v+ 1 <z Tanma
je

Xt =zt =yt 2 (y+ D -y (D)
Kopucrehu ngenturet
a®—b*=(a—-b)a" 1+ba" " %2+ . +b" 2a+b"" 1)

(BuzetH pememe 3agatka 1) u crasmpajyhua =y + 1 u b = y, nodbujamo

(y+1D"—y" =
(G+D =y +D" T +y+ D" 24+ L +y" 2(y+ D) +y"~ 1) =
1 (p+ D" ' +y@+ D" 2+ Ly 2y + D +y" Y.

M3 Tora u (1) cneaun
M2+ Hy(y+ DA Lyt Ay Dy

Kako je y + 1 > vy = x, u3 oBe Hejeqnakoctu aobujamo x™ = nx™~ 1 ogakne
j€ X = n, WTo j¢ U TPeOAIO Aa CC JOKAKE.
O

3anarak 6. Jloxazaiuu ga 3a neiiapue opojese n, n > 1, jeguauuna
x4yt =2z",
HeMma peuteiba ¥ CKYiY upupognux 6pojesa 3a xoje je X + y upociu 0poj.
Peuterve. Axo je n, n > 1, Henmapas Opoj, BaKH HIACHTHTCT
a*+b"=(a+b)(@* "t —ba" " ?+ ..+ (-1)"" " Za+ (-1)*"1p" 1)

(Jlokasyje cc UCTO Ka0 OHAJ M3 PCUICHA 330ATKA 5, MHOKCHCM M3Pa3a HA JCCHO]
ctpan.) CricnujaaHo j¢

Pyt =+ T —yxm T2 4 L+ (D) 2y 2 4 (=) Ty T )

ma je x" + y" mesemso ca x + y. C o63upom 1a je x™ + y" =z, z" je Takohe
JCJBHBO Ca X + Y.

Axo je x + y mpocT Opoj, TaAA JC U Z AEJBMBO CA X + Y, T]. Z = X + V.
Mehytum, Tama je z = (x +y)™ > x™ + y™, jep je n > 1. (Iocneama HejeqHA-
KOCT HCIIOCPEIHO Ciicau u3 OMHOMHE hopMmyIic.)




O6jaBeno Ha 23.9.2022

IIpema ToMme, ako je x + y mpoct Opoj 1 n > 1, Taga HE MOXKE 1a BaAKU
x" +y" =2z", rae cy x, y, Z npupoaHu OpojeBH, Tj. jeaHauuna X" + y"* = z"
HEMa PELICHA.
O

Hanomena. Axo ce HE OrpaHHYHMO HA MPHPOAHE OPOJEBE M HE 3aXTEBAMO A &
n > 1, oHAa HABCACHA JCAHAYMHA UMA OCCKOHAYHO MHOTO NEIOOPOJHUX Pellie-
Ba v KojuMa je X + Yy mpocT Opoj. HanmMe, 3a IpOH3BOIBHO N, TO CY CBE TPOJKES
(p,0,p). rac je p mpoct 6poj. A 3a n = 1, OCHM HABCACHUX, TO CY jOII U TPOJKE
(¢, p — t,p), rae je p mpoct 6poj, a t ueo Opoj.

3aparax 7. Joxasaiiu ga jegrauuna x% + y> = z2 uma decrkonaquno mHolo pe-
uierba y CKYily upupogHux dpojesa.

Pewerse. Jenno pememe je (1,2,3). C apyre crpane, ako je (x,V,z) peleme,
taza je To u (8x, 4y, 8z). 3aucra, Baxku

(8x)% + (4y)3 = 64(x2 + y3) = 6422 = (82)2,

OJIaKJIC CACAM A AaTa J¢THAYNHA UM OCCKOHAYHO MHOTO PEIICHA.
O

3anarax 8. Kopuciiehu @epmaoesy eenuxy ieopemy nahi cee yene 0pojege n 3a
xoje je 18(n? + 3) xy6 ipupognoi Gpoja.

Pewerse. Jlako ce Buam 1a je
18(n2+3) = (n+3)°—(n—3)° = m+33+(-n—3))". ()

ITo ®depmMaoBoj BETHKO] TCOPSMH, |CIHATHHA
z3 =x3+y°3
HEMa PElICHa y CKYIy NMPHPOIHHX O6pojesa. 3ato, ako je 18(n? + 3) xy6 npu-
poaHor Opoja, oHaa jeanayunHa (1) Moke ma mMa pemema camo ako jen+ 3 = 0
mmmn—3=0,1.n=-3umn=3.Y oba ciyuaja je 18(n?+3) = 216 =
63.
O

Cratujara npB nart e od0jaBena Bo cnucannero TAHI'EHTA na
JAM na CpoOuja Bo 2017/18 roquna




