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HECTAHIOAPIHA AHAJIU3A

gp He6ojua Hrogunosuh, Kparyjesan

Hecranpgapana ananuza Haje 3aceGHa obnact mareMaTHKe, Beh Iipe cera Texnuka koja uma
MHIOTOBPOjHE MPUMCHC Y BCIHKOM 6pojy OpYrux O6NacTH, ¥ MATEMATHUKO] allajli3H, TEOPHjH
BepoBaTtnohe, usHLM, GeCKOHAYHO] KOMOMHATOPULM M), BaXHOCT OBE MCTOJIC OTIICHA CE IIp-
BEHCTBEHO Yy TOME IITO Hajuelithe HyAH jeHACTABHH]E€ H MHTYHTHBHU]E CAarllelaBakhe TIOMEHYTHX
obnactd. Hecrangapuuy ananusy je creopuo Abpaxam PoGuHcoH, penaruBHO cKopo, 1961,
rojiuie y pagy Non-Standard Analysis, kopucrehu crape uneje, npe coera, 'ordpnia
JajGma. OcHOBHA HIEjA TPH OBOM 3ACHHBAILY j¢ JOOPO MOIHATA Y MATEMATHIN: YROBEILE HostUx
(tgeannux' ) eneMenaTa y IUbY NOJEJHOCTARBLEILA HEKE TEOPH]E O WIBECHHM MATEMATHYKHM
o0jeKTHMA.

YBOI

[TPUMEP. ¥ noHefe/Lak, TAUHO Y 9% 1 YIYTPY HOBCK j& N0Ue0, YTalAHOM CTATOM, JId CC 11CILE Hi
IUIAHHICKN BPX, W OCBOJHO I'a j& TAUHO ¥ G622 hy yeeue. Ilponco je noh na memy. CyTpajan, oner y

920 1y yiyrpy, HOYEO je [1a CHIIAIH, HETOM cTasoM, 1 OGO je na nognosxkjy taqno y 622 h ypeve.
JIOKANKHMO [1a je ATNHHUCTA ¥ oipcheHOM TPenyTKY,

ofa flaila ¥ UCTo npemMe, GHO Ha MCTO] HAIMOPCKO] “HJIMUPMF""E"""
pucknu.  Cnepeha MHCAO MOXKE 14 HAM CYrepHILIC
OJIrOBOP: 3AMHCIUMO JIa j& JPYror Aata Apyry aliuil-
HCTA MOMEO [1a ce neibe YTBPHEHOM CTa30M Ha BPX, ¥
TPEHYTKY KajJla j& IPRH [0vUeo A CHIIasH, Tj. TadHO
y 9% h yjyrpy. Kako npuu cuiiasu a gpyru ce neme, 1

oBOjHILA METOM CTAIOM, OHH ce Y ofipehelloM TPeHYTKY . A
MOPA]y CPECTH, Tj. ¥ HCTO BpeMe OHTH HA HCTOj HAfl-  NOAHORK|G-...
MODPEKO] BHCHIIH.

npx

gl 1800

Peeine nocranisenor npobiema naje Matematuuxa anaiansa, Henpekunua numnja I, koja
ONroBapa MyTAILK AJIMHHHCTE PBOT AaHa, aKoja cnajaTauxy (992, nognosxje) ca raukom (1822, npx),
mopa cehu Takobe nenpekunuy nuunjy 11 koja opropapa NyTakH ANMHIKHETE APYror HaHa, Koja
cnaja rauky (992, ppx) ca raukom (1892, noguoxkje). Anu HE CMEMO C& Y MATEMATHLIH OCTAILATH
Ha CIHKe Beh HaM je HeolXoHa CTROTA AecpHIHII] A HENPEKHHOCTH, IPH YeMy heMo cTanno nMaT
cIMKe HA yMy. Hale peuerse 3ajiaTka MOXeMO npediopMy/IHCATH ¥ TEOPEMY MATEMATHUKE aHa-
Jnae,

TEOPEMA 1. Akocy f : [a,b] — Rug: [a, b —+ R ¥4
ABe chyHKUMje HENpeKUAHE ¥ cBAKO] Tauky ui [a, b,
TAKBEe a sa a b, a < b, BaKH

fla) < gla) n f(b) = g(a),

Tafa nocToju ¢ uaMehy a n b, a < ¢ < b, Tako pa je
f(e) = g(e).

y:“-
CyIITHHCKA TIPETIIOCTABKA NPETXOJHE TEOpEME je
nenpexnproer chynkuuja f ¥ g ¥y ceuM Tavakama
JloMena, YKOoNHKo Gap jepHa of (hyHKIMjA HHJC
HenpekHaHa y Gap jenHoj TaukH Tophemse He Mopa
J1a BAMKH.

a bz
Hako HMAMO jAKY HHTYHLM]Y ¥ BE3H €A IOJMOM HENPEKMIIHOCTH, TO HUjE AOBOJLHO 34 CHIYPAN

xoj kpoa marematiky. Heomxonna nam je erpora aedhuunimja koja he Ha npasy HAMMH H3IPA3HTH

HALUY MHTYHTHBHY npeacrany: dynkuuja f je nenpekHana y TaMKH ¢ AKo 34 CBaKO €' Koje e, ,Mano™
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pa3NuKyje Of1 €, OJJHOCHO Koje je ,Gnucko” Gpojy e, ppepnocrn f(c) u fe') ce takobe ,Mano®
PASIIHKY]Y jeNtia off ipyre.
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Henosmsa je mrro He MoXKeMo Ha safjopossapajyhu Hauud jja jechunniuemo penanmje .0
GnH3aK" MIM ,MANO ce PANIMKOBATHY HA CKyny peanunx Gpojesa; HHKOjA JiBa peanna Gpoja
HHCY flonoILio Giieka, OBaj npoGJieM NpeBasHiazuMOo NPOLIHPHBAILEM CKYNA Pea/iiux Opojena.
CeTuMo ce 18 CMO CTHYMHD HNOCTYIANHA NPH OTKIAH:AHY ,,'I'ELTJICL?]"IE" H‘.njt.'- CMO MMAJTH Ca CEYNOBHME

Gpojesa M, Z Q,

XMITEPPEATIHA TIPABA

Yrewhemo jenan HoB ckyn Gpojesa, KOjH NOPe Peanuux cajpxu u GCCKOHAYHO MANE M
feckonatno nennke Gpojepe, Bpojesd oBor ckyna nasupajy ce xufieppeami fpofesu. Cryn
xuneppeanuux Gpojena oanauasamo ca * IR n konerpynuemo (nedmnminemo) ra nomohy ckyna pe-
AJHIHX Epojena IR. CIHYHO KA LUTO CKYI R KOHCTPRYHILIEMO HDMOH}‘ PAIHOHAJIIHX ﬁpﬂjﬂﬂﬂ- Onom
TMPHIHKOM HeheMo HIBONITH OBY KOHCTPYK1H]Y, Beh hemo nerahu coojerna xuneppeasinux Gpojena
Koja cy HaM notpebia 3a ,pauyn”. Ha cninuan HauHH ce yno3najeMo i ca CTPYKTYPOM Peaiux
Gpojera. '

HH(IJHHHTC'.!H MUJTHH MHKPDCKDI'I

Heratusuu 2—¢ ZJ/’ TToauTHBHM
EUEI&':QHH'-[HH KGHB“HH ﬁpﬂJGBH EECH:!QI'lﬁ“HH
Gpojeen 21 0 1 Gpojenn

...............

é rﬁ

Beckonauiy TeNnecKon

Coaxu peanan 6poj jeenementckyna *R (R € "), amucxyn * R umanpyrux enemenara (Koju
nucy peanun 8pojesn). Bpaj € je feckonauno many WM undunu@esumand, ako je —a < £ < a,
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34 CBAKH NO3NTHBAH peanan Gpoj a. Jemuny peanan Gpoj koju je nndhuunresnmana je 0! IMocroje
TpH BpcTe HHbHiHTesuMana y * IR: nosntusne, neraTnsie i nyia, Mamnm (MuIcKcHpanum) rpHKinm
CITOBHMA E, 4, . . . (El, R ) osnavasahemo uncpunnTesuMane. Iocrojarse uugunnTesn-
Mana, 7). GecKoHauHO MAJIHX Gpojena, MMA 3a OCHEIULY TOCTOjaihe H GecKoHaHO BEJTHKNX XHITep-
peanuux Gpojera. AKO je £ NOIUTHRHA HH(DHHUTEIMMANA, TANA j¢ —£ HETATHBHA MH(DHHATEIN-
MaJia, aJu je ;‘ beckonavan GosulBuesan Gpoj, ). xuneppeana 6poj Behu ofi cpakor peannor Gpoja,
JIOK je — } beexonauan neldaifiusan bpoj, ), Xuneppeaial 6po) MAILK Off CBAKOT pealnor Gpoja,
Xuneppeantu Gpojesn Koju Hucy GecKOHA THH 1-[&3H53jy e Konawnu xufieppeainu Opojeau.

Kpyr npefieranba , HichHIHTESUMAHKH MUKPOCKON' KOJH jé IoBo/Lio MohaH 1a HaM nokaxe
Geckonauno Mane fienose xuneppeante npase. Ckyn R je pacyr meby konaunnm Gpojernma.
Jleo xuneppeante npase KojW cafipskd Geckonaviie Opojene MOXKEMO BHIETH ,,0ECKOHAUHNM
TeneckonoM”,

Lenokynan pauyn ca xuneppeanuum SpojeBUMa J& SACHOBAH Ca TPH OCHOBHA NPHILANA KOjH
nose3ay]y peanue n xuneppeane Gpojese: Hpunyul excfWienzuje (Apowupersa), Hpuwigull @ipanc-
gepa (Apenoca) u Hpunyuil cllangapgno? geaa.

Mpunyuit excilienje. (a) Cryn peannux Gpojesa je NOACKYN cKyna xuneppeantnx Gpojena,
OIHOCHO Pealliia Mpasa j& Je0 XHIeppeaie npane.
(6) ¥Ypeheme ciyna xuneppeantux 6pojena je npoumpemse yoGuuajenor ypehema < ckyna [R.
(r) [Moctoju xuneppeaian 6poj Behi Ol HYJIE 4 MAHH Ol CBAKOT NOSHTHBHOr peaninor bpoja. JIpyrum
peumMa, ocToji Gap jefHa NO3IMNTHEHA HHDHHHTEINMANA, 118 IOCTOJE H XMNEpPeaNHH GpojesH KojH
HHCY peanHu!
(r) Ocnosre onepaumje Ha ckyny *R cy caGupame (+) n Muomeme (1) M 3aoBO/BABAJY CBA
anreGapeKka CBOjCTBA Koje MMajy onepalidje + 1 - ckyna R*.
() Crakoj peantoj dynkumju peanne npomesuge f 1 D = R, D C IR, oprosapa xuneppeania
chyukipja *f 2 *D — *R, sa nexn ckyn * D, D € *D € *R. Oyukuujy *f 3sahemo gpupogna
exe@ensufa (npompese) yskuuje f, wa paznora Koje hemo HaBecTH Kacuuje.

Hpunyull @pancghepa. Che 0cobHEE HCKA3AHE JEIHAKOCTHMA H HEJEHAKOCTHMA NOBC3AHUM
yOSHUAJEHHM MCKATHHM BEIHULMMA K, WM, dKO ... ONGd .. ., AKO W CAMO aKo, Hufe Koje Bake
3a peasine Gpojese Baxe W 3a xuneppeanne Gpojese; Takobe, cBH yenosu Kojum je onpebena
NehHHMCAHOCT HEKOT PEAJIHOT M3PA3A NMPECTABILAjY YENobe 3a NedHuncaHocT ojroBapajyhux
XHneppeantux uapasa. Ha npuMep, 3a NPOHIBO/EHE XHIICPPCANHE Gpc?'cnc :f Y BAXKH:

Mz+yv=y+x (Z)uxojc.ﬂf::t{y,mm,ajnﬂ{i-::;;

(3) u3paa % nje neummcan;  (4) (z — y)? = z? = 2ay + %
(5)sinz 4 cos?z = 1; (6)akojex = 0ny > 0, onpaje logy (zy) = log, = + log, v,
ITpema IMpuniuny Tpanecbepa ceMH a cBaKa peanHa (pyHKLI]A W IheHA IIPHPOJIHA CKCTEHIH]A
MMAjy MCTC BPEAHOCTH KaJla C& NPUMEHE Ha peanne Bpojene, WITO je passior 3a HA3HER ,,IPHPONIHA
eKCTEeH3Mja", aJH  3a W30CTaRhathe * Kao npechukea. Ha npumep, ymecro * sing, * &/ + £ u o,
nucahemo jefiocTaso sin £, ¥/ + £, octanbajyhi a apryMenTy Ha Koje ce npuMeisyje hynxuuja
OfIpene Aa M je pett 0,001 HO]" peanHo] hyHKIH]H HIH HEHO] PHPONO] eKCTEHIH]H, TTpumHn
Tpauctbepa j'El KOPHCTAIL W NpH patuyHamby ca HIiCbHI‘[HTEﬂHHMﬂMﬂr Taxko, nonasehu O]l HCKE
HHCUHMTEINMETIE £, MOKEMO IOGHTH jo1I GECKONAUNO MHOIO HHChHHHTEIUMANA; 1A TIpHMep, £7 je

*TMoMenyre onepaliie NPHMEHEHE HA peanne Gpojene enojie ce ni yodHucjeno calHpiig 1 MHOKCILe.



O6jaBeHo Ha 27.2.2023

NOIHTHBHA Hlld'JHHm eauMaa Matba o £, 0 < £ < £, 1To cefn npeMa [puniuny Tpancdepa
jepje 0 < x* < x, aa coaku Lpf:iumu Opoj x uamehy O u 1. Eno jow nekux unehunmresnMana (y

pactyhem noperky): £, 4, 100'{ , T3¢, 100 + /€. Takohe, o6GHjaMO H HeraTHBHE niichHITHTE-

SMMAJe KAo 1T ¢y —€, —€7, ..., aJli i MHOre Jipyre Xuneppeanue Gpojese: 1 + &/, (10 = £)?,
2

£
Hapewrhemo cajia Heka npasiia Koja cy ojf peiuke nomohu npu yrsphusamy na 1 je nekn
xuneppeanan 6po) nuhHHUTEIMMANA, KOHAYAH WM GECKOHAYAH,

Hexa npanuia pauynama ca xuneppeaminm Gpojenuma, Heka cy €, & nponspolkie HHGHHH-
TEIUMANIE, { M ¢ KOHAYHH XHICPPEANHN GPojeBn Koju Hucy uidhunuTesumane, I u K Geckonauny
XHIeppealiiy Gpojeni 1 7 POUIBOMLAH NpHpoat Gpoj.

(1) Cynporuu Gpojenn (2) Peupnpotne npenocTi

. ’ 1.
~£ j& HHPUHHTEIMMANA, Axojee # 0, e BecKoHAYAH;

: : 1, .
—b je konayan 1 uuje HHhHHUTEIUMANA; ;e KOHAuaN 1 nuje uiupunnTeInmana;

1,
—H je Geckounavan; e HH{PMHNTEIUMATIA,
(3) 36mp (4) NMpouason
£ + &8 je uncpunmresnMana; £ + § je nHpunHTEINMAnE;
b + £ je konavan 1 nuje unbHHHTEIHMAA; € - b je nuchunnTesumMana;
b + eje konavuan (Moxga M uuchHHKTE UMANA); b+ ¢ je KoHauaH u Huje HUDHHHTEINMANY;
H + e u H + bey Geckonaunm, i - bu H - K ¢y Geckonaunu;
(5) Kmmqnnu (6) Kopen
b H CY HHCPHHHTEIHMATIE; Axojee = 0, I/Z je nuchunuresumana;
b, : y "
- Je KoHAAH W HHjC HHDMHHTEINMANE; Akojeb = 0, ¥/bje konavan u
HHje uidhunnTEINMANTA,

b H H y n/EF 1
PP Geckonaunu (£ £ 0); Axoje H = 0, ¥/H je Geckonavan,

£
anMﬂTHMﬂ Ja HUCY JIaTa NPpaBHia 38 cnenche MD['}'hlIL‘.IE’['HI E (HUJJH‘IIIHH Jise l-'lI[d'}HHHTf..‘-:!H'
mane), — (konmmunuk qua Geckonavuna Gpoja), € - H (npouasop unpuuuTesuMane u GeckonauHor

Gpoja) u H + K (3Gup nea Geckonauna Gpoja). Hanme, npi caakoj off oBHX MOTYRHOCTH MOXKEMO
noGury uuchiATeanMany, Konauan Gpoj KojH ikje HRHEUTeInMANTA Wik Hekn Geckonavan Gpoj,
JaBMCHO o nalopa ﬁggjt:ﬁa £,6, Hu K. Eno,na anM:p, TPH CHCHMM PasJIHHTA KOJHUHHKA JIBG

£
uHcpuHHTEINMANE: = je HHHEMTEIMMAN] (jeHaKa E‘) — KoHauan Gpoj KOJH HHje HHHHUTEIH-
E

£
mana (jenuak 1), p je Geckonavan Gpoj. CIHUHO je U Y l:::manum enyuajeBuMa.

Caakoofl l[llﬂ(’.‘-].{LHHK [IPE\ISHJIEI.]E H HII'IYHTHB]IDIRC"D Ha NpUMER, EKQJE E HHEDHIIHTG‘JHMEIJIH a
a KoHAuaH 6poj, Taja jé a - € HHPHHATEIHMAA - NOBPLUNHA , 6ECKOHAMHO TAHKOT NPABOYraoHHKA
j& BeckoHatHO Mana.

L 1 E
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Taxohe, 13 HCKYCTARA 3HAMO 1A j& PELHTPOYHA BpefuocT Manor Gpoja peHKa, Na j& IPHPOTHO
ep Poj JE IpHp

1t je 3a uuchunnTeIuMaITy £ 7 0, Gpoj — Geckonatan 6poj. Hu crpor jokas HHje TEKAK; 34 CBAKH
1 1 t‘ "
nosuTHBAN peanan Gpoj r, Ko je £ NO3NTHRHA HHpHHRTEIMMANa, oufta je 0 < £ < =, opakie
T.

CHEJM 1A Je T < =; jaKie, = je Behi OJ CBAKOT NOIUTHBHOT peatHor Gpoja.
£ E

Huje reiuko pokasatn eieficha npasuia o ypehemy xuneppeamnx Gpojena.

(1) Coaku xuneppeanan 6poj Koju ce Hanasu uamehy npe MHOHHITEIUMANE J¢ HHDHHUTCIHMATIA.
(2) Craxn xuneppeanan 6poj koju je namby Ba Konauna xuneppeaina Gpoja je Konavan,

(3) Cpaxu xuneppeanan O6po] sehu op Hexkor nosmrusHor GeckoHaunor Gpoja je NOIUTHRAH
Geckonasan 6poj.

(4) Coaxy xuneppeasian Opo] MamH o HeKor neratusnor Geckonaunor Opoja je HeraTHpan
Geckonavan Gpoj.

Horasu cy 3aucra jepnocrapiu. Ha npumep, flokaxknMo (3). Ako je H nosurusan Geckonavan
Gpojn f < I, rapa je 3a ceaku peanan 6pojr,r < H < K majenr < K, reje I Geckonavan
nosurHean 6poj.

Beoma saxkua penauuja Ha ckymy *[R je penaumja ,,6eckonaymo 6nucko* ==, [[pa xuneppeanua
Gpoja bW e ¢y Becronauno Gaucrka, y 03manm b = ¢, aKo je ILHXoDa pasnnka b — e nndunnTesu-
mana. Ha npumMep, ako je b npoussom.an xuneppeanau 6poj n € undunnTesnMana, Taja je £ & 0,
b= b+ g, win. Jlako ce fokasyje na je = penanpja exsupaneimnmje na ckyny *K. Takobe, ako
jea = bua je nuchmmresuMana (konauan, Geckonauan 6poj), ouna je u b mudmimresuman
(konauan, Geckonauan 6poj). ITomennmo 1 1a 3a cBaka ABa peasna Gpoja a b a = beneyy pa
jea ="

Ilpunyuii eMagapghol gena.

CakH Kolaual Xuneppeanan 6poj je GeckoHauHo GIH3AK TAYHO jefiomM peanioM Bpojy. Ako
je b konauan xuneppeanat 6poj, jeIMHCTBEH peanaH Koju je Geckonauno Gruaak onom Gpojy oana-
yanamo ca st(b) 1 nasupamo ra e@angapgan geo of b, Beckonauny xuneppeantu Gpojer Hemajy
CTAHAPHAH NIE0.

IupexTHo n3 fechuuunmje cnenn: ako je b konayan xuneppeanan 6poj, O1ja je:

(1) st(b) peanan Gpoj;
(2) b= st(b) + €, 38 neky nucbunuTEINMANY £
(3) b = st(b), ykomuxo je b peanan Gpoj.

Mpanuaa paynamsa cranpapanor e, Heka cy @ u b konauny xuneppeamn Gpojesn u n
npuponan 6poj. Tapa je
(1) st{=a) = =st(a); (2) st{a + b) = st(a) + st(b);
(3) st(a—b) = tEL()ﬂ} —st(b);  (4) st(a-b) = st(a) - st(b);
a stia | n.
(5) ﬂt(z) = S O £ 0 (©) st(a”) = (st(a)"
(7) st (/@) = {/st(a),a=0; (8) a< b= st(a) < st(b).

Kaounycrpaimjy, noxasahemo jepnaxoer (4). Akojer = st(a)us = st(b), Tajajea = v+
ub = 3+ &, 38 Heke HHHHNTEINMANE € K 9, 1A j&

ab = (r +g)(s + &) = rs + rd + s¢ + €4,
onakne je st(ab) = st(ra + rd 4+ s£ 4 £4) = ra = st(a) st(b).
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¥ ckyny *IR noceGno ce napajajy xunepiiein Gpojent KojH Npe/IcTaB/Lajy NpOLIHPErLe CKyNa
uenux Gpojena. Ckyn xunepuenux Gpojesa cafpxu yoGuuajene (konaune) 1ene Gpojese, amm 1
GCCKOHAYUHE NOIHTHRHE H HETATHBHE Xunepiiene Gpojene. Xunepiiean 6pojent 3a1080/LABAJY HETE
anrefapeKe JaKOHe Kao 1 Uenn 6pojesn | pacnopeheHH cy 1yke uene XHIIEPPEANHE NIpanc.

—4=0=2=10 1 3 4 i (23)'. /
- i

(mpl =] H‘\(’f K — H) """
“m_______ PR \Hﬂ_:l l.z'ml-i-i 2 7 e 1)

Ckyn xunepuenix Gpojesa je ckyn cnuka dyHkimje yeo geo ca JJoMeHoM "R. AKO jc T HEKH
xuneppeanan6poj, (] je najpehn xunepieo Gpoj y rakasajey = x. Ipemanpuniuny rpanccpepa,
chaky Xuneppeanan Gpoj T je namehy nsa xunepuena 6poja: (2] = = < [x] + 1. Takobe, 36up,
pasMKA, POHIBOJ XUNepLeInx Gpojera je xunepueo Gpoj. Jepno on Hajpaxunjnx Tepheisa je
¢e 3a cBaku noawrusan Geckonnuan xunepueo Gpoj H coakn nu3 (an)nepy = (21,0z,...,04)
XHIeppeaTiuX Gpojena, y ofpeheHoM eMueny, MoHatia Kao ofuHan KoHauan HHa peaiHix Gpojena;
HA NPHMED, CBAKH OBAKAB HH3 HMa Hajpehin i HajMAkLN eneMenT HTJl.

HENPEKUJTHOCT

Cajia cMO CIIpeMHH JId CTPOTO YRE[IEMO Nojam Henpexruanocty neke dyukupje f @ D — Ry
HeKOoj TatKH ¢ i L.

KaseMo 1 je hynkumja f nedperugia y TauKH € AKO 3a cBAKK Xuneppeanan 6poj « (w3 * D)
Geckonauno Gumsak rauku ¢, f(z) je Geckonauno Gnucko Gpojy f (), 1. = = ¢ = f(x) = f(c).
Hnu eKBHBANEHTHO, 38 coaky HihihnTesumany £ sk st(f(c + €)) = f(e). IIpema ocoGrnama
chyHkimje st, u3 nenpexupnocTr ynkumje [y TAUKH ¢ ClelH M HenpekuoeT hyHKija &

: Jlz =
f(@) + g(a), & — f(2) = gla), & = f(2) - g(z), 2 ﬁ (9(c) # 0z = YT
(f(c) = 0) y rauku c.

TeopeMa 1, KojoM cMO 3aNI0MEITH NPHAY, HETOCPE/HA je NOCHS/HIA HAPE/IHE TEopeMe.
TEOPEMA 2. Heka je f peanna thyHKUnja HENPEKMJIHA Y CBAKO] TAYKH 3ATBOPEHOT HHTCPBANA
[@, b], raxsa pa cy f(a) n f(b) passmunror suaka, Tana dynkupja f nma nyny y uurepsany (a, b),
i, nocToju ¢ u3 (a, b) Takso paje f(c) = 0.

Horas, Tlpernocranumo fia je f(a) < 0 < f(b). Heka je H nexu Geckonauan nosutnsan
xunepueo Gpoj. ITopenumo *[a, b] na A noguurepBana jeHakuX, HHPHRHTEIHMATHNX, JIyKUHA

& m =2

H
[a,a+6),[a+8,a+28],...,[a+ (K—-1)8a+ K§),...,[a+ (H =1)4,b].
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fi¥)

1@} i /f D

ITpumeTnmo na 3a coaku Xuneppeanad 6poj 2, a < £ < b NOCTOJM jeIMHCTBEH Xunepieo Gpoj
Ll<L < Htakannajea+ (L —1)8 £ = < a+ L. Hexa je a + K& najacha nopeona
rauka Taxsapaje fa 4+ K§) < 0. Tagaje

fla+ Ké) <0= fla+ (K +1)4).

KaHDjﬁ_f HeNpeKHfIHa ¥ chako] Tauki nurepsana [a, b), umamofaje f(a+IKd) = [(a+(K+1)d),
naje f(a+ K&) = 0. Axocrasumonajeec = st(a+ Kd),umamopaje f(c) = st(fla+ Ké)) =
0, ()

1 A
[IPMMEP. Jopuaumia 1 4 S — VE — {/x = 0uMa Gap jepuo pewense y nitepnany [0, 1].

. : 1 ] i
Kaxo je coyuumja f(z) = 1 4 5% = VT = /T nenpekugua y csaxkoj rauxu narepsana [0, 1) u
. 1 i : ;
SO m]l f(l)m = 5 » MPEMA TIPETXONHO] TCOPEMH CIIEAK AR FOCTOjH C 13 [0, 1] paje fle) = 0.
HoxasaheMo Ha KpPajy jelny BeOMi BAXHY TCOPEMY MATEMATHUKES aHAM3E, NI03HATY Kao Ba-
jepuTpacosa Teopema, KOja HMA “IHTAB HH3 SHAMA]HUX NOCIEHIA.

TEOPEMA 3. AKoje peasiHa yHKUHja f HeNpeKHNIHA Y CBAKO) TAYKH 3ATBOPEHOr HHTEpRANA [a, b],
Tajla NOCTOj¢ ®1 M T2 W3 [a, b] y kojuMa opa dynkumja NoCTHRE CBOJY HAjMAY, ONIHOCHO Hajnehy
BPEOHOCT:
1) = min f(x) n f(ez) = max f(z).
Jar) = min, f(z) w f(e2) = max f(2)

Hoxa. TlonennMo xunepurreppan * [a, b) wa H (H je Geckonayan noanThsan xunepueo 6poj)
' el ¢ ]
TOAMHTEPBATIA JeAHAKHX, HHCHHHTEIHMATHHX, Iy KuHa § = =

(a,a + 8], [a+8a+28),...,[a+ (K = 1)5,a+K8),...,[a+ (H - 1)5,8)].

IIpema NpuHIMITY Tpakehepa, NOCTOJH nofeona Tauxa @ 4+ K'd Takea pa je f(a + K &) uajpehe
meby com spemoctuma dyukumje f v nopeounn taukama, Hexa je ¢ = st(a + K4d). 3a coaku
peanat 6poj wn3 "[a, b nocrojn L0 £ L < H pajea+ Léd < u < a+ (L + 1)4. Kaxoje
fla+ K& 2 fla+ L&), umamo na je st{ fa + K8)) = st{f(a + L4)), opakne cnenn na je

fle) = flu). O
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