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T YYAECHU BPOJERU

Patko Towwh, Hosu Cap,

Bpojeen ¢y dacuuMHMpanu byAe Of HajpaHMjux
novyetaka uueunuzaywje. lutaropa je OTKpWo Jda
MY3MYKa XapMOHWja 33aBUCK Of ofHOCa Lenux bpojesa
W 3aK/byydo je Aa je cee y npupoan Bpoj. Mpema
Mnytapxy, KceHokpart je mapauyHao ga je bpoj cnorosa
KOju ce mory fopmuUpaTi of cnosa rpuke azbyke jegHak
1002000000000. To je npew 3abeneweH noOKywaj
pelagaa jegHor Tewkor koMbuHatopHor npobnema
KOjW ce ofHoCK Ha Bpojese. ¥ jegHom npobnemy koju je
nocraeuo Apxumes (npobnem o OMKOBMMA) Kao pellerse Nojaemyje ce Opoj koju ce y
AeUMManHoj HoTauujn (koja Huje Guna no3Hata Apxumepy) 2anwucyje nomohy 206545
uipapa. la 61 ce HawTtamnao Taj 6poj noTpebHa je uena K MAMUA 04 50 CTpaHuua.

Y Teopujun Bpojeea nma mHoro AyBoKMX K Nenux Teopema, a Takofhe M MHOWTBO TeLIKUX
W A0 C3Aa HepelleHux Npobnema Koju CTOTMHaMa rofiMHa Of4oNeBajy HacTojakKuMa Hajeehnx
MaTemaTh4apa. Mrorm AeN0OBKM CaBpeMeHE MaTeMaTWuke HadlanW Cy kao pesynrar
pelasaka U yonwrasaka npobnema u3 Teopuje bpojesa. Kapn Opuapux Mayc (1777-1855)
KOJW j& YYMHWO MHOra BakHa oTKpuha y matematuun, pekao je: ,Matematuka je Kparsuua
HayKa, Teopwja Bpojesa je Kpamuua Matematuke”. Neonong KpoHekep (1823-1891) pekao
je pa je bor cTeopuo Uene Bpojese, a CBe 0CTano je Aeno yoeeka. OBMM je apTUKYNKCao
naejy fa uenu Bpojesn 2ayzumajy nocebHo MecTo y OAHOCY Ha CBe ocTane Bpojeee.

HujeaHa rpaHa MaTemaTiKe H1je TONMKO OMWBEHA KOf aMaTepa Kao Teopuja 6pojesa. Y
WCTO BPEME, HUjElHa MPpaHa MaTeMaTHKe HWje NOCTaBMana TONWKO 3aMKK M NPOY3poKoBana
TONWKO Heycnexa W Kof Hajeehimx martematnyapa. Of noueTka pauyHapcke epe,
nporpamepu TecTupajy csoje cnocobHOCTW, KBAnWTeT CBOjMX nporpama u moh pauyHapa
pelwasajyhn npobneme n oTKpueajyhin pazHe Kypuozutete y Toj obnacTi.

LW oBOr UnaHka je fa CKpeHe Naxk)y YWMTaoUa Ha CaMo HEeKONMKO of HebpojeHo
MHOTO Kypuo3uTeTta y Be3n ca Opojesuma. To hie Moxaa Kog Hekux of X nNpobyauTu
HEerpy Oa Ce W CaMK BWLWe nozabaee opoM WHTERECAHTHOM MDaHOM MaTemaTHKE.

Heke ocobune Gpoja 2014
1. 36up 6poja 2014 M CBUX HEMOBUX NPOCTHX AeNWUNaLa jeaHak je 36upy 6poja 2013 n ceux
HEroBUX NPOCTUX Aenknaua. 3aucTa,
2013=3-11:61; 2013+ 3+411+61=2088;
2014=2.19:53; 2014+ 2+ 19+ 53 =2088.
[a nu moxew Hahw jow Heka ABga cycegHa Gpoja ca Tom ocobuHom?

2. bpoj 2014 1 oba weroea cyceaa cy NPOWU3BOAM TPKU paznuymTa npocta Gpoja:
2013=3:11.61; 2014=2.19.53; 2015=5-13-31.

MocToje n gpyre Tpojke yzactonHux Opojesa ca Tom ocobMHOM, Ha NpUMep:
1885=5-13-29; 1886=2-23-47; 1887=3.17-37.
2665=5:13-41; 2666 =2-31-43; 2667=3:7-127.

Hahwn n ppyre Tpojke yzactonHux Opojeea ca Tom ocobuHom. [la nu noctoje yeTMpH

y3aCcTONHa NPMPoAHa Bpoja Koju cy Npou3Bsoa TPW pasnuyuTta npocta bpoja?
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Oprogop je: He. Op yeTkpu y3acTtonHa npupogHa 0poja jefat je aemsue ca 4, 7). Aefbue
je kBanpaTom npocTor 6poja 2.

bpoj 2014 jepnak je paznuymn 365. npoctor Opoja u 365. cnoxeHor Opoja. 3aucTa, y
Tabnuuyama npoctux Bpojeea Moxe ce NPoBepuTM Aa je 365. npoct 6poj — bpoj 2467.
Nako ce oHpa Hana3n fa je 365. cnoxed Bpoj — bpoj 453, a 2014 = 2467 - 453.

MocmaTpajmo cnegehn HU3:
4,9,16, 26, 39, ...

MpBK unaH HA3a je NpeM cnoxeH 6poj. ipyrv unad HK3a je 4. cnoxeH 6poj, ... Y HM3Y K3a
6poja k ponasu k-Tn cnomed 6poj. [la nu ce y ToM HU3Y nojasbyje 6poj 20147
Oprosop je notepgaH. 3awcta, kopuctehn Tabnuuy npoctux 6pojeea, Hanazumo fAa je
22.4naH Huza 6poj 2014, Hua warnena oBako:

4,9,16,26,39,56,78,106, 141,184, 236,299,374,

465,570,696, 843,1014,1212,1441,1708, 2014, ...

bpoj 2014 He MoXe ce NpefcTaBUTA Y 0BNWMKY paznuke KBafpata fABa npupogHa Gpoja.

JamncTa, ako je ¥’ —y? = 2014, oHfia je (x — y)(x + y) = 2014. bpojeBU X — ¥ N X + ¥ CY WCTe
napHoctn. Mehytium, He mory BUTM 0ba HenapHW jep je HWXOB Npoun3sof napad. C
Apyre cTpaHe, He Mory 6UTK HKM 0ba napHa, jep je 2014 =2 .19 .53, na Kako 2014 Huje
AerbMBO ca 27, camo jeflaH off UWHUNALA X — ¥ U X + ¥ MOXeE f1a CafipXi NPOCT uMHMnal, 2.
Ora unHeHWLa MOXe ce reoMeTPUJCK MHTepRpeTMpaTh Ha cneflehin HauriH: He noctoju
NpaBOYrAW TPOYrao Kof, Kora cy AyKUHe jeflHe KaTeTe W XUnoTeHy3se Lenn Bpojesw, a

[y*uHa ipyre KateTe je +/2014.

Koju je 0anac damym?

Jatymn ce obWMYHO 3anKcyjy Tako WTo ce Hanuwy Tpw bpoja: npsK — peHmn 6poj AaKa y

mecely, Apyrv — pegHu 6poj mecela, Tpehn — aBe nocnefte ungpe roguie. Ha npumep,
18.6.14. o3Hauasa 18. jyH 2014. rouHe, 3.10.09. o3Havaea 3. oktobap 2009. rofjuHe, UTf.
Mpea gea Opoja He mory BUTM 0, a Tpehu 3anucyjemo y obnuky 00 camo Kaf je y NuTamby
nocnefia roguMHa ctoneha. Hekag ce v faH u mecey dopmanHo 3anucyjy y obnuky
AeouudpeHor 6poja Mako je y NUTaky jeaHouudpen. Ha npumep, 6. mapt 2035, rofiHe ce
MoMe 3anucati y obnuky 06.03.35. M hemo ce, MehyTiM, NpUAPXABAaTHM OHOM NpBOT
HaunHa w3berasajyhm pa kopuctumo 0 Kao npey uuépy y 3anucuearey pefHux Gpojesa
naHa w meceua. lNokywaj aa ogroeopui Ha cnefieha nuTara:

1.
2.

Konuko nyTa ce y Toky jefiHOr BeKa y 3anucy aTyma nojaesbyje camo jeHa uudpa?

Ja nu je moryhe fa undpe y 3anucy patyma obpasyjy 6poj koju je ky6 npupogHor 6poja,
aKo ce 3aHemape Tauke uamehy umdapa? Ako je moryhe, Hagean cee moryhHocTti.

[la nu je moryhe 3ameHWTH jefIHY TauKy 3HAKOM je[JHAKOCTW, a ApYry 3HAKOM MHOMeHa
Tako fa fobujeHa jeanakocT Byfe Tauna? Ako jecte, Hahn cee MoryhHocTH.

[la nv je moryhe 3aMeHnTU jefHY TauKy 3HAKOM je[JHAKOCTK, a AAPYTY 3HAKOM [le/betba
Tako Aa gobujeHa jegHakoct Bype TauHa? Ako jecte, Hahm cee MmoryhiHoCTW,

Konuko nyTa je y Toky jepHor Beka 306Mp Tpu 6poja y 3anucy fatyma jefiHak ksafparty
Hekor npupogHor 6poja?
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6. Konuko nyta y TOKy jefHoOr BeKa je 6poj Koju ce fobuje Kaj ce 3aHemape Tayke jeiHaK
KBajipaTy Hekor npupofHor 6poja?

7. AKO Tauke NMocMaTpaMO Kao 3HAaK MHOXetba, KONWMKO NyTa je y TOKY je[HOr Beka
npou3sof T1a Tpu 6poja (npun uemy Tpehu Huje 00):
a) KBagipar Hekor npupogHor 6poja;
6) Ky6 Hekor npupogHor bpoja?

002080pu Ha HeKa 00 20pe NOCMABHLEHUX NUMAkLA:

1. 13 nyra: 1.1.11; 11101 11107 11.01.070; 2.2.22; 22.2.22; 3.3.33; 4.4.44; 5.5.55; 6.6.66;
7.7.77;8.8.88;9.9.99.

Ja. Moctoju 18 moryhHocTw.

Ha.

Ja.

2011 nyra.

136 nyta. Ha T1aj HaunH ce mory gobutn KBagpati npupogHux bpojesa oa 34 po 177,
n3y3es bpojesa 55, 71, 84, 95, 100, 138, 155 wn 174. lNpn Tome ce kBagpat bpoja 106
aobuja asa nyrta: 1.12.36.1 11.2.36. (11236 = 106?)

7. Keappat 925 nyra, ky6 180 nyTa.

ok gt B o

Ynompe6u cee yugppe!

Y oBOM 0fie/bKy HaBOAVMO HeKe KypuosuTeTe y Be3n ca npupogHum bpojesuma.

bpoj 567 uma cnepehy ocobuny: Mpu 3anucy Tora 6poja KU weroBMx KBagpata CBaka
udpa pasnumumnta of 0 KOpUCTM ce TayHo jefaunyT. 3aucta, 567° = 321489, a y 3anucy
6pojesa 567 n 321489, ceaka uudpa paznuumta of 0 nojasrbyje ce TauHo jegaHnyr. Moctoju
jow camo jegaH npupoaaH 6poj ca Tom ocobnHOM, a To je bpoj 854: 8547 = 729316. A capja
pewnMo Aea 3aflaTka:

1. Jla nu noctoju npupofaH 6poj Takas Aa ce y 3anucy Tora 6poja 1 Herosor KBaapara
cBaka umdpa o 0 go 9 nojasibyje TauHo jegaHnyT?

Peuuerve. He. Ako TpaxeHu 6poj MMma Matbe ofi yeTupy undpe (Tj. HajMatbe Tpu), OHAA Heros
KBafpaT UMa HajsuLwe wect yudapa (jep je 1000 Hajmatrbn 6poj umnju KBaapaT UMa sulle
ofi wect yudapa). [lakne, 3a 3anucuBarbe 6poja M HEroBor Keafpata y Tom ciyvajy
notpebHo je He Buwe of fAeset yudapa, na ce y bUXOBOM 3aNuUCy He MOXe NojaBuTn
cBaka of] gecet yndapa. C apyre cTpaHe, ako Tpaxenu 6poj uma bap yetmpu yudpe,
OHJa Heros Keagpar uma bap ceflam umdapa, na ce NPUIMKOM HUXOBOI 3anucuBakba
6ap jeaHa umgpa mopa nNojasnT BULLE O jeAaHNYT.

2. [la nv noctoju npupofaH 6poj Takae fla ce y 3anucy Tora 6poja, terosor Keajpara v
terosor kyba csaka uudpa og 0 ao 9 nojassbyje TauHo jegannyT?

Pewerve. He. Kako je 207 = 400; 20° = 8000 n 32? = 1024; 32’ > 32000, 3aKk/ibyuyjeMo fa 3a
TpaxeHu 6poj X Baxu 20 < x < 32, jep 61 y npoTUBHOM yKynaH 6poj umdapa y Tpu 6poja
6o unu marm og 10 wnm sehum op 10. bpojesu Koju ce 3agpwasajy ca 0, 1, 5 n 6 He
Aonase y 063up, jep ce n Keagpatv TvX 6pojesa 3aspLuiasajy uctom yuppom. bpoj 22 ve
aonasu y o63up, jep uma fge jegHake undpe. MNpeoctaje ga ucnutamo bpojese 23, 27 u
28. 3a CBaKM Of] WX HaNA3MMO fla Ce Y HbUMa U UXOBUM KBaipaTMa nojasbyje jefHa
ucra yudpa.

U jow jefHo nuTatbe:
viLia yviypa.

U jow jegHo nuTatbe:
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3. [Jla nu noctoju npupoaax 6poj Takae fAa ce y 3anucy HheroBor KBagpata u berosor Kyba
ceaka Uudpa oa 0 no 9 nojasrbyje TauHo jepannyT?

Pewerve. [1a. Jepnun 1akas 6poj je 69. 3aucta, 697 = 4761, 69° = 328509, a y 3anucmuma

6pojesa 4761 1 328509 cBaka Unudpa ce KOPUCTU TAUHO jeflaHnyT.

Curiouser and curiouser

bpoj 371 jeaHak je 36upy ky6osa csojux undapa. 3aucra,

371=33+7*+13

MNocToju ykynHo net npupogaHux 6pojesa ca Tom ocobunom: 1, 153, 370, 371 n 407.

MocToje ueTpy npupopHa 6poja Koju cy jeaHakn 306Mpy YeTBPTMX CTeneHa CBOjUX
uudapa: 1, 1634, 8208 n 9474. Ha npumep,

8208 =8+ 21+ 0%+ 81,
Hasegvmo npumepe 1 3a gpyre crenexe:
54748 =5+ 4+ 7°+4° + 8,
548834 =5°+4°+8° + 8° + 3° + 4°,

Bpojesu koju cy jegHaku 36upy cegmux cteneHa ceojux umdapa: 1, 1741725, 4210818,

9800817,9926315, 14459929. Ha npumep,
1741725=1+7 +4+17+77+27 + 5.
CNUYHO 3a ocme U leceTte cTenexe:
24678050 =2 + 4% + 6% + 7% + 8% 4+ 0% + 5% + 0%,
4679307774 =4""+6""+ 7"+ 9"+ 304+ 00+ 704+ 70+ 710+ 41°,

bpoj 109418989131512359209 uma ocobuHy fa ce Moxe Ao6UTK CTeneHoBarbeM HeKor

npupoaHor 6poja ca 6pojem ceojux uudapa:
109418989131512359209 = 97",

Jla nn noctoju jow Hekw 6poj ca Tom ocobmHom?

bpoj 13744803133596058624 jeHak je aeceToM cTeneHy 36mpa csojux uudapa:
13744803133596058624 =

=(1+3+7+4+4+8+0+3+14+3+3+54+94+6+0+5+8+6+2+4)".

Ja nu noctoju jow Hekwu npupofaH 6poj Koju ce Moxe AOoOMTM Tako WTo ce 36mp
Herosux uudapa creneHyje Hekum npupoaHum 6pojem (ocum TpuBMjanHor ciyyaja - 6poja
1)?

bpoj 3435 uma ocobuHy Aa ce pobuja Tako WTO ce CBaKa Undpa crenenyje cama cobom,
a 3aTVM ce T cTenenun cabepy:

3435 =3+ 4"+ 3 + 55
bpoj 40585 jeaHak je 36upy dakTopujena ceojux uudapa:
40585 =4! + 0! + 5! + 8! + 5.

Tpeba umatu y suay aa je 0! = 1. lMocToje jow camo Tpy npupoaHa 6poja Koju Cy jefHaku
36upy dakTopujena ceojux yudapa. To cy 1, 2 v jegan Tpoundpen 6poj. Hahw 1aj 6poj.

ExoHomuyHu 6pojesu
Ceakv npupofaH 6poj ce pasnaxe Ha NpPocTe YUHUOLE HA jJeJMHCTBEH HAuUWMH [0 Ha
nopeaak YnHunaua. Ha npumep:
2014=2-19.53; 2016=2°-3?.7; 3072=2".3; 1701=3%.7.
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Y 3anucy paznaratba, 6poj ynoTpebmsennx yudapa mome 6t sehm op 6poja umdapa
camor bpoja (Ha npumep, 3a bpojeee 2014 1 2016), Moxe BUTK jeHaK (Ha NnpuUMep, 3a Bpoj
3072) unu matbu ofy bpoja uudapa camor 6poja (Ha npumep, 3a Gpoj 1701).

Ako je 6poj umdapa y pasnararby Ha NpocTe YWHMOUE Makn of bpoja yndapa camor
6poja, Kaxemo pa je Taj 6poj exoHomuyan. Ha npumep, Gpojeen 1701 n 2197 = 137 ¢y
ekoHoMWYHK. [Tokywaj fa oAroeopuw Ha cnefeha nuTarsa:

1. Koju je HajmarbK ekoHoMUYaH Bpoj?

2. Konuko uma eKoHOMUYHKMX BpojeBa Makbux of 100007

3. Moske nin npoct Bpoj BUTH eKoHoMWYaH?

4. Moxe nu cTene npoctor Hpoja GUT ekoHoMKUYaH Bpoj?

CraTujaTa npB nar e o0jaBeHa Bo cnucanmero MareMaTuuku
Juct Ha JIM na Cpouja




