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YBOIOHA PEY AYTOPA - UYUTAOILY

Kmura xojy umare npen coboM caap:ku BeoMa OUTHE NETOBE
eJeMeHTapHE MaTeMaTuke. 1o je 030mibal MATEPHjal U O YUTA0IA Ce
3aXTeBa CTPIBUBOCT, HaXKHa U CHCTEeMATHYHOCT. Bupame ,,marmux’
TeMa ¥ IPeCKakame ,,TeXKUX’ MMa 33 MOCJEAUIy OBPIIHO YIO3HABAILE
IpaluBa U BEIUKY ,,PYLY’ Yy 3HAMDY.

IIpennaxemo Bam na obpanure cBe macaose pegoM. HuBO skemeror
3Hama here nocTuhu oxabupameM 3aaTaka. 38 OCHOBHO 3HaHme Tpeba
YPamuTH CBe 3aJaTKE KOJU Cy O3HadYeHH ca ,,A”. 3a TakMmuape cy
noceOHO O3HAYEHN 3aanu ca 3Besxmmama (*).

IIpse Tpu rmase caapixe reoMeTpujy (cTepeoMeTpujy), Koja ce cMa-
Tpa TENIKOM 3a y4ueme. AKO MelInuTe Ia CaBIALATE CTEDEOMETPU]Y OHIA
obasesno ypanure cse 3anatke u3 [IPBE I'NTABE. ITocxe Tora Fe Baum
TPOJIMMEH3HOHAJHN IPOCTOP ITOCTATH jACHU]U.

IMECTA I'NIABA, AHAJIMTUYKA TEOMETPUJA (y Hexap-
TOBOM KOOD IMHATHOM CHCTEMY) Takole 3aXTeBa Ma/pbaBO H3ydIaBambe.
Crora 61 6UIO TOXKEBHO 14 oxebke 6.1 1 6.2 oOpamure mwTo KeTabHA-
je. |

Iyro ce uexano xa MATHEMATISKOP 5 un3abe u3 mramne. I'mapuu
Pas3ior je BeNIUKM TPYH KOjU Cy ayTOPU MOPAIU YIOKUTH 14 OU O
00usba PasHONUKOT MaTepujasa 0fabpanid OHO WTO je YUTAOMy HajKO-
pucauje. Hanamo ce na here 6utu 3a10B0/bHE OHUM mTO BaM HyIuMO.
Bes o63upa ma Beh ymoseEnm Tpyx U BpeMe 3a um3pany ose 36upxe
3anaraka, Ha Bame npumenbe, xoje ca 3axsasmomfy npuxsaTamo,
pearosahemo onmax, Taxo na he HapenHa u3jama, OUTH jom 60JbA.

3axBasmyjemo ce penensenty, Jynuju Bykanusosuh, na cyrecrujama
u npuMeznbama, KOje Cy LONPUHENE KBATUTETY KILUTE.

ITocebuy saxBammocT myryjemo Karapuwem BabGaporwh koja je y-
JIO¥UJIA OTPOMHE HAIOPE, sKeJby U BpeMe, Ja KOMIjYTePCKHU CJIor 6yre
OraroBpeMeHo m KBaIUTETHO ypabhen.

Ayropu
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IIPBA TVIABA

1 ¥YBOI

OBa rnasa he HaM DOCHYXUTH Ha Ce IPUIPEMUMO 334 W3PaduyHaBa-
Ha y TPOILUMEH3MOHATHEOM IpocTopy. VI3pauyraBara NOBPIIMHA U 32~
npemuna nmonuenapa ([IPYTA T'TABA) saxTesa oIIWdHO HO3HABAIE
ocobuEa MHOrOyrioBa (IOLyHAPHOCT, cimuHOCT, [luTaropuma Teope-
ma, moBpmuue). Crora hemo ce y onemky 1.1 mozabasuTu 0BoM npo6-
JTEeMATUKOM.

Panu mpunpeme 3a mepeme o6praux rena (TPERA TVIABA), penr-
rhieMo Ipyny 3amaTaka 0 KPyTy W AeNOBUMA Kpyra - odesmax 1.2.

Cem TOra, HEONXOIHO j€ U M3BECHO MUHUMAJHO UCKYCTBO Y ,,ITOCMA-
Tpamy”’ W yodaBamy €JIeMEeHATa TPOAUMEH3UOHAJHUX Gurypa. ¥ TOM
I1J/bY MOPaMO IakJbUBO IpOyuuTu odeske 1.3, 1.4 m 1.5, kao u paBHe
npeceke Tena y odenky 2.2.

1.1 IIOBPINMHE MHOTOYTJIOBA

Heonxonmo je 3maru crenehe popmyne u reopeme.

3a IPOM3BOJAH TPOYrao, 4Yije CTPAHWIe WMajy Ay:KuUHE a, b, ¢ u
BUCHUHE hg, hy, he:

P = %aha = —;—bhb = %che (moBpmmEa TpoOyraa)

2s=a+b+c (0bum Tpoyriua)

P=/s(s—a)(s—b)(s—c) (Xepomos ob6pasam)

1 1 1
Pe §ab siny = 5bcsina = §a,csinﬂ (moBpmuna Tpoyria)

P
r== (momynpedYHuK ymmcaHOT KpyTa)

“abc
R=-— (mOoIympevyHUK ONMCAHOT KPyTa)

a:b="hy:h, (OHHOC CTpaHWNA W BUCHHA)



8 IIPBA TVIABA

a b c _ .
Mo =73, M =35, Me=3 (cpemme nuHEMIje TPOyria)
a b ¢

sina  sinf  sinvy
a® =b? 4+ c? — 2bc cosa
b2 =c? +a® —2ac cosf (xocummycHa TEeopema)
2 =a? +b>—2ab cosvy

=2R (cuHycHa Teopema)

3a gBa ciauuga Tpoyrna, ABC um A1 B1C (1/1 3a JOgBa CIAMYHA MHO-
royria):
a b ¢ S T R h t
' =—=—=—=—uP:P=a:4 (camunocr)
71 Rl hl iy
Axo je ABC npaBoyriu Tpoyrao Ca XUIOTEHY30M C:
2 =a?>+b?> (Ilmraropuwra Teopema)

[45] by Ci- $S1

1 1
P = —2«ab = gchc (moBpIIWHEA IPaBOYILJIOT TPOYILJIA,)
R= =4 (nonyn’peqHHﬁ ONMCAHOT KpyTa)

r=s—c (momympeumux yIHCAHOT KPyTa)
h? =pg (p m q mpojernuje KaTeTa Ha XUIOTCHY3Y )

N O

Ake je Tpoyrao jeIHAKOCTPAHUYAH:

2
a ;
Pe= (IoBpmWMEA jeIHAKOCTPAHMYHOT TPOYTIJIA)
av3 . )
= 5 (BI/ICI/IH& JeIHAKOCTPAHUYHOT Tpoyrna)
2 av'3 >
R=2r= §h = 3 (HOJIpreqHI/IILI/I OIMUCAHOr ¥ YIUCAHOL KPYyra)

3a 4eTBOPOYILVIOBE KOPUCTUMO (BOopMyIe:
2

P=u?= % (moBpmuHA KBagpaTa)

d=ay2 (mumjaromana KBagpaTa)

2r =¢a (OpEeYHUK YUMCAHOT KPyra KBaJIpaTa)

2R=d (UpevyHUK ONMCAHOT KPyra KBAAPATa U IPABOYTAOHUKA )
d?> =a?+0* (mmjaromarna mpaBOyTaOHWKA)

P=ab (moBpmuHa IpaBOYTAOHUKA)

P =ah, = bhy = ab sina = dyds sinp (HOBpILH/IHa napaneﬂorpaMa)

P =ah= didy

2r = h (UpeYHUK yOHCAHOT Kpyra pom6a)
p8 +0b '

(moBpmmua pomba)

h=mh (moBpumHA Tpame3a)

a+b ;
m=—— (cpenma muEMja Tpamesa)

P=ab sina (DOBpWMHA OIPOM3BOJFHOI YETBOPOYTIIA)



1.1 IToBpuIMHE MHOI'OYIJIOBA ] 9

dids

P=
a+c=b+d (TaETEHTHM YETBOPOYTaO)

P =rs (UOBpIIMHA TAHMEHTHOL YETBOPOYTIINA)

a+vy=pB+6=180° (TeTUBHH UETBOPOYTao)
P=./(s—a)(s—b)(s—c)(s—d) (moBpmmEA TETWBHOT YeTBOPOYTIIA)

(moBpmuHEa KEITOULA)

[IpaBuian MECTOYrao ce MOKE Pa3IeNluTH Ha MeCT JeTHAKOCTPAHNY-
HUX TPOYLJIOBA.
R=ga (UOTympEeYHWK ONUCAHOT KPYTa IPABUIHOT IIECTOyTJIA)

2r = ay/3 (UpeYHuK ymUCAHOT KPyra IPAaBUIHOT IIECTOYIJa)

P 3a24\/§

d=2r (Mama AujaroHAIa UPABIIHOT IECTOYTJIA)
D =2a (Beha mujaronaya IPaBHIHOT IIECTOYTJIA)

(TOBpITMHEA MPABUIHOL IIECTOYTIIA)

Masxma! [IpoyunTe DaKBUBO ABA BAXKHA TPOYTIA: jEOHAKOKDAKY
npasoyesu (IOTa KBampara) ca CTpamUmaMa: a, av/2, ay/2
u yraosuma: 90°, 45°, 45° 1 noaa jedrarocmpanuHo2 mpo-

aV/3

5 u yraosuMma: 90°, 30%, 60°.

a
yaaa, CTPAHUNA: 0, o,

Yexbajmo Gopmyrne Ha cremehimMm 3amanuMa.

A 1. 3pavyyHaru TOBPUIMEY X 00MM IPaBOyraOHMKA CTPAHUNA a, b
v mujaroHalie d, ako je:

a) a=0,07, d:i; 6) a=2b,: d=3/5.

A 2. VzpauyHaTy TOBPIIUAY U NOJNYLPEYHUK YIUCAHOD KPyra POM
ba, ako je:

a) dy =24 cm, dp =10 cm; 6) a = 50,5 cm, d; =99 cm;

8) h=24 cm, di =40 cm; 2) 25 =6 dm, dy :dp =3 : 4.

A 3. Uszpauynaru nujaroHanze pomba axo je:
a) P =480 cm?, a =26 cm; 6) P =384 m?, r =96 dm.

A 4. V3pauyyHaTy TOBPUIMHY jeTHAKOKPAKOT TPOYTJa OCHOBUIE a,
axo je: _

a) a=16, b=17; 6)b=5, ho=1,4; 8)a=14,5 h, =10,5;

2) hy =15 cm, hy =18 cm;  0) he =24 cm, 1, = 25,5 cm;

H) a =20 cm, & =17 cm.

A 5. VspayyHaTu BUCHHY hp, KOja OArOBapPa KPaKy jeIHAKOKPAKOT
TPOYLIIa, ako je:
a) a=24, b=13; 6) a=18, b—hy=3.



10 IMPBA TWJIABA

A 6. IlosmaTa je my:kuHA ¢ XUIOTEHY3€e U 36Up k KaTera OIpPaBOyTJIOT
Tpoyraa. VspadyEaTun DOBPUIUHY OBOT TPOYTIA.

A 7. Y Tpoyrmy ABC mate cy myRuHe ABejy CTpamumna, a u b. Ako
j€ he = ho + hy, m3pauynaru nyxwuny tpehe crpamume.

A 8. Ilpasa p, mapanenra ocoBumu AB Tpoyriaa ABC, pasmaxe
TPOYyrao Ha ABa JNeJa jeIHAKUX HOBPIIMHA. VI3padyHaTu My:KuHY OILCe-
9Ka OpaBe p maMeDy cTpaEuma LaTor TPOyria, ako je AB = 16 cm.

A 9. Bucura Koja 0AroBapa Kpaky pasiake jeIHAKOKPAKH TPOYTa0
Ha JBa [ieNa, YMje MOBPIIMHE CToje y pasmepu 1: 3. MspauyraTu Mamy
OJ, TOBPIINHA, aKO J€ OCHOBUIA TPOyrLaa 48.

A 10. M3pavyHaTy DOBPUIMHY U yTJIOBE HapaJeIorpaMa, ako Cy My
crpamune 15 cm 1 34 cm u gujaromassa 35 cm.

A 11. Hera cy a u b ocroBune (a > b), ¢ u h xpamu (¢ > h), d; u
dy mujaronase (di < dy) mpaBoyrior Tpamesa. M3pauyHaTu DOBDUILHY
OBOT Tpames3a, ako je:

a) a=23, b=13, c=26: 6)a=28, c=29, h=21;

e)a=19, c=18, dy = 15; 0) c=17, h=15, d; = 39.

A 12. Hexa cy a um b ocmoBume (a > b), ¢ Kpak u d AHjaroHAIa
JeNHAKOKpAKOr Tpamesa. M3payyHaTu NOBPIIMEY Tpames3a axo je:

a) b=16,5, c=61, h=11; 6) a =27, b=13, d=29;

8)b=33, c=25 d=52; 2)d=65 h=63.

A 13. M3pauyratu nospmury Tpanesa ABCD ca ocuosumama AB u
CD, AB > CD u BucuuoM h, ako je:

a) AB=170,5, CD =18,5, BC =53, AD = 51;

6) CD =16, BC =17, AC =25, h = 15;

8) AC =26, BD =25, h=24.

A 14. VspauyraTy 06uM je IHAKOKPAKOT Tpale3a HOBPIIHHE P, 0C-
HOBUTA a U b, a > b, Kpaka ¢ ¥ BUCHUHE h, aKo je:

a) P=195 dm?, a =21 dm, b=5 dm;

6) P=108 m?, h=8 m, a—b=12 m;

8) P=72cm? c=5cm, a—b=6 cm;

2) P=180, c=17, h=15.

15. Tpanes ocroBuna a =12 cm, b =8 cm u Bucune h =9 cm, ope-
CedeH je NBeMa NPaBUM KOje Cy HapaJjelHe Ca OCHOBUNAMA U BUCUHY
fielle Ha TPU JeAHAKa OJcevka. M3pauyHmaru NOBpmUEE Mem0Ba HA KOje
je Tpame3 mM3mesheH OBUM IPABUM.

16. Tpanes ocmoBuna 20 cm u 12 cm u BUCHEHE 8 cm PA3JIOKUTU HA
B 1ena jefHaKe TOBPIIMHE IPABOM KOja je HapaJesHa ca OCHOBUIIOM.
Konuko je oBa mpasa ymamerna ox Behie ocroBume?



1.1 IloBpummHe MHOTCOYIJIOBA 1:1:

A 17. Y Banpary ABCD Tauka M je cpemumte cTparune AB, a N
Tauka crpanune AD, TakBa ma je AN = 2ND. I3pauyraTu TOBPIIUHY
kBanpara ABCD, ako je MN =1 m.

A 18. Bucuna je1HAKOKPAKOT Tpame3a je NYy:KUHE h cm, a NOBPIIUHA
rpamesa je h? cm?. VIzpauynaru yriaose usmeby mujaromasna.

A 19. Har je xkBagpat ABCD, ca CTPAHUIOM LY KUHE a. Y KBALPaTy
cy mare Ttauke M um P, TtakBe na cy tpoyraosu ABM u CDN jen-
HakocTpaHuuHu. IIpecexom oBa mBa Tpoyria je ogpebher yeTBOPOyrao
MNPQ. zpauyraTu noBpmury yeTBopoyria MNPQ.

A 20. Y jeqHAKOKPAKOM TPOYIJIY yrao Ha OCHOBHUIN je «. V3pauyna-
TH IYyXKUHY OCHOBUIE, aKO je lheHa BUCHHA 33 k Belia on mosynpeunuxa
yIUCAHOT KPyTa.

* 21. Tyun yrao pomba je B, a aumjaromane ce pasiuKyjy 3a d.
Uspauynaru nyxuny crpanune. (Cunenujanno: g = 150°, d = 10.)

* 22. JemmakOKpaku Tpame3 ca OmMTPpUM yrjoM a u BehioMm oc-
HOBUIOM a j€ ONHCAH OKO Kpyra. V3pauymHatum o06WM ¥ TOBPIINHY
™

rpanesa.(Cuenujanso: a = E')

* 23. Hara je npousBossHa Tauka D y Tpoyray ABC ca cTpaREumaMa

a, b, c. Ily:xuHe HOpMAaga w3 Tauyke D Ha CTpaHUNE a, b, ¢, H3HOCE
pexom: m, n, p. 3pauyraru 36up: 7711— + ]—n— + h£
la (27 g

* 24. Y narom tpoyriy ABC ogpenurtu Tauky M, TakBy ma TOBPII-

ure Tpoyraosa ABM, BCM u CAM Oyny jemHake.

25. IlopupHe Tauke yOHCAHOT KPyra Ca CTPAHUIAMA JaTOT TPOYTIIa
oxnpebyjy Ha cTpaEMmaMa oxceuke Iy:KHHA m, n u p. Jokaszaru ma je

MOBPIIMHA TPOYTIa /mnp(m + n + p).

A 26. V3pauyyraTy NOBPIIUHY LIPABOYTJIOT TPOYLIa, aKO Cy HTATH
TONIyIPEeYHUNN YIMCAHOT M ONUCAHOT Kpyra, r u R.

* 27, IokasaTu [a je TOBPIINHA TPABOYILJIOr TPOYILIa  jeIHAKA
OIPOM3BOLY OJICEYaKa, KOj€ Ha XUIOTEHY3M oxpeDyje mommpHA TadKa
)
XUTMOTEHY3€ Ca YOUCAHUM KPYTOM.

* 28. Ilmjaronase NpOU3BOJLHOT TPAIE3a AE.d€ Taj Tpale3 Ha YeTUPU
Tpoyraa. V3pauyHaTy HOBPIIMHY Tpame3a, P, ako IBa TPOYLiIa KOju
% ) 7 p y
canpye OCHOBUIE UMa]y mOBpumuuEe P, u P;.

* 29. Ha crpamunu AB kKOHBEKCHOT weTBOpoyria ABCD mare cy
Tauke M, N u va crpanunu CD Tauke P u (), TakBe ma je AM = MN =
NB u CP = PQ = QD. Axo je moBpIKHA JaTOT YETBOPOYTIa jEIHAKA
3 dm?, xonuka je moBpmuHa YeTBOPOyTIa MNPQ?
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* 30. Owrap yrao tpoyrna ABC je ZBAC = g Hoxazaru na je

DOBPIIKEA. 0BOT Tpoyraa P = /3(s —b)(s —¢)..

* 31. Ompenutu nospmury Tpoyriaa ABC, ako je a = g, a=+21u
b+ec=9.

A 32. VI3padyHaTn DOBPIIUHY TPalle3a KOME Cy AUjarOHaJe NyHKIES
3cm ¥ 5 cm ¥ Ccpenma IUHA)A 2 cm.

A 33. VM3pauyHaTd HOBPUIMEHY jeNHAKOKDAKOT TPAIE3a, KOJU HMA
IUjarOHAJY OYXKHHE 2 m omTap yrao 45°

A 34. Jemmakokpaku Tpale3 MMa AWjaTOHATY d, KOja Ca OCHOBUILOM
ompeDyje yrao a. Mspauysaru mospmmury Tor Tpamesa.(Curenujarno

d=10, a=—.)
3

35. V3pauyEaTH MOBPIIMHY jeJHAKOKPAKOT TpAale3a Ca OIITPUM
YLIOM « W KPaKOM Oy:KHUHE k, aKO Cy OM]aroHAJie TPale3a y3ajaMHO
HOpMAaJHE.

* 36. Iujaromase Tpamesa Cy HOpMaJHe Ha oxrosapajyhe xpaxe,
a omTap yrao Mebhy muma je a. VMzpauynaru moBpmuHy Tpalesa, ako
je myskuHA merose Belle OCHOBUIE a.

* 37. Iemrap kpyra ymmWCaHOT y TNpaBOYLJIW TpAale3, yIabeH
je om kpajeBa Iysker Kpaka p cm w ¢ cm. V3pauymaTu TOBPIIALY
rpauesa.(Crenujanrso: p=2 cm, ¢ =4 cm.)

38. Beha OCHOBUIA TPAMe3a je oy uHE 5 cim, a HaJeriau yrjaioBu
™
cy g™ Z Axo je moBpmuma Tpamesa (4v/3 —4) cm?, KONUKA je Ly:KHHA

Bucuue?

39. Y mpaBoyrnu Tpoyrao ABC je ynucam npaBoyraoruk MNPQ,
Tako ma Tauke M m N mpmmazmajy xunorenysu AB. Karere maror
Tpoyraa cy AC =4 cm u BC =3 cm. AKO je HIOBDUIMHA IPABOYTA0HUKA,

2

3 CW°, KOJUKE Cy My cTpanune’

* 40. Yrpoyrny ABC cumerpana yraa BAC ceue ctpanuny BC y N,
a cumerpana yria ABC ceue crparuny AC y P, upu uemy je PN = k.
ITIpeceurna rauxa cumerpana AN um BP je Q. Onucanu Kpyr TpoyTia
NPQ cagpxu Tauky C. M3pauysaru nospumny Tpoyraa NPQ.

* 41. VspauynaTu yriose TPOyTJa KOME Cy IBe CTDAaHUIE LY HKAHA

a u b u nospmuna P = Z(a,2 + b?).

* 42. Ha crparunama AB, BC, CD, DA xsaxpara ABCD, nare cy
rauke K, L, M, N, Takse 1a je AKX = BL=CM = DN = 1. UspauynaTu
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TOBPUIIMHY YETBOPOYTNa OrpanuyeHor npasum AL, BM, CN, DK, ako

je moBpIImWHA NAaTOT KBampaTa jemiHaka S u S > 1.

43. Oxo Tpoyrna ABC je ommcal KpyT, Ia Cy HA KPYLYy KOHCTPY-
ucane Trauke K, L, M, penoMm cumerpuuse TeMeruma A, B, C, y ogHocy
ga merrap O kpyra. AKO je mMOBPIIWHA TATOr TPOYLIa S, KOJIUKA je
nospumEa mecroyraa AMBKCL?

* 44. Hera je S cpenumre sucuue CD Koja oqrosapa OCHOBUIU ADB
jemmaroxpaxor tpoyria ABC. IlpaBe AS m BS cexy penom Kpake y
raukama K um L. VIzpauymaTtu noBpmmuy uerBopoyria SKCL, ako je
noppmurHa foTor Tpoyria ABC jenmaxa P.

* 45, Ha crpamunama AB, BC, CA tpoyria ABC, marte cy penoM
Tauke M, N, P, Tako na je M N napanenuo ca AC u M P mapajenno ca
BC. M3pauyrnaru noBpmury P; Tpoyria CPN, ako Cy maTe TOBPITUHE
P, u Py, tpoyrnoBa AMP u BNM.

* 46. Ha crpanmnama AB, BC, CA, Tpoyria ABC maTe Cy penoM
Tauke M, N, P, taxse na je AM : MB = BN : NC = CP : PA = k.

. Oppenuru k, Taxo na nospmuna Tpoyraa MNP uynnu 28% o1 MOBPIIUHE
~tpoyrna ABC.

* 47. Heka cy M, N, P Tauke, TuM penoM, Ha crpanunama AB, BC,
CA, tpoyrna ABC rtakxse ma je AM : AB = BN : BC = CP : CA = k.
Oppemnuty k 3a kKoje je mopimumua Tpoyria MNP majuama.

* 48. Cpemgumre cBake cTpanune napasgenorpama ABCD cmojero
je ca remMermMa Hacupamue cTpanune. Taxo mobujemMo ocam Iy:KHU KO-
je orpammuasajy ocmoyrao. (Hu jemma Tauka OBUX Ly:KM HHUje Y YH-
YTPAIImBOCTA 0CMOYTIa). AKO je S mMOBpIIMHA MapPaIeIorpaMa, KOJIIKa
je moBpImrHa 0CMOyTiIa’

49. Vzpauynaru moBpIEHY tpoyria ABC y GyHKIUjU OX Iy:KUHA
nBejy cTpaHuma a, b m cuMmerpase s 3axsaliemor yrua.

50. Hexa je AB ramrenTHa nysx u AC ceunna xpyra k u3 tauke A,
KO0ja ceue kpyr jomr u y Tauku D, Taxo ma je D usameby A u C. Taura B
u meHTap S Kpyra Cy ca Pas3Hux cTpaHa ceunne. V3pauyrarm moBpii-
nny Tpoyria ABC ako je MOTYOPEYHWK KPyra IY:KUHE T, MEHTPAIHO
pactojame ceunne d u LBAC = a.
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1.2 MEPEILE KPYTA " ILbETOBUX JTEJIOBA

Obum xpyea ce medurmine Kao OyXuHA KOja je Behia om obuma Ou-
JIO KOT YOMCAHOT KOHBEKCHOT MHOTOYIJIA, a Mama oI o0uma Ouio KOor
OMMCAHOT MHOTOYTJIA.

Iospwuna kpyza ce meduuume xao 6poj xoju je Behwm ox mOBpII-
rHe DWUI0 KOT youCaHOT MHOTOYIIIA, & Maiku O MOBPUIMHE OWI0 KOT
OMUCAHOT MHOTOYTLJIA.

7 = 3,14159... =

O =2nr (obum kpyra)
P=mr? (moBpmmHA Kpyra)

~|R3

(JTymondos 6poj)

™o
= TH (myuHA NyKa ca MEHTPAIHAM YTIOM «)
aria 1l
B= TR (moBpIIMHEA HCEYKA Ca NEHTPAJIHAM YyTIOM «)

P, =B — Px (HOBpHII/IHE\. 0JCeYKa OCEHUYEHOT Ha cnmm)
. P =n(R* —r?) (moBpummua npcrena ogpehenor KOHNEHTPUIHTM
KPYrOBUMa NONYIPEYHUKA R u 1)
a =20 (meaTpanau u nepupepPUjCKu yrao, BULU CIUKY )

A 51. Konuko ce myTa 00pHe Touak ayTobyca Ha pernanuju bBeorpan
- Basmeso, axo je myxura myrta 91 km u 60 m, a npeurnk Touka je 8 dm?
(m=3,14).

A 52. U3 xpyxHEe miodye mpevnuka 12 cm Tpeba m3pe3aTu KOHIEH-
TPUYHY KPYKHY IJI0OUY, TAKO A& OCTATAK (KDY HW IPCTEH) UMa IOBPII-

ury 110 cm?. Konuku je npeunuk uspesanor mexa? (Ysernm 7 = “7)

A 53. Oxo xpyra k, IONyUpEYHUKA 7 cm, OMUCAHO j€ IIECT WUCTUX
TONUKUX KPYTIOBa, KOJU ce moaupyjy Mehycobro m momupyjy pyr k.
3aTuM je KOHCTPYUCAH KPYT ki, KOju 00yXBaTa OBUX MIECT KPYrOBa U
KPyT ko, KOju ca ki obpa3yje kpyxkuU npcTeH. AKo je IOBPIIMHEA OBOT
KPYsKHOT IPCTEHA jefHAKA 30Upy MOBPIIWHA CEIaM jeITHAKUX Kpyrosa,
M3PATyRATH MUPURY TPCTEHA. o

A 54. Oxo TpoyTria ca CTPaHUIIAMa 13 cm, 14 cm un 15 em-je-onncan
kpyr k. VI3pauymaTu neo MOBPUIMHE KPYTa k KOJU OCTaje Kaj ce u3
Ibera W3Pexe yIUCaHW KPYT TaTOT TPOYTIIa. (7r =3, 147,

A 55. M3pauyHaTty TDOBPIIUHY OOJIYKPYTa, YUjU je MEHTAD HA HAaj-
ILYKO] CTPAHUIH JATOT TPOYTIA (28 cm) u’koju momupyje mpyre mBe
CTpaHI/Ille tpoyriaa (17 cm u 25 cm).
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* 56. Tauke M u N cy cpemumra karera AC u BC tpoyrma ABC.
Wspauyrarn nyxuny TetuBe PQ KOjy Ha XUIOTEHY3U OLCENa KPYT Ipe-
gEUKa M N, ako Cy ny:wuHe Karera naTor Tpoyriaa 60 cm u 80 cm.

- 57. Crpanune tpoyriaa ABC ¢y AB =78 cm, BC = 50 cm u AC =
80 cm. Tauxka M je cpepumire crparnune AB u gy CN je BuCHHA.
MzpauyraTn DTOBPUIKEY KPyra OONUCAHOT OKO Tpoyriaa CMN.

A B8, Y jemHOM KPYTY, IYKY LyKUHE 47 cm OATOBAPA MCEUYAK OB PII-
uue 127 cm?. Konuku je mepudepujcku yrao Ham OBUM JIyKOM?

59. Ha cn. a je AB =12 cm. VizpauyHaTu TOBPUIUHY OCEHUYEHOT
Kpyra, KOju Logupyje cBa Tpu moaykpyra (r =3,14).

60. LlerTpu nyxoBa ki u ke cy Tauxke M u N. V3pauymaTyu moBpuI-
MHY OCEHUEHOT KPYyTa KOJH NOIUPYje JIyKoBe ki, ky m mysx MN, vue je
MN =8 c¢m, cu.6. (m=3,14).

Ciu. a Cu. 6

A 61. Tpu xpyra moayupedsura r cm Hoaupyjy ce mebhy cobowu.
W3pagysaTu TOBPMKHEY (QUIype OrpaHMYEHE MABUM JIyKOBUMA n3Me Dy
DOMUPHUX TAYAKA.

A 62. Hapn crparunoM Iy:KuHE a, je THAKOCTPAHUYHOT TPOYTIa, KOH-
CTPYHCAH je KPpyr OpedHukKa ¢. V3padyHaTy neo HOBPIIMHE TPOYTIIA,
KOjU je W3BAH KPYyTa. :

A 63. Teme A jemmaxocrpanuynor Tpoyraa ABC je menrap Kpyra
xoju mommpyje crparuny BC. Konwku npomeHAT TOBPIIMHE TPOYLJIA
ocraje BaH Kpyra?

A 64. Tauke M m N cy cpelumra OBejy HACUPAMHUX CTPAHUIA
kBagpaTa. Konmmkm meo KBaapaTa Nexu y Kpyry moaynpedywra MN?
(r=38,14u /3=1,73).

A 65. Ha cn. 6 je ZAOB =90° u OA = 2 cm. VI3pauyHnaTu mospmuny
ocenyeror mgena. (w=3,14).

66. V3pauyyHaTu OCEHUEHY MOBPIIUHY HA CJ. 2.
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67. Bar kpyra HOJIyIpeYHUKA 7 Ccm, KOHCTPYUCAHA Cy TPU KPYTa
jeIHAKNX HOJNYOpPEedYHWKA, KOju ce Jonupyjy melhy cobom u momupy-
jy Mamu kpyr. VzpadyyHEaTu HOBPIIWHY jeIHOT O TPU KPUBOJIUHK]CKA
TPOyTJIa OIPAHUYEHOT MAbUM JIYKOBUMA OBUX KPYTOBA.

68. Y kpyr noaynpeunuka 10 cm je ynﬁcaﬂ jeIHAKOKPAKU TPOYyTrao.
AKo je yrao macmpam OCHOBUIE OJ 45°, U3padyHATH HIOBPIIKHEE CBAKOT
O TPU KPYKHA OLCEYKa, KOju Cy BaH Tpoyraa. (1 =3,14 u V2= 1,41).

* 69. Y KpyKHE OLCEYAK, KOJU OATOBAPAa MENTPATHOM YLy on 120°,
ynucar je xBanpar. OgpenuTn TOBPIIUEY KBAIAPaTa, aKO je MOIyIpe-
qHUK Kpyra (2 ++/19) cm.

* 70. Crparuna kBaapaTa je AyKuHE a cm. V3padyHaTy TOBPIILEY
OCEeHYEHE MOBPIIX HA CJI. 0.

1.3 IIPABE 1 PABHY

Teopema o mpu nopmanse: Hexa je mara paBarm a u mpasa a y TO]
pasru.'AKO je mpaBa p HOpDMaJHa HAa PaBaH « y Tauku P, ci. §, u
ako je A momHOxje HOpMaJie M3 Tauyke P Ha OpaBy a, Tazma je CBaKa
IpaBa m, KOja CaAP:KU TAUKy A U cedye mMpaBy p, HOPMAaJHA HA IPaBOj
a. (Baxu u o6pryTa TEOpEMA.)
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Ulepunuyuja: Axo je mpaBa p HOPMaJIHA HA DaBaH «, OHLA je yrao
n3Mmehy mpaBse u paBHU IPaB, & aKO p HUje HOPMAJIHA HA PABAH o, OHIA
je yrao msmeDy mpase p u paBHE ¢ omTap yrao usmeby npase p u meHe
HOpMAJIHEe IPOjeKIuje Ha PaBaH «.

A T1l. Jenua on KaTeTa jeTHAKOKPAKOL IPABOYTJIOT TPOYILJIa HAJIA3H
ce y paBHM 7, & APYra je HATHYTa IPEeMa PABHU IMOJ YIioM Of 45°.
Ogpenutu yrao ¢ udmeby xumorerys3e m paBHHU 7.

* 72. I[Ipasoyrau Tpoyrao ABC, ca npaBum yrioMm Kox TemeHna C,
Haclama ce kareToM BC Ha paBaH « W HATHYT je TPEMa PABHU MOL

YTJIOM O T OnpenuTu ojcTojarme TeMeHa A O PaBHU «, ako je BC =
2cmu AB: AC=3:1.

* 73. Karera AC, nyxuHe ¢ cm, npasoyrior tpoyraa ABC ca yriom
a = 60°, mexu y paBHE 7. XHIOTeHy3a AB OBOT TPOyria HATHYTA j€
mpeMa paBEZM 7 moxm yriaom on 30°. M3pauyHaTu Ay:KUHE HOPMAJIHUX
IPOjeKIuja CTPAHMAIA JATOT TPOYTJa Y PABHU T.

A T4. Iy AB je sargyTa IpeMa paBHEU 7 OOX yriaom ox 45°. Ipyra
Iy, oyx AC, nexu y paBHEM m M ca OpojeknujoMm nyxu AB onpebhyje
yrao on 45°. Mzpauyrartu yrao BAC.

A 75. OcuoBuna AB Tpamesza ABCD nexu y paBHU 7, a APYTa oc-
HOBUIIA j€ OJ PaBHU 7 ynaJsmerna 10 cm. V3pauyHaTu KOIUKO je 0L paBHEA
ymaspeHa npeceuyHa Tauyka O nujarosasna, ako je AB:CD =3:1.

A 76. Taura M je ymajseHa OJ CBAKOT TEMEHA MPABOYTJIOT TPOTIA
ABC 1o 26 cm, a ox paBau ABC je ynamena 24 cm. Konuke ¢y cTrpagume
OBOT TPOYTJa, aKO My Ceé KaTeTe OJHOCe Kao 3:47

77. Bpx A jemmakokpakor Tpoyria ABC mpunanga pasau w. Kpak
AB HarEYT je IpeMa DaBHHE 7T IOJ YIJIOM Of 45°, a kpak AC mox yriom
ox 60°. IIpasa BC mpoaupe paBar y Tayku P, Tako na je BP = 12(2 +
v6). Axo je HOpMaiHa npojernuja kpaka AC v paBHEE 7 IyXUHE 5 cm,
KOJIMKA je moBpumuHa Tpoyriaa ABC?

1.4 JAEIOAP

Ckyn Tavaka jeIHe DAaBHM 7 M CBUX Tayaka Ca jegHe CTPaHe Te
pPaBHH, IPEACTABIBA noaynpocmop. PaBal  je rpaHuna IOIynpoCTOpa.
IIpecex nBa momympocTopa geuHHUIIE T03HATY GUrypy oduedap. Ilpa-
Ba II0 KOjOj Ce CeKy IpaHUIe HOJyIPOCTOPa je usuya duedpa, Ha CIL.
e IpaBa . 3ajeIHUYKN Neo moxyunpocropa oxpeberux pasmmma o u j
je duedapcra obaacm, a MOIYyPABHU KOje OrDAHMYABAjy OBY 06aacT cy
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cmpane duedpa. (IIpema ciu. e, muemapcky o6iacT YMHE Tadke Koje Cy
MCTOBPEMEHO ,,n3Han’ PABHU « U ,,HeCHO” ox paBuHU f3).

Cu. e

PaBam, K0ja je HOpMaJIHA HA UBUIY OUEAPA YV IPECEKY Ca TUEIPOM
onpebyje yzao duedpa, Ha ci. e ZSab. Kpanu yria guenpa ¢y HOPMAJIHA
Ha WBULY.

IlBa muenpa cy jemHaka ako UMajy jeqHAKE YILJIOBE.

Crpame puegpa Cy HOPMAaJHE jeIHA HA APYTY, akKO W CAMO ako je
yrao mwenpa upaB. lama mmamo npaes gumemap. Yrao guenpa UpPe-
crassma yrao (marub) usmely pasmu k0jé campske cTpame Iueapa.

Pasmarpaliemo camo xomeexcre duedpe (KOju mMajy KOHBEKCHE
yTIIOBE).

A 78. Ha jemmoj crpamm muenpa, dymju je yrao 45°, marta je Tadvka
A, koja je on uBmIe ynameHa ¢ cm. OapenuTu pacTojame Te TaUKe O
Apyre CTpaHe quenpa.

A 79. Tauxka M jemHe cTpaHe numenpa TPHU OyTa je Oamka IPYroj
CTPaH¥W HErO MBUIU nuenpa. Konukwm je yrao muenpa?

* 80. Tauke A u B, Koje mpumanajy pasauuyuTuM CTpaHaMa IPaBoT
Amenpa, jeqHako Cy ynasbeHe on uBune aumenpa. OapenuTu yriose
usmeDy npase AB u mBune guenpa um yrao usmeby npase AB u
cTpaHe quenpa, ako je AjBj : AA; =+/2: 1. (A1 m B; cy upojekuuje Ha
UBHULY ).

A 81. Ha jemmoj crpanum quenpa, YUju je yrao g, IaTa je TadKa
A ma oncrojamy h ox mpyre crpane. Komumko je rauka A ynajbeHa O
uBUIE Huenpa’

A 82. Y mumenpy, umju je yrao 60°, nata je Taura D, jemHaro
- yIajbeHa O CTPaHa AMenpa, yaasbeHa oI wBune 3a d cm. Mzpauymnaru
pacrojame Tauke D oI CTpaHe TUuenpa. .

A 83. Tauxke A u B nmpunanajy pasHUM CTpaHaMa TUeNpPa KOJU UMa
yrao 60° u ymaJseHe cy mo 1 cm on wuBume guenpa. Hahu pacrojame
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Tayke A O HONHOXja HOpMaJie U3 Tadke B Ha UBULY AUWEIPA, KO je
AB =+/. :

A 84. Kpajesu nysxu AB, AB = 10 cm, nmpunanajy nBeMa CTpaHa-
Ma mmenpa. Pacrojama AA; u BB; o KpajeBa maTe AYyKU OO0 CTpaHa
nuenpa cy pexoM 5 cm um 6 cm. Ako je A;B; = 8 cm, OApenuTH yrao
ouenpa. '

A 85. Y mmenpy ox 120° mara je Tauka M kKoja je O CBake CTpaHe
ynasmena d cm. Konuxo je M ynasmena on uBuia auenpa”?

A 86. Tauka P je ynamerna 6 cm O MBUIE AUeIPa Ca yrioMm onx 30° u
jemHAKO je ynajbeHa OX CTPaHa auenpa. V3pauyHaTnm 04CTOjame Tadke
P on crpana.

A 87. Kpajesu ny:xu AB, nyskuse 10 cm, Ipunanajy peaoM CTparaMa
a u § npasoyrnor muenpa. lyxuHe HOPMAJIHUX IPOjEKONja AATE IyKN
Ha CTpaEaMa nuenpa cy 8 cm u 7,5 cm. OqpenuTn Oy:KUHYy TpOjeKnn]je
Ha WBULY JUePA.

88. Ilar je mumemap ca yraom ofn 60° m Tauka A Koja DpuUIana
jemnoj crpamu. Tauka B je momHOXje HOpMaie u3 A Ha CUMETPHjCKy
paBaH maTor muenpa. Ako je nyx AB Ay.uHE a, KOJIUKA j€ Iy >KUHA
BbeHe HOPMAaJIHe IIPOjeKnuje Ha APYTY CTPaHy auenpa’

89. Ha jenmoj crpalHm IpaBOyTJIOT AueApa maTa je Tauka A, Ha
pacrojamy OX 24 cm on mBune xuenpa. Ha mzpyroj crpanu je Tauka B,.
ynasera 32 cm oxn mBune. [ly:xumHa HOpMAIHE Tpojeknuje nyxu AB Ha
uBHIYy Auenpa je nyxune 42 cm. Konuka je myskuma nysxum AB?

90. Karera AC jenHakOKpakor IpaBoyrior Tpoyraa ABC, moBpi-
uHe P, npunana CTpaHu a npaBoyriaor guenpa. Ilpurom reme C mpasor
yria je Ha WBHLOM AWEAPa, & yrao umsmeby karere AC u umsume je 45°.
PaBan maror Ttpoyrna je HargyTa mpeMa CTpPaHU o 0L yriaom Ox 30°.
V3pauyraTu DOBpIIKHEY S HOPMAaJHE IPOjEKNHUje NATOr TPOYTJa Ha C-
Tparu .

1.5 POTAJb

Hexra je AjA;...A, paBam n-Toyrao u S Tauyka BaH PaBHU AATOT n-
Toyrina. CKyn CBHX HOJIYOPABUX, CA 3a)j€IHUYKOM IOYETHOM TAUKOM
S, onpebenux (cBuM) TemMeHmMa MHOTOyraoHe JumHje AAs.A,, je n-
MOCMPAHL PO2asb. SAHUMAJY HAC CAMO KOHBEKCHU POTIHEBY, Tj. POTJbEBA
onpeherr KOHBEKCHUM MHOTOYIJIOBUMA,.

. Tauka S je epzr porsma, moayupase SA;, SA,, ..., Cy ueuye porma, a
yraoBu: LA1SAy, AySAg,..., LA,SA;1, cy cmpane poriba. Be crpane ca
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3aje THUYKOM HBUIIOM, CycenqHe cTtpane, onpebyjy mmemap. YHUja CBUX
CTpaHa POTJba je Po2nbacma NospUul.
36mp CBUX CTpaHAa KOHBEKCHOT POIJba je Mamu o1 27x. Poram je
npasuaaH aKo Cy My jelHaKe CBe CTPaHEe M jeOHAKW CBU AUeIPIH.
Porasm ca Tpu crpame, Ha npuMep porats Sabe, HazmBa ce mpuedap.
36up mBe crpane Tpuexnpa Behu je on rpehe crpame, a pa3nuka aBe
cTpaHe Tpuenpa je mMama ox tpehe crpame.

A 91. Ako cy agBe CTpaHe TpUeApa NPaBU yrJIOBH,.OHAA Cy My ABa
nuenpa npasa. Jlokazaru.

A 92. Arko cy cBe crpaHe Tpuenpa IPAaBU YIIOBU OHLA CY U CBHU
muenpu TOr Tpuenpa upasu. lokazaru.

A 93. IlpaBunaH 4eTBOPOCTPAHN POTass UMa CTpake o1 60°. Ako je S
spxu A, B, C, D, penom Tauke uBuUna, rakse na je SA =SB =5C = SD,
U3PAYYHATH yIJIOBEe TPHUEAPA Ca BPXOM A.

A 94. Crpame tpuenpa Sabc cy npasu yraosu. Hera cy A, B, C
Tauke uBuna Sa, Sb, Sc, Taxse ma je SA =SB =S5C. Ogpenuru yriose
Tpuenpa ca BpxoM A.

A 95. Y rpuenpy Sabc crpara Sab je mpaB yrao, a ocrajie OBE IO

|

. Ogpenutu Harnb uBume Sc mpema HACOIPAaMHO] CTPAHU.

96. Crpame Tpuenpa Sabc cy: mBe mo g u jexua (Sab) je yrao oxn

g. Ha wmsumama cy mare taurke A, B, C, Takse na je SA =SB = SC.
Opnpenuru crpane Tpuenpa ca Bpxom C.

A 97. Ilar je jennaxokpaxu npasoyriau Tpoyrao ABC. Kpos cpenui-
Te O xunorenysze AB mocraBmena je ny:x OS jemHaka TOJIOBUHU
XUTMOTEHYy3e W HOPMaJHA Ha paBan Tpoyraa ABC. OmxpemuTtu cTpane
poribeBa ca BpXoBuMa y Taukama S, A, B, C' (4eTupu porisa).

98. IlonynpaBe Ssi, Ss2, Ss3 Cy cumMerpaje crpama porsmba Sabe.
Axo cy crpane porma Sabc mpaBu YIrJIOBU, OAPEIUTH CTPAHE POTJba
quje Cy MBUIE CUMEPAJE S1, S2, S3.

99. Crpane Tpuenpa Cy yLiaoBHU O % Ha wBunm Sa mara je Tauka
A, TaxBa ja je SA = /3. Onpenuru pacTojame Tauke A ox ctpane Sbe.

100. CBaxu uyeTBOpPOCTPAHW pOTasks ce Moxke npecehum jemmowm
PaBHM, TAKO Ha Cy IPeCeuHe TAadYKe Ha WBUIAMA POTJba TEMEHA, map-
amemorpama. Jlokaszaru.
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2 IIOJINEIPU

PasmarpahieMo caM0 KOHBEKCHE moJmepe.

IToncernhiemo ce Ha Heke ommTe 0COOGUMHE MOTHEADA.

a) [Homumenap KOjU MMa i UBUIA UMa TAYUHO 21 yroIoBa CTpaHa.

6) 36up CBUX YriOBa CTPaHA KOHBEKCHOT IOaMeIPa KOjUu UMa, t TeMe-
Ha je: S = (¢t—2)-360°.

8) 3a cBakKM KOHBEKCAH NOTHWENAp, KOJU UMa t TEeMEHa, § CTPaHa, 1
MBUNA, BaXM JeRHAKOCT: ¢t + 5 =i+ 2 (Ojneposa Teopema).

2.1 IIPABWMJIHU IIOJIMEIPU

MeDy KOHBEKCHUM IOTHEAPIMA, NPABUANY NOAUCOPY 3ay3uMajy mocen-
HO Mecro. To cy mosmespu umje cy cTpame IPABWIEM MHOTOYTJIOBH, &
IPABUJIHU Cy U CBU POTJHEBH. _

lIpaBmirwx nmonmemapa mMa camo mer Bpcra. To Ccy: IpaBUIaH
TeTpaesap, KOmKa (Xexcaenap), OKTaejap, MOIEKACHAp u HKOCaemap -
(THM peLoM Cy HpUKA3aHW Ha CIIUIM).

Kpos mapenne 3anarke ynossaliemo ce merassumje ca opmm HOJIMEe AP~
Ma.

A 101. Hexa je A jenno rteme KOmke CTpPaHUIE a cm.
a) OsmaunMo ca AK, AL u AM Tpu usume xomxe. Wspauynaru
IOBPIIMHY OpeceKa Konke u pasuu onpeberne taukama K, L u M.
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6) Hexa cy AP, AQ u AR nuwjaromarne crpama komke. V3pauyraru
HOBPUIMHEY IPECEKa KOIKe M PaBHU KOjy oxpebyjy Tauke P, Q u R.

A 102. Hara je xouxka ABCDA;B;C1D; u Tauka M usune BB, = a,
TakBa ga je BM : MB; =3:1. V3pauyHaT NOBPIIUHY NIpPECEKa KOIKe
u pasuu onpebene Taukama A, M u D.

* 103. Uspauymaru yrao xoju oxpebyjy mujaromana xomke BD; u
nujaroHana crpase CBi*) y npous3Bossu0j Kouku ABCDA; B;C, D .

A 104. VBuna xomke uMa nyxury o cm. Oxpenuru (majrpahe) pac-
Tojare m3Mely mujaromaie KOOKe W H0j MUMOWJIA3HE UBUIE.

A 105. MspagysaTy 04CTOjame jeJHOT TeMEeHa OJ JujaroHae KOIKe,
aKo NujaroHata He CaIP/KU TO TEME, a MBUIA KOUKE MMa LY;KAHY @ CI.

106. Konxka ABCDA;B;C1D; uBune a, mpecedera je ca PaBHU O-
npebernom cpenumiruma M, N u R usuna BBy, B,C; u AD. Iloxa3aTtu
Jla je Ipecek IpaBUIaH MeCTOyrao U M3PAUyHATH HErOBY IIOBDPIIHHY.

A 107. Axo mpaBuiIaH TeTpaenap OIpecedeMo jeHOM PaBHU KOja je
mapasesHa Cca JBe MUMOMIA3He UBUIE, MOKA3ATU N4 j€ TMPECek map-
aJesorpaM.

A 108. Myxn 9uju ¢y KpajeBy CPEeauIITa ABEjy MUMOUIA3ZHIX MBHUIA
OpPaBUIHOT TeTpaelpa CeKy ce y jemno] tauku. JoxasaTn.

A 109. 3pauysaTu yrao auenpa OPaBUIHOT TeTpaeapa u Harub
UBUIE IpeMa CTPAHMU.

A 110. M3spauyHaTu Ly:KUHY BUCHHE IPABUIHOT TETPAEAPA aKO MY
je Oy’XKWHA UBUIE @ cm.

A 111. VM3pauyraru oncrojame remena A xouxe ABCDA;B;C1D; on
paBHu Tpoyrna Bi;CD;, ako je MBUIlA KOLKE NY:KUHE @ Cm.

112. MBunma npasuiaeor Terpaenpa je 2 cm. V3pauymatu (ma-
jrpalie) pacrojame nBE]y MUMOMIA3HUX WBUIA.

A 113. loxka3aTu na ce BUCHHE IPABUJIHOT TETPAEAPA CEKY Y jeIHO]
Ta4YKHN, KOja CBAKy BUCHUHY HEJHU Yy pasmepu 3: 1.

A 114. M3pagyraTu yriose Arenpa NPaBUJIHOL. OKTaeIPA.

115. Buna npaBuIHOT OKTAaEADA UMa Iy:KUHY a cm. M3pauyHaTu
pacrojame d uaMebhy HacmpaMHUX CTpaHa.

116. Tauxke mpecexka ngujaroHaja CTPaHA KOLKE NPENCTaBIbA]y
TeMeHa IPABMJIHOT OKTaexnpa. lokaszaTu.

*) Axo cy mpaBe p U ¢ MUMOUJIA3HE, OHJA 33 Yyrao NoJ KOjUM Ce CeKy HpaBe p U
q1,vme je q1 || ¢, kaxkeMo ma je oapeben MuMousazHUM NpaBUM p H .
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117. oxa3aTu ma Cy TEXRUIITA CTPAHA IPABUIHOT OKTAEIPa TeMe-
Ha KOIIKE.

118. Kpo3 uBuny AD mpasunsor okraenpa ABCDEF je nocTaBibe-
Ha pPaBaH KOja cede OKTaenap mo dyerBopoyriy ADKL. JlokasaTu na cy
gyerBopoyranosu ADKL n BCKL tpaune3u. Heka je M mpeceuna Tadka
nujaronana tpamnesa ADKL u N mpecedyHa TAadyka [UjarOHANa TPaIe3a
BCKL. Hoxrasatu na cy yerBopoyriosu ABNM u CDMN rpanesu.

A 119. Y mpaBumials oxTaenap WBUIE @ Cm VIUCATH KOIKY, TAKO Ia
TEeMEeHa KOIKe IPHIanajy MBUIAMa OKTaenpa. Koauka je uBuna Konge?

120. Moxka3aTu ma:
o) lleaTpu cTpaHa OPABUIHOT NOLEKAELDPA UPEACTABJIbA]Y TEMEHa
TPABUIHOT UKOCAELPA.
6) IlemTpu crTpaHa OPABUIHOT HKOCAEAPA NPENCTABIHA]y TEMEHA
MPaBUIIHOT J0AEKAeIPa.

2.2 PABHU IIPECEIIA ITPVU3ME U IIMPAMWUIIE

IIpuamy unn mupaMuLy MOKEMO IPECEeNaTH Pa3HuM paBHuma. Ilpe-
CEeK KOjHU CAIPKU YHYTPAIIhE TAYKE TeIa je HEKM MHOIOYTa0. 3aHuMajy
HAC, BUIIE OJ OCTAJUX, T3B. NGPAACAHYU U OUJG20HGANY TPECEIH.

[om mapanensuM moapaszyMeBaMO NPECEK MOMMEApPa HEKOM PaBHH,
Koja je mapasensHa ocHoBu (6a3m) momumenpa.

I[Tapanensn npecex mpu3Me je MEOIOYTao KGjU j€& MONYAapaH OCHOBU
Ipu3Me.

[Tapanenar mpecex mupamuie je MEOTOYTA0 KOJU j& CAMYAH OCHOBHU
mupamuze. Ilospumae 6a3e u mapaseIHOT Ipeceka TUPaMULE Cy HPO-
IOPNMOHANHEE KBAADATIMa CTPAHUIA TUX MHOTOYIIOBA ¥ KBAPATHMA
OJCTOjama BPXa OJ paBHM MHOTOyriosa. Ha mpumep, ako je 6asa mu-
pamuge Tpoyrao ABC, a mapanennu npecek Tpoyrao A;BiCi, onma je
P:P,=AB?: A;B? =h?: h%.

Kanx ce on mmpamume oxbanu geo 04 mapaeNHOT MPECEeKa J0 BPXa
nobuje ce monmenap, T3B. 3apybena nupamuda. Fbene 6ase cy camunm
MHOTOYTJIOBU Ca TapaJieilHuM oxarosapajyhiimm crpammmama. OmoTau
obpa3syjy Tpamesu.

Axo cy Goune mBune mupaMune (u 3apy0bibeme mwpaMume) jemHakre
meDy cobowm, Tazna je nupamuzna (3apyGibena nupammuma) Tpasa.

Kon mpase mmpamuzne mOIHOMXje BUCHUHE je IEHTAD ONMCAHOT KpPY-
ra ocHoBe. Bumcuma mpase mupamume, OOYHA WMBUIA U IOJYIDPEYHUK
ONKMCAHOT KPYTa OCHOBE 00pa3dyjy IPaBOyIIu TPOYrao.
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Axko je Gaza mpase nupamuze (3apyOsbeHe nupaMmuie) UPABUJI-
HE MHOTOYTa0, OHIA ce nupamuga (3apyOb/beHa HUpaMuLa) HA3UBA
MPABUIHOM.

[Ipasunra mupaMuna (3apybibeHa TUPAMUIA) HUjE NPAGUAAH NOAUE
dap (ocuM y ciydajy IPABUIHOL TETPAEIPA).

Boune mBume mpase mupaMume Cy jeqHAKC HATHYTE IPEMa PABHU
OCHOBE.

Ako mpecedHa paBaH CAAPYKU IUjaroHATY OCHOBE 1 qBe OOUHE UBUIE
OHIA je TO OQUJAZOHAAHU NP ECEX.

IlmjaroHa sy mpecek MPU3MeE je mapaJtiesorpaM. Kom npase mpusMe
je TpaBOYTAaOHUK.

lujaroHasoy Tpecek ImpaBe TUPAMUIE je JeTHAKOKPAKH TPOYTao.

Hujarosannu npecek 3apy0d/beHe TUpaMILe je je THAKOKPAKU Tpames.

Bucwra nujaroEaiHor Ipeceka IPaBe Ipu3Me, 3aTUM IPABE YeTBOPOC-
TpaHe MUpaMuae U mpaBe 3apybi/beHe YeTBOPOCTpPAHE MUPAMULE WC-
TOBPEMEHO je U BucuHA mojuenpa. Mcro Bamxwu 3a Behu gujaromaiiam
IPECcek MPaBUiIHe mecTocTpane nupamune (u 3apybibene nupaMume).

A 121. IIpaBoyrau nmapaJieenuuens ca UBUIAMa OCHOBE IY:KUHA 6 cm
“ 8 cm, IPECEUEH je Ca PABHU KO0ja CAADKM jeTHY OCHOBHY HBUILY, a
HAIHYTa& je mpeMa OCHOBHW mojn yriom on 60°. M3pauynaru moBpuiuHy
Ipeceka, ako je BUCUHA mapasenenunena sehia om 15 cm.

A 122. OcmoBa mpase mpusme je pom6 ABCD ca yrnom ZBAD =
60°. Bucwmma npusme, IyKWHE @ cm, JeTHARA j€ OCHOBHO] WBUILU.
Vzpauymaru moBpmumHy npecexa npuame um paBuum BDM, rme je M
cpemumiTe Goune wBume CCy. Konuku je HArub mpecexa mpema paBHHI
ocHoBe?

—

A 123. OcHOBHE WBUIE TPABOT MAPAJEIEIUNENd, NY:KAHA 7 cm U
3v/2 cm, 3axBaTajy yrao ox 135°. Axo je 60ouma mBuUIA Iy:KuHE 12 cm,
U3pPaAYyHATH OYXKUHY OUjaTOHAJE HapalelennuIena.

124. Kpo3 Teme A Oa3e mpaBuiHe UeTBOPOCTPAHE NPU3ME MIOCTAB-
JbEHA je paBaH Koja y IPeceKy ca npusMoM oxpebyje pom0 ca omTpum
yraom «. Onppenntu Harud IpeceveHe PABHU IPeMa DABHU OCHOBE.

A 125. Ilpasa mpu3ma u3 3amaTka 122. mpecederna je ca paBHHU T,
Koja canp:ku Behy nujaronasy 6ase u HATHYTa je IpeMa PaBHNI OCHOBE
mon yriaom ox 60°. VM3pauyHaTuw DOBPIINHY IPECEKa, ako je OCHOBHA
nBuna a = 4 cm.

A 126. IIpasa mpusMa BucHHE 12V/3 cm mMa 3a OCHOBY TMPaBOyTJH
Tpoyrao ca xumorery3zom 25 cm u xarerom 20 cm. PaBawm « je ompele-
Ha XMIOTEHY30M jeIHe OCHOBE W TEMEHOM HPABOT yIJa APYLe OCHOBE.
Konuku je yrao mumenpa Koju oBa pPaBaH I'PDau Ca OCHOBOM? ‘
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A 127. Hata je upaBuiHa TPOCTPaHA IPHU3Ma C& OCHOBHOM MBHUIOM
a. VI3pauyHaTu HOBPIINHEY IPECEKa JaTe IPU3Me Ca PaBHU KOja CaIapiKn
jemEy OCHOBHY MBUIY ¥ Ca OCHOBOM onpebyje mmenap ca yriom .

A 128. Ilpasmirra TPOCTpaHa IPU3MA je IPEcevueHa Ca PaBHU KOja
canpyu OCHOBHY MBUIY U HarHYTa je IpeMa PABHU OCHOBE MOJ yTJIOM
ox 45°. VI3pauyHaTn MOBPIINHEY IPECEKa, aKO je IOBPIIMHA OCHOBE B =

V/50.

A 129. IlpaBy jenqHaxkOWBUYHY TPOCTPaHy IPU3MY Ce4Ye DaBaH KO-
ja cagpKu MBUIY jeqHe OCHOBE M IOJOBHU JBE WBUIE APYre OCHOBE.
V3pauyraTu NOBPUIKHY () Ipeceka, ako je MmBuIa Ipusme 12 cm.

A 130. IIpasa Tpocrpana npusma ABCA; BiC; mMa OCHOBY IIOBPII-
nue B. PaBan ogpebena Temenuma A, B u Cy HarHyTa je IPEMa PDABHU
OCHOBe IoJ yrsiom oj 60°. V3pauyHaTy IOBPIIMHEY IPECeKa PaBHU Ca
OpU3MOM U IOBPIINHEY cTpane ABBiA;.

A 131. Ilospmmuua Godre CTpaHe IPABUIHE IECTOCTPAHE IPHU3ME je
S. VspauynaTy HOBpuIMHEE @ 1 Qp HEHNX AU)aTOHAJHUX IPeceka.

* 132. IlpaBunna jeIHAKOMBUYHA IIECTOCTPAaHA IPU3Ma je Ipece-
yeHa ca PAaBHM KOja CaIp:KU jelHy OCHOBHY uBmIy u Bely nmjaro-
Hary npusMe. (3ampaBo, CaLp:Ku ABe CyIPOTHE WBUIE FOPHE U JI0me
6aze.) MspauyHaTy NOBPIUEY @ Ipeceka y QYHKIU]A Ly >KUHE a WBUIE
TpU3Me.

* 133. IIpaBunHA MECTOCTPAHA NPU3MA je IPECedueHa ca IBe map-
ajesHe PaBHU. [IpBa caapku jeJHY OCHOBHY uBUIy U Behy mujaronarry
mpusMe, a Apyra Neau ocy mpusMe y omEocy 1:3. MzpadyHaTn moBpII-
HEYy APYTOT IPEeCceka, ako je MOBPIIMHA IPBOr jelHara (.

134. Ilpasunua mecrocrpana npusma ABCDEF A, B;Cy D Ey Fy
uma Behy mujaroHasy Ly:XUHE m, I Makby AWjaTOHAJNY OCHOBE Ly:KUHE
n. Hahu mospmmeEy @ Upeceka mapatelHor nyxkuma BF um AD;, xoju
ceue myx AD y rtauku S, Taxo ma je AS:SD=3:1.

A 135. IIpapuama yeTBOPOCTPAHA IUPAMULA je IPeCedeHa Ca PaBHU
KOja Camp:Ku IMOTHOXje BHCHUHE NMPaMUAE M IapaJiesiHa je jeanoj 6o-
yHOj cTpaHu. V3padyHaTn DOBPIIWHEY IPECeKa aKo je OCHOBHA MBHIA
Oy XUHE 28 cm ¥ BUCHHA DUpaMume 48 cm.

' 136. IlpaBuwama YeTBOPOCTpPAHA HUPAMHULA je IpecedeHa CUMe-
TpaJIHOM DPAaBHU jenHe OCHOBHEe mBuue. AKo je moBpmuHa HobOmjeror
npeceka jenHaka (), KONHWKa je HOBPIIMHA IPECEKa MCTe MUPaMUIe 1
IpyTe PaBHM, HapajesHe ca IPBOM, KOja TAUKOM P Heju MCTy WBUILY
y omaocy AP :PB=15:17
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A 137. IlpaBunna YeTBOPOCTpPAHA MUPAMULA OCHOBHE UBUIE ¢ =
6 cm ImpecedveHa j€ Ca PaBHU HAPAJEIHOM OCHOBH, TAKO Ja Makba I0-

OujerHa TUpaMUIa MMa BUCUHY KO]a TPENCTABIHA 5 OpPBOOUTHE BUCHUHE.
VIspauymaTyu TOBPIIUHY TPECEKA.

* 138. IIpasuiara quBprCTlaaHa nupamuna SABCD, BucuHe 8 cm
u Ooure uBuIe 10 cm, IpecedyeHa je ca PABHU K0ja IPOJIA3U KPO3 TeMe
A m mopmanna je Ha uBuny SC. M3padynaTu HOBPIIMHY TPECEKa.

139. [IpaBa uéTBopOCTPaAHA THPAMULA UMA 38 OCHOBY MPABOYTa0-
auk uBuna 8 m 6. PaBam Koja camp:ku OUjarOHAJIY OCHOBE M Iapasiel-
Ha je jemroj OOUYHO] MBUIU cede mupamMuny. V3padyHaTu TOBPITUHY
mpeceka ako je BUCHUHA ImUpaMuze 3,06.

* 140. PaBam ceue 6GOuYHE WBHUIE NPABUJIHE UETBOPOCTPAHE MIH-

pamume y raukama A, B, C, D. Axo je S BpX mupamwume, NOKA3aTHU
1 1 1

SAJr 8C 8B * SD’

A 141. Y mpaBuiny 4eTBOPOCTPAHY TUPAMULY UBUIE 4 cm U BUCUHE
12 cm ynucaHa je KOIMKa, TAKO N4 jOj YeTUPU TEMEHA NPUIA L]y OCHOBU
oupaMume, & 0CTala YeTHUPHU npunanajy dounmm mBumama. Koauxa je
UBULA KOUKE?

ma je

A 142, TlpaBunHa TPOCTpaHA TUPAMULA OCHOBHE wBUIE 24 ¢cm u 60-
YHe WBUIE Ay:KuHE 16 cm, TIpecedeHa je ca PaBHU KOja TOJIOBHU IBE
OCHOBHE UBWIE ¥ HOPMAJIHA j€ HA PaBal O0CHOBe. V3pauyHaTu mOBpII-
UHY IPECEKA.

143. IIpapunna TpocTpana IMPaMUIa je Ipecedera ca PABHU KOja
je mapasenHa 0OYHOj MBUIM ¥ IOJOBU IBE OCHOBHE WBULE. KOMUWKA je

IOBPIIMHA OTPECEeKa aKO Cy Oy KUHE OCHOBHE MBUIE U boune nBune a u
?
L

A 144. [Nara je npaBuiaHa TPOCTPaHa IUPaMuLa Iuja O0dIHa: ETpaHa
uMa moBpmmHy S. Kpo3 mogHokje BuCHMHE mupamMupe je MOCTaEJbeHA
paBam mapaJenua ca 6ounom crpanom. Vzpauyraru moBpmuny @ -
pecexa.

145. [laTa je mpaBuiIHA TPOCTPAHA NUPAMULA duja je O0UuHA UBU-
ma mBa myrta Beha onx ocrHoBHe mBune. Cumerpaiina paBaH jenae 6oune
UBUIE Mpecena NpW3My N0 Tpoyray mospumre 2v/11 cm?. Konuka je
OCHOBHA WBWIA TUPaMuIe’

146. Boune uBUIE TPOCTPAHE TUPAMULE CYy ABE IO ABE HOPMAJHE
Mebhy cobom. PaBar a ceue oBe 6oune uBuie y taukama A, B u C, Tako
na je SA=a, SB=bu SC =c. VIzpauynaru nospimuny npecexa ABC

147. Kpo3 uBUIY OCHOBE IPABUIHE IMIECTOCTPAHE THUPAMULIE TTOC-
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TaBJLEHA j& PABaH KOja IOJOBU IBe CympoTHe Ooure nBume. Mzpagyrna-
TU TOBPIIMHY NPECEKa PAaBHW U OUPaMUIE, aKO j€ BUCHHA IUPAMUIE
jemunaka H u OCHOBHA UBUIA Q.

148. IIpaBunra 3apybJibeHa YeTBOPOCTPAHA DUPAMKIA Ca AHMjar-
OHalaMa OCHOBA Hy:KWHA d U 2d, IpecevYeHa je ca PaBHU KOja CaqPKA
AMjaroHaJy TupaMuLe U TapajesHA je jeJHO] AWjaroHaJIW OCHOBE.
VispadyHaTy TOBPIINHY IPECEKa aKo je LY:KWHA IUjaroOHaIe NUpaMUIIe
jenmaxa m.

A 149. OcHOBHE UBUIE IPaBUJIHE TPOCTPaHE 3apy0ibeHe mUpaMuIe
cy 2 cm u 6 cm. Bourma crpara je HarEyTa npeMa pPaBHHA OCHOBE IIOJ

™ .
yrIoM . Konuga je Bucuna 3apybibeHe mupamuge?’

A 150. Ilpasmara TpocTpana 3apy0/beHa TupaMuAa KMa OCHOBHE
uBule a u b, a > 0. Boura mBuUIAa je HATHyTa IpeMa PAaBHU OCHOBE IO
yriaom ox 45°. VI3pauyHaTu NIOBPIINHY IpeceKa NUpaMuie U PABHHA KOjy
onpehyjy OouHa WBWUIDA U BUCHHA TUPAMUIE.

* 151. OcHOBHE WBUIlE NpPABUIHE IECTOCTPaHe 3apybJbeHe mu-
pavuze cy a u 3a. PaBam xoja canp:xu gBe mapaJjenne OCHOBHE UBUIE,
KOj€e He MpUIanajy jeLHoj cTpaHu, cede nupamuny. Pacrojame usmebhy
oBe nIBe mBuIe je k. V3pauyyHaTu TOBPIIUHY IPECEKA.

A 152. Ilupamuna, K0joj je BUCHHA ILYy:KHHE h, IpecedeHa je ca
paBHHM, KOja je O OCHOBe ymnajseHa 3a m. lloBpmumEa OCHOBe je 3a
k? Beha om moBpmEE TapagelHOr npeceka. V3padyEaTm DOBPIIWHY
npecexa. '

A 153. Papanm mapaJenna OCHOBU NPaBUJIHE YeTBOPOCTPaHE 3apy6-
JbeHE mUpaMuje MOoJ0BY BUCUHY. VI3pauyHaTy DOBPIIMHY IPECEKA aKO
Cy OCHOBHE WMBHIE LYKUHA 5a 1 a.

A 154. JIsa MHOrOyria jemHake MOBPIIUHE J€Xe Yy HCTO] DAaBHU.
Onu npencraBibajy OCHOBE IBejy NMHPAaMUIa C3 BUCHHAMA IyxuHA H

u 4H. Ha pacrojamy ZH 0l PaBHU OCHOBA HOCTABJbEHA j€ MaPAaTeIHA

pasar. Onpenuru pasmepy Q1 : Q2 IPeceka TapaIeHe PaAaBHHU Ca LATUM
OUPaAMULAMA.

155. OcHoBHe wmBuUIE 3apybibeHEe mMUpaMuIe ce OLHOCe kKao 1 : 4.
Bucuna je mBeMa paBHUMA, KOje Cy HapajiesHe PABHUA OCHOBE, IIOIEJI-
jena Ha TPU jeqHaKe Oy:KH. 30Mp HOBPIIMHA MaFKhe OCHOBE U IapaJsell-
EEX npeceka m3nocu k. Konumka je moBpmnua Belie ocHOBe 3apyOibeHe
nupamume’? '
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2.3 IIOBPIIVHA 1 3AIIPEMUWHA IIPMU3ME

Ilospmura nmoxuenpa je 30up HoBpmKuHA CTPaHa. TaKo IMaMO YOI~
TeHy (POpMYIIy:

P =2B+ M (moBpmuEa TpOW3BOJbHE TpHU3ME) Tiae B 03HAYABA
HOBPIINHY OCHOBE, & M je omMoTadu, ycTBapu 30up moBpuinHA OOUHUX
cTpaHa.

3a nojenuue BpcTe npusMu Baske cienehe dpopmyie (a u b cy ocaosne
uBwune, H je BUCUHA, & KOJ KBAJPa YECTO O3HAYEHA Ca C):

P =6a®> (moBpmuHa KOKE)

P =2(ab+bc+ac) (moBpmmHa KBaIPA)
2v/3

p="2 ;f

P=2a>+4aH (mOBpIMHA IPABUJIHE YeTBOPOCTPAHE HPU3ME)

P =3a%\/3+6aH (nOBpmMHA TPaBWIHE MECTOCTPAHe MPHU3ME)

+3aH (mOBpUIMHA IPABUJIHE TPOCTPAHE MPU3ME)

Cewm Tora je :

D =aV/3 (mmjaromana Komke)
D =a?+b*+c* (mmjaromasa ksaznpa)

Omnmra QopMyna 3a m3padyHaBame 3anpeMuae OUIIO KAKBE MPU3ME
je:

V=B-h

a 32 TOjeqUHE BPCTE IPU3MU KOPUCTUMO (POPMYyIIe:

V =a® (3ampemMuHa KOIKe)

V =abc (3ampemuna KBajmpa)

V =a’H (3ampeMusa IpaBUJIHE YeTBOPOCTPAHE MPU3ME )

a?\/3

V= 3 H (3ampeMuHA IPABUJHE TPOCTPAHE TPHU3ME )
3a2/3

= 5 H (3ampemuma mpaBuUiHE MECTOCTPAHE MPU3ME )

V=0Q b (3ampemuna KoCe npusme, ca GOUYHOM UBUIOM b W MOBPII-
UHOM () HOPMAJIHOT IPECEKA)

(weTBOpOCTPaAHEe mpu3me cy ox 156. mo 177. 3amaTka, a TpocTpane
om 178. mo 189.)

A 156. Jare cy nBe KOIKe ca HWBUIMaMa Oy:KUHA 12 cm w 5 cm.
W3pauyraTu 3anpeMuny OHE KOMKE KOja MMa HOBPIIUHY TAYHO KOJIUKO
obe maTe KOIKe 3ajenHo.

A 157. OcuoBa mpaBOr mapasielenuiIena je mapajgeaorpamM ca
crparunamMa 1 cm u 4 cm u omTpuM yriaom ox 60°. Beha mumjaromasa
mapaJsenenunena je 5 cm. VzpadyHaTu 3anpeMuHy TAaTOT MOJIUEAPA.
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A 158. Ocumosa mpase npusme je pom0. M3padgyraTn mOBPIIUEY
OMOTAaUa aK0 Cy MOBPIUIMHE LUjarOHAJHUX Ipeceka NPU3Me jenHaKu ()

n Qg.
2

A 159. Iujaronaysau Ipecek KBAIpa je KBaLpaT HOBPIHKHE 1 m<.
N3pauyHaTu HOBPUIKHEY U 3aIPEMUHEY KBaJPa aKO OCHOBHE MBUIE 3aJ0-
BOJbABA]Y yCHOB a:b=3:4.

A 160. M3zpauyraTy 3aIpeMUBEy IPaBOyTIOr Iapajelelunena ca 0c-
HOBHVM HBUIIAMa a U b, aKO je AujaroHaja Tesa HATHyTa IpeMa DaBHU

OCHOBE TIOJ YIJIOM «.
A 161. Ocmopa mpaBor mapajejenuiena je IapaliejiorpaM Yu-

g : 27

je crpammme, myxuHa 3 cm # 4 cm, 3aXBaTajy yrao On =" Mama

IUjaroHasa Hapajelenunena je jenmaxa Bello] mujaroHasum OCHOBE.
VspauyHaTu 3aUIpPEMUHY TOT IOIMUEADA.

A 162. VzpauyHaTy TOBPIIMEY X 3aIPEMUHY IPABUIHE YETBOPOC-
TpaHe mpu3Me, Koja mMa omotau M = 12v/6 cm?, a marub nujaronaie
npemMa paBHE OCHOBe je 30°.

A 163. IIpasa mpusma mospmmue P = 334 ¢cm? mMa y OCHOBM map-
ajesorpaM ca crpamunama 9 cm u 10 cm u gujaroranom 17 cm. Konuxka
je 3ampemuna oBe mpuaMe?

A 164. Tpeba mavmamTy 15 m HACUIA YMjU je IONPEYHHU IPECEK
jemmaxokpaku Tpames BucuHe 64 cm u Kpaka 136 cm. ['azelia mospmuna
macuna (mupuna) je 4 m. [To npopauyry morpebno je oxo 50 kyOuka
3emipe (mpenusHo je m3pauynaro 49,92 m*). Hacun je samouer ca Tayno
IIaHEUPAHOM MUPUHOM, IYKUHOM X HArmOOM, ald je HACYT TAdHO JO
[IOJIOBWEHE IIaHupaHe Bucuue. Kouuko je KyOuka 3eMmibe HaCyTO?!

A 165. Ogsonan xaman oyOume 2,6 m mMa TDOTPEYHU IPECEK ¥ 00-
JUKY jeIHAKOKPAKOD Tpalle3ad, ca MamOM OCHOBUDOM my:kuHe 10,2 m u
TynuM yriaoMm of 120°. KoIuko MakcuMaIHO BOJe IpUMa 0Baj KaHaJ Ha
onceuxy myxume 1 m? (v/3=1,73. Pauynaru ca aBe genumade.)

A 166. OcHOBY KOCe UETBOPOCTPAHE MPU3ME IPEICTABIHA KBAIPAT
ABCD crpanune a. Bouna wusuna AA; uMa LyXWHY a. Y IpaBHA IPO-
jexnmja Tauke A; Ha OCHOBY je meHTap kBampara ABCD. MspauyraTu
NOBPIIMEY ¥ 3aIPEeMUHy TPU3Me W OAPEIUTH HATMOHM yrao GOYHHX
MIBUIA IPEMa PaBHU OCHOBE.

A 167. OcHoBHe HBUIE KBaApPa OLHOCE Ce KA0 m :Mn, & OUjarOHAJHI
Ipecek je kBanapaT mospuiuue Q. V3pauyraTru 3anpeMuEy KBalpa.

168. Ocnosa mpusMe je je JHAKOKPAKU TPale3 ca KPaKOM LY KUHE
17 cm u ocHOBHMIAMA 44 cm u 28 cm. JeqaH AujarOHaHN IPeCcek IPu3Me
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je poMb Koju mMa omTap yrao ox 45°, a HopMaJaH je Ha PaBaH OCHOBE.
M3pauysaru 3aupeMuny npusme.

169. Kpajgap 0CHOBHUX MBHUIA a U b UMa IUjaTOHATY KOja Ca PABHA
ocroBe onpebyje yrao on 60°. MspauysaTu 3anpeMuny 1 OMOTAY
KBapa.

*170. MspauysaTu 3aIpeMuHy KBAAPA UUja je O1jarOHATA, Ly KIHE

k, npema jemEoj 60UYHO] CTpaHH HATHYTa HOX yraoMm on 45°, a mpema
Ipyroj moxm yraom on 30°.

A 171. M3pagyraTu 3ampeMuHy OpaBuUiHEe YETBOPOCTPAHE IPU3ME
umMja JNujaroHasa ca G60uHOM cTpaHOM 06pa3syje yrao oxm 30°, ako je
OCHOBHA WBUIA IYKUHE a.

172. IlpaBunna 4eTBOPOCTPAHA IPU3MAa jé HPECedYeHa Ca PaBHU
KOja CaJpyKu [B€ TapasesiHe OCHOBHE WBUIE U MWjarOHAJy IPU3ME.
[ujarorana mpusMme, Ay:KUHE k, Ca jJeJHOM CTPAHUIOM IHjaTOHAJHOT
npeceka oxpebhyje yrao ox 30°. M3padyHaTy HOBPIIUHY W 3aNpPEMEIHY
npusme. Konuku je marub nujaromasne mpeMa paBHEN OCHOBe?

173. HNujaromana ocmoBe kBaapa mMa mysxkuny d. OCHOBHA mBUIA
BC rpazm ca 0BOM AmMjarOHAJOM YTao «, & <a [UJATOHAJIOM KBaIpa
yrao . MspadyraTnu HOBPIIXHY OMOTAdYa KBaIpa.

A 174. OcroBa mpaBOr mapalelenuiena je OapaJJesorpaM ca
omTpuM yraom of 30°. IloBpmuna ocuose je 4 dm?, a mospmune 609HNX

crpana ¢y 6 dm? u 12 dm?. Vi3spauyHaTu 3anpeMHUHEY Dapaliesenunema.
¥ ¥

175. OcnoBa mpase npusme je Tpames. J[okazaTu ma je 3aIpeMu-
Ha TPU3ME JeJHAKa NPOU3BOAY APUTMETUUKE CPeNUHe MOBPIIUHA, IBEjy
mapanenEnx 6ouEux crpana u (Hajrpalier) pactojama mameDy Tux
cTpaHa.

¥ 176. Ilare cy mBe jemmake KOLKe WBHUIE a. AKO ce npBa KOLKA
o6pHe 3a 90° OKO Cpelibe NUHUje jeJHe CBOje cTpaHe, IOkIonulie ce ca
IPyTroM KOHmKOM. Konuka je 3ampeMmHa 3ajeIHUYKOT Aesa OBUX IBEjy
KOIKH ! :

* 177. Cse crpane mpusme Cy pOMGOBU CTPAHMIE ¢ ¥ OMITPOr YA
a. WMspauyratu nospmuEy u 3anpemury npusme. (Cmemujanmno: o =
60°.)

A 178. IlpaBa Tpocrpana npusma Bucuae H = 5 dm mma 6oume
cTpame moBpmuHa: 125 dm?, 85 dm? u 140 dm?. Uspauymaru 3ampeMuny
npu3sMe.

A 179. OcmoBa TpaBe IpHW3Me je jeNHAKOKPAKA TPOYTao KpakKa
nysxkune 5. Bucuma mpumsme je 10, a 3ampemumna 120. UMspauymaTu
HOBPIIMHY IPHU3ME.
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A 180. MszpauyraTu 3anpeMuHy OpaBe TPOCTPAHE NPU3ME, aKO je
OCHOBHA MBHUINA LY XWHE @, & OMOTAY YNHY IOJOBUHY IOBPIIUHE IPU3ME.

A 181. Ilara je mpaBuiaHa TpocTpana npusma Bucuue H. [Ipasa
onpebera mEeHTPOM TOpH:E OCHOBE M CPEAUIITEM HUBUIE I0IHE OCHOBE
HaTHYTa je IpeMa PaBHW OCHOBe mnoj yraoMm on 60°. Uspauymarn
HOBPIIUEY U 3aLPEMUHY IPU3ME.

A 182. OcHoBa mpaBe TPOCTPaHe IPU3ME UMa HOBPmUHY 4 cm?, a
Goune crpane cy moBpmuHa: 9 cm?, 10 cm? u 17 cm?. UspauynaTu 3a-
npeMuny.

A 183. IIpaBunEa TPOCTPaHA IPU3Ma je IPECEeUeHA Ca PABHU, KOja
je ompebeHa MBUIOM [0H€ OCHOBE W CYIPOTHUM TEMEHOM TOPHE OC-
HOBe. V3pavyyHaTu 3aIpeMUHEY OIPU3ME aKO je IPEeCedHa paBaH HATHYTA
opeMa OCHOBHU IOJ YILJIOM Of 45°, a MOBPIINHA IPeECekKa je jemnara Q.

A 184. OcHoBa Ipu3Me je je THAKOKPAKU MPaBOyriad TPOYyrao. Jemga
6ouHa cTpaHa, KOja CaID:KHU KaTeTy OCHOBe, je KBAIPAT U HATHYTA j€
opeMa DaBHM OCHOBe IOJX yriaoM «. V3pauymaTw 3ampeMuny nmpusme,
aKO je KaTeTa OCHOBE a.

A 185. OcrHoBa mpu3sMe je jeTHAKOCTPAHWUYHU TPOYrao CTpaHUIe
4 cm. Douma mBuna, nyxumEe 6 cm, HATHYTAa j€ IPEMa PABHU OCHOBE
monm yriom ox 60°. MzpauymaTru 3aIpeMUHYy IPH3Me U ODOBPIIAHY HOP-
mauror npeceka. (To je mpecek ca paBHE K0ja je HOpMaJHA Ha GOUHe
uBwUIE. )

186. OcnoBa koce mpu3Me je jeqHAKOCTPaHMYaH TPOYTAO0, CTPaH-
une a. Jemma Oouma mBuma oxpebyje ca cycemuum umBunaMa jenHe
ocHOBe yryose on 45°. Axo je myskuHa OOUYHe WBUIE b, W3pavdyHATH
OOBPIIVHY, 3aNPEMUHY W BUCUHY HTPU3ME.

187. OcHoBa mpaBe Ipu3Me je TPaBOyrau Tpoyrao. VspauyraTu
3ampPeMUHY IPH3Me aK0 Cy IaTe OY:KUHE NWjaroHajla OOYHHX CTpaHa: -
dy, dz, ds 1 di <dy < d3.

188. IlpaBunra TpocTpaHa IPHW3Ma je IpeCcedeHa Ca PABHHU KO-
ja campxm UBHUIE HOHmE OCHOBE M CYIPOTHO TeMe TOpPHI:e OGHOBE.
M3pauyHaTu HOBPIWIWHY ¥ 3aIPEMURY IPHU3Me, aKO je IpecedyHa pa-
BAH HATHYTAa IPEMa PABHM OCHOBE IOJ yTJIOM «, & MOBPIIMHA IPECeKa
je Q. (Cuenmjanno o = 30°.)

189. Kox xoce Tpocrpare mpusme Mebhycobua pacrojama uszmebhy

OouHMX MBHUIA ILy:XuHe k u3HOCe: m, n u p. VI3pauyHaTu HOBPUIUHY 1
3aIpPEMUHY, aKO je BUCUHA NMpuU3Me jenHara H.

A 190. Beha gujaronana mpaBuiiHe IIECTOCTPAaHE IPU3ME, IyKHAHE
d, ompebyje ca 6oumoM mBuIOM yrao ox 30°. V3pauyHaTu 3ampeMuny
npusMe.
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2.4 IIOBPIIMMHA " SAIIPEMWHA IIVIP AMWIIE

3a m3padyHaBaibe NOBPIIMHE IHPAMUILE KOPUCTAMO (POPMYILy:

P=B+ M (noBpmuHAa NPOU3BOJLHE TUPAMULE )

Ca B je o3HadeHa MOBPIIMHA OCHOBE, & ca M TOBPIIMHA OMOTAYA.
OmMoTau ce cacToju o TpoyraoBa. Bucuae GOUHUX CTpaHa HA3UBAMO
anomemama 1 0O3HaYaBaMO UX ca h.

Boune crpane nmpase mupamume Cy jeIHAKOKDAKU TPOYTJIOBH.

Axo cy cBe DouHe cTpaHe MUpaAMUIE jeTHAKO HATHYTE IPEMa PABHU
OCHOBE, OHJIa, Cy UM JeITHAKE CBE aloTeMe, a NOJHOMK]e BUCHHE je TEeH-
Tap Kpyra youcaHOT y OCHOBY. Tama amoreMa, BUCUHA U HONYTPEUHUK
KpyTra yOHCAHOT Y OCHOBY (OPMHPAjy OIPaBOyLIU TPOYTAo.

3a IojeiuHe BPCTE HUPAMHUIA KOPUCTUMO (POPMYIIe:

P=a%+2ah (HOBpWWHA ODABUJHE UEBOPOCTPAHE HUPAMUIE)

a®\/3  3ah
Bh= 1 + & (HOBpmWIWHA TpABUIHE TPOCTPAHE TUPAMUIE )
P =0a?/3 (moBpmuHa IpPaBUIHOT TeTpaeapa)
3a%V/3
F = 5 +3ah (mOBpHIMHA IPABUIHE MECTOCTPAHE MUPAMUIE )

3a m3pauyHaBambe 3aMPEMUHA KOPUCTUMO (OpPMYyIe:

1
Vis gB +H (3ampemuEa IPOW3BOJbHE IMUPAMULE)
1

V= §a2 -H (3ampemMuHA OPABUIHE YETBOPOCTPAHE TUPAMUIE )
a2\/§

V= T H (3ampemusa npaBuiHe TPOCTDAHE TUPAMUIE)
a*\/3

V= > H (3ampeMuHa IpaBUJHE MECTOCTPAHE TUPAMHULE)
3
a2

¥ e V2 (3ampeMuHA TPABUIHOT TETPAEIPA)

12

(Om 191. mo 225. 3amaTka Cy 4eTBOPOCTpaHe mupamMune, o 226. mo
279. Tpocrpane n ox 280. mo 285. mecrocTpane.)

A 191. OmoTad TpaBuUIHEe YeTBOPOCTPAHE TUPAMULE U3HOCH 135 cm?.

OcuoBra wBuna je 3a 50% myska on BucuHE mupamuge. Kouuka je 3a-
npeMuHa’?

A 192. OcHoBHA WBUIA IPABUJIHE YETBOPOCTPAHE MUPAMUIE € 3a
1 em myska on BucumHEe mmpamume. Axo je Gouma mBuma Ay:kuHE 9 Cm,
OIpPeNUTU 3aIPEMUHY OTUPaMULIe.

A 193. Bucura nmpaBuise yerBopocTpane nupamune je H. Ilospur-
uHa jenHe OOUYHe CTpaHE jelHAKA je MOBPIIMHU OCHOBe. VI3pauymaru
NOBPUINHY U 3aIPEMUHY OUPaAMUIE.
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A 194. OcuoBa mupaMuue je je[HAKOKDAKU TPAIlE3 Ca OCHOBHUILAMA,
3 cm m 5 cm w KpakoMm aysxmHEe 7 cm. [lonmoxkje Bucumue mupamume je
IpecevyHa Tavyka AujaroHasa Tpamesa. Belia 6ouyma mBuia je my:xuHe
10 cm. Kousmka je zanpemwunra mupavume’

A 195. VzpauyraTy DOBPIINHEY M 3alUPEMUHY IPABUIHE YETBOPOC-
TpaHe MUpPaMUIE, KO jé OCHOBHA UBUNA AY:KUHE ¢ ¥ Harmb GodHe c-
TpaHe mpeMa pPaBHU OCHOBe je 60°.

A 196. Kpo3 0CHOBHY WBUIY IPaBUIHE YeTBOPOCTPAHE TUPAMUIE,
ymju oMoTad uma uoBpmmHy 100 cm?, mocTaB/beHA je paBaH KO-
ja ox cymporHe COUYHE CTpaHe OJCENa TPOYrao moppmuHe 16 cm?.
WspayymaTy MOBPIIMHY OMOTadYa OHpAMUIE, KOja je ITaTOM DPAaBHU

OoncCe4dYeHa O JaTe NUPaMULIEC.

A 197. VizpauyraTw 3anpEMUHY IPABUIHE YETBOPOCTPAHE IU-
‘pamume, Koja MMa BUCUHY H U AWjarOHAJHN TPECEK HOBPIIMHE (.
(Cuenmjanno: H =8, Q = 60.)

A 198. Y KoUKM uBHUIE @, IEHTAD jelIHE CTPaHEe CIOjeH je Ca TeMEeHH-
Ma Hacmpamme cTpaze. V3pauyHaTtu mOBpMUHEY HOOUjeHe THpaMULE.

A 199. dara je xonka upune ¢. M3palyEaTy IOBPIIUEY U 3aTPEMUHY
oupaMuie Yuju je BPX HEHTap jelHe CTPaHe, a TEMEeHa OCHOBE CYy
CpemuInTa CTPAHUIA HACIPAMHE CTPAHE KOIKE.

A 200. V3pauyraTy DOBPIINHEY U 3aIPEMUHY TeJa YMja Cy TEMEHA,
NEeHTPHU CTPaHa JaTe KOIKe, UBUIE G.

A 201. Jara je npaBuiaHa 4eTBOPOCTPAHA MUDAMULA OCHOBHE MBHUIE
a =12 cm u 6ouHe mBmue s = 2v/34 cm. V3pauyraTn MBUIY KOIKE KOja
je ynmcama y Ty DHPaMUIy, TaKO Na Ce HBeHa YETHUPHU TOPHa TEeMEHa,
Hasjasze Ha OOYHMM HMBHIAMa IHHpaMuie. Komuwka je 3anpeMumHa nesa
OUPpaAMEUIE KOJU je M3HAI KOMKe?

A 202. Y npaBuiHy 4eTBODOCTPAHY NUPAMULY, OCHOBHC HBHUIE 4 U
3,/2
a’+/2

3alnpeMuHe , YOIHCAHA je KOIKA, TAaKO Ja jeIHa CTPaHa KOIKE JIeHKN
y OCHOBU IHPaMIIE, & TeMEHAa CYIpPOTHE CTPaHe Cy Ha aloTeMaMa.
WzpauysaTu Iy:KUHY UBHUIE KOIKE.

203. Y mpaBmiaH OKTaeLap yIHCAHA je KOIKA, TAKO A& Cy jOj
TEMEHa TEXUIITa CTpaHa OkTaenpa. Hahw oxmoc 3ampemmua KOIke u
OKTaeIpa.

* 204. Cycemme 60une CTpaHe NPABUIIHE Y€TBOPOCTPAHE IUPAMULE
onpebyjy muemap uumju je yrao 120°. MzpauyHaTu mOBPIMUHEY OMOTAYA
IUpPaMIIe, aKo je HOBPIINHA [JUjaTOHAJNHOT TPECEKa jeqHara Q.

/
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A 205. OcrOBa YeTBOPOCTPHE MUpPAMULE jeé IPABOYTAOHUK UHje Ce
MujaroHase cexy moj yriaom on 30°. Boure wBuue, myskume s, HarHyTe
Cy mpeMa PaBHU OCHOBE mOJ yrioMm on 45°. Vzpauymaru 3anpeMumy
nupaMume.

* 206. IIpaBuiaHa 4eTBOPOCTpPAHA NUPAMUIA UMa OCHOBHY WBHIY
nyxunae 8 cm. Cycenme Goune crpare o6pasyjy mamemap ca yLIOM O
120°. VI3pauyHaTy HOBPUIMHY U 3a0PEMUHY DUPAMUIIE.

* 207. OcroBa YeTBOpOCTpaHe IUpaMUE je POMO Ca OMTPUM yTIOM
a n x¥pahom mujaromanom d. CBe GouHe cTpaHe Cy HArHyTe IpeMa
paBEKM OCHOBEe moj yraoMm (. M3pauyraru HOBPUIUHY TUPaMUILIE.

208. OcHoBa mmpamMuze je npaBoyraoHWK mospmuue B. /IBe 6o-
YHe CTpaHe Cy HOpMaJiHe Ha paBaH OCHOBe, Tpelia je marmyTa mpema
OCHOBH HOJ YTJIOM i, & 4eTBPTa nox yriaoM B. spauynaru 3anpemMuny
TupaMuIe.

209. Ilpasmimma weTBOPOCTpAHA NUPAMHULA UMa HTOBPIIMHEY P,
a 0OouHe cTpaHe Cy HarHyTe IpeMa pPAaBHU OCHOBE IIOJ yraoM [.
V3pauyraru 3a0peMuny TUPaMULIE.

210. OcHoBHa WBWIA OPaBUIHE UETBOPOCTPAHE MUPAMUIE je a.
Yrao npu Bpxy 6oume cTrpare je a. V3pauyHaTu oMOTad U 3aIpEeMURY
TUPAMUIE.

A 211. BouHa wBUIa OPABUIHE YETBOPOCTPAHE MUDAMUIE, Ly IKH-
He s, HaTHYTa je IpeMa DaBHU OCHOBE Ok yrioMm a. Vzpauymaru 3a-
OIpeMUHY ODHUPaMUE.

212. OcHOBa nupaMume je IPaBOYTAOHUK KOjeM je je[Ha CTPAHULA
nysxune a. Ox nBe 60uHe CTpaHe KOje caap:ke OCHOBHY MBWILY Iy KIHE
a, JenHa je HOpMaJHa Ha pasal ocHoBe. Ocrane Tpu Goume cTpame cy
HATHyTe IPEeMa DaBHM OCHOBe IoJ yrioM (. M3pauyHaru moBpuumy
0MOTAYa MUPAMUIE.

213. OcHoBa mupamMuzLe je IpaBoyTIu Tpames Koju uMma Behn xpak
nyxuHe 12 cm u omTap yrao ox 302 CBe GouHe cTpaHe MMajy jemHAKE
Harube y omHOCY Ha paBaH OCHOBe. AKO je moBpmmEa oMoTaua 90 cm?,
KOJIMKA j€ 3aIPeMUHa nupamumse’

A 214. OcHOBa THpPaMUJE je IPABOYTAOHUK Ca QUjarOHAJTAMA, LYKAHE
d, koje ce cexy mon yriom o 60°. CBe GouHe MBUIE Cy HaTHYTe OpeMa
paBHN OCHOBE mox yraoMm on 30°. VM3pauyraru 3anpeMuny ODupaMuLIe.

A 215. WspavysaTy 3ampeMuHy OPaBUIEE YETBOPOCTpaHE IH-
paMmie, Koja uMa QUjarOHAJIHK NPECEeK MOBpmuHE @ u OOUHEe UBUIE
Cy HarEyTe IpeMa PaBHM OCHOBE IOJX YIJIOM 01 45°.
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216. OmoTayu mospmwuHe M, IPABUIHE YeTBOPOCTPAHE MUPAMILIE
obpasyjy cTpaHe Koje Cy HarHyTe IpeMa DaBHHE OCHOBE MOX yIiIoM f.
M3pauynaTu 3anpeMuny nupaMumie.

217. Ocuosa mupamuze je ksaznpar. Ilse Goune cTpame Ccy HOp-
MaJiHe Ha paBaH OCHOBE, & OPyTe IBe Cy HATLHYTe IOI yTJIOM O
45°. Cpenma mo BenmuwEN 0OYHA WBUIA MMa LyRWHY s. V3paguyraTu
LHOBPIIUHY U 3aTPEMUHY NUPAMULE.

A 218. OcHOBHA MBUIA OPABUIHE YETBOPOCTpPaHE NUPAMUIILE KMA
nyskuny a. M3padymaTu DOBPIIMHY OMOTAYa U 3alDEMUHY TUPaMIUIE,
aK0 Cy IOBPIIMHE OCHOBE W NUjarOHAJIHOT MPECEKa jemHake.

A 219. OcroBa mwpaMume je mapaJjeilorpaM ca CTPaEUIaMa q =
10 cm, b =18 cm m moBpumEOM B = 90 cm?. Ilonnoskje Bucuue mupamMume
je mpeceurna Tayka QujaroHaia OCHOBe. BucuHa je 6 cm. M3spauymarn
HOBPIINEY OMOTAYA IUPAMUIE.

A 220. OcuoBa mUpaMHUIEe je mapaJesorpaM ca CTpaEmmama 9 cm,
10 cm m jgujaromamoMm 11 cm. Hacumpamue Goume msume cy mBe um nBe
jenmake. Beha on mux je mysmme 10,5 cm. M3spauymatu sanpemuny
oupamMue.

A 221. Hapn xBampaToM numjaronaie d, Ka0 3ajeIHUIKOM OCHOBOM,
Y3IIKY Ce IBE MPaBU/IHE YeTBOpOoCTpane mupamuue. Konx jenme cy 6o-
YHE MBUIlC HATHYTe IPeMa PABHU OCHOBE HOJ yraoM o] 60°, a Kox gpyre
nox yriom on 45°. 3arum je u3 Belie ,,m3Babena” mama mupammma.
M3pauyraTu mOBPMKHY ¥ 3alpEeMUHY HOOU]EHOT Tea.

* 222. OcHOBHA WBHIA IDPABHIHE UYETBODOCTDAHE NHDAMULE je
nyxuHEE 6. Kpo3 jenHo TeM O0CHOBE je mocTaB/beHa paBaH HOPMAJHA HA
HacupaMmuy 0ouyry mBuny. Boura mBHIA ¥ BUCHHA mUpamMuie o6pasyjy
yrao ox 30°. MlspauyraTu 3anpeMuny pesaa nupamumie usmehy ocHOBe
U IpEecevyHe PaBHMU. '

* 223, M3 cpenumra M Bucmue SO TpaBUIHE YETBOPOCTPAHE IIW-
pamupe croymTene cy mopmasae MP =p Ha 0ouny mBuny u M@ = ¢ Ha
Oouny crpany nupamuze. Mspauynaru sanpemuny nupamuge. (Coenu-

jamno: p=+/3, ¢ =/2.)

* 224 OcHoBa 4YeTBOpPOCTpaHe MUpaMuUiAe je mapamenorpam. Pa-
BaH KOja CaIPXU jeIHYy WBUIY OCHOBE W CPELIbY JHUHH]Y HACIPAMHE
DouHe cTpaHe meNH DUpPAMULY Ha ABa Teaa. Kako ce 0LHOCE HUXOBE
3anpeMune?

* 225. OcroBa nupamuze je kBagpar. Harubuu yrioBu meHux 60-
YHEX CTPaHa IHPaMHULE IpeMa OCHOBU OJNHOCE ce Kao 1 : 2 : 4 : 2.
Onpenuru Te yriose.
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A 226. IlospmuHa IpaBUIHE TPOCTAHE TUpaMuie je 8v/3. Uspauyna-
THU 3aIPEMUHY THPaMULE, aK0 joj je BUCuHA ABa myTa Belia o1 ocHOBHE
WBUILE.

A 227, Wssectum (opMyiIy 3a 3aIpeMUHY ODPABUIHOT TeTpaeapa
WBUIE a. 3aTUM, OAPEIUTH Pa3Mepy 3aupeMuna Konxe ABCDA, B1Cy Dy
u rerpaenpa AB;CD;.

A 228. V3pauyHaTy DOBPUIMEY NPABUIHOT TeTpaenpa BUCHHE H.

A 229. lleaTpu cTpaEa IPABUIHOL TETPAEAPA IPEACTABILA]Y TEMEHA
HOBOT TeTpaefpa. Hahm pasmepy moBpumua um pasmepy 3ampeMuHA
OBUIX IBAajy TeTpaenapa.

A 230. M3payysaTn DOBPUIMHEY IPABUJIHE TPOCTPAHE TUPAMULIE, AKO
JOo] je OoCHOBHa UBHIA Iy:XHHE ¢ U OOUYHE CTpaHe Cy HATHyTe HpeMma
paBHI OCHOBE IO yraom on 60°.

A 231. Jemmaxkokpaku TpPOyrao ocHosuie 6 cm u oarosapajyhe Bu-
crHe 9 cm, IpencTassba OCHOBY HUPaMUIe, Yuje Cy cBe OOUHE uUBHUIE
13 cm. M3pauyraru 3anpeMuny nupamMuie.

232. M3pauyHaTu 3alpeMUHy IPABUIHE TPOCTPAHE TUPAMULIE KO-
ja IMa amoTeMy Iy’KWHE h W BUCUHY ¥ OCHOBE.

A 233. Tpocrpara mupamuna uMa OOUHE WBUIE AY:KUHE S, 8 POTalb
opu BpXy uMa cTpaHe of 60°, 60° m 90°. VIzpauymaru mOBpuUIMHY 1
3aIPEMUHEY ODUPAMUIE.

A 234. Porass mpu BpXy IpaBUIHe TPOCTPAHE mUpamume obpasyjy
Tpu mpasa yrna. Halim pasmepy mospiuwae ocHOBE Ipema MOBpPIITHEI
oMoTayva.

235. OcHOBHE HBUIle TPOCTpaHEe IUpamMumge cy a, a u b. CBe 6oune
UBUIE Cy HATHYTE IPEMa PABHU OCHOBE mOJ yriaoM ox 60°. Vspauyraru
3alpEeMUHy IUPaMULE.

236. OcroBa mupamuzge je TPOyrao ca CTpaHUIAMA AYXKWUHA @, G
u b. CBe GouHEe CTpaHEe Cy HATHYTe HPEMa PABHM OCHOBE IIOJ yTJIOM
on 45°. Mspauynarn 3anpemuny nupamuzne. (Cmemujanno: a = 5 cm,
b="6 cm.)

A 237. On KomKe UBULE ¢ OAPE3AHU Cy POTJBEBH, TAKO Ja CBAaKa OJ
CTpaHa KOIKe IOCTaHe IPABMIAH OCMOyrao. Kouwka je 3ampemMmHa
TaKO0 JMOOU]EHOr MOJIHUEaPA.

238. [oxka3aru crenehe ocobuHe MpaBUIHOT TeTpaespa:
a) 36up HOpMAIA U3 NPOU3EONHE YHYTPAIIEkEe TauKke TATOT TeTpae-
Ipa Ha HEeroBe CTPAaHe MMa KOHCTAHTHY BPETHOCT.
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6) Ceaxa paBaH KOja CaIPKU CPEIUIITA ABE]y MUMOUIA3HUX WBUIA
IenuW TeTpaemap Ha ABa [ela jelHAKUX 3aIPEeMHUHA.

239. OcumoBa mmpaMuzue je TPOyrao ca crpasumamMa 13 cm, 14 cm
7 15 cm. cBe Goume crpaHe mMajy Harub mpema paBHE OCHOBe 1o 30°.
W3pauyHaTy TOBPIIXHEY OIUPAMUIE.

240. OcHOBHA WBUIIA TPABUJIHE TPOCTPAaHE IPU3Me UMA LYKUHY G
u Mama je o1 boune uBume. PaBan, Koja CaIp:K Ky UBUIYy I'OPHE OCHOBE
U ca paBHM OCHOBE 00pasyje nuenap on 45°, ceue npusmy. Mspauyraru
3aIPEMUHY U OMOTAY IOJMEIPa U3HAK IPECeUYHe DABHHU.

241. Ilpaunna TPOCTpaHa IUPAMULA je IPecedeHa Ca PABHU K0ja
IOJIOBY IBE OCHOBHE MBUIE U HOPMAJHA je Ha paBar ocHoBe. OcHOBHA
IBUIA IaTe NUPaMULe UMa IyRKUHy a. Konuka je 3ampeMuHa OICeUEHE
nupaMuge, ako je Harunb OOYHHX CTpaHa IpeMa PaBHU OCHOBE jeTHAK
45°7

242. OcHOBHa MBHIIA OPABUIHE TPOCTPaHe NUPaAMULE je a cml.
W3pauynaTu 3anpeMuy, ako je TeMe A o HacIpaMHE CTpaHe yIaJbeHO
h cm.

A 243. V3pauyHaTy 3alpeMUHY ODaBUIHE TPOCTPAHE NHPAMHIE,
umju porash KOJ Bpxa S UMHE TPHU HpaBa yria, & pacTojame on boume
UBUIE N0 MUMOUJIA3HE OCHOBHE MBUIE U3HOCH d.

244. OcHoBa IpaBe IPU3ME je IPABOYILIU TPOYLrao Ca XUIOTEHY-
30M ¢ m omrpuM yriaom on 30°. Pasam oxpelera xumoTery3oMm jemme
OCHOBE U TEMEHOM IPABOT yrya JPYyre OCHOBE HATHYTA je IPeMa PaBHU
oCHOBE mom yrioMm on 45°. VizpauymaTu 3aIpeMHUHEYy TPOCTPaHE IU-
paMue KOjy OBa paBaH OLCENa OX IPU3ME.

A 245. VzpauyHaTu 3anpeMUHy TPOCTPAHE NMpPaMULe KOjOj Cy IBe
MUMOMJIA3HE UBUIE 4 cm u 12 cm, & OCTAaJe UBHIE UMAjy AYXKUHY 7 cm.

246. IIpaBunea TpoCcTpPaHa NMPAMHULA je IpecedeHa KOCOM PaBHHU,
KOja Camp:Ku jeJHY OCHOBHY MBMIY M HOPDMaJIHa je Ha HaCOpaMHY 00-
ury mBuiny. OBa paBar u paBax ocuose ogpebyjy numenmap ca yrioum a.
Opceuak nupamume udMmehy ocHOBe M KOCe PABHW MMa 3aIpeMUHy V.
WspauyHaTu Ly>XUHY BUCHHE NATE IAPAMHIE.

247, /IBa mpaBuiIHA TeTPaeIpa MMAjy 3ajeIHUYKY OCHOBY M TaKO
o0pasyjy aBojuy nupamunmy. lleaTpm O04HEMX CcTpaHa OBe JBOjHE INU-
paMume cy TeMeHa TPOocTpaHe npusMe. V3padyHaTnu 3aIpeMUHY OBe
mpu3Me, aKO je UBUIA TeTpaelpa Ly XKUHE a.

248. CpenuuiTe OCHOBHE WMBUIE TPOCTPaHE IUPAMUIE j€ O MU-
MomnaasHe Ooume mBHUIE ymameHo k cm. V3pauyraTty 3anpeMuny mnu-
paMue, ako je naru® 60UHe MBHIle IDEMa PABHU OCHOBE jENHAK (.
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249. Boume cTpame mpaBuIHE TPOCTpaHE NUPAMUIAE Cy HATHYTE
IpéMa paBHM OCHOBE IO yriuoM . Teme oCHOBe je Ha oncTojamy k
on HacmpaMmue Ooune cTpame. M3padyHaTu NOBPUIMEY OMOTAYa M-
pamue.

250. OcroBa MUpaMmIe je IPABOYTIM TPOYTAO Ca OITPUM YIIOM
a. Boune uBune, nyxune s, HArHYTe Cy IpeMa PABHW OCHOBE IO YIIOM
¢. Uspauynaru sanpemuny nupamuge. (Coenujanso: a = 30°, ¢ = 45°.)

251. OcmoBa mupammie je jeIHAKOKPAKM TPOYTAO UUjH Kpanu,
ALyxuHe b, 3axBaTajy yrao a. Boume uBuIe ca BuCMHOM mmpamume 3a-
XBaTajy yTJoOBe jemHake ¢. V3padyHaTu 3ampeMuHy TUDaMILLE.

A 252. Boune uBume TpocTpaHe nupamuie cy ase u ase Mehy cobowm
HODpMaJIHE U UMAa]y KLy>KUHE m, n ¥ p. AKO CTpaHWUIeE U yriIOBe OCHOBE
O3Ha4YNMO DeNOM ca a, b, ¢, a, B, 7, MOKA3aTU Ha BAXKHU jeIHAKOCT:

mnp = abey/cos a cos B cosy.

A 253. [lse Goune CTpame TPOCTpPaHE NUPAMUE, CY y3ajaMHO HOD-
MaJHe ¥ uMajy mospmuae P u Q. M3paduyHaTu 3anpeMuRy nupaMuze,
aKo je Iy:KWMHa 3ajeIHNYKE WBUIE OBUX CTPAHA jemHAKa S.

254. Cse ueTmpu cTpaHe TPOCTPaHE MUPAMELE CY jeTHAKOKDaK-
u TPOYTJIOBM Ca OCHOBMUIOM a ¥ Kpamuma b. VMspauymaru sampemumy
nupamune. la am mocToju KakBO OorpaHuUUYeme 3a a u b7

255. Boume mBune TpoCTpaHe NHpaMHIE UMAjy IyXEUHY s. Po-
raje MpW BPXy KMa JBe CTpPaHe 04 mO 45° m jexHy crpamy ogn 60°.
W3pagyraTu 3anpeMuny mupamuie.

256. [lBe npasuiHe TPOCTPaHe NUPAMUIE UMAjy 3ajeTHIYIKY BILC-
HHY, TAKO Jla je BDX CBaKe O] HUX UCTOBPEMEHO IMEHTAp OCHOBE APYTe
nmupamune. Cpaka 6ouma mBHIA cede jemHy GOUHY WBUIY ApYre Iu-
pamuze. [yxuna Ooune mBume jenme je s m oHa ca BucweOM oxpebyje
yrao a. Bouma wBuma npyre mmpaMmmme cede BUCHHY IOZ yTIOM p.
WspauyraTw 3ampeMuHy 3ajeIHWYKOT HeJTa OBHX IHDAMIUIA. (Cnennm-
jamEO: a0 =75°, B =60°.)

* 257. PaBaH Koja canpku OCHOBHY uBuiy BC IpaBUIHOT TeTpae-
npa SABC, ceue mBunmy SA y tauku D, Tako ma je OXHOC 3aIpeMuHA
rerpaenapa ABCD u SBCD jemmak 1 : 3. 3pauynatu marnbEm yrao
mpecevyHe paBHU npema paBHU ABC.

258. Cse usune rerpaenpa SABC, ocum usune AB, uMajy LyKUHY
a. Hat je yrao ZACB = v. Uspauymatu 3ampeMuny nupaMuie.

259. IlpaBuiaEa TPOCTpPaHAa OHPaAMHUIA UMa BUCHUHY ny:XKuHe H.
UspauyyraTu noBpmuEy mupaMuie, aKO PaBaH KOja Ca,IPKY jeLHO TeMe
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OCHOBE W HOPMAJHA je Ha HaCTPAMEY 6ouny crpary, ogpebyje ca
PaBHU OCHOBE OWENAp YHUjH je yTrao E'

260. I[Be CTpaHe TPOCTPaHe HOUPAMHULE Cy jeIHAKOCTPAHWIHH
TPOYTIIOBH, I{OJI/I cy ysajamHO HOpMamHU. [lyKWHA CTpaHWUIE OBHX
TpoerIOBa je d: VzapauyHaTu MOBPIIKHY OUPaAMUIE.

261 Bque CTpaHe TPOCTPANE MUPAMUIe Cy IBe IO IBEe HOPMAJHE
meby cobom u muxose mospmuae cy jemmake a?, v u c?. Vspauynarn
NOBPIIMHY OCHOBE.

262. Doure wBHUOE TPOCTPAHE IUPAMULE Cy ABE IO IBE y3ajaMHO
mopmague. [loppmune Gounux crpana cy 6 cm?, 4 cm? um 3 cm?. O xpen-
UTW OCHOBHE WBUIE U 3alpPEMUHY OHpPaMUIE.

263. Boure uBuUIE TpPOCTpaHE TUPAMUIE CY ABE U IABE HOPMAJIHE
meby cobom n umajy nyskuue: /70 cm, v/99 cm n /126 cm. MspauynaTnu
BUCUHY DUPaMULE U3 TEMEHa NAaTOr Porsba (Ca TpU mpaBa yria).

* 264. Axo cy y terpaenpy SABC CBu WBWYHM YTJIOBH KOJ TEMEHA

S npasu, 6oune uBune SA=a, SB=0u SC = ¢, a H BUCHHA U3 TEMEHA
i A 1
S morasaTu ma je e + w2 + =
* 265. Hat je rerpaegap ABCD uuje cy CTpaHe MOAYIAPHUA TPOY-
[JIOBX Ca CTPAaHEMImaMa a, b, c. VI3pauynaTu 3aupeMuHy OKTaenpa, duja

Cy TeMeHa CpefHuIliTa MBUIA AaTOr TeTpaenapa.

* 266. ITome mma o6nWK TPOYrIa KOME Cy CTPAHUNE AY:KUHA a, b,
c. VI3 xenmmxonrepa, KOju HEIOMUYHO jaebIu y BA3AyXy, CBE CTPAHUIE
TPOyTJIa ce BrAe mon mpaBuM yriaoM. Ha kojoj je Bucunu xenuronrep?

* 267. Koca paBan caapXu jeqHy OCHOBHY WBUIy HPaBUIHOT Te-
Tpaenpa u cevye TeTpaenap TaK0 [a IHEeTrOBYy 3aIPEMUHY HeJU Y Pa3sMep-
u 3:5. V3spauyHnaru TaHreHCE YII0Ba a u [, HA KOje OBa PaBaH eI
yrao nuenpa OHUX IBEjy CTPaHA KOje Ce CACTAjy Y TOj UBUIH.

* 268. Mumounasue usune Tpocrpane nupamune ABCD cy HOD-
manae meby coGom. lokasatu ma je: AB? + CD? = AC? + BD? =
AD? + BC?.

* 269. ar je mpasumam Terpaemap SABC. Ilokasatu ma ce u3
cpenumra D Bucure SO uBuie ocHoBe ABC BuIe IO IPABUM YIJIOM.

* 270. Cse Tpu crpame porma kox Bpxa S mupamume SABC cy
yraosu on 60°. Hoxkazaru na je SA+SB+ SC < AB+ BC + CA.

* 271. Bouna crpama SAC TeTpaepa je HOpMaJIHA HA PaBaH OCHOBE
ABC. Csu yrmosu porssa npu BPXy S cy 60°. Axo je SA = SC = 1,
U3PAUYHATHU 3aIMPEMUHY TeTPaeIPa.
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* 272. Ha usunama AD, AC, BD, BC OPABUIHOL TETPaenpa, LaTe
B

. AM AN BP
cy pe;z@gi r@qxe M, N, P, Q, TakBe ma je 4D~ AC ~BD - BO =k,
Hahwu pasmepy sanpemuna Vi nonuenpa AMNBPQ u V maror Terpae-

zpa.

* 273. Ilaro je n Mebyco6mO pasmmumTHX LyKH, TAKBUX 13 Ce
on 6mio koje Tpu MOxe 0OpasoBaTm Tpoyrao. Komuko ce mehyco6mo
HENOy JapHUX TeTpaexapa Moxe obpasosaru ox tux ayxu! (Pasan-
CKU CUMETPUYHM TeTPaeIpHU Cy HOLyLAPHU.)

* 274. Axo cy y TPOCTpaHOj IMpAMUIY TyKM KOje cmajajy cpemum-
T3 MUMOMIA3HUX MBUIA y3ajaMHO HODMAJHE, HOKa3aTu na je 36up
CTpaHa y CBUM DOIJbeBUMA jenHak 180°.

* 275. Hara je nupavuna SABC u Tauka Q y ®0j. loka3zaru ma je:
£LBQC + LCQA+ LZAQB < LBSC + /CSA+ LASB.

* 276. Har je rerpaemap ABCD. BucekTopHa paBan OUenpa KOoJ
uBune AB (cuMerpanHa paBaE IUeIpa ca UBUIOM AB ) cede uBumIy
CD y raugm M. Osmaymmo ca S; u Sy nospmure crpasa ABC u ABD.
Hoxkazatu na je MC: MD = S : Ss.

*277.%) Har je TeTpaesap kKoMe je TyuHa TAYHO jefHe uBuIe Beha

. 1
ox 1. IloxkasaTu na 3aIpeMuHa TeTpaeapa Huje Beha ox 3

* 278. Y rerpaenpy SABC je SA L SB, a OONHOMXIUje HOPMAJE U3
TeMeHa S5 Ha pasan ABC je opromerTrap Tor tpoyriaa. JlokazaTru na
je | AB |+ |BC |+ | AC |)2 <6(| AS |> + | BS |> + | CS |?). 3a kaxse
TeTpaelpe BaKHU 3HAK jeTHAKOCTH

* 279. Iar je rerpaesap ABCD. Teme D je CIOjeHO Ca TexRUIITEM
Dy crpane ABC. Kpos rtauke A, B u C KOHCTpyHWCaHe Cy IpaBe o&ap-
anense ca DD;, ymje Cy mpecedyHe Tadyke Ca HACHPAMHUM CTPAHAMA:
A1, By u Cy, Tum penom. lokasatu ma je 3ampeMuna TeTrpaenpa ABCD
Tpu TyTa Malba of 3ampemune terpaeapa A;BiCiD;. Ila mu je oso
TQYHO YKOJNWKO je D) IpOM3BOJbHA Tauka y Tpoyriy ABC?

A 280. OcroBHA MBHUIA MPABUIIHE WIECTOCTPAHE TUPAMILE je a = 2.
Owmorau je Tpu myra sehinm ox nospmuse ocrose. M3pauyrarn mospm-
VHY ¥ 3a0PEMUHY OUPaMUIE.

A 281. OcHoBa mpaBuWIHE IHPAMIJE jé MHOTOYTao KOju mMa 36up
YEyTpammux yriaosa 720°. VIzpauyraru 3anpemuny Te nupaMuLe, ako
BbeHa OOuHa uMBUNA, OyXUEHE s, ca BUCHHOM oapebyje yrao oz 30°.

*) Bananm 277, 278 u 279 cy ca IX; XII u VI mebynapoaue onumnujazne.
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A 282. OcHOBHA MBUIA IPABUIHE mecTocTpane nmupavune je a. CBu
IMjATOHAJHY TPECEeny IupaMuie UMy jenHake moBpuuHe. Vizpauyna-
TH 3a0PEMUHY THPAMUIE ¥ IOBPIIMHY OMOTAYA .

A 283. Bucuna npasuiHe mecrtocTpane nupamuge je 12 dm. Pasan,
mapajiesiHa OCHOBHU, yHaJbeHa O OcHOBe 9 dm, cede mmpaMmMumy, Tako
M3 je moBpmuEA mpeceka jennaka 450 cm?. VspauyHaTu 3ampemMuny

nupamMuie.

A 284. Bouna mBunma IpaBUiIHE NIECTOCTPAHE ODUPAMUIE je LYKIHE
s. Ilpecex nupamume # PaBHHU, KOja je onpeheHa BpXOM 1M MamoM
OMjaroHaJOM OCHOBE IPENCTaBIba jeJHAKOKPAKH IPAaBOYLJIN TPOYTLao.
V3pauyraTu 3a0peMUHEy NHPaAMUIE.

285. /laTa je mpaBWIHA IIECTOCTPAHA NHPaAMULA 3aIpeMune V.
Kpo3 cBaky mamy aujaroHajly OCHOBE IOCTaBJbEHE CY PaBHU, HOD-
MaJHEe Ha 0cHOBY. I[Ipeceune mpaBe 0BUX paBHU Ipoaupy GOUHE CTpaHe
maTe nupamune. OBe Tayke IPOLOPA M IPECEYHE TAUYKEe MAUX Ujar-
OHala OCHOBe mupamune oxpeDyjy HpaBuUIHy MECTOCTPAHY MPU3MY.
VspauyHaTu 3aIPEeMUHY T€ IPU3ME.

2.5 BAPYBJLEHA IIVNTP AMIILJIIA

ITospurura cBake 3apy0OibeHe TUPAMULE U3PAUYHABA Ce IO HOPMYIN:

P=B1+B+M
B, u By Cy MOBpPIIMHE OCHOBA, KOj€ NPEJCTaBJbAjy OBA CIAUYHA MHO-
royria ca mapaJjeinHuM oxrosapajyhwmm crparunmama. Omoradu ce cac-
TOjU O Tpame3a, YMje BUCUHE HA3UBAMO OOUYHMM BUCHHAMA.

3apybmena mupamuna ce nobuwja mapamsensuM mpecekoMm (ca oc-
HOBOM) obuume mupammue. 360r TOra Cy HOMHOMXja BHCHHA Npase
3apy6isene mupamume (y o6e OCHOBE) MEHTPU KPYroBa OHI/IC&HI/IX O0KO
ocHOBa, a Ooume mBune cy jennaxe mehy cobowm.

Onmra QopMmyna 3a H3padyHaBakbhe 3aIpeMUHE 3apy6ﬂ,eHe -
paMmume je:

H .
V= 3(31 + v/B1B; + By)

(3amamu 286.-295. omEOCE Ce HA UETBOPOCTPAHY "3apy6JbeHy mu-
pamumay, 296.-305. cy tpocrpare, a 306.-310. cy mecrocrpane.)

A 286. V3pauyHaTu TOBPIIMHY U 3aIPEMUHY OPABUIHE UETBOPOC-
TpaHe 3apyb/peHEe mWpaMmuIe KOja MMa, OCHOBHE HBUIE a = 13 cm,
b=1cm u 6ouny uBuny s = 10 cm.

A 287. VI3pauyyHaTy 3aIpPEeMUHY IPABUIHE YETBOPOCTPAaHE 3apyDibe-
He IUPaMUIE KOja UMa OCHOBHE MBHIE ¢ = 12 cm, b =6 cm, aKO OMOTaY
npencraB/ba IIOJOBUHY IIOBPIUINMHE IIOJUEADA.
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A 288. OCHOBHe UBUIEe IPABUIHE YETBOPOCTPaHE 3apybihbeHe HU-
paMmuze cy a u 3a. BouHe cTpaHe Cy HATHYTe mpeMa PaBHA OCHOBE IO
yraoMm on 45°. V3pauyHaTu DOBPIIUHEY W 3aNPEMUHY TEIa.

A 289. ImjaroEanHN OPeCeK IPaBUIHE YeTBOPOCTpaHE 3apybibeHe
nupamuzne je 132 cm?, 6ouna wBuma je s = 13 cm u BucuEa H = 12 cm.
V3pauyraTu 3anpeMuny.

A 290. IlpaBuirEa 4e€TBOPOCTPAHA OUPAMULA WMa OCHOBHY WBHUILY
6 dm m Bucury 4 dm. PaBam mapanenHa OCHOB®, Ha OJCTOjarmy 1 dm
0] OCHOBe, OJCena BPX mmpamuue. VzpauyHatu HOBPIIMHY OMOTAYA
nobujere 3apyb/beHe TUDAMUIE.

A 291. MzpavyBaTy 3aIpeMUHy IPABUIHE YETBOPOCTPaHEe 3apybibe-
He TMpaMuLe OCHOBHUAX UMBHUINA a u b, a > b, ako cy 6OUHE UBUIE HATHY TE
IpeMa pPaBHM OCHOBE HmOJ yrLJoM on 45°.

292. OCHOBHE WBUIE TPABUJIHE YETBOPOCTPaHe 3apybJ/beHe IH-
pamMmuze cy 6 cm m 3 c¢cm, a BucuEa je 9 cm. Kpo3 Ttauky mpeceka mu-
jaromamna ODHpaMKle IOCTABJbEHA je PABAH MapaJielHa OCHOBAMA, KOja
Oenu JaTy OupaMuny Ha OBe 3apybibene mupamumge. VM3pauymatu 3a-
npeMuHe KO0OMjeHUX OeI0oBa.

293. OcHOBHe HBHIle OpPABUIIHE UYETBOPOCTPaHe 3apyObJibeHe mu-
pamuze ¢y ¢ u b, a > b. BouHe uBULE Cy HArHyTe IPEeMa PaBHUA OCHOBE
moJ yriaoM ox 60°. VzpauyHaTy TOBPIIMHY OMOTAYA.

A 294. M3pauyHaTn 3anpeMuHy IpaBUIHE Y4eTBOPOCTPaHe 3apybibe-
He IupaMume, ako je BbeHa AUjaroOHaJTa MyKuHe 18 cm, a OCHOBHE MBUIE
cy 14 cm m 10 cm.

A 295. Bucura IpaBuUIHE YeTBOPOCTPaHe 3apy0bibeHe mUpaMume je
3 cm, a 3anpemuHa je 38 cm®. IloBpmure OCHOBa oxmOCE ce Kao 9 : 4.
W3pauyHaTn TOBPIIUHY OMOTAYA.

A 296. OCHOBHe MBUIE IPABUIHE TPOCTPaAHE 3apyOJIbeHE IMpPaAMULE
cy 6 dm m 2 dm, a oMmorau je jemHak 30upy IOBPIIMHA OCHOBA.
W3pauyraTu 3anpeMuny Teia.

297. Bucura Tpocrpane 3apybmene nupamuzge je 10 cm. Vsume
jemue ocHOBe cy 27 cm, 29 cm u 52 cm. O0OuMm gpyre ocHOBe je 72 cm.
M3pauyraTy 3anpeMuny 3apyb6/beHe TUPAMULIE.

298. BouHe uBune IpaBuIHEe TPOCTPAHE 3apybibeHE TUPAMUALE CYy
HarEyTe IpeMa OCHOBU mox yrioMm ox 30°. OcHOBHe uBHUIE CYy a u b,
a > b. spauynaTu 3anpeMuny 3apy06/peHe TUpaMuie.

299. IlpaBunna Tpocrpama 3apy0bibeHA TUPAMULA MMa, OCHOBHE
uBune a 1 b, a > b, a OOYHe MBUIE Ca OCHOBOM 3aXBaTajy yrao a.
V3pauynaTtu 3a0peMuHy Tena.
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A 300. OcHOBHE WBUIE IpaBUIHE TPOCTPaHe 3apybibeHe TUpaAMULE
cy a u 4a. Boune cTpane cy HarHyTe mIpeMa OCHOBHU LIOX YILJIOM O 45°.
WspauyraTu 3anpeMuny 3apybibeHe nupaMmuie.

301. Opn mpaBunHe TpocTpaHe 3apy0ibeHE TUpaAMUIE OLCEUYEHA
Cy TpHU POrJba paBHUMA, KOje cy onpebeme Ttemenom Mame OCHOBE u
cpemumrTuMa Osmxux msuna Behie ocuose. IloBpmwmue ocmoBa cy B
u By, a BucuHA 3apyOmene mupamune je H. V3pauymaru 3anpeMuny
OpPEeOoCTANIOr Nea.

302. Y rpocTtpanoj 3apybibeH0j TUpAMUAU KPO3 UBULY Makhe OC-
HOBE IIOCTABJbEHA j€ DABAH IapalelHa HACIPaMHO] OOYHO] CTpaAHMU.
Hahwu pasmepy 3anpemuna moOujeHrMX nenoBa, akKO Ce OCHOBHE WUBUIE
OJHOCE Kao 2: 1.

303. IHara je 3apybibeHa TpocTpaHa nUpaMuga yuje nBuie sehe
OCHOBE IpeMa WBUIIAMA Mame OCHOBe cToje y pasmepu 2 : 1. Kpos
jeIHy WBHUIY IOPHE:E€ OCHOBE je IOCTaBJ/LeHA DaBaH, KOja je mapaJenaHna
macupaMuaoj 6ounoj nBunu. OapeauTu pasMepy 3alpeMUHa TeI0Ba Ha
Koje je 3apy0ipeHa mupaMuLa IOJeJbeHa OBOM PABHU.

304. Ilare cy [mgBe momymapHe mpaBuiHE 3apy0ibeHE TPOCTpPaAHE
nupaMuge, ca OCHOBaMa moBpumHA By u By m BucuaoM H. Ome cy
MOCTABJbEHE TAKO A UM Ce IeHTPU OCHOBA IOKJAIA]Y U Mama OCHOBA
jemme je y Behoj ocHOBU Apyre, OOK Cy UM OCHOBHE WBUIE LaPaJIeIHE.
WszpauyraTu 3anpeMuny 3ajeIHIIKOT JejIa OBUX 3aPYO0/bEHUX TUPAMU-

Ia.

A 305. 3apybmeny nupamuny mobujamMo kanx OOMYHO] IUpPaMU-
AU OLCEYeMO ME€0 KOjU HPENCTAaBhA Mamy MUPAMULY, CIUIHY IPBO].
Taj omceuenu meo HaszBahemo donywckKom NUPamMudom 3apybibeHe mu-
pamuzne. M3pauyHaTu BUCHMHY v JOIYHCKe NUpaMune 3apybibeHe mu-
paMmuze, aKo 3HaMO BUCHEY H u moBpmmnHe By u B; ocHOBA 3apy0OJbeHe
nupamune, By > Bs. N

Kopucrefin ce mpeTXONHUM pPe3yiTATOM HU3PAUYHATH 3aIDPEMUHY
IOMyHCKe mupaMune oHe 3apybibeHe mmpaMune, K0ja uma Bucuny H =
3 c¢m, 3anpemuny 76 cm® u Behiy ocmoBy mospmume 36 cm?.

A 306. I/I3paquaTI/1 3aIpeMUHY IPaBUJIHE MIECTOCTPaHe 3apyOsbene
nupaMuge, ako je moBpmwuHa Behe OocHOBe 36, Bnana 12 a OCHOBHE

usBuie onpebyjy pasmepy aj :as =3: 2.

A 307. Uspauynaru NOBPIIMHY OMOTayYa NMPABUIHE "meCTOCTpaHe
3apybibene HI/IpELMI/I,ZLG aKo Cy JO] OCHOBHE uBHIE 12 cm T 2 cm, a 3a-
npemuna 430v/3 cm?® ¢

A 308. Boune cTpare mpaBuUiHE MIECTOCTPAHE 3apPyOibeHe TUPAMULE
Cy HaTHyTe IpeMa PaBHM OCHOBe mon yrioM ox 30°. Bucuua momyHCKe
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nupamune je k. Ako ce THOBpUIMHE OCHOBA OJHOCE Kao 4 : 1, KONHUEKa
je sanpemuna 3apy0bmene nupamune? Vzpauynaru omoTau 3apybsmene
oupaMuie.

309. IIse mongyrmapHe IpPaBUIHE TPOCTPAaHe 3apyOspeHE TUPAMUIE,
cBaka 3ampeMuHe V, IOCTABJ/hEHE CY TAKO, A& UM Behe oCcHOBe jewxe
y HCTOj paBHM @ (OPMHUPAjy OPABUIHY IIECTOKPAKY 3BE3LYy, a MaH-
je ocHOBe Cy Yy IpPYroj 3ajelHUYKO] paBHU. VI3pauyyraTw 3ampeMuny
3aje THUYKOT [eJia OBUX 3apyOJ/beHUX TUPaAMUIA.

310. PaBag, xoja je onpebhera meETpOM Mame OCHOBE U CPEIUIITHU-
Ma IBejy HacnpaMHUX uBuUIa Belie OCHOBeE, ceUue NPaBUIIHY IIECTOCTPAHY
3apy6meny nupamuny. IIpecek je Tpames kpaka 10 dm, Bucune 8 dm u
nospmure 96 dm?. V3paduyraTtu BUCUHY HTOMYHCKE MUPAMUIE.
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3 OBPTHA TEJIA

3ajeIHMYKIM HMEHOM 00pMHaA Mesd HA3UBAMO (UIYyDE KOje HACTA]y
obprameM paBHEX (UTypa OKO Heke mpase. leralHuje 0 HACTA]a®mY U
JeQuHEMCABY OBUX (UIypPa MOKETE IPOYMTATH y CBOJUM yIIOCHUIIIMA.
Osze hemo ce mosabaBuTy M3padyHABaHEM AUMEH3Uja OBUX Tea,
ME€pEemeM hUXOBUX IMOBPIINHA, KA0 ¥ TOBPIINHA BAXOBUX DABHUX Hpe-
CeKa ¥ M3pavyHaBambeM HUXOBHX 3anmpemuna. [leramuo hemo npoyun-
TH BaJbaK, Kymy, 3apy0/beHy KyIy, JIONTYy 4 HenoBe jouTe. Taxobe
hemo ce cpecTn ca CIOXEHMM TelUMa KOja HACTA]y KOMOMHOBAHbEM
"Habpojanux.

3.1 IIPAB BAJBAK

Baswak je orparmuen ca gBa MOIY-
InapHa KPpyra ¥ OeI0M IUJIUHIPUIHE D 04
moBpmu. Kpyrosu cy ockhose, a meo
MUINHPUYHE MOBPIIN j& 0MOMAY, Bab-
ka. Ilysx yuju Ccy KpajeBu mEeHTPU OCHO-
Ba, Ha ciaunu nyx 010,, je oca BaJbKa.
Axo je oca HOpMAJHA HA PABAH OCHOBE,
OHJAa Je pedY 0 npasom BassKy. Pacto-
jame m3ameDhy ocmoBa je Bucuma. Kog
IpaBor BaJsbka je BucuHa nyxk 0;0s.
Iywx, mapaiensa ocu, ca KpajeBuMa Ha
KPYKHUM JIMHIjaMa OCHOBA, je %3600HU-
ya Basska (HA cammum cy TO nyxu AD,
BC, MN). Kox npaBor BaJbKa je U3BOI-
HUIA jeHaKa BUCUHH.

I[Tonynpeunuk OCHOBE C€ HA3UBA NOAYNDECHHUKOM BaJbKA.

ObpaTumMo TaK®BY HA PAGHE Npeceke BaJbKa.
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IToce6rO mcrruemo ocku (ocoBuuCKEU) npecek. OCHU TPECEK TPaBOT
BaJsbKa je npasoyraonumk. (IIpeceuna paBam caapsku ocy BaJbKa.)

Ilapaneanu npecex onpeher je HEKOM PaBHU KOJa je MapajesHa OC-
moBu. CBU mapajielHN IPECEeNN BaJbKa Cy MOLYIAPHU OCHOBU.

IMox HopMaAHUM TpecenmmMa TOAPA3YMEBAMO TPECEKE Ca pPaBHUMA,
KOje Cy HOpMaJiHE Ha OCHOBY. Hopmasam mpecex mpaBOr BaJbKa je
IpPaBOYTAOHUK.

3amaMTHMO jOII jedaH mMOjaM:

Basmak unju je ocnu npecex xeadpam HA3UBA CE JeOHAKOCTD AHUSHUM.
Axo BUCWHY BaJpbKa O3HAUUMO Ca H, a TONYNPEUYHUK Ca T, TANA BAaKU:
H=2r.

Tpeba na 3mamo crenehe dpopmyie:

P=2B+ M =2r?r+2rnrH (unoBpmuHa BaJbKa)

M =2rrH (DOBpmNHA OMOTAYA BAJHKA)

V =BH =r?rH (3anpeMuHa BaJbKa)

P =6r’r (moBpmUZHA jeHAKOCTDAHUYHOT BaJbKA)

V =2r%r (3ampeMuHa jeIHAKOCTPAHUYHOT BAJHKA)

(CBu HaBeneHH 3amany Ce OJHOCE HA IPaB BaJsbak, ma To Heliemo
noce6GHO MCTUIATH. )

A 311. N3pauyyraTu TOBPIIUHY IPECEKA KOTA y je THAKOCTPAHUIHOM
BasmKy Bucuue H onpebyje paBaH, ymasbeHa O OCe 3a MOJa TOIyIpe-
YHUKA. ,

A 312. IloBpmuHa BaJjhbka M3HOCKH 287, & BUCHUHA W OOJIYIPEUYHUK
onHOCE ce Kao 5:2. VspauyHaTu 3a0peMuny.

A 313. Obum ocHOBe Bajbka uzHocu 207, & OCHU IPECeK UMa TOBPII-
ury 30. V3pauyHaTu HOBPIIWHY U 3aOPEMUHY BaJbKA.

A 314. Papam mapaienna OCHOBU mpecerna BaJbak. lloBpmmua rop-
Ber Jeia je[HAKA je OMOTadvy MaTor BaJeKa. V3padyHaTw 3ampeMuHy
IOIer OICeYKa BaJbKa, aKO jeé MPecedHa PaBaH O JOILE OCHOBE yIAJ-
jera k cm.

A 315. O numa kBaxpaTHOr o00smKa, mBUmEe a dm, CaBUjamEM
je HauWbeHa NUIMHAPWUYHA IeB. Koawmko jom numa tpeba ma O6um ce
HAYWHUJIO THO U OJ] IIeBU IOCTAO JOHAL. KOJIWKO IuTapa 3aXBaTa OBAj
nornan? (Cmenujanso: a = 2, yzeru 7 = 3,14.)

A 316. IIpaBoyraoruk ca crpaHumama a cm u b cm oOphe ce oxo
jenHe, ma OKO gpyre crparume. Y oba ciaydaja mobujajy ce MUIUHIPH.
U3pauyraru pasmepe oMOTauva, NOBPIIMHA W 3ANPEMUHA OBUX ABA]Y
MUANEIAPA.

A 317. Nara je xomka umBuIe ¢ cm. V3pauyHaTy 3ampeMuny meia
BaJbKa OMUCAHOT OKO HaTe KOMKe, KOjU MPEe0CTaje Kal Ce U3 OBOT BAJHKA
U3Bad BaJhbaK YIOUCAH y HATY KOUKY.
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A 318. Oxo ¥Bazmpa jgumensuja 6 cm, 8 cm, 15 cm, MOTYy Ce OmmCaTH
Tpu Basmka. OxpenuTy pasMepy HBUXOBAX OMOTAYA U Pa3Mepy HH-
XOBUX 3aIPEMUHA.

A 319. Ilara je mpaBunua TpocTrpara npusMa. Oxpenutm pasmepy
3ampeMUHa BaJbKa yOUCAHOT y NPU3MY W BaJbKa ONMCAHOr OKO OPU3ME.

A 320. Oppenury pasMepy oMOTada BajbKa YIUCAHOT y TPOCTPAHY
IPU3MYy U BaJbKa ONMCAHOT OKO TPOCTPAaHe IpU3Me, KOja MMa OCHOBHE
uBune: 13 cm, 14 cm m 15 cm.

A 321. lIpaBunra mecTocTpasa IPU3Ma UMa OCHOBHE WBUIE Jy/KUHE
6 cm u BucuEy 80 cm. V3pauyraTy 3a0peMUHY yTPOLIEHOT MaTEPU]ala
3a m3pajy MeBu KOjy oxpelyjy ommcam m ynmucaH BajbaK HaTe HPU3ME.
(Yseru 7 = 3,14.)

A 322. OcHu mpecek BaJsbka uMa TOBpmuEY 120 cm
nyxwuae 17 cm. V3padyHaTu MDOBPUIMHY BaJbKa.

2 u mmjaromaiy

A 323. Konuro merapa 6axapue xuie, nebmpune 2,5 mm uma y jem-
HOM kKmiorpamy?! Cuemmduuna Texkuaa Oakpa je 8,9%. (nr'=38,14)
cm

324. Papam mopMaJsHa HA H3BOLHUIY BaJska onpehyje mpecex
noppumuHe R. VI3pauyHaTu HOBPIIMHY U 3aNPEMUHY BAJBKA, aKO OCHHU
npecex UMMa TOBPIIHUHEY ().

325. Y Bamak je ynmcama IPaBUIHA TPOCTPAHA MPU3MA, 3aIIPEM-
ure V. Kosnuka je 3anpeMuna Bamka?

326. PaBan mopmanma Ha OCHOBY, yAajseHA d cm OJ OCE BaJbKAa,
oJicena O Kpyra OCHOBE JIYK O] a pajnuana. [loBpmura npeceka je Q.
Konuxka je 3ampemuna BaJsbka?

327. Y mmnumHApDUYHU CyI OPEYHUKA 8 cm HAJUBEHA je BOIdA IO
[OJIa BUCUHE. 34TUM jeé y BOAY NOTOIBEH IpeaMeT 06JIMKa TpaBUIHOT
TeTpaenpa MBHUIE 6 cm, TAKO N4 je Ie0 NOJ BOJOM. 3a KOJUKO cm Ce
IIOUTA0 HUBQ, BOJE y CYRy’

LA

328. OcHu mpecek BaJsbka uMa TOBPmuHY 60 cm? wm qujaroHaxy

ny:xuue 13 cm. V3padyyHaTu NOBPIIMHY U 3aNDEMUHY MPABUIHE TPOC-
TpaHe IpU3Me, YIUCAKEEsY. TOM BAJbKY.

329. Y xouky mBHIle a YOUCAH je BajbaK, TAKO CE€ 0CA BAJLKA U
JUjaroHaJa KOIKE IIOKJIANa]y, & OCHOBE BaJhbKa HOAUDPY]Y IO TPU CTPaHe
xonke. VzpauyHaTu 3anpeMUHY BasbKka, aKO MY jé BUCUHA YETUPH IyTa
Belha o1 mOTympedYHMKA OCHOBE.

330. Y mpaBunHy 4eTBOPOCTDAHY DUPAMULY BUCHUHE 4 U OCHOBHE
WBUIE LYKUHE 6, YIUCAH j€ BaJbaK UMja je 0Ca MapajiesHa ¢a OCHOBHOM
uBUIOM nupaMuie. Mapauynartu 3anpeMunay BajbKa.
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331.Y udeTBOpOCTpPaHy NMPAMULY, YKja je OCHOBa MPaBOYTAOHUK
ca crpasunama 20 cm u 15 cm, youcas je Bajbak, TAaKO Ja My je oca map-
ayenna ca BehoM OCHOBHOM WBHIOM mumpamuue. V3spadyraTu mospi-
VHY ¥4 3aIPEeMHUEY BaJbKa, aKO je BUCHHA OTUPaMUIE 8 cm.

332. Y mpaBuiHEy 4eTBOPOCTDAHY jeIHAKOMBUYHY IUPAMUILY UBU-
oe a je ynmcaH jeTHAKOCTPAHWYAH BAJbAK, TAKO Oa Ce jeJHAa OCHO-
Ba BaJ/bKa HaJa3W y PABHE OCHOBE MUPaMUIE, & APYTa OCHOBA BAJHKA
noxupyje cBe 6oume cTpame mumpamune. V3pauyEaTw HOBPIINEY BaJb-
KA.

333. Y mpaBuiEM OKTaelap je yIHCAH BajbaK, TAKO [a MY Ce 0Ca
IOKJIala Ca jeTHOM AUjarOHAJIOM OKTAENPa, a NONUPHE TAUKe OCHOBA
BaJbKa Ca CTpaHaMa OKTaeApa IO0JOBe oAroBapajylie BUCHHE THX
crpara. Mspauymatu pasmepy 3ampemuue V), OKTaeapa, IpeMa 3a-
npeMuH” V, yOHCAHOT BaJbKa.

334. Bamak je ynucas y IpaBUIaH OKTaenap, TAKO Ja My CBAKa O
OCHOB& JOAUPYje IO YeTUPK CTPaHEe OKTaeAPa y NeHTPUMA TUX CTPaHAa.
AKo je mBMIA OKTaenpa ILy:KUHE a, KOJIUKA j€ 3a0pEeMUHA BaJbKa?

335. Ilar je mpaBunaE OKTaemap crpaHune 8v/2 cm u y mera je
yIOUCaH BaJbaK, TAKO Ja My OCHOBE IOAUPY]y MO YETHPHU CTPaHE OK-
Taeapa, a BUCHHA, Oy:KWHe 12 cm, HOKJIAamla Ce Ca jeIHOM IUjaroHAIOM
oKTaenpa. VM3pauyHaTu mONyIPEYHNK BAJLKA.

336. Y maTw mpaBUIHM OKTaeNap UBUIE ¢ Cm yIUCAH je jeIHAKOC-
TPAHUYHA BaJbaK, TAKO Ja OCHOBE BaJbKA NOAWPY)Y MO YETUPHU CTPaHE
OKTaenpa. VizpauyHaru 3anpeMuny BaJbKa.

337. ¥ npaBunan TeTpaenap UBUIE a YIUCAH j€ je [HAKOCTDAHNIAH
BaJbak. JelHa OCHOBA BaJbKa JIEKU y DABHU OCHOBE TETPAEAPa, a APYra
- OCHOBa BaJbKa NOJHMpPY]e OCTale TPHU CTPaHe TeTpaenpa. Vspauyraru
IHOBPIIVHEY ¥ 3aIPEMUHY BaJbKa.

338. PaBam Koja caJap»Xu HNEHTAD jeJHE OCHOBE BaJbKa, HATHYTA
npeMa OCHOBM HOJ yTJIOM «, OACENa OX LPYLe OCHOBE TETUBY Ly KUHE
t, K0joj onrosapa meHTpaJHU yrao 24. Vspauynatu 3anpeMuny BaJpKa.

339. Ilar je Basmax muMensuja r = H = a cm. Kpos ocy maror
BAaJbKa HOCTABJ/BEH je OMOTAY JPYTOr BajbKa, KOjU AeIu OOMM OCHOBE
JaTor BasbKa y pa3mepu 2: 1. Ha Taj Hauwe je npBu Babak IOLeJHEH HA
nBa gena. VMzpadyHaTu 3anpeMuHy u MOBpmMUHY oMmoTaua Beher meia.

340. Injaroramna KONKe je BUCHHA BaJjbKa, UM OMOTAY TPOITA3HU
KPO3 MPEOCTANUX IeCT TeMeHa Konke. VI3pauyraTu 3anpeMuny BaJjbKa,
aKO je IY)KUHAa WBUIE KOUKE @ CH.
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3.2 IIPABA KYIIA

Kyma je orpanmdvera jeJHUM KPYyTOM U LeJIOM KOEyCHe mopmu. Kpyr
je ocmOBa Kyme, a Ieo KOHycHe moBpmu omoradu. IIpoyumhiemo npasy
KyIy, KOJI KOje je MEeHTap OCHOBe MCTOBPEMEHO NMOJHOje HOpMaJle U3
Bpxa S. IIpasa SO je oca xyme. CBaka Iy KOja CIlaja BPX Ca TadKaMa
Ha 06uMy ocHOBe je uzsodwute kyme. CBe M3BOIHWIE IIPaBe Kyle Cy
jenHaAKe.

IIpecek Kyme ca PaBHU KOja CAILPKU OCy, T3B. OCHU npecek, je jel-
HaKOKpPAaKW TPOYrao, HA CIUIU JIeBO Tpoyrao SAB, U3 KOI UMaMO jen-
HaKOCT;/IZ ) P o

s=r*+H*n 7= tg§

AKo je s = 2r, Tj. aKO je OCHU IpeCeK jeJHAKOCTPaHMYHU TPOYTao,
KyIIa Ce HA3WBA JEOHAKOCMPAHULHOM.

[Ipecenu kyme ca paBHUMAa INapPaJeTHUM OCHOBH, T3B. NAPAACAHU T-
pecenu, Cy KPyTOBHU.

Csaka paBaH KpO3 BPX, KOja ceue Kymy, oxmpeDyje y mpecexky jen-
HaKOKPAaKU TPOYrao.

AKo ce omoTayu pa3peke o jeTHOj M3BOLHULU U ,, Pa3Buje ’ y paBaH,
mobuja ce KPYKHU MCEeYaK Ca HONIYIPEeYHHKOM §, Ka0 Ha CIUIU JECHO.
JIyk oBOr mCeuka jenHak je oOuMy OCHOBe KyIle, Tj. jelHAK je 2rm.

3a m3paduyHaBame MTOBPIINHA U 3aIPEMUHEA KOPUCTUMO (POpPMYyIIe:

P=B+ M =r*r+rrs (moBpmuna Kyme)

V= %BH = %fr%H (3ampeMuna Kyme)

M =rrs (omMoTayu KyIe)

P =3r’r (moBpmuEHA jeIHAKOCTDAHWYHE KyIIe)
V= %r%\/g (sampeMuna je[HAKOCTDAHWYHE KyIe)

Kyma macraje o6prameM IpPaBOyLJIOT TPOYLaa OKO jeTHE KaTrere
u obpTameM jeIHAKOKDAKOT TPOYyIiIa OKO cuMerpaie ocHoBuue (oce
cumeTrpuje).
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Y cnemehum 3anamuma 6uhe roBopa MCKBYUMBO O MpaBoj Kymu, ma
ce mehe moceOHO MCTHUIATH.

A 341. Ilospmmua xyme je 96 c¢cm? m wm3Bogmuma s = 10 cm.
M3pauynaru 3aupeMuny Kyie.

A 342. JenlHAKOCTPAHWYHA KYyNa W jeTHAKOCTPAHMYHU BaJbaK MMa-
Jy ocHe mpeceke jexmakux moppmuza. OnpenuTn pasMepy 3alpeMuUHA
Kyle ¥ BaJbKa.

A 343. M3pauyHaTH NOBPIIKHY ¥ 3alpeMUHy j€IHAKOCTPAHUIHE
KyIle, aKO OCHU IPECEK MMa MOBPIIUHY Q.

A 344. Omorau kyme mma moBpumuy 2407 cm?. Mspauymaru 3a-
IpeMUHEY KyIle aKO Ce IOJIYyNPEYHUK OCHOBE W BUCHUHA OJHOCE Kao 3 : 4.

A 345. lloBpmuEa oMoTava kyme je 260m ¢cm?, a BucmHa je 24 cm.
V3pauyHnaTu 3anpeMuny Kyie.

A 346. Bucura Kyne je momesbeHa Ha TPU jeQHAKA OACEUKA, ABEMA
paBHEMa KOje Cy mapaJjenHe OCHOBHM kKyme. OBe paBHE mene KyIy Ha
Tpu mena. AKO je 3aIpeMUHA HaTe Kyle jeqHaka V, KOJWKA je 3ampeM-
uma gena usMeby mpecednux paBHmU?

A 347. Bamak u Kyna uMajy jeIHaKe HIOBDIIUHE, jeqHAKE 3alpeMUEe
u Bucuue jensaxe H cm. Komuku cy momyunpeununu Basmka u Kyme?

A 348. IloBpmwura oMoTaua Kyme je M, a ako ce OoMOTad pa3Buje
y PaBaH, nobmje ce KDYXHU HCeYaK Ca MEHTPAJHHAM YLJIOM Of 36°.
M3pagyyraTn 3anpeMuny xyie.

A 349. Axo ce omoTay¥ KyIe pa3suje y paBan nqobuja ce Kpy>KEE HCe-
YaK MOJMYyHIPEYHUKA 15 ¢cm, Ca meHTpaJHUM yriaom of 120°. M3pauyraru
3aIpeMUHEY KyIIe.

A 350. CaBujameM mOXykpyra nobunm cMo KOHyC. Konuku je yrao
OCHOT' mpeceka Komyca?

A 351. Yrao mpm BpXy y OCHOM Tpeceky kyme je 2a. Onpenuru
NeHTPAJHN yrao MCeYKa, KOju HaCTaje PasBUjameM OMOTAYa Kyle y
paBas.

A 352. O KpY»KHOT MCEUKa MOIYIPEYHNKA 8 cm U [MEeHTPAJJHOT yTJaa,
135° HauME-CH je oMOTa4 Kyle. Konuku kpyr Tpeba u3pe3aTu ma 0u ce
HQUMHNIA OCHOBA Te KyIe, aKoO je meHa Bucura 20 cm?

A 353. O KPY’KHOT UCEUKa Ca MeHTPAJIHIM yIIoM o 216° nobuja ce
oMoTadu Kyme. Konuka je moBpmuHa Kyme, ako je meHa BucuHa 20 cm?

A 354. Kan ce omorau kKyme passuje y paBaH mobuje ce mcedax ca
MeHETPaJHAM YITJIOM Of 72°. AKO je moBpmmHEA OMOTa4a 727 cm?, KOJIUKA
je 3ampemuHa Kyme?
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A 355. Ilonynpeurux ocHOBe Kyme je r. Kazna ce omorau passuje y
paBar nobuje ce 4eTBpTHHA Kpyra. V3padyHaTn 3anpeMuRy KyIe.

A 356. JemHAKOCTPAHWYAH TPOYTa0 CTPAHUIE @ Cm POTUPA OKO
opaBe KOja CaIPKH jeTHO TeMe TPOYLIa U IapajlelHa je HACIPAMHO]
crpagunu. V3pauyHaTum DOBpMWIKHEY ¥ 3ampeMuny nobmjeHor oOpTHOT
Tena.

A 357. JegmaxocTpaHMUYAH TPOYTAa0 CTPAHWUIE ¢ Cm POTHUPA:
a) OKO BHCHHE; 0) OKO CTpPaHUILE.
V3pauyHaTu DOBPIINHY W 3aNpeMUHY H00UjeHOTr 0OPTHOT Teila.

A 358. Tpoyrao ca crparunama 10 dm, 17 dm, 21 dm poTupa 0OkO
majBehe crpamunme. V3pauyysaru mOBpmuHYy W 3ampeMuBy H00mMjeHOr
Tema.

A 359. Tpoyrao ca crpasunama 4 cm, 13 cm u 15 cm poTumpa Ha-
jupe OKO HajMame CTPAHUIE, & 3aTHUM OKO MpPaBe, KOja CAIPKU TeMe
HajMamer yIila TPOYIJa U MapajlelHa j€ HACIPAMHO] CTPAHWIMH.

Yunopenutu nmospmure 06a nobujera Tema, a OHJIA U 3aIpEeMUHE.

360. Tpoyrao ca crpamunama a, b, ¢, pOTUPa PEAOM OKO CBaKe
cBoje crpaHune. JJokazaru qa ce Taxko nqo0ujeHe 3aIpPEMUHE O4HOCE Ka0
BUCHUHE TPOYIJIa, HOPMAJHE HA oCy obprama, Tj. V, : Vi : Vo = hy : hy : he.

361. Jeqmakokpaku TPOYTao Cca KPaKOM b ¥ yrioMm 3 Ha OCHOBUIH,
POTHpa OKO IPaBe K0ja CaIP:KU TeMe OCHOBUIE U MAPAIEIHA je KPaKy.
W3pauyraTu 3anpeMuny o6pTHOT TeJa.

362. V3pauysaTu 3aupeMuHy Teja KOje HACTAje POTAIMjOM jes-
HAKOKPAaKOI TPOYIJa, OCHOBMIE 24 cm 7 Kpaka 13 cm, OKO IpaBe Koja
CaIpPyKU KPak.

363. Ksagpar mospmwmue 72 cm? o6phe ce oko mujaromaie.
M3payyraTu DOBPIIXHEY U 3aIpeMuny noOujeHor Tema.

364. IlpaBoyrnm Tpame3 mMma OCHOBUIE AyskuHA 1 dm u 2 dm u
LY KPak 26 cm. YIOpPeIUTH 3aIpEMUHE Tela KOja HACTA]y pOTalu-
jaMa maTor Tpalnesa OKO OCHOBHIA.

365. IlapanenorpaM poTupa jeZHOM OKO jeJHE CTPAHUIE, & APY-
T OyT OKO Apyre crpamumne. /loxaszaTu ma je KOIMYHUK 3aIPEMUHA
IOoOMjeHuX Tela jeIHAK Pa3MePU CTPAHUIA HapasieorpaMa.

366. IlospmuEa kyne jennaxa je P. V3Bonuuna je HarmyTa mpema
PaBHU OCHOBE IOJ YyIJIOM «. V3pauyyHaTu 3anpeMuHy KyIe.

367. llorynpeuyruK OCHOBE, BHUCHHA ¥ W3BOJHUIA KyIe WUMa]y
Ly:KUHE U3PpaskeHe ca TPH y3aCTONHA npupoxra 6poja. VMzpauymaru
IOBPUIIVHY M 3alPEMUHY KyIIe. '
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368. Ilonynpedurnk Kyue je r, a HOBPIIMHA OMOTAada j€ jemHAKA
30upy MOBPUIMHA OCHOBE M OCHOT Ipeceka. VI3pauyHaTwm 3ampeMuny
KyIe.

369. spauyratu BarubHN yrao ¢ U3BOLHUIE IPEMa OCHOBHU KyIIe,
aKO je TOBPIIMHA Kyle ngBa OyTa Bella O MOBpUIMHE OCHOT IPECcera
BaJbKa, KOJU Ca KYIIOM KMa 3ajeIHHUYKY OCHOBY W BHUCHUHY.

370. PaBag mapajielHa OCHOBH CeUYe KyIy, TaKO [a OPEIOJIOBU
omoTau. Konwko je pacrojame mpeceune pasBHU O BpXa Kyme?

371. Hap xpyroMm monympedrmKa 5 cm Cy KyHa U BaJbak Ca HCTE
cTpaHe paBHU KpyTa. Baax um Kyma uMajy jegHake MOBPIIUHE U jeI-
Hake 3ampeMmuue. V3pauyyHaTn 3anpeMuHy 3ajeqHUIKOr Lema.

372. Bamak u Kyma mMmaje jeqHake BUCHHE. IloBpumimHEe OMOTaUa
BaJ/bKa U KyIle OJHOCE Ce KA0 M : . 3HAMO Ha je M3BONHUIA KyIe HATHY-
Ta IpeMa PaBHHU OCHOBe mOox yrioMm a. OapenuTn pasMepy 3alpeMUHEA
Basbka u kyne (mahim V, : V4).

373. llonynpeunux ocHOBe kyme je r. [IBe ysajaMHO HOpMaJHE
U3BOJHUIE MOejie oMoTad y pa3mepu 1 : 2. V3spauymartu sanmpemuny
KyTie.

374. Ilse m3BOJHUIE KyIle, KOje Ce CEKy MmOJ yriaoMm a, oxpebyjy
paBaH 7. PaBaH 7 je HarHyTa mpeMa paBHM OCHOBe mOX yraoMm . Axo
je Bucuua Kyme H, KONHUKA je 3alpeMuna Kyme?

375. /IBe m3BomHEUIE Kyle CeKy ce mojn yraoMm a. Pasam oxpebe-
Ha OBUM M3BOJHHUIAMA HATHYTAa je IPEMa PABHU OCHOBE MOM YoM f3.
[Tospmuna mpeceka je (. V3pauynaru moBpmuHy OMOTa4a KyIIe.

376. Yrao mpu BPXy OCHOI Ipeceka Kyme je 2a, a 36up my:xumEa
BUCUHE ¥ U3BOLHUILE je m. V3pauyrarm 3ampeMuny Kyie.

377. Y jemHaKOCTDAHUYAH BaJbaK Cy yIUCAHE ABE Kylle, TAKO Ja Cy
OCHOBE BaJbKa MCTOBPEMEHO U OCHOBE OBUX Kyla, & CPENUIITE BUCUHE
BaJhKa je BpX Kyma. M3pauymaru pasmepe 3ampeMuHe BajbKa OpeMa
30upy 3ampeMHuHA KyIIa X OMOTAdYa Ba/bKa IpemMa 30upy oMoTada Kyma.

378. M3pauysaTu padMepy 3ampeMUHA yIUCAHE U ONUCAHE KyIe,
y IPaBUIHO] MECTOCTPAHO] TUPAMULH.

379. l3Bopmuna Kyme je HarHyTa IpeMa DaBHU OCHOBE MOJ Y-
riaom ox 30°. ITospmmua omoraua je 37v/3. M3pauymaru 3ampeMuny
IpaBUIEE NIECTOCTPAHE NUPAMULe YIUCAHE Y KOHYC.

380. Oxo Kyme je onmcaHa IPOW3BOJGHA NUPAMULA YMju je 06uM
ocuose jenHak 2p. [Tonynpeunuk ocroBe kyme je r. Oxpenuru pasMepe
3aIpeMUHA ¥ PA3MeEpe OMOTava Kyle W HUPaMULE.
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381. Oxo KyIe je onmcana TPOCTPAHA IMPAMUAA, Y1jd OCHOBA UMa,
nospmury 120 cm?. Ilospmure Gounux crpana cy 97,5 cm?, 62,5 cm? u
40 cm?. 3pauysaTu 3aIpeMURy KyIIe.

382. Y mpaBuinHy Kyny BUCHHE H =6 cm U DOIYyIpEeYHUKA OCHOBE
=4 cm ynmcaHa je KOIKa, YMja jefHa CTPaHa JIEKHA y OCHOBH KyIle, a
ocrTala TeMeHa Cy Ha oMoTauy. Kouwka je mBuma xouke?

383. Y kymy BucuHe 24 cm yIucaHa je IPABUIHA YeTBODPOCTPAHA

npu3Ma 3anpemune 54v/33 cm®, BucuHe 5\/33. IIpusma je mocTaBibeHA

TAKO Ma jefHOM OOYHOM CTDaHOM JI€XKK Yy OCHOBU KyIe, & YeTUPU TeMe-
Ha Ipumanajy oMoTady kyme. VszpadyHaTu HOBPHMINMHEY KyIe.

384. Y kyny moBpimHEe 3847 U HOJIYyNPEYHUKA OCHOBE 7 = 12 cm, yII-
HCaHa je IPABUIHA TPOCTPAHA IPU3Ma, TAKO Ha jeJHOM DOUHOM CTpa-
HOM JIeXHM y OCHOBU KyIle, a [Ba TeMeHa Cy Ha oMoTauy. M3pauymaru
3aIpeMuEy UpuU3Me, ako joj je BUCuHA 15 cm.

385. OcHE mpecek Kyme je TpaBoyIiIum TPoyrao. Y o) je yIuCaH
jeIHAKOCTpPAHWUAH BajbaK. V3padyHaTnm pasMmepy 3aIpeMHUHY Kyle H
BAJBKA.

386. Y xymy je ymmcaH BaJbaK UMja je BUCHHA jeJHAKA IOIyIpe-
YHUKY OCHOBE KyIe. JeiHa OCHOBA BaJbKa je y ocHOBE Kyme. IloBpmuna
BaJbKa IPeMa MOBPIIMHM OCHOBE Kyme oxHOCH ce kao 3 :2. Oxpenuru
yrao usmeby oce KyIe u M3BOITHUIE.

387. Y mpaBuian OKTaemap je yuucaHa Kyla, TaKO Aa HeHa OCHO-
Ba JOQUPYje YEeTUPU CTPAHE OKTAEAPA Yy HBUXOBUM TEXHUIITHMA, & BPX
joj je majymasmeruje Teme okrtaenpa. OnpenuTu pasmMepy 3aIpeMUHA
KyIlle ¥ OKTaenpa.

* 388. Y Kymy cy mOCTaB/beHEe IBe JIONTE, IOJNYyOpPEYHMKa 1 cm H
2 cm. Mama JonTa ZOAUPYyje OMOTad Kymne, a Beha ZoAUpYyje OCHOBY U
OMOTaY Kylle U NOJUPYje Mawmy Jnonry. M3padysaTu 3anpeMuny KyIe.

* 389. Bpx kyme je mucTOBpEeMEeHO IEHTAD OCHOBE BaJbka. pyra oc-
HOBA BaJbKa U OCHOBA Kylle NpWIamajy jemmoj pasau. [lomynpedunuk
OCHOBe BaJbKa je r u BucuHA je H. Kyma um Bamax umajy jenHake 3a-
npeMuHe. V3padyHaru 3alpeMUHY 33jeIHMYKOL Jea BasbKa U KyIe.

390. ITocyma 3a kyBame Kade mMa 00JNHK OLCeUYeHe Kyle, Kao Ha
comumnu neso. IIpeunuk ocHoBe je 16 cm, a gybuna cyzna je 5 cm. V3Box-
HUNOE Cy HATHyTe IpeMa IHY IOJ YLJIOM Of 45°. ¥ Cyn je HalIuBeHa
BOJa OO BUCHHE OJ 3 cm. 3aTUM j€ ¥ BOLY HOTOIJHEH METAIHU BaJbaK
OpevYHrKa 4 cm 7 Ly»kKuHe 6 cm, TaKO Na HU JeAHUM HEIOM He M3Ta3H
BAH TEYHOCTH. 3a& KOJUKO Ce MUJIUMETAPa IOAUTA0 HUBO TEUHOCTH !
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3.3 BAPYBJbEHA KYIIA

3apybmena xyna HACTaje Kaga Ce HEKOM DABHU, KOja je IapaJeiHa
PaBHU OCHOBE IpaBe KyIe, O] Te KyIe OJICeYe Ne0 KOjU CAIPKU BPX
(cnmka mecHo). 3apyGibeHa Kyma je OCpaHMYEHA Ca JBE HEjeLHAKe OC-
HOBe, [Ba KPyTa HOJNYIPEYHUKA 74 U Ty, W Neja OMOTada NpBOOUTHE
KyTe.

OcHu mpecek 3apy0J/beHe Kyle je jeIHAKOKPAKHM TPale3 Ca OCHOBU-
nama 2r; 1 2r; U KpaxoM s. Kpak s je uszsoonuya 3apybimene xyme.

Ha cnumu je ocermuer npasoyrau Tpoyrao BCE. Y meMy yodaBaMo
Be3y:

H? + (1) — 1) = 52,
rne je H sucuna 3apy0ibeHe Kyne u BUCHMHA OCHOT Ipecexa.

Iapaneany npeceyu 3apy0bibeHe Kyme Cy KPYTOBH.

Bucura x omceuenor mena npBoOuUTHe Kyle m3padyHasa ce IO $op-
MY JITH:

H’I’z

-7
3a u3padyHaBama ¥ Be3W ca 3apyO0/beHOM KyIOM HCTUYEMO OIIITEe
dopmye:
M =rims+7rams  (oMoTau 3apy6ibene Kyme)
P=Bi+By+M=rir+rin+ (r1 +r2)rs (mospmmnua 3apybmene
KyIe)

H
V= %—(fr% + 7o +13) (3ampevuma 3apyb6imene kKyme)

Y cBuM HaBemeHMM 3agnamuMma Oulie rosopa uckaywuso o npasoj
sapybrenoy wynu. bena oca, ma caunu mpasa 010;, je HOpMaJIHA HA
ocuOoBe. 300r TOTa y TEKCTOBMMA 3aJaTaka OBd YHMBbeHMIA Hehie GuTu
UCTUNAHA.
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A 391. Mzpauyraru noBpuinHEy 3apy0sbeHe KyIe, ako Cy joj IOIyIpe-
YHUIW OCHOBA 5 cm 1 20 cm @ BUCHUHA 8 cm.

A 392. 3anpemuna 3apy06sene kyne je 1727 cm®, a momynpeununu

ocHOBa cy 8 cm u 5 cm. Konuka je mospmuHa 3apy0ibere Kyme?

A 393. Ocru npecek 3apy06mene kyne uma nospumuay 110 cm?. Ao
je BucuHa 3apybieHe kyme 1,5 cm ¥ W3BOOHUIA 2,5 cm, U3PadyHATH
OOBPUIMHY ¥ 3aIPEMUHY TeJla.

A 394. Bucuna 3apybimene xyme, Oy:kuHe 6 cm, IPEmOJIOBJ/bEHA je
ca PaBHE KOja je mapaJieliHa PaBHU OCHOBe. AKO je moBpmuHA IT00H-
jenor mapaJsennor npeceka 113,04 cm? u u3BoxEuna 10 cm, U3pavyHATH
IOBPIIMEY ¥ 3aIpeMuny 3apy0memne kyme. (Y3eru: 7= 3,14.)

A 395. VMspauyraTn 3anpeMuny 3apy0OJbeHe KyIe, KOja MMa, M3BOI-
HUMy OYKUHE 5 cm u oMoTad moBpmuHEe 40m cm?, aKo je HOJNYIPEeYHUK
jemme ocHOBe 3a 4 cm Behm o moNynmpeyHUKa APyre OCHOBE.

A 396. Vszpauynaru 3anpeMuny 3apyOJsbeHe KyIe KOja MMa WU3BO/I-
Huny nyskuae 10 cm, jefaH TONYIPEYHUK ITYXUHE 9 cm ¥ HOBPIIMEY
P = 2107 cm?.

A 397. 3apy6imena Kyma uma 3anpemuny 620m cm® u Bucumy 15 cm.
V3pauyHaTy DOBPUIKHY OMOTAaYa, ako je 30Mp HOBPUIMHA OCHOBA jel-

Hax 1047 cm?.

A 398. Vzsomuuma 3apybipeHe Kyle mMma AysKUHY 5 cm. Pazniuxa
HOJIyIPEYHUKA OCHOBA je 3 cm. Konuka je 3ampeMuua 3apybibeHe KyIe,
aK0 MOBPUINHA OMOTAYA MPEICTABJHA MOJTOBUHY TOBPIIUHE TEJA.

A 399. Kynma BucuHe 12 cm ¥ IOJIYIPEYHUKA OCHOBE 7 =9 cm Ipece-
JeHa je jeoqHOM PaBHU, KOja je mapaJjeiHa paBHu ocHOBe. Ha Taj mavuun
je oMOTayY KyIe IOJeJbEeH Ha JeJ0BE YHje Ce MOBPIIMHE OJHOCE Kao 8§ : 1.
VizpauyrnaTu 3anpeMuny nobujere 3apybibeHe KyTe.

A 400. Vzpauyraru 3anpeMuuy 3apy0/beHe Kyme ako Cy HOBPIIUHE

OCHOBA W OMOTa4a pemom: 257 cm?, 47 cm?, 357 cm?.

A 401. Owmorau 3apybieeHe kyme je jemHax 30upy OCHOBA, a
MONYyTIPEYHUIY OCHOBA Cy r1 = 6 cm u ro = 3 cm. V3pauymaru 3a-
npeMuHy 3apybibene KyIme.

A 402. Kyna BucwrHe 12 cm M IOJXyIpedYHUKA 4 cm, IPECEUYeHa je
jemHOM PaBHU KOja je mapasyielHa PaBHN OcHOBe. KOJMKO je mpeceuna
paBaH yJaJbeHa O PaBHU OCHOBE, aKO je MOBPIIUHA oMoTada nobujene
3apybimene kyme 157+/10 cm??

A 403. VizBogauna u TOAYIPEYHUIN OCHOBA 3apyOipeHe Kyle oHOCE
ce penoMm kKao 5 : 4 : 1. Ako je BucuHaA 8 cm, W3PAUYHATH TOBPUIAHY
3apybibene Kyme.
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A 404. VispauyraTu IOBPIMHUEY 4 3aIpeMUEY 3apybibene Kyme, Koja
uMa TONYyNIPEeYHUK jeJHEe OCHOBE 7,5 cm, M3BOAHUNY 12,5 cm m oMOTAaY
nospimuEe 143,75 cm?.

A 405. Bucuna 3apy6sbene Kyne je H, a DOIyIPEYHUNN OCHOBA CTO]e
y pasmepm 1: 3. M3pauyraTu DOBPIIMEY ¥ 3aIPEMUHY 3apybibene Kyme,
aKO je M3BOJNHWIA HATHYTa OpPeMa DaBHU OCHOBE IOJ yLJIoM ox 45°.

406. Jenma ocroBa 3apybipeHe KyIe uMa JeTpu myTa Behy moBpm-
uHy On Apyre ocHOBe. VI3Bommmma s je Hargyra npema Behioj ocHOB:
non yriom «. Mzpauymsaru 3anpeMuny 3apy06isene Kyme.

A 407. Kyna monynpeusmKa OCHOBE r = 6 cm, mpecedeHa je 12 cm
M3HAJ OCHOBE IapajeJHOM paBHHM. Tako ce mobuje 3apybibeHa kyma
sanpemure 304r cm®. Konuka je sanpemuna pare xyme?

408. 3apybmena xyma Bucuee H mma 3anpemumy V. Ocmm mpe-
cex mMma mospmuEy m?. V3pauyHaTu OyRWHE DONYyNIPEUYHHKA OCHOBA
3apybibeHe Kyime.

409. ITonynpeyrunu ocHOBa 3apy0bibeHe Kyme cy r; U ro. Bouna
WBWUIa J€ HarHyTa OpeMa PAaBHA OCHOBe HOX yraoMm «. M3pauyraru
omoTayu u 3ampemuny 3apy6imene kymne. (Crenujanno: a = 60°.)

A 410. Crparuna pomba je myxume a u omrap yrao je a. Mspauyna-
TV DOBPIIMHY TENa KOjé HacTaje POTanmujoM pomba OKO mpase Koja
CaAPKU Te€Me OMTPOTr yTJa U HOpMaJHa je Ha crparuny. (Cuenujanso:
a=60°.)

A 411. VispauymaTu HOBPUIMHY ¥ 3aOpPEMUHY Tela KOje HacTaje
poTanujom pomba cTpaHuIe 3 cm ¥ yria ox 45°, OKO IpaBe Koja capiKu
TeMe Mamer yLIa I HODMAaJHA je Ha CTPAHWIY.

A 412. JenrakoKpaky Tpame3 ca OCHOBHNAMA 2 ¢cm U 4 cm U OIITPHUM
yraom ox 60° porupa oxo kpaka. V3pauymarm nospmumry u 0b6uM IO-
bujeror Temua.

A 413. IlpaBunan mecroyrao mospmuue 244/3 cm? o6phe ce oxo
jenre crpamune. M3pauyraru 3anpemuny mobajesor Temna.

414. Jemmaxkokpaku Tpoyrao, ocmoBuime 20 cm u Kpaka 12,5 cm,
POTHPaA OKO IpaBe KOja CaIPKK TeMe OCHOBUIE U HOPMAJHA je Ha KPak
KOjU Caapsku TO TeMe. VI3spadyyHaTy HOBPIIMHY U 3aMPEMUEY 10 0Wjeror
Tena.

415. Pom6 ABCD cTpaHuIe a poTupa Hajupe OKO CTpamume AB,
a 3aTuM Oko nqujaromane AC. Osmauummo ca V u V; 3ampeMumHEe TaKO
mactanux gurypa. Mspauyraru omrap yrao pomba u3 ycmosa V : V; =
9:+/3. Hahu, saTuM, 3anpeMuny Teia Koje HacCTaje pOTAnUjOM ITATOT
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pom0a OKO IpaBe KOja CaIpKU TeMe A OMTPOTr yria W HOPMAJHA je Ha
crparuny AB.

* 416. Tpoyrao ABC je npasoyriau u AB = AC = a. Hexka je p mpasa
y paBHE OBOI TPOYTJIa, KOja CaIPKU Tauky A u ca moiaynpasom AB
3axBaTa yrao a. Ao cy P (a) u V (o) penoM IOBPIIMHEA U 3aIIPEMUHA
Tena Koje Hacraje poranujoM tpoyriaa ABC OKO mpaBe p, JOKA3aTU L&
xonumuruk P(a): V(o) He 3aBUCE O, Q.

A 417. Hara je wouka 3ampemuue V. I3padymaTum 3anpeMuny
3apy6/beHe Kyle 4mja je jeJHa OCHOBA KPYT ONMCAaH OKO JeIHe CTpaHe
maTe KOIKe, a APyra OCHOBA KPYyT YIUCAH y HaCIpaMHY CTPaHy KOIKE.

A 418. ara je 3apy0ipeHa Kylla Ca HOJYIPEeYHUIUMa OCHOBA 20 cm
u 5 cm, 3ampemure 31507 cm3. Y B0j je ynucaH jeHAKOCTPAHUIAH BaJ-
jak, TaKo Ja ce jeIHa OCHOBA BaJjbKa HAJA3W y Behoj ocHOBM 3apybibene
KyIle, a Jpyra OCHOBa HOLUpyje omorad. VM3zpauyHaTu MOBPIIUHY Baib-
KA.

419. Y nmpas BaJbak Cy yOHCaHe JIBe Kylle UHje Ce OCHOBEC IIOK-
Jamajy ca OCHOBaMa BajbKa, & BPXOBHU Cy IEHTPH CYNPOTHUX OCHOBA
Basska. OIpeIuTH pasMepy 3ampeMune n00ujeHe JBOCTPyKe Kyue (3a-
jeNHUYKOT Aeja yNUCAHWX KyIa) ¥ 3aIpEeMUHE OHOT JeNa BaJbKa KOjU
je m3BaH 0be ynmmcaHe KyIe.

420. Ilata je 3apy0bimena kyna sucure H. Heka cy r u ro momynpe-
YHUIOM OCHOBA TeJsa. ¥y 3apybibemy Kymy Cy yOHUCaHe IBe Kylle Yhje ce
OCHOBE IIOKJIallajy Ca OCHOBaMa jgare 3apybibeHe Kyle, a BPXOBU CY
IEeHTPH OCHOBA Kyme. VI3pauyHaTu 3anpeMHHy OHOT jJeja 3apyO0ibene
KyIle KOju je Bal 3ajeHWYKOr Jella ABejy yIUCAHUX Kyma (BaH JBOjHE
KyIe).

3.4 JIOIITA 1 IEJIOBH JIOIITE

Cepa mpencTaBiba CKyI CBHX TadaKa JeJHAKO YIaJbEHUX Of jelHe
yrepbhene Taure. Ta Tauka je yewmap, a pacTojame Tadaka cepe o1
HeHTPA je noasynpevwnur chepe.

..CKyTI CcBUX Tavyaka, duje je pacTojame OJ JaTe Tadke S Marme Uian

jenHAKO nAToj LyKu T, je Aonma monynpeunuka 7. Tauxa S je menTap
JIOTITE.
Omoman aonme je cepa.
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Paenu npeceyu monte cy Kpyrosu. Ako Npeceyna paBaH CaLDIKH MEH-
Tap JIONTe, IPECEK j€ T3B. 8eauky kpyz jgouTe. IloMyIpPEeUHUK BEIUKOT
KpPyTa je HOJXYyIPEeYHHUK JONITE.

Papam koja campsw jemmy rtauky T cdepe u HOpMamHa je Ha
DOJYyNPEYHUEK, NOAUPYje JOUNTY y Taukm 1 U HA3UBA CE MAHZEHIMMOM
PABHU.

Papam mpecex nenm monTy Ha ABa odcewka. Ao je mpecex Bemuk-
u KpyT OHIA HMaMO HOBe noaysonme. lly:xKmHa OLCEUEHOT meia OHOr
OPEYHUKa JIONTEe, KOjU je HOpPMAaJaH Ha IPECeYHy DaBaH, je BUCUHG
onceuka. Ha ciaunu cy To my:xum h u h;.

Ileo cdepe xoju mpumana ojcedKy je kaaoma. Bucwmma omceura je
u BucuHA Kasore. Ilysx p Ha ciaunu, p < 7, je TONYOPEYHUK DPABHOT
Ipecexa.

Ieo chepe mameby nsa mapamenma mpeceka je sowa uiam nojac
(nonmun nojac).

Pacrojame usmeDy mapanenuux npeceka je sucuna mojaca. Ha cim-
IU JIEBO je BUCHHA I0jaca O3HAYEHa ca d, a 03HAUABA, Ce U ca h.

Ako ce ozmcevax jomre NOLyHM KymOM ca NEHTPOM S, HACTaje Te-
710 koje ce masmBa sonmun ucewar. (Ha caumm mecmo To je kamora
" ca TermBoM AB). OMOTAY JOUTHHOL MCEUKA Ce CACTOJW 3 KAIOTE U

oMOTaYa KyTe.

JlonTuEMM MCEUKOM HA3MBAMO ¥ CIOKEHO, HEKOHBEKCHO TEJI0 KOje ce
nobuja kao pasnmka IBa KOHBEKCHa mcedra. (Ha ciammu recHO 0xro-
Bapa My OCeHUYeH JOUTHH nojac). OMOTay HEKOHBEKCHOT JIONTWHOT HCe-
4ka 00pa3yjy JONTHH MOjAC u OMOTauM ABejy oaroBapajyhmx xyma.

U xomBekca:m m HEKOHBEKCAH HMCedYak ce MOOMjajy poTammjoM OATO-
Bapajyher Kpy»HOr MCEUYKa OKO IPEYHUKA.

Bucuna xanoTe, omrocHO BucuEa mojaca je u BucuHa onrosapajyher

. JIONTWHOT MCEYKA.
Leo nonre usmebhy nsa mapanenna mpecexa je c.40j, 0QHOCHO £0nMUN
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cn0j. Bucura oxrosapajyher mojaca je m BUCHHA CIIO]a.
Kopucruhemo cnenehie ¢popmymne:
P =4r?r (mospmuHa cepe, OMHOCHO JIONTE)

4
V= §r37r (3ampemuna momTe)
P =2rrh (moBpIInHA KaJOTE ¥ IOjaca BUCHHE h)

V= —3—7"27rh (3ampeMuHa JONTUHOT UCEYKA,)

h
V =mh?(r — §) (3ampemMuHa JTOUTUHOT ONCEYKA,)

3anmpeMuHy CJI0ja M3PadYyHABAMO Ka0 PAa3JIMUKy 3adpeMuHa aBajy
oxrosapajyhux omcedaxa.

(Bapamu o memosuma mourte cy ox 442. mo 460.)

A 421. Cumerpasiga PaBaH MOJIYIPEYHUKA JIONTE CEUE JIOUTY, TAKO
Ia je moBpmuHA Upeceka jennaka 48m cm?. Komuku je momynpeunmx
nonre?

A 422. Kpo3 kpajimby Tauky OPEYHUKA JIONTE MOCTABJHEHA, je pa-
BaH, IPeMa K0joj je 0Baj IPEUYHUK HATHYT IOJ yriaoMm ox 30°. Axko je r
TONYTPEUHUK JONTE U3PAYYyHATH IOBPUIKNHY TOOMjEHOT PABHOT mMpece-
Ka.

A 423. Ilse mapaisenue pasau, Ha MehycobHOM pacrojamy ox 3 dm,
cery monty, ob6e ca umCTEe CTpaHE MEHTPa, TAKO A4 Cy IOIYIPeUHUIN
npecedeHux Kpyrosa 9 cm u 12 cm. V3pauyHary moaynopevyHUK JIOITE.

A 424. Jlonra mpeuyrwmka 24 cm je mpecedeHa ABeMa Tapaien-
HUM paBHUMA. Konumko je mehycobHO pacrojarme OBUX DABHU, aKO Cy
nospumuae n00ujeHux mpeceka jgonTe u pasuu 140m cm? um 1357 cm??

A 425. JIBe mapajenHne PaBHU OICELUAjy OX JOUTE Ci0j nebibuue
27 cm. Ilonynpeunurnu npeceka cy 15 cm u 24 cm. VIzpauyraTu Bucume
KaJIoTa MOOUMjeHUX OBUM CEUEHeM.

A 426. Kpo3 xpajmy TauKy TeTUBe IyXWHe 6 cm IOCTaBJHEHA je
paBaH, K0ja ceue JONTY MO KPyry mopmmuue 2567 cm?. Ako je mara
TeTUBa HATHYTa IpPeMa IPECEeYHO] PABHU LOJL yTIIOM 01 60°, KONMUKM je
TOJYTPEYHUK JTOUTE?

A 427. W3 tauyke S mposa3e CBETIOCHW 3DPaNy KOJjH OCBETIHABA]Y
meo nomre. Y ONHOCY Ha Tauky S, HajOmmxa Tauka jgomre je A, a
Hajnamba B. Ako je SA=4 cm u SB =16 cm, u3payyHatu o0uM Kpyra,
KOju ImpencTaBiba TPAHNNY m3MeDy OCBET/HEHOT W HEOCBETIHEHOT HEJIa
JIOIITE.

A 428. Axo ce monynpevnuk gonTe moBehia 3a 3 cm, BeHA TOBPIIXHA,
- ce moseha 3a 1087 cm?. 3a KONMUKO Ce IPOMEHUIA 3aNPEMUHA, T JOuTe?
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A 429, Tpu onoBHE Kyrje IOJYIPEYHHKA 3 c¢cm, 4 cm u 5 cm Cy
IpeToNJheHE U M3IMBEHA je HOBA Kyria. Koaukm je monynpednux HOBe
Kyrie?

A 430. Paznuka mospmuHa ABejy mouTw je 64r cm?. OnpennTn mu-
XOBe HOJNYIpPEYHUKEe, aKO Ce 3Ha I3 je 30up OBUX HOJYIPEYHUKA 8 cm.

A 431. Op nonre monyunpedynuwka 3 dm M3JIWBEHE Cy TPHU jenHAKe
gonTe. V3padyyHaTu HOBPUINAY MAE JIOMTE.

A 432. Op xonke wmBume 1 dm wm3nauBena je jonra. Konurm je
HONYUPEYHUE JouTe?

433. O MeTaNHE JIONTE MONYNPEYHWKA 7 U3IUBEHA je Kyla, KOI
KOje je HDOBpPIIMHA OMOTadYa TPpX myrta Belia ox mOBpmNEE OCHOBE.
VizpauyraTu BUCUHY KyTIe.

A 434. Kyna 1 monyIonTa UMAjy 3ajeJHUYKY OCHOBY HOJIYyIPEYHUKA
r I jemHake 3ampeMuHe. V3padyyHaTH TDOBPUIKHY OMOTAYA KyIe.

A 435. JlonTa monympedHWKA 5 cm HOAMPYje CTPAHUNE TPOYLIIA:
a=b=10 cm u ¢ =12 cm. Konuko je merrap monre ynasmeH On paBHU
JIaTOT TPOyria?

A 436. Y muamEIPpUYHOM CyLy Hoaynpednmka 20 cm HaJIa3HU ce
M3BECHA KOJMYMHA BOJE. 3a KOJNUKO e ce moAmhu HUBO TEYHOCTH,
aK0 Ce y BOZLY DOTONU KyIJa IPEYHuKa 18 cm?

437. Ilocyna obnnka jeTHAKOCTPAHWYHOT BaJbKa, KOJU WM& Tpe-
qyrUK 10 cm, UCIHYHEHA je BOJOM 10 {3 BHACHEE. Konuku je monynpeunux

majselie momTe KoOja Ce MOMKe NOTONUTHU y BOLY, a na HE mobe mo mpe-
NUBAA.

A 438. Tpu nmouTe HIOIyOpedHUKa 1 cm OOCTABIHEHE CY HA XOPU30H-
TAJHY PaBaH, Tako ma ce Mehycobro momupyjy. Ha mux je mocTasibena
YeTBPTa JIONTA KCTOr IOJYIPeYHMKA, TAKO 14 UX CBe momupyje. Ko-
JUKO je OJ XOPHW30HTAJHE PDABHU yIaJbeH IEeHTApP rope JomTe?

A 439. Ha xopu3oHTaIHY paBaH Cy NOCTABJ/HEHE UYETHUPH JIONTE
DOJTyIPeYHUKa T, TaKO Ja CBAaKa NOLUDPYje [OBE JIONTE, IPU YEMY HoI-
XOBU HEHTPH OPeJCTaB/bajy TEMeHA KBangpara. Ha ose momre je cmyrm-
TEHa jelHa JIONTA MCTOT HOJYIPEYHUKA, TAKO Ia JOTUPY]E CBE YETHPU
nonre Ha paBEM. Oxpenutu pacrojame OX XOPU3OHTAJHE PABHU OHE
TayKe IIeTe JIONTEe, KOja je HajBUIle yVIAJHEHA Ol PaBHU.

440. IIBe jexHaKe JTONITE, IOIYIPEUYHUKA 7, JOMUPY]Y jeHA OPYTY.
Tpu jenmake n0nTe, HEIO3HATOT NOJNYIPEYHUKA, JOAUPY]Y jeAHA APYTY
u momupyjy obe yonre molympedHuka 7. V3pauymaTu Ly >KUHY HEIO3-
HATOT MOJIYIPEUHUKA.
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3.4 JlonTa 1 JleJioBY NOUTE
-\ ///_A//’

441, Ha jexsy paBaH €y moCTABJLEHE JBE JIOUTE [MOJIyIPeUHUKA T K
nBe JOUITE HEIIO3EATOT IOJyIPedHIKS. (CBaka OJ OBUX JIOUTH roaupyje
ocTa Jie TPH!. VzpasiyHaTy LyHARY HEIO3HATOT IOJyIPedHARA.

A 442. TloxynonTa je BeNUKAM KpyroM HACJIOBmeHa Ha PaBaH. Kaxo
Tpeb. 2 p3appaTn PaBaH mapajieHy BeJIuKOM kpyry, Aa Ou OHa MOIY-
pomT.y HOmeNuna Ha nBa Tena jeTHAKNX moBpmuHEa’

A 143, TloxymnonTa MONyIpeYHNKa 7 1 Kyma BUCHHE H = 2r, uMajy
3a 0oCtIOBE MCTHU BENIMKA KpyT, B Haja3e C€ ca @CcTe CTpaHe PaBHU TOT
KPyTa- Kyma cede MONyJIONTY HO jemHEOM KPYTY- OnpenuTu PasMepy
NOBPWIMED nobujene xajnoTe 1 mojaca.

A 444. IlaTa je chepa MOMyNpeYHuKa 7. Y 1aimeHOCT TaUuKe M opn
meaTpa O T cpepe U3HOCH OM = ¢ > r. VI3apadyHaTH HOBPIIMHY OHOT
mena cpepe KOju Ce BUAU M3 Taure M.

A 445. Pasaf mpecena JonTy HMONYyIpEeIHMKa T, TaKO [a IMOBPLIMHA
mpeceka U KaloTe croje y pasmepn 9. 3. Konuka je BUCUHA kasore’

A 446. Ha koM pacTojarmy O LEeHTPa JOITE MONYIPEeIHUKR T tpeba
HOCTABATY TAIKACTH CBEeTJIOCHN U3BOD, Ad 6u om ocserauo TpelmEy
moBpIIUEE nomnte”?

447. Komuko ¥BaApaTHHX KkuioMeTapa MTOBPIIAHE BeMipe BUIA
KOCMOHAYT M3 BEIITATKOT caTenuTa, KOJU Ce xpehie Ha BHCHHN OX
490 km u3HAJ 3€MIbUHE nospurmre? (Y3€TH [ONyIPEUHUK 3eMIbE T =
6300 km.)

A 448. VI3pauyHaTH MOBPIIUEY JIONTHHOT nojaca, aKo je MOMyIpe-
gguK jgomre r = 65 cm, 2 [OIyIpedHuIy KPyroBa, KOJH OrpaHIYaBa]Y
mojac M3HOCE: p1 = 63 cm m po = 60 cm.

A 449. IlomynonTa je mpecevena jemHOM paBHM HA oncrojamy 10 cm
0J PABHU BEIUKOT kpyra. I1oaynpednK nmoGujeHor Ipecexa je 24 cm.
VspadqyHATH TOBPIIIEY 71061jeHOT MOjaca.

A 450. V3zpadyHaTh 3aIpeMuEy JTOUTHHOT HceuKa, KOM OAroBapa
mojac HOBPIINHEE 1507 cm? W BUCHHE 3 cm. ‘

A 451. Bucuaa - TONTAHOT MCETKA je 4 cm. [loBpmuHa OJArOBaPa-
jyhe ramoTe IpeACTaBIbd yeTBPTUHY HOBPIIMHE nceuka. VzpadyHaTl
3aIpeMuBy MCETIKa.

A 452. 3anpeMuHa JOMTUHOT MCEUKD je k myTa Marmba O 3anpeMuEe
gomre. JJokxa3aTu L& je. HOBPIIAHA oxrosapajyhie KamoTe k myTa Marmba
o], MOBPIIUHE JOTTE:

453. OnpenuTu 3anpeMUuRy JONTWHOT MCEUKa AKO je Q mOBpMMHR
omrosapajyhe kaupoTeé I M TOBpIIEHEA OMOTAda KyTe KOja ompebyje
HCEeUaK.
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454. PaBam nemm DOBPWIKHY JNOmTE y OxHOCY 1 : 2. Onpenurn
pbasMepy 3ampeMuHa JOUTe X 0AroBapajyher monTuHOr mceuka.

455. [lospmuna kanore je gBa myTa Belia o1 MOBpIIMEE 04T0OBADA-
jyher mpecera. spauymaTu 3anpeMuny OACEYKa KOjeM IPUIALA OBA
KaJIO0Ta.

456. Ise nmapanense pasum, Ha Melyco6rom pacTojamy ox 7 cm,
OACEnajy OX JIOUTE CJ0j OTPAHMYEH IPECEYHUM KPYTOBUMA HOTyIpe-
9HUKa 3 cm ¥ 4 cm. V3pauyraTu 3ampeMuHy JIONTWHOT CJOja.

457. IlBe nmapaJyerne paBHH, jelHA yasbeHa 7 cm, a Apyra 15 cm
Ol MEHTPa JIONTe, CEKy JONUTY MONyIpevyHuKa 25 cm. M3pauymaTn 3a-
IpeMUHY JIONTHHOT CJIOja.

458. Opxcevax Bucuue 6 cm mMa 3anpemuny 2167 cm®. Koumka je
3aIpeMuHa oArosapajyher uceuxa?

459. JlonTa monympevyEHKa r IpecedeHa je jeaHOM pPaBHU, KOjOM
je sanpemuna oxarosapajyher uceura npemonossena. M3pauyrnarn 3a-
OpeMHuHY oxrosapajyher oxceuxa.

460. Jlonra npeunuka 1 m npecedera je ABeMa TapaeIHIM PaBH-
uMa, KOje Cy OJ NEeHTPa yhassene 3a 14 cm u 30 cm. MspauymaTyu moBpm-
YHY 30HE U 3aIPEeMUHY CJOja aKo:

a) OGe paBHU CeKy jeIHY TOJNYJIONTY;
6) llerrap noute nexu usmeby mpecevHnx pasmm.

3.5 YIIMCAHA ¥ OIIMMCAHA JIOIITA

Y oBoMm onesKy pemasaliemo npoGieme Besame 3a yINCUBAKE U ONU-
CUBaMe Moanenapa u OOpTHUX Tena y I0onTy U O6PHYTO. 3a U3pauyHa-
Bame NUMeH3Wja Hajuemhe hemo KopucTuTu paBEE Ipeceke.

A 461. JenmakocTpaHWYHA KyIa je ymucana y monry. M3pauysaTu
TNOBPIIMHY U 3alPEMWHY JIONTE aKO je M3BOLHUNA KyIe Ly>KHHE s.

A 462. Oxo nonTe MOTYNIPEYHUKA T je ONUCAHA KyIa, Uhja je BUCH-
Ha nynno Beha on mpeunuka monte. OxpenuTn pasmepe 3aIpeMuUHA U
pasmMepe HOBPIIKWHA KyIle W JIONTE.
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3.5 YnucaHa 1 onpcana JionTa

A 463. Kpos JonTY on 4YBPCTOT MaTepu)alia, HOJyIPEeYHnKa T,
gpoOymeH je muIuHApUIAn orsop. Oca MUINEIP mposas’ Kpo3 MeH-
rap nmonTe, & TPETHUK je jemHaK HOJNYIPEYHUKY JOUTE. V3pagyHaTH
3ampeMuEy IpeocTalor ena JOUTe.

A 464. IlaTa je Kyua pucmEe 4 cm ¥ W3BONHUIE 5 cm. VI3padyHaTH
3aIpeMUHYy TOJyJIONTE, Koja je ymmcaHa y KyIly, Taxko A& ]OJ OCHOBA
ey Ha OCHOBH KyIE.

A 465. Y jeREaxOCTPAHNIHY Kymy je ymucaHa JIOITa. V3padyHaTn
sampeMuEy Kyne, ako je 3ampeMuHa JONTE =7 cm?.

A 466. Y jenHaKOCTPAHUTIHH Ba/baK Cy yIHCAHW JIOnTa 1 xyma. Oc-
B'0BA U OCa Kyme Ce HOKIATA]y Ca OCHOBOM ¥ OCOM BalbKa. V3payyHaTH
p asMepy 3ampeMuHa BaJbKa, JIONTE U KyIe.

A 467. Y moury je ymucama jeIHAKOCTPAHNIHA xyma. OnxperuTh
pa3Mepy HOBPUIMHR gomnTe U KyIe.

A 468. Y moxysionTy je ynucana jeHaK0CTPAHNIHA Kyma, Tako Ad je
meHTap BENUKOr Kpyra [OJIyJIONTEe UCTOBPEMEHO spx xyne. OapesuTst
pa3Mepy 3ampeMuHa noJIyJonTe U Kyme.

469. JlonTa 3aupeMuHe V je ymmcaHa Yy KyIy ypja je W3BOLHUNA
HATHYT@ IpeMa DaBHI OCHOBE TOJ YTIIOM Q. VspauyHaTH 3anpeMuRy
xyme. (CmenumjarEo: = 60°.)

470, TloBpmmHEA OCHOBE KyI€ je B. V3Bojpuuna je marmyTa OpeMa
paBHM OCHOBE IOA yraom a. Y KyILy je ymmcama JIOLTA. TauredTHD
PABAH WOUTE, IAPAIeIHa ca paBHW OCHOBE, OlCena On naTe Kyme Mamy
gyny. MspadyEari 3ampeMuEy Mame Kyne. (CnenujaJrso: B=4ma=
60°.)

A 471. Y cymx KORYyCHOT 06 mKa, OKPEHYTOT Ca BPXOM Hamole, CTa-
BICHA jé METATHA KyIua HONYHPEYHUKR T. Yrao mpu BPXy OCHOT HDPE-
cexa cyna je 607 Y cymce majuje Bone, TAIHO TOAUKO Ha MOBPIUHECKA
¢10] MOAUPY]E TOPHA neo xyrie. Komuka je myOuma BOLE Y CYAY KA
ce KyTraa n3manu’

A 472. Oxo nouTe Cy OMACAHM jenHAKOCTPAHNYIAH BaJbaK ! JeNHAKOC-
TPAHWYHA KyIa. OppenuTu pa3Mepy MOBPIIMEA ¥ PasMepy 3anpeMuHa
OBHX TEJA.

473. Y mounry je ymuCaHa Kyna pucuEe H. 3ampeMuHa KyIe jen-
HaKa je YeTBPTUHU 3ampeMuHe JIOUTE. Vi3paduyHaTu 3aNpeMUEy JIOIITE.

A74.Y nouTy je ynucama Kylid, raKBa 1A INapalelHn TPeCex Kpo3
HeHTap JIONTE AeU KYILy Ha IBA JeJa jeJHAKe zanpemure. OnpesuTa
garu6 W3BOJHUIE IpeMa PaBHM OCHOBE KyIe.
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A 475. Oxo monTe je ommcara 3apy6ibeHa Kyma Ca OPEYHMIUMA OC-
HOBa 8 cm ¥ 2 ¢cm, & y JONTY je yIWCAHAa Kyla BUCHHE 6 cm. Onpennru
pasMepy 3aIpeMUHa OBUX TeJa.

A 476. Oxo nonTe MONYNPEYHHKA r ONUCAHA je 3apybibeHa KyIa.
Jemma ocmoBa 3apy0GibeHe Kyme uMa ITOBDIIMHY IBA oyTa Behy on
IoBpImIKHEE Apyre ocHOBe. 3spauymaTu 3ampemvuny sapy6imene Kyme.

477. Jlonra mospmure P yumumcama je y 3apy6imery xymy. Usso-
HUIA KyIe je IpeMa pPaBHU OCHOBE HAaTHyTa IOL yIJOM oxn 60°.
V3pauyraTn DOBPIIKEY OMOTa4a OBe 3apy0ibeHe KyIe.

478. Y monty momympevruka 10 cm yOHCAH je BAJbaK BUCHHE
12 cm w xyma BucuEe 12 cm. Bamak u kyma mmajy sajeamumuky ocy.
UspauyraTu 3ampeMuHy OHOT Lejia JIOUTE KOJjU je BAH BaJbKa U BAH
KyIe.

479. Y monTtmm mcedak mare somTe je ymmcaHa sonTa. AKo oc-
HM OPeCeK MCeYKa MMa MEeHTPaJJHM yrao ox 90°, uapadyyHATU pazMepy
3alIpEeMUHA JAaTe W yIUCAHE JIONTE.

480. Oxo 3apy6ibeHe kyme, 4uju Cy TOMYIPEYHUNN OCHOBA 7, U
T2, T1 > T2, ONKUCAHA je yonra. Vspauyraru monynpeurux momre, axo je
U3BOJHUIA 3apy0JbeHE Kyle HarHYTa IPeMa DABHU OCHOBE IOJ yIIOM
a. (Crnenujanmo: a = 90°, ry = 275.)

A 481. Y jonTy mOMympevyHWKA T ymuUCaka je IpaBa TPOCTPAaHa,
npusMa. OCHOBa IpU3Me je MPaBOYTIM TPOYTAO CA OMTPUM YTIOM .
Hajseha 6ouma crpama mpusme je xsagpar. M3pauymnarn 3aIpeMuny
Ipu3Me.

A 482. Oxo mpaBuiIHE TPOCTpame TpHU3Me, KOja UMa BUCHUHY IBa
myra Belly on ocHOBHE uBHIE, onucana je monra. M3pauyraTn pa3Mepy
3aIPEMUHA JOUTE U IPHU3ME.

483. OKO 10OITE MONTYIPEYHNKA I OMUCAHA, je IpaBuIHA MWEeCTOCTpa-
Ha npusMma. V3spauymaTy moBpmumHy oMoTada mpH3ME.

A 484. VspauymaTw NOBDIIMHY JIONTE KOja je yIHCAHA y jen-
HAKOWBUYHY TPOCTPAHY NUPAMULY UBUILE a.

A 485. M3pavymaTu NOBPIIMHY JIONTE yIUCAHE Yy TPOCTpPaHy MH-
paMumy, duje Cy OCHOBHe uBuue: 13 cm, 14 cm u 15 cm, & CBE amoTeMe
uMajy OyKuHE 5 cm.

486. Y monTy monynpevyHUKa T YTHCAHA je OPABUIHA YETBOPOC-
Tpama mupamuia. spauymarm 3ampeMuHy OBe TWpaMmme ako je
TONYyOPEYHUK KPYTa, ONUCAHOT OKO HeHe OCHOBE, jeJHaK k.
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487. Y mpaBMIIHY YETBOPOCTDPAHy OHPAMHULY jé yOHCaHa JIOUTA.
V3payyHaTn HOBPUIKHY JOINTE aKO Jé OCHOBHA MBHIA HUpaMmzae 9 cm
w 60ouHA CTpama mMa mpu Bpxy yrao a. (Cmenmjanmo: a =30°.)

488. V3pauynaTy 3anpeMUHy JIOUTE, KOja je ymuCaHa y NPaBUI-
gy mupamuny. Bucura mupamume je H, a Goume cTpaHe Ca OCHOBOM
onpebyjy mumemap ca yraom 60°.

489. Y nonTy MONYNPEYHUKA 7 je YINCaHA IPABUIHA IECTOCTPAHA
3apy6ipeHa MUpaMULa, TAKO A3 IEHTap JIONTe IPUIana N0H0) OCHOBH.
BouHe uBune Cy HATEYTe IPeMa OCHOBHU IO yTI0OM 01 60°. VspauyraTn
3alIpeMuHy OIupaMume.

490. Iloppmume OCHOBAa NIpPaBUIHE TPOCTpaHe 3apy0OibeHe mu-
paMume ofHOCE ce Kao 4 : 1. Y 3apy6ipeny nupaMuiy je ynucaHa JIONTA.
Onpenutu yrao muenpa onpeberor ocEoBoM 1 60YHOM CTPAHOM.

491. M3pavyyHaTu NDONYyIpPEYHHK cdepe Koja MOAUPY]e OCHOBY
ABC upasunror Terpaenpa SABC u usune SA, SB u SC, axo je SA = a.

492. Jlare cy UeTWpHU JOLUTE NOIYIPEYHUKA 7, OJ KOJUX CBaka
noxupyje ocrane Tpu. Konukn je momympeunuk cpepe kKoja HOAUDPY]e
yeTUpU maTe jounre’

493. IloppmwmHa Kyme je IBa IyTa Beha oJ DOBpIIMHE yNHUCaHE
nponre. OppenuTu pasMepy 3aIlpeMHUHA OBUX TEJa.

494. Op cBUX IpaBUX KyIa YIOIMCAHUX Yy cepy NONyIpeUYHUKa
Z dm, majsehy sampemuny mMa OHa dYHja je BUCHHA jemHakxa 1 dm.

JloxasarTu.

3
495. Of cBUX BaJbaKa YyIUCAHUX y cpepy HONyIpPEeUHUKA - Ha-
jBely sampeMuny ;mMa OHaj uUuja je BucuHa jenmaka 1. lokazaTu.

* 496. JlaTa je mpaBa KpyKHa& Kymna*) u y my ynucasa monra. Oko
Te JIOITE je OMUCAH IPAB KPYKHU BaJbaK, UMja OCHOBA JIEKWU y PABHU
ocHOBe gmarte kymne. Heka je V; 3ampemMuHa Kyne u V, 3aIpeMUHA BaJbKa.

a) IloxazaTu xa je jemmaxocr Vi =V, memoryha.

6) Hahiz majmame k 3a xoje je Vi = k- V3 u y TOM ciydajy OLpenuTn
yrao mIpu BPXY OCHOT IPECeKa KyIe.

* 497, OgpenuTu MaKCUMAaJHy BPEIHOCT Pa3Mepe 3alpeMUHa JOITe
7 OKO H-e OIUCAaHEe KYyIIe. '

* 498, Y mpaBy KyIy HOJYIPEYHUKA OCHOBE 1 1M HarmOHOT yria

. T .
U3BOIHUIE IPeMa OCHOBU jeXHakor 2a (2a < 5), ynucaga je jouTa L.

*)3amaTak je Tako popmynucan Ha I1 mebyrnaponHoj MaTeMaTUYKO] OTUMIIK]a, A
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3aTHUM je KOHCTPYMCAHO jOII 7 IONTH, O KOjUX CBAKA NOLUPY]e OCHOBY
u oMOTad¥ Kyme, nonty L m mo ase on tux n snontu. OmpemuTu Besy
uszmeby n u a.

* 499. Ha cdepu momynpeurnuka 13 Hamasu ce 25 Tauaxa. Jlokazatu
[ia MOCTOJU PaBaH Koja cede chepy mO KPYTy MONYyIPEYHHKa 5, TAKBa
Ja Ce CBUX 25 Tadvyaka Halla3e Ca jeNHE IbeHe CTPaHe.

* 500. Kpyr k, monympeunuxa 107, ceue 30 mpasux. [lokazaTu na
HOCTOJU KPYT ki, MONyIpEYHUKA 1, KOjU ey y KpyTy k, a HE ca je [HOM
OJ, JaTUX OPaBUX HEMA 33)€MHUYKUX TAIAKA.



YETBPTA T'VTABA

4 CUCTEMUY JIMHEAPHUX JEJHAUYMHA

Y oBoj raaBu penraBahiemMo yriIaBHOM CHCTeMe Ca, IBE M TPU HeIo3-

mgate. Kopumcruhemo mosmary [aycosy memody um Memody demepmu-
nanmu (Kpameposo npasuno). Hajupe hemo ce ymosmarm ca merep-
MuHaHTaMa Apyror u Tpeher pena.

4.1 JETEPMVHAHTE

ﬂeTepMHHaHT& IpBOI' pena, OOHOCHO HAeTepMUHAHTAa HOja CaapPEKU

caMo jellaH peaJjiaH MJIV KOMILIEKCaH O6poj, JepuHuiie ce Kao Taj 6poj.

10

20

30

40

50

IlerepmunanTe npyror u Tpeher pena medurmcane cy ca

d e

B0l
+c’g %

h 1

a b

d f
d "b"

g 1t

C
fl=a
)

S o

a
‘:ad—bc u |d
g

HetepMmunanTe uMajy cieneha cBojcTBa:

BpemmocT nmerepMHHAHTE Ce He MeHha aKO BPCTE 3aMeHe MecTa Ca
KOJIOHAM& s,

Axo mBe BpcTe (IBe KOJIOHE) 3aMeHe MecTa HeTePMHHAHTa Memha
3HAK.

Axo ce jemma BpcTa (KOJOHA) CacCTOjU OX HyJa JeTepPMHUHAHTa je
jemHaKa HYJIH.

Axo jemmy Bpcry (KOJIOHY) HeTepMUHAHTE IOMHOXIMO GpojeM, Taia
CMO IeTepMUHAHTY MOMHOMKWIIN TUM OpOjeM.

36up mBe meTepMUHAHTE Koje MMajy jedHaKe cBe eJleMeHTe OCHM
eleMeHaTa i-Te BpcTe (KOJOHE) je meTepMHMHAHTa KOI KOje Cy ell-
eMeHTH i-Te BpcTe (KOJOHEe) jeqHaKU 36upy omromapajyhmx eie-
MeHaTa i-Te BpcTe (KOJIOHe) IeTepMUHaHaTa cabupaka, a OCTan
elleMeHTH jeJ[HaKU Cy elleMeHTUMa IeTepMUHaHaTa cabupakxa.
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6° IlerepMmHaHTa ce He MeHa aKO €JeMEeHTUMA, jel[He BPCTe (xourone)
nojaMo onrosapajyhe eneMente Heke Apyre BpcTe (KOJOHE) Mpet-
XOTHO IOMHOXKEHEe HeKUM OpojeM.

7° Ako cy mBe BpcTe (KOJOHE) HeTepMUHAHTE ITPOIOPIUOHAIHE, Ie-
TepMUHAHTA je jemHaKa HYyJIU.

8° AKO M3pavyHaMO TPOU3BOJIE CBAKOT eJeMeHTa jeHe BpcTe (KooHe)
ca (—1)", rme cy i ¥ j BpcTa M KOJIOHA Yy KOjOj ce Taj eleMeHaT
HalasW, U ca OETEPMUHAHTOM KoOja ce mobuje Kama ce m3Gpumry
BPCTa ¥ KOJIOH& y KOjO] Ce Taj ejeMeHAT Halla3wW, Ila HobujeHe
npousBoe cabepemo, nobujennu 36up jenHak je neTepMuHaHTH (pa3-
BO] JleTepPMUHAHTE II0 BPCTH MM KOJOHM).
IlerepmunanTa Tpeher pena ce Moxe uspauynarn mo T38. Capycosom

IPaBUILY

~

a b ¢
d e f|= \><f d/e—aez—l—bfg—i—cdh gec — hfa — idb.
/)<
g h i h I h\
T 1

(,,Jomumemo“ IpBy ¥ APYry KOJOHY NECHO MOpen DeTepMUHAHTE.
3aruM, Kao IITO je HaTJalleHO CTPeNulamMa, MHOMKHAMO TPU IIyTa y
IpaBIly INIaBHE JujaroHale (aei) ¥ 0oOUjeHUM MpPOU3BOIUMAa He MEHaMo
3HAK — O3HAUEHO ca ,,+“. OHna MHOXMMO TPU IyTa y IPaBIy CIOpeIde
nujaronase (gec) M MeEHaMO 3HAaK CBAKOl' MPOM3BOJA — O3HAUEHO Ca

_“ )
2 *

A 501. MspauynaTu HeTepMUHAHTe APYror pena (i2 = —1)
1|2 2 cos34o  —sin 34° z—1 1
a) 3 4" 5 .—1 5 cos 56° sin 56° |’ o m2+m—|—1"
1—22 2z
%) ‘2—}-2’ 2if log, 3 A I R ) FIP
1422 1422
2.3 4=l
A 502. M3zpauynartu merepmuranTy [0 1 41:
5 1 3
a) CapycoBUM IpaBUIIOM;
6) pasBojem nmo Tpehoj KonmoHM;
8) pa3BojeM 110 APYroj BPCTH.
4 1 5
A 503. spauynaTy merepMuUHAHTy |—3 2 4
1 3 -5

a) pa3BojeM 1o APYToj KOJIOHW;
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6) pa3BojeM IO IPYIoj KOJIOHW Y3 TPETXOJHO ,IpaBlberbe” LITO BUIIE
HyJa y HOj.

2 1 1
A 504. VIzpagyHaTu neTepMuHanTy (—5 1 41:
12 3 —4

a) CapyCcOBUM IIPaBHUIIOM;
6) cBobemeM Ha TPOYraoHM OOIUK (MCIO/ IIaBHe IAjaroHaie cy HyJe).

A 505. M3pauynaTu neTepMUHAHTE

2 1 3 2 0 3 3 4 =5 1 2 4
a) |5 3 2|; 6)|7T 1 6|; 8|8 T =23 2)|1 3 9}
1 4 3 6 0 5 2 -1 8 1 4 16
0 a O cospcosf —singpcosd —cospsind
) |b ¢ di; ) | cospsin —singsinf cos pcos b |;
0 e O sin ¢ cos 0
wW3-1 1 0 a+z 5 z
e) 1 W3—1 1 to o6 | b+z
0 -1 wW3—1 x z cta

A 506. Kopucrehu ocobune neTepMuHaHTYA TOKa3aTH Ia cy cuaenehe
meTepMUHAHTE jelHAKe HyJIM.

1 310 31 11 300 311 r—2y 3y  (z-y)?
a) |2 220 22(; 6)|12 200 212|; 8)|z—4y 4y® (z-—2y)?|;
3 130 13 13 100 113 r—6y 9y (z—3y)?
a a? a® sinffa 1 cos’a
2) |1 a+b a®+ab+b%|; 0) |sin®B 1 cos?B|;
b b? b3 sinfy 1 cos’y
sina  cos2a cos?a sinee  cosa  sin(w + 6)
) sin? 3 cos2B cos?fB|; €)|sinf cosf sin(B+6)|.
sinfy  cos2y cos?y siny cosy sin(y 4+ 6)
A 507, Pemuty jennadmnne:
z 1 1 z 2 2 T a a 1 1 1
aJ |1 = 1|=|2 2 2|; 6)|la = a|=0; 6)|1 83—z 1 |=0.
1 1 = 2 2 = a a =z 1 1 2—x
508. He pauynajyhwu merepMuHaHTE IOKa3aTH jeIHAKOCTH
a; + bla: aj — bliﬂ C1 ai b1 C1
a) |az+byz as—bax 2| =-2z|ax by caf;
E as + b3£8 ag — bg:ll‘ C3 as b3 C3
ay+bii aii+by ¢ ar by ¢

5) ag+bat  asi+bs el =2|ay by o
az 4+ b3i  azi+bs c3 as by c3
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A 509. Uspauyrary meTepMUHAHTE

1 a a? 1 a be a—b—c 2b 2¢
a)[1 b b2|; 6)|1 b cal; @) 2a b—c—a 2c

1 ¢ ¢ 1 ¢ ab 2a 2c c—a—b

510. He pauynajyhm merepmuuanTe mokasaTw jemHakocTu

1 1 1 1 1 1 1 a d 1 a d
a)la b cl=la b c|; 6)|1 b Vl=(a+b+e)|l b b2

be ca ab a? b2 2 1 ¢ 8 1 ¢ ¢

1 a® o8 1 -t 02
8) |1 % 3 |=(abd+ac+be)|l b b2

1 % 3 1 ¢ ¢

4.2 CUCTEMU JIMHEAPHUX JEJHAUWHA
TF'AYCOB IIOCTVYIIAK

Ilom cucremoM o1 m JuHEApHWX jeMHAUMHA Ca n HEO3HATUX IO-
Ipa3yMmeBaMo clenehu cucreM jemmadmna

a1121 + a12%2 + -+ a1,Ty = by
a21%1 + ag2xs + - 4 agpxTy, = by

Am1ZT1 + CmaTs + -+ Gpp Ty = bmy

rne cy KOepUIM]jeHTH CUcTeMa a;; ¥ CIOBGOIHW UITaHOBHW b; maTu pe-
anHy 6pojesu, a x; HenosHaTe. Iloxn pememeM cucTeMa, IO Ipa3yMeBaMoO
ypeDery n-Topky peammux 6pojeBa*) (ai,as,...,a,) (ckym om n 6po-
jeBa y KoMe ce TauHO 3Ha KOJU je IPBW, KOjU je APYTH,... U Koju je
MOCHIeIB 1), TaKBY [a aKO y jeTHAUMHE CHCTEMa YMECTO 2; 3aMeHIMO
a;, OHe IOCTajy maeHTuTeTH. YIBa pemema cucreMma, (a1, 0,...,0,) 1
(B1, P2, ..., B,) Ouhe jemmaka ako je a; = f; 3a CBaKoO i € T By s e Vs B F
OPOTHUBHOM Cy Pa3IUUUTA.

- Cucrem nmmeapuwx jemHaumHa je ompeheH ako mMa TavHO jemHO
peleme, HeMOryh ako HeMa HU jeIHO pememe, a Heonpelen ako mma
64p mBa MeDhycobHO pasnuumTa pemema (Tama mx mMa GeCKOHATHO
Ml ,pé) Cucreum je carnacal ako UMa peliermha, OJHOCHO aKoO je onpehen

Ar

WITH requpeben.

“AKO je by = by = --- = by, = 0 cucTem jemHaUWHa Cce Ha3WBa Zo-
mozenum. Y pehena n-topxra (0,0,...,0) je pelliebe CBAKOT XOMOT'€HOT
cucreMma, Ia ce Ha3UBa Mpusujaanum pewenem. CBaAKO IPYyro pelneme
CHCTeMa XOMOTeHUX JIMHeapPHUX jeNHAUYNHA, j& Hempueujaano pelleme.

T'aycos mocrymak 3a pelraBambe cHUCTeMa JIMHEAPHAX jeIHAUMHA
cIpoBoaM ce y nBa mena. Hajupe ce cucrem w3 crammapmHor obimka

*) Mosxe ce MOCMaTPATH CUCTEM jeIHAUMHA KO KOT Cy Koe(UIMjeHTH U ci1o60MHU YIaHOBU
KOMIIeKCHM 6pojeBu. Kon TaxBux cucrema pemerme je ypeheHa n-Topkxa KOMIJIEKCHMX
6pojesa.
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TparchopMUIIe Yy T3B. TPale3HW OONMK eKBHBaJ/JEeHTaH IMOJa3HOM, &
OHJIa ce TPpaKe pellema:

a11281+a128s + - +a e + o+ @1ty = by

agz)fﬁ + - gr)xr + - %i)mn = bgz)
aay + - 5’,2% = b(r) '
0= 1(21
0= bl%’;)
rmoe je ajp # 0, ag? = R alr) + 0.
PasauroBahemo Tpu ciayuaja:
1° Herxm on cirobonHHX 4YIaHOBA b,(,r_gl,...,b%) je pasnmmuuT on HyIe.

Tamna cucreMm Hema pemrema (Hemoryh je), jep ako je bz(.") #0, jen-
HaumHa (0 = bz(.”) He MOXe IOCTaTU UIeHTHUTET.
20 Hexa je b, =37, = ... = p) = 0 u r = n. Tana jenHaumse o6rmKa

r41 — 7+2
0=0 OI[6&III/IMO, Ia _]e opeocTalii CUucCTeM TPpOyYIr'aOHOT o0IUKa:

1121401282 + - +A1p_18p—1  +0ipT, = by
Bortosolyrs e
ay(zn—_ly 18n— 1"'“7(1 1n = b(n 1)

+al¥e, = 651")

: b
W3 mocrenme jeqHaurie U3padyHaBaMoO: T, = —?ﬂ 3aMeHOM =, ¥
Qnn
IPeTIOCIebY HAJA3UMO T,_1, T, U3 APYyTe HAJIa3WMO Ty U Ha Kpajy

u3 upBe z;. Cucrem je ompeben, Tj. uMa jeIMHCTBEHO peIIeHE.

3° Hexa je b£+)1 = bﬁ?z =...=b) =0 ur<n. Tana jensaunne o6ruKa,
0 = 0 ombammMoO, & CIWYHO IPETXONHOM CIydUajy, r-TY jeIHaUnHY
PEeIMO 0 &y, Tj. Ty U3PASUMO TTPEKO Tppi, . .., Tp. SATUM, TOOU]EHO
T, 3aMeHMMO y (r — 1)-y jemHauWHy W pemuMo je [0 Z,_i1, Tj. Tr_1
U3PA3UMO TIPEKO Typii,...,Tn, UTH. Ha Kpajy z; M3pasuMo MIPeKo
Tpgl, ..., 8. Lama, 3a cBAKy OPOJHY BPETHOCT Lyt1, - - ., Ln, JOOU]AMO
jenmHo pememe cucrema. llakie, cucreM mMa GeCKOHAYHO MHOTO
peliema, Tj. cucreMm je Heompebhew.

*) Mingexc (r) osHauaBa Ja je HID. bﬁr) Pe3yNTaT r-Te N0 peay TpaHCchOpMalyuje CUCTEMA.
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A 511. Kopucrehu 'aycoB mocrymak pemmtu cucteMe jenmaumaas

a):n+2y:4 5)
e) 3x+2y=>5 d)
20 4+3y=5

2¢ 4+ 3y =38 8)3x— y=5
—4z -6y =3 bz —2y=1
z— y=1 ) z4+ y=3
—2x42y=3 20 +2y=6

0

A 512. PemmuTy cucTeMe jennaumna ['aycoBum TTOCTYIKOM:

a) 6z +5y+4z=3
e+ 3y+22=2
Sr4+4y+2z=1

6)

y—2z=-1 sa) y—2z=—
20+ y+3z= 8 204+ y+3z=
z+ y+ z= 4 z+ y+ z=
3z —by+2z= 3 3r —by+ 2z =

z) 3z1 4+ 2@9 + 223+ 224 = 2
221 + 3%y + 223+ bxy = 3
"9y + o +4x3—bry =1
2z, + 229 + 3x5+4zs = 5
Ty + xy+06r3— 24=17

h) 3z1+ 229 4 223 + 204 = 2
221 4+ 329 + 223 + bzy = 3
921+ @9 +4w3 —bry=1
221 4+ 209 + 323+ 424 =5
Tx1+ x9+6z3— z4=28

ac) 2z + brg — 8x3 = 8
41 4+ 329 — 923 =9
2¢1 4+ 3xy — brz =17

1+ 8xyg — Tez =12

0) 31 + 2x9 + 2x3 + 224 = 2
221 + 329 + 223+ Hbxy = 3
921+ a9 +4z3—bzy=1
221 + 229 +3x3+ 424 =5
Te1+ @y +6z3+ 24=7

e) 2z1+ Ty + 323+ z4=6
321+ bag + 203 + 224 = 4
921 + 4z + T3+ Toy = 2

3) 3z + 225 + 223 = 4
2¢1 + 3x9 + 223 = 8
921+ =y +4a3=
221+ 222 +3x3= 9
Te1 + ®y+ 6xs =

1
8
4
5

A 513. 'aycoBuM IOCTYIKOM DEIINTH XOMOT'eH CUCTEM jelHaunHa;

a)z+ y+ z=0
z4+2y+32=0
z+3y+ 2=0

6) z+2y+ z=0
20+ y+ 2=0
3z 4+3y+22=0

8) z+y+z=0
z+y+2z=0
z+y+2z=0

{1m+5y+3z:0

A 514. Y 3aBHCHOCTW OZl pealHUX HapamMeTapa a U b IUCKyTOBaTH
U pellNTH cucTeM jennaumBa. Kopucrmru Iaycos mocTymax.
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a) z+3y=0 6) z+ 2y=1 e) z+ y=1
az+2y=0 2z+aly=a 2z42y=2
3ztay=>5
2) x+2y—3z= 8 d) z+ y+ z=0 ) 221+ Brot zat3za=2
20— y+ z=-1 x—2y— z=0 4x1+ 6zot3xstbry=4
e+ y—2z= «a 3z—3y— z=0 doi+1deot+ x3t+Trs=4
20— y+az=0 2¢1— 3zot3xstars=T

4.3 CUCTEMMU JIMHEAPHUX JEJHAYNVHA
KPAMEPOBO ITPABWMJIO

ITocMaTpajMo cucTeMe OJ IBe jelHauUMHEe ca [JBe Helo3HaTe U Ol
TPY jemHAUWHE Ca TPU HeIo3HaTe

mr+bhy=c sz +bhyt+caz=d
as® + boy = co as® + boy + coz = do
azx + b3y +e32 = d3

IIpBoM cuCcTeMY TMPUIAPYRUMO HeTepMUHAHTe APYTOT pela:

a; by ¢ b ay C1
D= D, = D, =
az b2’ T er by Y ay  ea|’
a apyroum caenehe merepummHaETe Tpelier pena:
aq bl C1 dl bl C1 aq d1‘ C1 iy bl 'dl
D=lay by ca|, De=|d2 bs c2|, Dy=|az da ca|, D,=|astbsi-ds
a3z b3 c3 ds bz c3 as d3 c3 as '1)3“'d3

IleTepMHUHAHTE CUCTEMA, TO Cy JAeTepMUHAHTe O3HaUeHe ca. [, camp-
e Koe(pUIMjeHTe KOJU CTOje Y3 Hemo3HaTe (¢ JIeBUX CTPaHa, jeJHATMHA ),
a metepmumuante D,, D,, D, ce mobujajy, Tako HmTO ce y HOeTePMU-
HAHTH CHCTeMa KOeWIMjeHTW y3 Helo3HaTe, PeIOM, Z, Y, Z,_:,B_aMeHe
oaropapajyhumM ciroGomaEUM YIaHOBUMA. '

I-i,paMepOBo MpaBUIIO TOBe3yje HaBeleHe I[eTepMI/IHaHTe 7 pelllema
cucTeMa jeTHaunHa: ;

1° Ako je D # 0 cucreMm jemHaumHa je onpelheH, a Heroso (JeI[PIH~

Dy D\ -

CTBEHO) pelleme je z = _5’ 4, = ——D , OIHOCHO -—5 , —DJ) 3a IIpBU

CHCTEM, & T = Do Dy _ & OIHOCHO Do Dy Ds
b h a5 D ? J - D ) s D D ) D bl D \

IPYyTY CUCTeM.
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2° Axo je D = 0, a Gap jemma on merepMmuHaHTH D, D, (mnu D,
3a NPYTHW CUCTeM) Pa3iWduTa OX Hyie, cucreM je mHemoryh (mema
pelema).

3° Ako je 0 =D = Dy = Dy(= D,), cucreM je memory h wim meonpeben.
Ha mpumep:

1 1

2 2

T+ y=2

z+2y=4" D=

Y cucremy: 9 49

onefi §

’2 4‘ =0, a cuctem je Heonpebhern u pememe je (2,—a,a), @ € R, 10K y

r+2y+3z2=4 1% 20018 4 2 3
cucreMy z+2y+3z=4,D=|1 2 3|=0,D,=1|4 2 3|=0,D,=
z+2y+32=25 1 2 3 5 2 3
1 4 3 Py
1 4 3|=0,uD,=|1 2 4|=0 (cBe merepMuHaHTEe MMajy IpBe
1 5 3 1 2 5

ZIBe BPCTe jelHaKe), a crucTeM je memoryh, jep axo Tpehoj jemmaumaum
IomaMo OpBY IOMHOMKeHY ca —1, Tpeha moctaje 0= 1.

Y cayuajy 3° onpebuBame na nu je cucrem mHemoryh miu meompe-
Den, kao u HaJakeme pellema Kal je Heonpeher, Moxe ce M3BPIIUTH
T'aycoBuM mocTymnroMm.

KpamepoBo mpaBmiio ce MOM¥e NPUMEHHTH Ha XOMOTEHE CUCTeMe
jenHauMHA:

az+by+ecz=0
u s 4+ bay + coz = 0

asx + by + czz = 0.

a1z +b1y =0
asx +boy =0

OBakBu cucremu yBek mMmajy pememse (0,0) ommocro (0,0,0), Koje cmo
Ha3BaJau mpueujaanum. Ilopen Tora, kako UM ce mo jemHa KOJOHA cac-
TOju Ol HyJa, JeTepMuHaHTe D,, D, u D, cy jemHake Hyau, Ha Kpa-
MePOBO IPABUIO 33 XOMOI'EH CHCTEM I'NIaCH:
1° Axo je D # 0 cucTeM mMMa jeIMHCTBEHO pellekhe, OJHOCHO UMa CaMo
TPUBMjAIHO pellleme.
2° Ako je D =0 cucrem je meompeben, mro snaun na (mopen TpuBM-
jaTHOT) MMa ¥ HeTPUBUjaJlHa pellema.
Y caydajy 2° cBa pemema ce Mory Hahu aycoBuM mocTyIKOM.

A 515. Kopucrehu KpaMepoBo mpaBuiio pemmTy cucTeM je HaIIHA

a) z+2y=4 6) 3z —y=2 8) zcosa+ysina=1
20 — y=3 20 —y=1 —zsina+ycosa =0
2) ex+2y=3e 0) az— y=1 h)sz+ y= 7

-+ y=e—1 z+ay=1 z—by=-9
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A 516. llpumermtr KpaMepoBo IpaBMIIO Ha CUCTEM jJeMHAUNHA,. I
3aTUM, akKo mMa, Hahu perrema:

a) 2x— y= 3 6)2z+ y=>5 8)0z+0y=0
RISTPRTED T Aoyl (R, B
2)3z+0-y=2 d) z— y= 2 ) - y=2
524+0-y=3 — 2z 4+ 2y = —4 — 2z 42y = 0.

A 517. Ropucrehu KpamMepoBo IpaBMIIO PEIIUTH XOMOTE€H CUCTEM
jenHaunHa:
a) —4z+5y=0 6) z+ y=0 8)0-z+0y=0

20 —3y =20 Jz+3y=20 0-24+0-y=0

A 518. Y 3aBUCHOCTU O PeaJHOT TapamMeTpa m MACKYTOBATH I
PeNIMTy CUCTEM jeHAUNHA!

a) m?z+2my = 1 5) m2z + 2my = 0 6) z+ 2y=2
2mae + miy = —1 2mz 4+ m2y =0 r+my=1
2)me+ y=1 d) me+ y=0 h) 2e+y=3
z+my=1 z+my=0 me —y =3

* 519. bpojeBu a, b, ¢ Cy TaKBW Ha CUCTEM jeTHAUMHE
ar — by =2a—b
(c+Dz+ecy=10—a+3b
uMa OEeCKOHAYHO MHOTO pellema, Ipu YeMy je ¢ = 1, y = 3 jenmHo on
Tux pemema. Hahu a, b u c.

A 520. Kopucrtehn KpamepoBo MpaBuUiIo pEMIATH CUCTEM jeTHaYnHa,

a)2z— y— z=4 6) z+y+2z=-1 8) v+z=17
3o +4y — 2z =11 20 —y+ 2z =—4 z+y=28
3z — 2y +4z =11 dz +y+4z=—2 Qy— 22T
2)z—y=1 ) z+ y+ z=4 B)y+z=0"
y—z=1 ) z+2y+32=28 z+2z=0
r+z=4 x4+ 3y+4z =11 m+y£2

A 521, IIpumenutn KpaMepoBo IpaBMIIo Ha CUCTEM jeflHAUMHA, T4,
3aTUM, aKo mMa, Hahu perrema:

a) T+2—z=2 6) 2z + y+ z=2 8) z+43y—2z=1
22— y+z=4 3z+ y+ 2z=0 20+ 6y —4z =3
e+ vy =6 Te 4+ 2y+2z=4 —z—3y+22=0
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{

e)z—y=1 ) z—y= 1 ) z+ y+z= 1
y—z=102 y—z=-1 2+ y—z=-1
z—2=23 z—x=—2 3e+3y+z2z= 1

A 522, Kopucrehu KpamepoBo mpaBuiIo pelIMT XOMOTEH CUCTEM
jeTHAYMHA,

a) 3z +2y—22=0 6) 22+ y+32=0 8) z+2y+ z=0
4+ 6y+82=0 de +2y+62=10 2¢ +4y+ 22 =10
S5z +Ty+92 =0 — 3z — by =0 —z—2y— z=0

) z—y=0 d) z+ y+2=0 B)z+y+2z=0
y—z=20 ‘ z+ y—2z=0 z+y—z=0
z—2z=0 3z +3y+2=0 r—y+2=0

523. Y 3aBUCHOCTH Ol pealJlHUX IapaMeTapa m U n AUCKYyTOBATU
U PEeNIuTU CUCTeMe jeTHaunHa:

A a) T — y+ 2= 1 A 6) T — y+ z=0
(m+ Dz + (m*-y+ z=-1 (m+Dz+(m*~Dy+ 2=0
(m*+2)z +(m—2)y+22= 4 (m*+2)z + (m—2)y +22 =0

8) me+ y+ z=1 2) me+ y+z=4 0) (m+l)z— 2y+(m+2)z=0
z+my+ z=1 z+ ny+z=3 —2z+my— 2z=0
z+ y+mz=1 z+2ny+z=4 (m—Dz— y+ #=)

% 524. Y 3aBUCHOCTH O pealHUX mapamerapa a, b, ¢, d, p JTUCKY-
TOBATHU U PEUIUTH CHUCTeMe jeMHaUNHA:

a) az+ y+ z=1 5) (a—1)z— Y+ z= a 6) azt+ y+ z=0
2z+2ay+22=3 —z+(a—1)y— z=—2 2z+2ay+22=0
z+ ytaz=l1 3z— 3y+(a+1l)z= 1 z+ yt+az=0

2) ztayta?z=a® 0) =+ y+ z=1 h) az+by+bz=1
z+by+b22=102 az+ by+ cz=d br-+ay+bz=2
z+cy+clz=c3 az4+b2y+c?z=d> br+by+az=3

e) az+tbytaz=1 o) —z+(p+1)y+(p*—2)z=p—2
z+ y+az=1 3z— 3y+(7—p?)z=4—p
o+ y+2z=1 4z— 4y+(9—p?)z=5—p

* 525. Hahu ycrnoBe koje Tpeba ma 3amoBoJbe napamMeTpw a, b, c,
d na 61 MMao pellema CUCTEM:
z1+ 2y = ab
1+ x3 = ac
1+ 24 =ad
zo + x3 = be
To+xg4 = bd
r3+ x4 = cd
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5 BEKTOPUV

5.1 BEKTOPHM ¥ ITPABOYTJIOM KCOPIVMHATHOM

CUCTEMY
3a BeKTOpe dy,ds, ..., 0y, KaKEeMO 1I1a Cy MMHEAPHO 3aBUCHE aKO TOC-
TOje 6pojeBI/1 a1, Q.. ., Qp, OL KOJUX Gap jelaH HUje jeIHAK HyIU, TaKBU

Ia je aydy + agda+ - +anan = (0. Y IPOTHBHOM Cy IMHEapPHO HEe3aBWCH.
IIBa BekTOpa Cy JUHEAPHO 3aBUCHA AaKKO Cy KOJWHEApHAa, a TPU aKKO
Cy KOMILTaHapHa. Bullle 011 Tpu BEKTOPa Cy yBeK JIMHEAPHO 3aBMCHA.

A¥o @ HHUje HyJa BEKTOD U aKo je gKO_J}HI{e&paH ca d, OHZIa TOCTOj’
TAYHO jellaH peaJial 6poj T TaKaB ma je b =x-d.

AKO Cy BEKTODH @ ¥ b JMHeapHO HE3aBHCHY, a ¢ BEKTOP KOMILIA-
HapaH ca HUMa, OHZa ce ¢ Ha je/IMHCTBEH HAUMH MOMKe M3Da3UTHU IPEKO
G@ub, kKao ¢=x-d+y-b. '

AKo cy BekTOpHU 4, b w ¢ IMHeApHO HE3ABUCHW, OHa Ce CBAKU
BEKTOP j Ha jeIWHCTBEH HAUWH MOMe M3PA3WUTH IPEKO HUX Kao d =
z-d+y b+ zé.

Jemuanunu, Melyco6HO HOPMAJIHM BEKTODH i, j U k Cy IWHEAPHO
He3aBUCHM BEKTODHM, Ila Ce CBaK/ BEKTOD d MOe M3DasuTh Kao d =
alz+a2] —|—agk = (a4, Clg,CIS) Bpojese a1, as 1 a3 HA3UBaMO KOOD IMHATAM,
BekTOpa d. Axo je b= (b1,0q,03) OHIA je @+ b= (a1 + b1, as + b2, as + b3),

—

z-@ = (zay,way, zaz) u |d@ = 1/a? + al + d.

AKo je Tauka O 3ajeIHUUKM IOUYeTaK BeKTdpa i, J u k, OHIA je
oILpteeH IIPABOYTJIM KOOPIMHATHY cucteM Ozyz, IPH UeMy CY 1, J X k
jemmEmYuHY BekTOp® oca Oz, Oy u Oz. Tauka M wmMa KoopiwHaTe: z,

y u z (mmmemo M(z,y,z)) akko je OM = (z,y,2). Tauke M(zy,y1,21) u

N(z2,y2, 2z2) onpeDbyjy BekTop MN = (23—21,y2— 1, 22— 1), & PacTojame
usmebhy Tavaka M m N jemmako je

MN = |1WN] = \/($2 = 101)2 + (yz __yl)Z + (ZQ i 21)2.
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Berropu koju mpunamnajy pasau onpebheno] jemuamanum mehycobGHO
HOPMAJIHUM BEKTOPYMa i ¥ ] MOT'Y Ce M3Da3WTH IPEKO HUX Ko & =
a1t + asj = (ay,aq), Al ce MOT'Y CXBATWUTW KaO CHENW]AJHU CIyUajeBU
BEKTOpa y mpocTopy, unja je Tpeha koopmuuata jennaka Hymu. Tako
je @= (a1, as,0) = (wo moroBopy) (a1,az), a cBe rope HaBeleHe GopMmyIe
Bayke aKO y BUX CTaBUMO ag = bg = z; = zp = 0.

&

JemrAMIEM BeKTOpP BeKTOpa d = (a1,as,as) je BEKTOp dy = =

A

1
= a15a2)a3)-
@l
A 526. [Tatm cy Bextopm: d = (4,3), b= —4i+5j u & = (3,0).
N3pauyraTu:
5 - - 1 - .
a) @+b; 6)a—2b; 8)a+3b—72¢ e)ld; 0) [—aﬂ(b—l—é'); h) @a+b+c

€) jeIMHUYIHN BEKTOD 7y BEKTOpa i = d+ b+ ¢.

A 527. Hatu cy BekTopm: d=(3,4,12) n b=12i+5k. V3pauynaru:
a) @+b; 6)33—2; e)d+2; 2 d+b+y; 0)l@l-b— b a
) obuM Tpoyria umja cy TeMeHa 3ajeJHUYKU MOUYeTaK U KPajeBU BeK-
TOpa d n b; .
‘e) jeIMHWYHU BEKTOp 5§y cuMeTrpade yria usMmely Bekropa @ u b.

A 528. O mpenuTu 36Up BEKTOPa TMOIOKAja TaUaKa ¥ PABHUA U IPOC-
TOPY:
d) A(1a2)7 B(.3a_]-)7 C(2>1)7 6) A(2:3)7 B(_Q)_?’);
8) A(1,2,3), B(2,-1,3), C(4,1,2); 2) A(1,-1,3), B(2,3,1), C(-3,-2,—4).

A 529. Ilatu cy BekTopu: a=(2,1), b=3i-7, 2= (0,1, 2) 1 d=4i—-2745k.
OmpemmTy KOOpIMHATE TavaKa ¥ PABHU W MPOCTOPY UMWJU Cy BEKTOPU
TTOJOM¥aja:

A 530. Onpemutu Koop auHaTe BekTopa AB, ACu BC un nahu mysxume
nyxu AB, AC u BC axko je:

a) A(1,2,3), B(4,3,2), C(2,1,0); 6) A(1,—1,1), B(2,3,1), C(1,—1,1);
6) A(—3,—1,1), B(-2,-2,-2), C(—1,-3,1).

A 531. Ucnuraru na au cy tauke A, B u C TeMeHa TpPOyria, Ia
aKO jecy UCIOUTATH Na JU je Taj TPOYyrao: OMTPOYTIIN, MTPaBOYTIIN KK
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TYHOYTIM ¥ O3 I je jeNHAKOCTpAHWYAH, je/[HaKOKPaK WM DPa3HOC-
TpaH, ako je: :

a) A(2,1,3), B(3,2,4), C(4,3;5);
6) A(2,1,-1), B(3,3,0), C(3,2

9) A(2,1,0), B(5,2,1), C(6,3,—
€) A(1,1,0), B(2,5,0), C(4,2,1).

, 6) A(1,1,0), B(1,0,1), C(0,1,1);
1);  2) A(1,0,-1), B(3,1,2), C(0,-3,-3);
1);  B) A(5,2,3), B(3,1,0), C(1,2,1);

A 532. Ilat je Tpoyrao ABC u Ha mpaBoj AB Tauka V TakBa na
je av = m17§, OIHOCHO KOja menm nysx AB y ommocy m : 1, m € R.

—_— —_ - — .
Wspasurm BekTOop ¢ = CV mpeko BekTopa @ = CA m b = CB. 3a Koje
BPeJHOCTH peaJiHOI Opoja m pacmopen Tavaka A, B u V je cumenehu:

a) A-V — B; 6) A-B-V; 8) V—B- A4
e) V je cpemumre nyxu AB; 0) B je cpemmmTe mysu AV
h) A je cpemure nysu V B;

533. Hexa cy T, O u O, TexwumiTe, LeHTap yHMCAHOT Kpyra u
IeHTap CHoJba yHHCAHOT KPYTra KOju! IIO,ZII/IPYJQ CTpaIIHHy AB Tpoyria

ABC. V3pasutu mpeko BeHTopa a= BC’ b=CAwué=AB u muxosux
MHTEe3UTeTa a, b ¥ ¢ BEKTOPE AT, A0 u A0,.

534. Ilate cy Tauke A(z1,y1,21) U B(za,y2,22). Kopucrehu 3a-
JaTak 532 onpeInTV KOOpAuHaTe Tavuke M Koja neiu mys AB y omHOCy
m:1, m € R, a 3aTuM Hahwm KoopmmHaTe Tauke S, cpemuinTa IyKa AB.

A 535. Ilate cy Tauke A(2,1,-3) m B(4,-1,1). Oxpemuru Koopau-
HaTe:

a) cpemuinra S oyxu AB;

6) Taure C ca nyxu AB, Takse ma je AC : BC =2 : 3;

8) Tauke D, D # C, ca npaBe AB, TakBe na je AD : BD =2 : 3;

¢) Tauke E ca mpaBe AB, Koja He mpumaia Iysku AB, meT myTa Gimxe
Ta4YKW B Hero Tauyrm A;

0) Tauaka Fy; u Fy KOje meie J:[ym AB nHa TpuU jeﬂ:HaRa Jena;

77') Tavaka F3 m Fy TakBUX na je AFl BF3 u AF2 ﬁ4.

536. OmpenuTy Ly:KUHe TXUIIHNX JNWHUja Tpoyria ABC umje
je Texmmre T, a cpemumra crpanuna BC, CA u AB cy Tauke A;, B,
n C1, aKo je:

a) A(0,0,0), B(0,2,0), C(0,0,2); 6) A(2,1,3), B(4,-1,1), C(~2,3,-1);
8) A(2,1,3), B(4,-1,1), Ai1(4,1,2); 2) A(2,4,0), Bi(~1,4,2), T(0,3,3);
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537. llate cy Tauke A(2,3,1,), B(-1,4,-2) u C(-1,-7,1). Onpen-
ATU KOOPIUHATE:

a) cpemumta Cy cTpanune AB u texumta T Tpoyria ABC,

6) TemerHa D mapaJienorpama ABCD;

6) Tauaka M u N TakBUX na je B cpemmmre crpanunme AM, a C
TeXUIITe Tpoyria AMN.

A 538. Onpemutu nyxuny mujaronate AC mapagemorpama ABCD
aKo je:

a) AB = (~3,2,0), BC = (0,—6,0); 6) AB = (3,2,1), DA = (7, -1,1);
e) A(1,3,0), B(2,5,—3), D(0,13,8); 2) B(3,1,—2), C(1,0,~2), D(11,2,2).

A 539. lora3aTd ma Cy OaTW BEeKTOPHU JWHEAPHO 3aBUCHU:
a) @=(—6,9) u b= (4,—6);
) AB u _C’_ﬁ, rume je A(-1,0), B(7,-6), C(9,5), D(-3,14);
)@ =18, Ty k=1 8) m&=[%2)
) (2k,1),b=(6,-3) mé=(3—k,—2), k € R.

)

=

Qo o

Il

S @

A 540. Tora3aTu ma cy d 4 b TWHEAPHO HE3aBUCH, TTa PAIIOKATHU
BEKTOP ¢ IPeKo BUX, aKo je:

a) G=(2,-3), b=(=9,6), =(~4,1); 6) @=(:

( (=6, —10);
)5:(1 0), p= (1,1), €=(3,5); 2) a=(k,1), =

=(= lk),—E ( 1), keR.

541. Y 3aBUCHOCTH OJI PEAJHOT apaMeTpPa m AUCKY TOBATH JIH-
eapHy 3aBHUCHOCT BekTopa @ = (m,1) m b = (1,m), u MmoryhuocT pa-
3jarama BekTopa ¢ = (1,1) mpeko BekTOpa d U b. JlaTy TeOMETpPIjCKO
TyMaUeme Pe3yiITara.

542. Ilorkazatn na cy Bekropu d = (2,1,3) m b = (1,1,—1) nun-
eapHO HE3aBUCHU, & Jla Cy BeKTopu d, b 1 ¢ = (4, 3,1) IuHeapHO 3aBUCHMA,
ma Pa3yioXUTU BEKTOP ¢ IPEKO BEeKTopa d W

.@tlﬁ

543. Ilorasatu nma cy BekTopm d = (1,0, 0) b= (1,1,0) u @ =
(1,1,1) nMHeapHO HE3aBUCHU, IIa U3Pa3UTU BeKTOpe 1, j 1 k IpeKo BmUX.
W3pa3utu BeKTOP d= (z,y,7) IpeKo BeKTOPa d, bué

A 544. VcnmuTaTy KOTUHEAPHOCT TadaKa
a) A(2,3,-1), B(3,-1,2), C(5,—9,8);
6) A(1,1,1), B(2,1,3), C(5,2,1);
8) A(1,0,1), B(2,m,3), C(3,2,n);
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2) A(=2,1,3), B(1,m+1,4), C(4,2m+1,5).

A 545. cmuTaTh KOMIUIAHAPHOCT TadaKa
a) A(2,3,1), B(3,5,4), C(4,2,2), D(6,6,8); .
6) A(3,5,1), B(4,7,4), C(5,10,2), D(5,9,8);
8) A(—4,—1,1), B(m,—4,3), C(=5,m,0); D(~2,—2,2);
2) A(1,1,1), B(3;2,0), C(4,m+1,n+1), D(8,m+3,n—1);
0) A(2,1,5), (m,1,4) C(9,5,8), D(6,3,7).

546. JlaT je BexTOp @ = (3,—6,2) m Tauka M(-1,1,0). OnpemaTn
KOOpIMHATe Tadke N, TaKo nOa je:

. a) MN = a; 6) MN = -3a; 8) MN ||@ u |[MN|=2.

547. [lare Taure A(-3,1,2), B(2,4,-1), C(1,5,~1) cy TemeHa map-
amnenorpama ABCD. , .

a) UspagynaTu ny:¥uHy nujaronaie BD.
6) Onpenutu KoopnuHATe Tadke D.

5.2 CKAJIAPHU IIPOM3BOJ JIBA BEKTOPA

CraJlapHU TPOM3BOM BEeKTOpa d 1 b ce mepuamIie Kao 6poj:

-

@b =|d|- |b|- cos(@,b).
3a TpPOU3BOJbHE BEKTOpe &, b, ¢ m peasan 6poj o Bawke cienehe
ocobuHe:

-

ab=0ba (HOMyTaTHBHOCT)

_’) F=ac+be (I[[/ICTpI/I6yTI/IBHOCT y OIHOCY Ha cabupambe)
b= ) = o (@ )
|@d =0V [b| =0V @Lb) (ycmos HOpMaTHOCTH)

=0 <
|&| V- @ =Vad *) (uHTeH3UTET BEKTOpA)

+

i (o

cos(d, b) = = (yrao msmeDhy mBa BekTOpa)

>0 < 0< «(d, b) < 90°
<0 <= 90° < <(@,b) < 180°

Py = — (crasTapHa TPOjeKmuja BEKTOPa)

K) 22 . P N3
) @*=@-@ unra ce: ,BeKTOp & Ha KBaipaT®.
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7 I_‘lz .b (BeKTOpCKa MpOjeKmmja BEKTOPA)
(@ 5)-¢# @ (b &) (He Bawm ,,aconMjaTUBHOCT*)
Hexa Cy BEKTOPM JaTH KOODIMHATaMa: d = (a1, az), b= (b1,b2), =
(61,02,63), = (d1,d3,d3). Tana je:
ab= a1-by+ag by m d= ci-dy +cg-dy +c3-ds (CRa.JIa,pHI/I IPOU3BO)

|d] = /a? + a2, |¢] = 1/} + ¢ + ¢ (uHTeH3UTET BekTOpa)

A 548. Hera je |m| = 1, |i| = 2 u <«(m,7) = 60°. Uspauyratu
CKaJIapHe IPOM3BOJE BEKTOPA!

a) mu i, 6) M m m; 8) i u i
2) M U 2m + 7 0) M+ 7 um— i, h) 2m+ 7 u 3m — 7.

A 549. Hexa je @ = 2+, b = i — 27, npm qemy je || = 2, |i] = 1

u <(m,n) = 60°. Vizpauynaru:
Q) @b 6) lal; o) Ii; 2) <(@m);
0) «(a,b); h) Pr;; e) Pr»d’ . o) Praa.

550. [lapamemorpaM je pom6 akko *) uMa HOpMaJIHE AMjaroHAe.
HorazaTn.

551. Hoxasatw ma je |@ b| < |- |6]. Kama Bawu jemmaroct?

A 552. Axo je |d| =2, |b| =3 u |2d+ b| = 4, mahu |+ b].

o
oy
Il
w

_A 553. Hahwu BekTOp ¢ KONMMHEaPaH Ca 2d+b, ako je @b=1,
u |b] = 2.
554. Hexa je AA; Bucwra, H oprouenTap tpoyriaa ABC. Ilpeko
BEKTOpa ¢ = AB , 4= BCub=AC , BBUXOBUX WHTEH3UTETA W CKAJAPHUX
MPOU3BOIA, U3PA3UTH BEKTOPE:

a) i = Ady; 6) AH.

A 555. Bektopu d=m+7n u b= 5 — 27 pencTaBibajy CTPaHUIE
npaBoyraoHuka. Ako je m opt **) u |i| = 2, uspauymaru:

a) <(m,R); 6) Yrao uamebhy mujaronasa mpaBOyTaoOHUKA.

A 556. Hahwu wmaTeHsuTeTe BekTOpa @ U b u <i(d,b) ako je (2@ —
b)L(@+0b), (@—2b)L(2a+0b) u |d+b| = 3. ;

*) Axxo ce umTa: ,,aKo M caMo akKo®.
) || =1.
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557. Heka je ABCD TeTpaeﬂap Axo je ABLCD u ACLBD, ouna
je m AD1BC. Iloka3aTu. :

558. Hexka cy AC u BC xaTere u CC) BUCKHA TPaBOYTJIOT TPOYTIa
ABC. Axo ¢y M u N cpemumta nyxwu CC,; m BC), orna je AML1CN.
Ioxra3zarTu.

559, IlapaJjenorpaM je IpaBOYTaOHWK aKKO WMa jeNHAKe MUjar-
ounane. [loxazaTu.

560. Isume AB u CD Terpaenpa ABCD cy HOpMaJiHE aKKO je
AC? — AD? = BC? — BD?. Iloka3aru.

561. Heka je |b| =2, dc=7,b¢=2wu ib=—1, (6—ad)L@—b).
Mspauynatn:
a) |@); 6) obum Tpoyria ompeberor BexTopwMa @ u b;
6) obuM mapaJlielorpaMa unje cy IujaroHalle OJ:LpeBeHe BEKTOpUMA @
u b; ;
e) |€], rme je € HOpMAaTHA IpOojeKnn)ja BeKTOpa ¢ ma paBaH omnpebemy
BEKTOpUMa d U b.

562. Ilara je tauka M(3,—1,—1). Onpemury Tauxky B y pasmu z0y,
TaKoO Zia je BEKTOP MB HOPMaJIaH Ha BeKTop d = (—1,2,-2), u |m| =3.

-

1, b-é=2m b = 2.

@l
N

563. llaty cy caenehwu momamm: gb=—

-

a) Axo cy BeKTOpHW m ¥ 7 y3ajaMHO HOPMAJIHU, IPU UeMy je m = @+ 2
U 7 =C— d, n3padyHaTy |d|.

6) OnpemuTy BeKTOp P, KOMILIaHAPaH ca @ U b, TaKo Za je BEeKTOp f—
HOpMaJlaH Ha paBaH onpebery BekTopuma & M b.

6) Uszpauynatu |p].

S

5.3 BEKTOPCKU ITPOM3BOO IBA BEKTOPA

3a TpU HEKOMILIAHADHA BEKTOpA &, b 1 ¢ KaKeMO Ia UWHEe NEeCHH
CHCTeM BEKTOpa WU HeCHU TpUenap, ako ce, Kal Cy MNOBeIeHU Ha 3a-
JeMAYKN TTOYeTaK, POTalrja BEKTOPa & IO BEKTODPa b, 3a yrao Mamu
om 180°, BpumI y cMepy CYyIPOTHOM KPeTamy Kasalbke Ha caTy, IOCMa-
TpaHO ca BpXxa BekTopa ¢. (Bexropn a, b, ¢ TuM penoM, pacmopebenn
Cy Kao IaJall, KaUIPCT W CPeIbU IPCT HecHe pyKe.) Y IPOTUBHOM
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a, b M & UMHe JIeBH CHCTEM _BEKTOpa. (JIeBK Tpuenap).

3a mBa BEKTOD2 @wub, BEKTOPCKM TPOU3BOJ, y O3HAIM @xb, je
BEKTOp YHUju je

1) unTensureT: |@ X b| = |al- |b]- sin(@, b),

'2) mpaBall HOpMaJiaH Ha paBaH onpeheRy BexTopuMa & u b,

3) cMep TakaB, Ma BEKTOPHU &, b U @ X b UHHe DeCHE TpUeLap.

3a mpom3BoJbHE BEKTOpEe @, b, ¢ W peasHH Gpoj o Bawke ciemehe
ocobuEe:

@xb=—bxd (aHTUKOMYTaTUBHOCT)

@xd=0 (yormmre @ || b= @xb=0) (xomumEeaprOCT)

(ad) x b=d x (ab) = a- (@ x b)

(@+b)xé=axé+bxcu

ix(b+&) =adxb+dx ¢ (mcrpubyruBHOCT)

T'eomeTpujcko 3HAUECHE: :

|@ x b] = P (moBpmmEa mapatesorpama,)

Ph = §|Zi X I;[ (moBpInKHA Tpoyria)

Axo cy maru BexTopHU: @ = (a1;a2,a3), b= (b1, bs,b3), Tama je:

R
axb=l|a; ay as
by by b3

Axo je &L u LB, Tama je &= k- (@ x b).

A 564. Axo je |@| =3, [b| =2 u «(@,b) = —, uspauyraTH:

™
‘6‘,
a) |@x bl; 6) |(3d+b) x (2d@ —b)];

@) TOBPUIMHY TapaJelorpama, onpeljenor Bexropuma 3d + 2b u 7d — b.
2) MOBpWIMHY TpPOyTaa ompeheror BekTopuMa @ U @+ b.

d) BuCWHe TpOyTia U3 2).

565. Axo je |d@| =5, |b| =7, @b =12, nahu:
a) l@xbl; 6)a@xb); ) (@xb)-(@xb); 2 (@xb)x(@xhb).

A 566. Axo je @b =2, |@x b =2V3 u |@+ 20| = V73, uspauyraTn
WHTeH3UTeTe BeKTopa d 1 b u <(d,b).

567. Y kakBOj pasMepy cy NOBDIIAHE TPOYTIIOBa ompebhenmx
BEKTOPUMA @ U b bu ¢, d m ¢, ako je @+2b+38=07?
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A 568. I/I3£>aquaTM ]IOBpIIII/IHy Tpoyria onpeb'eHor BEKTOPHUMa =
2 + 37 + p ub=3m—a+pu ﬂy}ﬁnHy ImeroBe BUCHHE KOja OJIroBapa
CTpaHUNU d, aKO Cy 1, i U § jeMMHUYHM BEKTOPM TakBU Ha je m.Li,

(i, 7) = 60°, «(, ) = 45°.

- -

569. AKOJeaxb_cxdua gxd,OHﬂacyBeRTOpH5~dM
roaumeapumn. Jorasaruy.

c‘l

570. HopMaJHO Ha CBaKy CTpaHy KOHBEKCHOT HMOJNMeNpPa MOCTaB-
JbeH je BEKTOp HMHTEH3WTeTa jeJHAKOT IOBPIIMHM Te CTPaHe, a KOoju
je ycMepeH Ka crmosbalmmocTy mosmenpa. Jlokasaru ga je 36mp Tmx
BekTOpa jenHak ( aKo:

a) maTH HoIMenap MMa UeTHPU CTPaHe, OJMHOCHO aKo je TeTpaezap;
6) martu moJmenap je IPOM3BOJHHY KOHBEKCAH IONHeNap.

571. Heka cy d,ds,...,dr HaIOBE3aHX BEKTOPU CTPaHMUIA MHO-
royryia PaBHY o U 7t je IUHUYIHM BEKTOP HOPMaJlaH Ha paBaH «. JlokazaTu
ma je:

a) BEKTOp d@; = d; x i JOOMjeH pOTalujoM BeKTOpa d; y PaBHU « 33
90°, OKO CBOT IIOYeTKa y CMepy Ka3aJbKe Ha caTy, MOCMAaTPaHO C BPXa
BEKTOPA 71}

-o — — — - - — — 8
6)<1 i, d) = (@, d;);  e) @y+ayt -+, =0;  2) (dxd) (@ x7) = d;- G

A 572. Jlatm cy Bekropu @ = (1,2), b= (3,—-1) m &= (2,1). I/Iépaqy—

HaTH:
a) d-b; 6) (@b)-¢—a-(b-3); e) yrao msmelhy Bextopa @ u b;
2) Pr;@; 0) Pr;i;

}j) BekTOp BHCHHe TpOyTia onpebheHor BekTopuMa @ U b, unjn je moyue-
TaK BPX BEKTODa @, a Kpaj je Ha mpaBoj onpebhenoj Bekropom b.

A 573. Ilatu cy Bexropu: @ = (—1,1,0), b = (2,1,3) m &= (1,1,1).
WzpauyraTn:
)&’-’, 6)bxé e) @x (bxa);
*2) @ (bx &); 2) b (bx &); n) <(@b);
e) yrao usmely BekTOpa @ 1 paBEE oxpeljene BexTopEMa b 1
anc) (@5 x & _ i

574. Hartu cy Bekropu @ = (2,3) u b = (—1,m). Hahu BexTop &
HOpMaJaH Ha BEKTOD @, TakaB Ia je b-&= 7. Y 3aBUCHOCTH OJ peatHOr
napaMmeTpa m, OJPEJUTH KOJIMKO 3alaTak MMa pellerba.
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A 575, ]IaTI/IcyBeRTopHﬁ (111),17—(221)1/16'—(,, 6).
OnpemuT BexkTOp d, HOpMaJIaH Ha BEKTOpe & 1 b, TakaB Ia jecd=3.

A 576. Jatm cy BekTOpHU @ = (123)b_(101)1/1c_(231)
OnpermmTu BekTOp d, HOpMaJlaH Ha BeRTOpe @ u b, Xoju ca BeKTODOM &
onpebyje mapanerorpaMm mospuse /75

A 577, Jatu cy Bexropu d = (1,1,1), b= (1,0 ,0)me=(1,1 0) Hahwm
jeIMEMYEN BekTOp d HOpMaJiaH Ha BEKTOD @, KOju Ca BEKTOPOM b I'paiu
yrao ozn 60°, a ca BEKTOPOM ¢ TYI yrao.

578. Ilatu cy BerTopu @ = (2,3,1) m b= (3,1 ,0). Hahwu jemuamyunnm
BEKTOD 71, KOMILIaHAPaH Ca BEKTOPUMa, @ U b, a HOpMaJaH Ha d.

579. Haru cy BEKTODH a= (1,1 1) ub=(1,-1,- 1). Ompemntu;
JeMEMYHE BEKTOD ¢ KOJU Ca BEKTOPOM @ TPAJM yrao OX 30°, TaKaB J1a
je moBpmuHa mapaJsenorpama oxpeheror BekTopuMma b u ¢ jenHara v/2.

580. Tatu ¢y Bexropm @ = (1,1,1), b= (2,-1 1) m e = (13,2,0).
OnpermTn BekTop d TakaB Ha je ld = V6, dLa, <z(d 0) omrap u zna je
IOBPIIMHA HapaJieorpaMa oapeheror BEKTODHMa bu d jemmara v/11.

5.4 MEIMOBUTU ITPOMU3BO 1T

MemoBuTY IPOU3BOLL TPU BeKTOpa d, b, ¢y o3Hamm @5, ¢] je 6poj
(@ x b)-. Ako BekTOpH @, b, ¢ uMHe NecHW cucTeM BEKTOpa, OHIA je
[@,b, ¢ mosnTuBaH U IpeJCTaBiba 3alpeMUHy V Hapasenenuiesna ope-
beror BeKTOpUMa, d, bué, a ako UrHE JIeBU CUCTeM BEKTOPa, OHIa je
HeTaTWBaH U jemHaK —V . BexTopM b, ¢cy KOMILTAaHAPHU aKKO
[@,5,)=0 (ycmoB xoMmmIanapHOCTI).
MemosuTu npomsBosn nMa cieneha cBojcrBa:
(@,b,8 =[5, a = [¢,b]
(@6,d=-0.d,d=~[a,¢0=-[55,d
[ad,b,é) = [@ ab,é = [d, b, ad] = a[d, b, d],
rie cy da, bu ¢ IPOM3BOJBHU BEKTOPH, o € R.
Axo je a= (al, as, a3), I;: (bl, bz, bg), uc= (Cl,Cz,'C;;)' OHa je:
. a1 ax as
[@,b,8]=|b1 by b3

C1 Co Cc3



5.4 MelIOBUTH IPOMU3BOJ, 87

Sampemune Vi Hapaﬂeﬂemmeﬂaf u TeTpaenpa Va onpehernux BekTOpUMA
d,buécy Vi=@5a nva=glabal.

A 581. MemoBuTy Ipou3BOI TPU BEKTOPa Ol KOJUX CYy J(Ba KOJWH-
eapHa jenHak je Hyau. lokaszaTu.

582. Ilpeko [d, b, &) U3PaASITTIH:

a) [@+b,0,d; 6) [ [@+b,d-b,c); e) [a+b,b+¢,Era); 2) [28+3b—&, @+b-+¢, 3G+4b].
A 583. Hexka je |m| = |#| = || = 1, «(m, @) = 60°, mLlpy u Alp.

WspauayHaTu:

a) [m,m,pl;

—

6) 3aHpeMI/IHy napaJierenuinena onpebeHor BeKTOPMMAa, 11— a+p, m—+i—p
u—m-+a+ 7,

8) 3alpeMuHy TeTpaelnpa onpebenor BexkTopmMa M+, m+p U i+ p.

“@1

—

584. AKO BEKTODH 4, b ¢ 3aJ0BOJbABA]Y YCIOB @xb+bxe4Ex =1l
OHJIa CY KOMILIaHapDHU. I[OI{&38.TI/I

585. Axo cy BeKTOpH @ X b, b X € ¥ € x d KOMILUIaHAPHU, OHIa CY
u xoiuHeapHu. /lokasarTn.

586. Heka je |m|=|i|=1, |p|=4, <@@,)=60°, il unlp. Nspadysaru:

a) 3aIpeMuBy TeTpaenpa oapeb’eHor 3ajeHYKIM TTOYETKOM M Kpaje-
BUMa BeKTOpa @ = m + il + P, b=2m+pu &= 3m+ i

6) HOBPIIMHY CTPaHe TeTpaenpa oapeBeHe BeKTOpUMa b I ¢}

@) BUCUHY TeTpaelpa Koja OAroBapa TO] CTPAaHU.

587. Axo je a .= a17ﬁ+a25+a3ﬁ, I;: blﬁl-}-bgﬁ—l-b;gﬁ, ¢= leﬁ-{—Cgﬁ—l—Cgﬁ
aq a9 as
uD=|b by bsl|, oHDa je [d, b &) = D- [, i, p]. lokazaTu.
€1 ¢2 C3

588. Kopucrehu 3anatak 587 mpoBepUTH TAYHOCT H3paquaTﬁX
MEIIOBUTHUX IIPOM3BONa y 3amanuMa 582, 583 u 586.

+ 589. Ha crpammnama tpoyria ABC crmoiba €y KOHCTPYMCAHU
KBaIpaTh BAAle, CBB,Cy 1 ACC1As. Herka cy P, Q 1 R ®HUXOBU
[eHTpY ¥ Heka je Az TeMe mapadjenorpama A AAzAs. Ilokazatuy ma je:

i a) AAg_LBC, 6) AA3 = BC,
8) PQLBR; 2) PQ = BR.
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- A 590. Wspauynatu [a,b,d], ako je:

i=@,3,0), 6=3,-1,9, é=(,1,9;  6) a@=( 321) b=@2,1,0), &=(1,0, 1);
i=@,1,9), b=(-5,3,-2, =(-1,4,6); ¢) @=©2,1,9, b={,2,0, ¢=6,1,8).

A 591. Mcnouratu na 1u BEKTOPHU &, b U ¢ UYMHE MECHU TpHuenap,
JIeBU TpHedap MIM Cy KOMIJIaHADHU aKo je:

a) @=(1,2,3), b=(-1,1,2), #=(,2,1); 6) a=(,2,~1), 5=@,1,3), e=(4,5,1);

8) d=(- 1,2), (l 2,3), ¢=@3,2,-1); 2) a=@,3,1), b=@3,-1,1), ¢=(1,2,3);

8) =111, 1), 2
A 592. 3a Koje Bpe[HOCTH IapaMeTpa m Cy BeKTOPH & = (1,1,1),

b=(3,—1,2) m &= (5,1, m):

) KOMILIAHADHU;

6) HeKOMIIaHADHU ¥ YWHE NeCHU TPUEeIap;
8) HEKOMILTAHADHU ¥ UWHE JeBU Tpuenap’?

A 593. a ) Hahu sanpemuny napasnenenunena onpeheror BEKTOPMMa,
= (2, 3),b_(1—14)ﬂc—(3—30)
6) Hahn BUCHHY TOI' TapaJjelienunena Koja oAroBapa CTpaHu omupele-
HOj BEKTOpUMA, d U b.

594. [latu cy BekTopu @ = (m,1,1), b= (1,m, )mé&=(1,1,1).

a) Hu 3a jemHo m maTu BeKTOpW He uwmHe JeBU Tpmemap. JlokasaTw.
6) AKo cy OBM BEKTOPHM KOMILUTAHADHU, HOKA3ATH [a CY KOJIMHEAPHU.
e) OnpemaTy m € R TaKBO Ia 3aPeMUHa TeTpaenpa onpeheror naTwm
BeKkTOpUMa Oyne jemHaka 6.

595. Ilatu cy BEKTOpI/I @=(321),0b=(456) u = (89, 7).
OnpemaTn Pry ;¢ u Pr‘

596. llatw cy Bexropu @ = (m,1,—1), b= (3,m,2) u &= (7,4, 0).

a) Onpemutu m € R Tako Ja JATH BEeKTOPH By iy KOMIITaHAPHIL.

6) 3a Taxko maleHO m, M3pavyHATU KOCHHYCe yIiOBa KOje BEKTOD @
rpaiyl ca KOOPAWHATHUM OCaMa.

8) Pa3iosuTur BeKTOp € IIpeKo BeKTOpa @ U b.

A 597. [latu cy Bextopu @ = (1,1,1) m b= (0 0,1). O,I[pe,ZII/ITI/I je-
IUHWYHN BEKTOP ¢, KOJH je HOpMaJlaH Ha BEKTOp @ W ca b rpaiu yrao
ol 45°, Tako ia d, b v ¢ YMHe MecHW cucTeM BEeKTOpa.
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A 598. Ilatu cy BekTopu @ = (—2,—6,—1), b=(1,2,0) u &= (2,-1,0).

a) Oﬂpem/ITI/I OHaj Ol JeMMHVYANX BEKTOPa HOPMAJHMX Ha 4 U b Koju
ca ¢ obpasyje omrTap yrao.
6) OnpenaT BEKTOP d, ¥ICTOT TpaBla ¥ CMepa Kao jeJMHMYHU BEKTOD

U3 a), KOju ca BeKTOpuMa d u ¢ onpebyje Terpaenap sampeMune 5

A 599. OzxpemuTu BekTop ¢, HOpMaJlaH Ha BekTope d = (2,1,3) u
b = (1,2,2), aKo je MHTeH3WTeT BeKTOpa @+ b+ ¢ jenmak V69 m axo
BEKTOPHU @, b, ¢ UMHE JIEBU TpHUeIap.

-

A 600. Idatu cy BerTopH @ = (3,2,-2), b= (-1,4,1) m &= (10,2,m),
m € R.
a) OleeIH/ITI/I TAKBO m [a 3alPeMUHa Tapaselenuiena ompebenor Bek-
TOpUMa @, b u ¢ 6ynme jemmaka 140, a BekTODH &, b u ¢ ma YMHe DECHN

TpUenap.
6) 3a Tako HaleHO m, Pa3/OKUTHA BEKTOD d= (19,—6,—4) OIpekKo BeE-

Topa d, bué

A 601. Hahu raury D, kKoja ce Haja3u Ha ocu Oz, a KOja je KOM-
mragapHa ca Taukama A(0,1,2), B(2,3,3) u C(1,1,1).

A 602. Ogpemutu m € R, Tako na Tauke A(1,1,1), B(2,3,4), C(5,6,7)
u D(8,9,m) Oyny KOMILIaHapHE.
A 603. Iare cy tauke A(2,2,2), B(5,4,3), C(4,3,2) m D(3,2,3).

a) IlokazaTy ma MOCTOJY TAwHO jejlHa PaBaH KOjOj NpUIanajy Taduke A,
CuD.
6) Hahu pacrojame Tauke B ol Te PaBHU.

604. Tate cy taure A(1,0,0), B(1,1,-1), C(4,1,5);m D(O

a) Hahu Tauky F nonHoskje Bucuibe Terpaenpa ABCD us Tauke D.

6) Hahwu Ttauky F' cuMeTpuvHy Ta4dku [ y OOHOCY Ha paBaH ABC.
605. Ilate cy Tauke A(1,2,3), B(4,8,0), C(2,10,2) u D(2,7,m), m € R.

a) Onpemutu m, Tako ma Tauke A, B, C, D 0yny ROMHJIaHa,pHe

6) 3a Tako HabeHo m, mahinm pacrojame Tauke D on mpaBe onpebene
TaukaMa A u B. /

6) Hahu tauxy E, HOpMaJHy mpojexnujy Tauke D Ha mpaBy AB.

606. Ilate cy Taure A(1,1,1), B(3,2,3), C(2,4,0) u D(2,2,-2).
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a) IokasaTu ma cy OpaBe p U ¢ Ha KojuMa ce HaJase myxku AB u CD
MUMOMIIa3HE.

6) Hahu majrkpalie pacrojame usmeby mpasux p u g.

e) Ha mpaBoj p mahu Tauky M, a Ha IpaBoj ¢ Tauky N, TakBe 1a je
pLMN u gLMN.

607. Hahu pacrojame Tauke M oxn paBrm onpebere Tauxama A, B
u C, ako je:

a) M(3,—4,1), A(0,0,0), B(1,2,1), C(1,0,-1);
6) M(0)0:0)7 A(Oa_7:0)7 B(l)_l)l)) 0(2)—6>—1)'

608. Hahnu pacrojame Tauxke M ox mpase onpelene taurkama A u
B, ako je:

a) M(7,9,7), A2,1,0), B(6,4,2);
6) M(2,-1,3), A(~1,-2,4), B(5,6,14).

609. IIpasa p je onpebena rtaurkama A u B, a npaBa ¢ Taukama C u
D. llokasatu na cy mpaBe p U ¢ MUMOMJIa3He, Ta 3aTuM Hahu majrpalie
pacTojame maMeby mux, ako je:

a) A(1,-2,5), B(2,0,7), C(0,3,-1), D(-2,-6,-1);
6) A(0,-3,0), B(9,3,3), C(4,0,—4), D(2;1,0).

610. Ucmuratn MehycoGHM mOmOKaj mpaBe p Koja CAIpPKKA Tauke
A u B m npaBe ¢ Koja canpxu Tauke C u D, ako je:

a) A(1,2,3), B(3,4,5), C(-5,3,8), D(-2,6,11);
6) A(-1,0,1), B(0,-1,3), C(2,0,2), D(4,—2,6);
6) A(0,0,0), B(1,1,1), C(1,2,3), D(1,3,4);
e) A(1,1,1), B(2,3,4), C(5,6,7), D(8,9,10);
0) A(-1,1,1), B(0,2,2), C(-1,2,2), D(-1,1,2);
) A(1,2,1), B(2,3,2), C(3,4,3), D(~1,-2,-1).
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6 AHAJINTNYKA TEOMETPUJA Y PABHU

3axBaJsbyjyhu mo3HaBamby BEKTOPa MHOTK IpobIeMA, KOJU Cy YUCTO
reoMeTPUjCKe IPUPOIe, MOTY Ce pelllaBaTh aJrebapCKuM IIyTeM, IOMO-
hy jenmaunHa u HejenHAUWHA, Tj. anasumuywku. OCHOBY OBAKBOT Il Iu-
mTa IpencTaBibajy Tauke, Koje cy onpeleHe cBojuM Koopdunamama
y mpasoyryoM, T3B. llekapToBoMm, *) KoopmuEaTHOM cmcTeMmy. Taxo
onpehene Tauke popMuEpaHe y CKyIOBe — l'eoMeTpHjCKe QuUrype, mpase
U KpuBe JIWHHUje, MpencTaBibajy NpeIMeT IpoydaBakma y OBOj INIABU.
Hamr 3anatak 6uhe, uamehy ocTaior, na oBe CKyIOBe TadaKa M3Daka-
BaMo onroBapajyhmm anrebapckuM jenHaurHaAMa, Kao 1 Oa, Kopucrehn
ILUXOBE jelHadnHe MOJIa3UMO IO TpaskeHWX ocoOmHa.

3a pas3iuKy O MPEeTXOMHOI MOTJaBJjba, OBIe NeMO pelaBaTH 3a-
IaTKe W3 PaBHU, Tj. W3 IBOAUMEH3UOHAJIHOT IPOCTOPA.

6.1 YK Y KOOPIVMHATHOM CHUCTEMY .

Hasomamo Hajupe GopMyle Koje ce oqHOCE Ha IyX onpeberny Kpa-
jmuM Taurkama A(z1,y1) ¥ B(za,y2).

d=+/(za —21)2+ (y2 — 11)? (pacrojame mamebhy IBe Tatke)

Mosxemo pehu u dyocuna dyocu AB. Pacrojame (myxwuHa) je o mepuHu-
&

IWju HeHeraTUBHO, KOHKpeTHO: d(A, B) > 0. 3Hak ,,=“ mompasymeBa ce
y ciaydajy kKama A 1 B HHUCY IBe Tauke, Tj. Kan je A= B.
1+ % Y1+ Y2
= — " = —
2 S
Axo je C(z,y) Tauka upase AB, A(z1,y1) u B(zz,y2), TakBa na je
AC . CB = m, Tama je:

(KoopamHaTe CPeNuIITa Iy KA )

goBitmes . Wit ™y (momena my:u y KaToj pasMepn)
SR P = T Yy y J P b

*) Descartes René (1596 — 1650), Benuku ¢ppannycku maTemaTuuap, Guiaosod u Gusmuap.
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[perxomaa popMyrIa je clemujalau cirydaj oBe popmyJe 3a m = 1.
Axo je Tpoyrao ABC 3amaT KOOpIMHATaMa CBOjUX TeMeHa A(zi, v1),
B(x2,y2), C(x3,ys), Tama nmamo u ciemehe popmyie:

T+ 22+ 23 it y2+ys
8 o®= g
2P = |z1(y2 — y3) + @2(ys — y1) + 23(y1 — v2)| (moBpuIMEA TpOyTITa)

By = (TexmmiTe TpOyrITa)

Popmyra 3a m3padyHaBame MOBPUIMHE TPOYTIIa MOKE Ce 3aIMCATH
u y OOIMKYy HeTepMHMHaHTe Apyror wiu Tpeher pema:

z1 oy 1
top=|T2TF WML e e 1 (moBpIMEA TPOYTIIa)
T3 —T1 Ys— WU 25 ys 1

Y caydajy uerBopoyria ABCD, uuja cy TemeHa ompeljera Koop-
mmHaTaMa: A(zi,y1), B(za,y2), C(zs,y3), D(z4,ya) je:

+2P =1 (y2—ya He2(Ys—y1 H23(ya—y2 +ea(y1—ys) (TOBpIIMHA YeTBOPOyTIIA)

Y mBema mocienmuM (popMylIaMa 3HAK + mau — oxpebyjemo Taxo
na mobujemo P > 0.

Y HapemHuM 3aIalUMa, 3aKbYJHO ca 3amaTkoM 624 xKopuctuhemo
caMo (GopMyly 3a pacTojame IBejy Tadaka. I[OBpIIMHY Tpoyria u
YEeTBOPOYTIIa KOPUCTUMO y 3amanuMa on 644 mo 650.

A 611. ITara je Tauka A(2,5). Onpemnrtn koopmmmaTe Tauke A,
KOja je CUMeTpWYHA TAYKU A y ONHOCY HAa:
a) ocy Oz; 6) ocy Oy;
6) KOODIMHATHY MOUETAK; 2) CUMeTpaJy mpBor u Tpehier KBampaHTa;
d) cuMeTpaJty APYror W YeTBPTOr KBaAPaHTA.

Hocrynajyhw cimano, natum raukama: B(0,—2), C(—1,3), D(-2,-2),
E(-2,-3), F'(4,0), onpemITy CUMeTpUYHe TaduKe.

A 612. OgpemuTn mysumHy Oy:u AB, ako Cy maTe KOODIMHATE
KpajlbuX TavyaKa:
a) A(=6,3) w B(0,—5); 6) A(7,—1) u B(2,11); &) A(3,7) u B(3,1);
2) A(—11,5) u B(1,0); 0) A(3,6) u B(5,8); ) A(-2,-1) m B(1,8);
e) A(ﬁ, ﬁ) u B(\/g, 0); ac) A(m?,mn) # B(n?,—mn), m,n € R.

A 613. laroj Tauku A(—3,8) ompemuTH HajOIVKY ON TPU TadKe:
B(=1,5), C(2,—4), D(3,0).

A 614. JlaTe cy KoOopJUHATE TeMeHa YeTBOpoyTia A(—3,1), B(—1,4),
C(1,2), D(3,-2). Msmeby dwetwpu cTpaHuie M ABe AujaroHale, Koja je
nyx majseha?
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A 615. Tauka S(—4,7) je menrap Kpyra moiynpeunuka 3. Kako cy
peMa oBOM Kpyry pacuopebene tauxe A(-5,6), B(2,8), C(-1,7)7

A 616. Ha ocu Oz ompemuTy Tauky X, kKoja je om Tauke A(l,3)
yaasbeHa 3a 5.

A 617. Tauke A(5,5) u B mpunanajy cuMeTpaJJu Ipsor um Tpeher
kBazmpanTa. OapemuTy KOOpAWHATE Tauke B, Tako na je AB = 4.

A 618. Ilata cy Temera tpoyrma ABC, u Tto A(—6,0), B(-7,7),
C(1,1). OnpemuTn KOOpAWHATE MEHTPa S KPyra OMMCAHOI' OKO TPOYIJa
ABC. Konuro je Tauka S ynajbeHa Ol OeHTPa KPYTa OMUCAHOT OKO
rpoyria MNP, ako je M(—1,8), N(-3,4), P(6,7)?

A 619. Uzpauyratn obum tpoyriaa ABC, ako Cy My llaTa TeMeHa!
a) A(4,5), B(L,1), C(8,2); 6) A(1,-3), B(12,9), C(6,1);
e) A(1,3), B(4,5), C(—5,-5); 2) A(2,3), B(6,7), C(—6,2).

A 620. JlokasaTu na je Tpoyrao ABC mpaBOyIVIM jeNHAKOKDaKU:
a) A(O:O)v B(4: 2)7 C(_2>4)) 6) A(4s7), B(_l)?’): 0(812)

621. /lokasaTu ma je Tpoyrao ABC Tymoyrim, ako Cy My TeMeHa
A(2,3), B(6,7), C(-T7,2).

622. Komuru yrao ompebyje mpaBa AB ca IO3UTUBHUM IeJIOM

oce Oz, aKo je:
a) A(-1,2), B(3,5); 6) A(—4,3), B(1,-2)?

* 623. Ilate cy Taure: A(—1,2) m B(5,2). OnpemmTn cKyn Tadaka
M, TakBux ma je AM? — BM? = 96.

x+ 624. Hahu majMamy BpemsocT m3pasza: f(z) = Va2—2z+5+

V2 — 8z + 25.

A 625. QOnpemuTy KoopAnHATe CpeIuIiTa S Oy#u AB, ako je:
a) A(—4,9), B(2,-1); 6) A(-2,7), B(—4,-3).

A 626. OmpemuTy CpenninTa CTPAHWNA U TeRUIITe Tpoyria ABC:
a‘) A(—E)al)a B(_3>3), C(l,—l); 5) A(_6>2)7 B(_l)"Q)a C(_&—G)‘

A 627. OnpenuTu KOOpIMHATE Tavdaka Koje Ly AB neje Ha de-
TUDHU jemHaKa Hena, ako je A(—6,1), B(2,—11). ]

A 628. JlaTe cy KoopauHaTe cpequuITa S Oy:Ku AB 1 jelHa Kpajiba
raura nysu. OapelnTH KOOpAMHATE HENO3HATOT Kpaja MyMH, aKo je
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a) A(7,5), S(12,9); 6) S(—6,5), B(—1,2);

6) S(~1,4), B(4,3); 2) A(2,2), 5(%,0).

A 629. Tauke M, N u P cy cpenuuiTe penoM crparuna AB, BC,
CA tpoyrna ABC. OnpemaTy KOOpAMHATE TeMeHa TPOYTIa, aKo je

(Z) M(7)8)7 N(—4a5)7 P(la—4)’ 6) M(—4)6)7 N(Q,—G), P(O,_4)
630. OmpemuTy HeNO3HATa TeMeHa IapaJejorpama ABCD, ako
je:
a) A(274)7 B(“3)7)> C(—6)6); 6) A(_6»_4), B(—4,8), C(_1)5);
8) A(-1,3), B(0,3), C(3,5); 2) A(-3,0), B(2,-1), D(0,5);

0) A(-2,-3), B(1,-1), S(~1,2), rzme je S mpecedna TauKa IjaroHAJA.

631. Hahnu nysxwury mujaronase AC mapaJerorpaMa ABCD, ako:
a) A(3>0)7 B(5»—3)7 D(IS:S); 6) B(3)4)’ C(l’l), D(11>14)'

632. [loxazarm na cy tauxe: A(5,1), B(4,4), C(—2,2) TemeHa mpa-
Boyraouuka. QnpemnTu KoopaumHaTe Tauke D.

633. IlpoBepurn na 1 je uerBopoyrao ABCD nau ABDC Tpates,
Ta M3pavdyHaTH OYy:KWHY OYXU UWjU CY KPajeBU CpeauinTa OCHOBUIA
Tpares3a, aKo je: '
a) A(5,-2), B(1,-6), C(1,3), D(~1,1);
6) A(O:?))’ B(_3>8), C(_1)2)7 D(6)_6)'

634. Ilat je werBopoyrao ABCD, Tako ma je: A(=7,—6), B(7,—4),
C(3,2), D(-5,0). OnpemuTn KoOpAMHATE CPeNUUITa cTparuna AB, BC,
CD, DA, pemom tauke M, N, P, Q. YBepUTH ce nIa je 4eTBOPOYTaO
MN PQ mapaJieqorpam. '

635. [laTa cy mBa Temena A(3,6) u B(—3,5) Tpoyraa ABC. Onpen-
UTU KoopnwHaTe TeMeHa C, ako cpemmmTa crpasuna AC u BC upu-
magajy PasiuyudTUM KOOPIMHATHUM OCAMa.

A (?36. Ha matoj mysu AB ompemmtu Tauky C Koja mny# AB memu
y IaToj pa3Mepu:
a) A(2,—4), B(%,—g , AC:CB=3:7; 6) A(2,5), B(6,9), AC:CB=1:3;
e) A(1,3), B(~2,-3), AC:CB=1:5; 2) A(4,-2), B(—1,8), AC:CB=3:2.
A 637. Ha myswu AB onmpemutu Tauke M u N, Koje maTy Ly Hele

Ha TPU jelHAKa MeJa.
a) A(-4,8), B(2,2); 6) A(4,7), B(7,1).

A 638. Ha nyxu AB mahm Tauxke P u @), Koje Hele HaTy AY¥ y
[aTOj TPOMYKEHO] pa3Mepu
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a) A(4,-3), B(9,17), AP : PQ: QB =6:3:1;
6) A(-2,9), B(16,3), AP: PQ:QB=5:3:4

639. Taurxe A, B, C cy ROJIMHeaﬁHe. OmpenuTy HemO3HATE KO-

opMHATE jelHe Tadke aKoO je HaTo:

a) A(-2,4), C(—-i—,4>, AG:CB =2:5;

6) A(—4,7), B(1,~1), AC = 3AB u B € AC;
6) B(~2,~6), C(~5,6), AB= 3BC 1 C € AB.

A 640. Ha nmaroj nyssu AB onmpemuTd Tadyky P, ako:
a) A(1,-1), B(4,5), Tauka P uMa opauHATy 1;
6) A(—4,2), B(3,16), anciuca Tauke P je 1;
8) A(1,3), B(5,—1), Tauka P je mpecek ca ocom Oz.

A 641. Iar je tpoyrao ABC, u to: A(3,3), B(0,-1), C(3,1). Onpen-
WTH Tauky M y Kojoj cumeTpadtia yriaa BAC cede HacIpaMHy CTPaHUIY.

642. Ilate cy taure A(—1,—1), B(2,5) u M(5,1). Onpemuru ¥o-
op.MHATe NOomHOMKja N, HopMase 3 M ma AB. (Kopucrtury yumenumy
. 1ma je mopMmaJa Hajkpahie pacTojame om Tauke IO mpase.)

643. IlaTa cy Temena Tpame3a ABCD, u To: A(-2,-3), C(3,1),
D(1,4), AB || CD. Onpenutu KoopauHaTe Tauke B, ako je AB =5CD.

A 644. Nz3pauyratu noBpimHy Tpoyria ABC, OQHOCHO YeTBOD-
oyria MNPQ, ako je:
a) A(2,-3), B(1,1), C(=6,5); 6) A(=2,4), B(~6,8), C(5,-6);
8) M(1,-2), N(2,3), P(-1,4), Q(-3, 1),
2) M(-2,1), N(4,2), P(2,8), Q(0,6).

A 645. Ilata cy TeMeHa ocHOBUIEe AB jeIHAKOKPaKOI TPOYyTIa
ABC, umja je moBpmmua P = 5. Onpenuty kKoopiuHaTe TemeHa C, aKoO
je A(2,-2), B(6,0).

646. JlaTa cy Temena Tpoyria ABC. QnpemnTu TpaxeHy BUCHHY.
a) A(0,0), B(-1,7), C(7,1), ha =7  6) A(3,6), B(—1,3), C(2,-1), h¢ =
8) A(-3,4), B(— 4 1), C(-1,2), Tpaxm ce HajBeha BucHEHA.

A 647. [oxkazatu na cy Tauke A, B u C' KolmHeapHe:
a’) A(2:'—6)7 B(0)0)7 C(—153)7 5) A(l’?’)? B(4)_3)7 C(_2)9)’
8) A(4,7), B(0,-3), C(—2,-8); e) A(1,8), B(-2,-T7), C(—4,-17).

648. okasaTu Ha jJaTe TauKke TPUNAAA]y jeTHO] IPaBoOj
a) A(6,1), B(~2,9), C(5,2), D(=5,12);
6) A(3,3), B(0,5), C(=3,7), D(-9,11), E(6,1).
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649. /la mu naTe Tadke IpeNCTaB/bajy TeMeHa TPOYTJIa:

(L) A(O,Q), B(—1:3)7 0(5:5); 6) M(_1»1)7 N(5)_1)7 P(_4:2);
1 1 8 4
——, ==, L{=2,—= |, M| =,1)7

o) K(=3.=g). 1(-2- ) 4 (5.1)
Y chaydajy TpoyTrila M3padyHaTH HeroBy MOBPILUHY.

650. [la mu marte Tauke onpelyjy yerBOopoOyTrao:
a) A(3,-1), B(1,2), C(-1,1), D(1,—-2);
6) I{(1’4)$ L(3a—2)7 M(—l,lO), N(0)7)7
8) P(1,-5), Q(4,1), R(-2,4), S(6,0)?
Y ciaydajy 4eTBOpPOYTINIa M3PAUyHATU HErOBY IIOBPIIMHY.

6.2 IIPABA Y PABHU

Cryn Tauvaka (z,y) y KOODIMHATHO] paBHL, KOjeM OITOBapa JIH-
eapHA jeTHAUWHA 1O T U y, j& npasd.
OcHoBEHU 06/MK jemHaumHe mpaBe (UMRAUYUMHU OBIUK) je

Az +By+C =0, rzme je |A|+|B| #0 (onwmu ob6Iuk jenHauure mpase.)

Axo je A=0mu C =0, jeraurHa ce cBoau Ha y =0 — To je oca Oz.

Axo je B=0 u C =0, nobujamo: z =0 — To je oca Oy.

3a A =0, jermaunHa nobuja OGIUK: y = b, TO je mpaBa IapaJleiHa
ocu Oz, cJI. JIeBO.

3a B =0, jemHaYMHA TIAaCHU: ¢ = a, TO je IPaBa MapajelHa Ca OCOM
Oy, CII. Y CpeIVuHHN.

3a C=0u B#0, jerHaunta uMa obIuK: y = kz, TO je Koca IpaBa
KPO3 KOODIWHATHU TOYETaK, CJI. JECHO.

T3B. excnauyummnu obnuk (pelrer mo y) je:

y=kz+n (rIaBHU — eKCIUIMIUTHA OOJIUK jeTHaIHHE Ipase.)

Bpoj —% =k, B#£0, je:
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k=tga (xoepumujenT nmpasma HpaBe)

(a je yrao xoju je ompeben HpaBOM 7 TI03W- \\\
: . o4

TUBEUM HesoMm oce Oz.)’

Bpoj n je onceuax HpaBe Ha ocu Oy.

KoedumnujerntT k o;:[peT)yJe crenehe ocobure mpaBux:

k1 = ks (yCJIOB MapaeTHOCTA OBe HpaBe)

ki-ky =—1 (ycmoB HOpMAaJHOCTH [Be IpaBe)
ko — k1

tgp = |————| (yrao msmely mBe mpaBe (omrrap yrao))
14+ kiks

Bexkrop 7i = (4, B) je nopmaanu eexmop upase Az + By+C =0 (Buaetu
pememe 3anaTra 680).

. 1, B
IIBe mpaBe ce CeKy ako je T %= B Jemmauwmne mpaBUx HepUHUILY
2 2

CHCTEeM jenHaduHa:

Az + Biy+C1 =0
A2$+Bzy+02 =1)
Pemerme 0BOT crcTeMa faje KOOPIMHATE IPEceune TadKe.

A 651. Vcrahiz ocobenocTt y MOJI0KAjy MaTe TpaBe Y KOOPIUHAT-
HOM CHCTEMY:

a) 22—-5y=0; 6)3z—2=0; 8) bz = 0; 2) Ty+ 12 = 0;
0) —4y+7=0; })—e—11=0; e)z+y=0; ac) —13y = 0.
A 652. HanvcaTu y eKCIUIMIUTHOM OGJIMKY jelHaurHe MPaBUX:
il
a) dx—3y+12=0; 6) 22+ 4y =0; s)x+3y—§:0;
1
z)%x—gy—i—lzo; d) z—ay—1=0; ﬁ)aa———J+1—O,a;éO.

A 653. Ilate cy npase: (p1) 224+y—3=0, (p2) z+y—2=0, (p3)
y = =3z, (ps) 3z —y— 6 =0 u Tauke A(2,—6), B(-1,-1), C(1,1), D(2,0),
E(3,-3). Koja on maTux Tavaka IPHUIaNa HEKO] O HaTHUX MpaBux’

A 654. OmpemTy KOOpAWHATE TadaKa y KOjUMa JaTa IpaBa cede

KOOpIMHATHE OCe
a) v +y=0; 6) 2 —y+10 = 0; 8) z+6y+4=0.

A 655. Ha mpaBoj 3z —2y—3 = 0 opeuTu TavKy uUrje KOOpAMHaTe
3a,/]0B0JbaBajy MaT! YCJIOB:
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al @=1; 6) y=-3; 8) C(2,y); e) D(z,2z).

A 656. HammcaTu jemHaumHe mpaBuUX Koje Cy HapaJielleHe ca KO-
OPIVHATHUM OCaMa W CaNpPiKe TAUKY:
a) A(1,3); 6) B(-2,1); 8) C(0,-10).

A 657. Hanmwcatn jenmaurHy mIpaBe Koja MpOJNa3yW KPO3 KOODIH-
HaTHU MOYETaK W ca HO3UTUBHMM cMepoM oce Oz oapebyje yrao:
a) 45°; 6) 60°; 8) 135°; 2} 1507

A 658. OnpemuTy yrioBe o ¥ B MO KOjUM faTa MpaBa cede PeloM
oce z u y. ([lasume: Ilpeceunn yrao mBejy mpaBuX je owmap yrao!)

a) y=z+3; 6)20+2y—5=0; 8) 2 +yV/3-2=0; 2) 3z —yV/3+2=0.

A 659. O mpaBuUx HaTUX jemlHaUYMHAMA!
a)  —5y+7=0; 6) 2z +y—1=0; 8)3z—y+5=0;
2) 3z — 15y +4 = 0; 0) z+3y—1=0; h)z—2y+8=0,
7“3abpaTy MapoBe HapaleHuX U DapoBe HOPMAJHMUX IIPaBHUX.

A 660. O mpemuTu BpeIHOCT IapaMeTpa m, Tako Ha IpaBa 2 —y+
3 =0 Oynme mapaJjieqHa TPaBoj
a)2z+my—3=0; 6)mz—y+1=0; 8) (1—m)z+ (m+1)y—4=0.

A 661. OnpemuTy mapaMeTap ¢ Tako Ha Cy JaTe IpaBe HOPMAJIHE:
a) 3z +2ay+4=0mude—3y—5=0;
6) 9z +3ay—2=0u az — (a+2)y+ 1 = 0.

A 622. HanmucaTu jemHauumy cuMeTpase yria onpebhemor mpasoum
y==zV3 1 ocom Oz.

A 663. 3a Kojy je BpeOHOCT IapameTpa m IpaBa mz — 3y + 6 = 0:
a) mapaJsenna mpaBoj 2z + 2y + 3 = 0;
6) HOpMaJiHa Ha TpaBy = — 2y — 1 = 0;
8) HarHyTa mpeMa ocu Oz TOX YIaoM oz 60°7?

A 664. 3a Kojy BpemHOCT mapaMeTpa p Ipasa pz + (3 —p)y+2=0
a) Iponasu Kpo3 Taury A(2,—6);
6) mapanenHa je mpaBoj & + by — 7 = 0;
6) HOpMaJHa je Ha ImpaBy 2z —y +1 =07

A 665. 3pauyraru yrao usmely mpasux:
a)22+y—2=0m3z—y+3=0; 6)z—2y+4=0ma+3y—1=0;
8)3z—2y+1=0mu2z+3y+5=0; ¢)bx—y+12=0m 3z +2y+1=0;
0) 3e4+by—T=0maz—y+5=0; h)3e+y—T=0maz—y+4=0;
e) (34'\/§)m+(\/5—\/?_>)y+7:0Hm\/i—y\/?—)—S:O.
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666. Ilarte cy Tpu TlapaJienne npase: r+5y—4 =0, 224+10y—1 =10
u z+5y+3 =0. Koja oll BUX ce Hata3n usMeDhy ocrase mse?

667. Ilate cy“rauxe A(3,1) m B(—2,-9). Hahwu jenmaunny mpase,
KOja caapyKu KOOPAWHATHYW IOoYeTak W Oy AB nenu y pasmepn 2 : 3.

668. Ilata je nysx AB u npaBa z—y+5 = 0. [lox xKojum yraom u
y KOjOj TAUKM ce CeKy HaTa IpaBa M IIPaBa KOja IPOJa3U KPO3 KOOp-
IVHATHY TOYeTak W cpelullTe naTe nyxu AB, ako je A(1,-3) u B(7,1)?

A 669. OnpennTy yEyTpallkhe yriaoBe Tpoyria ABC, ako Cy CTpaH-
HuIile TPOyIrJiaa maTe jemHadrnHaMa.
a) AB:2z—y—-5=0,BC:2—3y—5=0,CA:2z+43y—6=0;
6) AB:z+2y+1=0,BC:2—-y=0,CA:z4+y=0.

A 670, OmpemuTy BpEeIHOCT peasHOT HapaMerpa m, TaKo Ia ce
IBe JaTe TpaBe CeKy MOoJ yryioMm on 45°.
a) 3z +2y—1=0ummz—y+2=0; 6)dz+2my+5=0muz—3y=0.

A 671. Hamucarw jenmaduunny cuMeTpaJte Oy:XRU AB, ako je
a) A(—lz?’)? B(311)7 6) A(l,O), B(37—2)

A 672. Ompenntyi KoopAWHATE TeMeHa Tpoyria ABC, OIHOCHO
wyeTrBopoyria KLMN, ako cy My naTe jelHaAUWHE CTPaHUIA:
a) AB:z—3y—1=0, BC:2z¢+5y—13=0,CA: 4z —y+7=0;
6) KL : 20 +y—3=0, LM : 22 —3y—15 =06, MN : 2a+y+5 = 0,
NK :2z—3y+9=0. %
A 673. Ha mpaBoj 3z + 4y — 14 = 0 mahu Tauky jenHako yIabeHy
on Tavara A(—1,6) m B(2,-3).

A 674. Y jemmauwmnu npaBe 12z + ky — 60 = 0 ompemuTu k, Tako ma
KOOPIWHATHE Oce ONCEeINajy On Wme my:k AB, Koja mMma my:xumy 13.

A 675. Tpoyrao ABC uma nospumuny 4 1 temera A(—1,4) u B(0,5).
Onpenntu KoopanHEaTe TeMeHa C, KOje NeXM Ha MpaBoj 2z +y —4 = 0.

676. a nm mpaBe 2z —3y—1=0,42-5y—-3=0maz+y—3=0
mpoJiase Kpo3 jemHy Tauky?

677. OnpemuTy mapaMmerap m, TaKo Ia ce IpaBe: mz + (2m +
Ny+m+6um(2m+z+(m—1)y+m—2=0 cexky y Taukm Ha ocu Oy.

678. Hahu mpaBy koja ceue mpaBe: z+y+3=0wm 2z —y—5=0
y Taukama A m B, Tako ma je Tauka M(1,1) cpemmmre nyxu AB.

679. Ha mpaBoj 2z —y — 10 = 0 mahu Tauky, Tako ﬁa je 36up
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KBaJ[paTa HEeHUX PacTojamba OX Tadaka M(—5,0) u N(—3,4) MEUHEUMAaIaH.

A 680. [lorkasatu ma je BekTop @ = (A, B) HOpMaJaH Ha TPaBy
Az + By+C =0.

6.2.1 HEKM OBJIVIIN JEIHAUMHE IIPABE

IIpema jemnoj akcmoMm reoMeTpwuje, mpaBa je ompebema ca mse
paznuunte Tauke. Heka cy To Tauke A(z1,y1) 11 B(z2,y2). CBaka Tauka
P(z,y), kKoja npunama npaBoj AB, uMa 0COGUHY ia je TOBPUIAHA ,, TPOY-
rra“ ABP jemmaka mymm. Kopucrehu ce oBoMm uumernumnoMm mo6ujamo

T Yy
zy oy 1 (jemmaumna mpaBe Kpo3 IBe Tauke)
a3 Y2 1

OIMHOCHO: (Y1 — Y2) + y(xo — 1) + z1ys — zayy = 0.
Axo je zy = zy mobujaMo jemHAUMHAY T = a.
Axo je y1 = yp UMaMo jemmaumny y = b.
Axo je x1 # zy jemHaUMHA ce CBOIX Ha

Y2— U
=—(

T — 1) (jemmauuEa mpaBe KPO3 IBe Tauke)
ZTa — E1

Ya—W
e
ry9g — 1

OBa jemmaumna MOMe ma ce TMPENCTaBU W y OBIMKY y = a8

TaY1—T2Y2

. Hopeﬂehﬂ je Ca EeKCIJIMOVUTHUM O6JII/IROM, YBI/Iba,MO Ja je
To—X1

Yo—Y1
L2—T]
KPO3 IaTy Tad4ky (z1,y1):

Koe(UWNUjeHT TmpaBma k=

. OmaBme mobujamo jemmaummy mnpase

Yy—un Zk(ﬁ—fﬂl)
Hawmwe, cBe nmpaBe koje canp:xe Tauky A(zy,y1) UMajy oBaj OOIHK
jemmaumHe (ocuM mpaBe x = 1), y KojeM k y3uMma pa3He BpeIHOCTH.

Axo je Tauka P(z1,y;) HaTa Kao Ipecek ABe HpaBe:

A1w+Bly+C'1 =)
Asx + Bay +C2 =0 Plz1,01)

Taga MMaMO jeTHaIUHY

m(A1z + Biy +C1) +n(Azz + Bay+C2) =0, |m|+|n|# 0 (upamer npasux)
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OBo je crym P aBuX Koje Caﬂp&ce IpeCcedHy Taln«cy IBejy I[a,TI/IX TTpaBUX

(m u n ysuMajy pasHe BPEIHOCTH).
Ocum Tora mmamo u cienehe obnuKe jenHaUMHE TpaBe

T .
% ¥ 1, mn#0 (cerMenTHN OGJIUK je[HAUWHE IpaBe)
m n

rme Cy m U n pemoM alcOmca, OJHOCHO OPIMHATA ITPECEeUHUX TaYaKa
opaBe ca OIroBapajyhum KOOpIMHATHUM OCaMa.
Axo je mat BexTOp F = (4,b), |a|+ 0| # 0, mapangeran ca mpaBoMm
p (BekTOp mpaBIa) M Tauka P(zi,y1) Te IpaBe, Tala je CBAKK BEKTOD
IpaBe p TMapalellal BeKTOPY p, Ia HoOHjaMo jelHaUWHY:
r—2T1 Y- U

= (KaHOHWYHYM OOIUEK jenHaunHe IpaBe) *)
a

. r—=z - .
YBomehu mapamerap t, TakaB ma je Lot byl =t, mobujamo
a

r=x1+ at
y=1wy + bt (HapaMeTapCKH 00JUEK jemHavunHe HpaBe)

rze ce KOOpAWHATe TadvaKa IIpaBe p Mo0Wjajy BapupameM BPeIHOCTH
peanHor mapamerpa t.
BexkTop mpasua p, 3a a # 0, MoKeMO HanucaT y oOnuky: p= (a,b) =
b : _r ;
a(l,—) = a(l,k). ¥Yaumajyhu na je p = (1,k), kaHoHUYHN OGIWK jel-
a
HaUWHEe TPeNasy y jeTHaunHy IpaBe KPo3 HaTy TauKy.

A 681. Hanmucatu jemmauury mpaBe AB, ako cy maTe Tadvke:
a) A(la 1)7 B(3a7)7 5) A(—g)l)? B(4) _-2)7 8) A(_3)1)7 B(—"3:4)

A 682. Jlara cy TemeHa Tpoyria. Hammcartu jennaumHe CTpaHULa
a) A(3,-5), B(—1,-1), C(4,0); 6) A(1,-1), B(3,5), C(=7,11).

A 683. Temena tpoyria cy: A(8,6), B(6,4), C(-2,14). Hahu jen-
HaUWHe TeRUIIHUX TUHIja M YBEPUTH Ce Ja Ce OHe CeKy y jelHO] TauKu.

A 684. CBaky On MaTUX IPAaBUX HAIUCATU y CETMEHTHOM OBJIHMKY:
a)v—y—1=0; 6) z—y+1=0; 8) bz —y + 20 = 0;
2) 3z —2y+ 12 = 0; d) z —4y+8=0; h) 4z + 9y +6=0.

A 685. Ocevak mpaBe m3Mehy KOOPIMHATHUX OCa je IIPElOIOBIbeH
TaukoM A(1,3). Konmmra je moBpmwmma TpoyTia Kojer ona ompebyje ca
KOOPIMHATHAM OcamMa’

A 686. HammcaTn jenmHavuwAy OpaBe KOja TPOJIA3U KPO3 TAUKY
N(6,—1) 1 ca KOOp IMHATHAM ocaMma oApebyje Tpoyrao nmoBpimae P = 3.

*) Moske 6utu a=0 unn b=0. Oxarosapajyhe jexnauune npasux cy c=z; y anOM n y=y1
y Apyrom ciyuajy.
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A 687. Kpos raury P(0,1) moctaBuUTU TpaBy, KOja je mpeMa OCH
Oz 'HarHyTa TOJ yTJIOM:
a) 45°; 6) 60°; 8) 120°; z) 185°.

A 688. Ha,HHC&TI/I:je,D:HaHI/IHy opaBe KOja IIPOJIa3u KPo3 MaTy TauKy
W mapajielHa je MaToj IPaBoj p:

a) A(2,—6), p: y=2z+T; 6) B(=5,1), p: 3z —y—1=0;
) V(2,5), p: 3z — 4y = 0; 2) G(2,-3), p: 52”-— % 2l
A 689. Kpos3 maty Tauky M mOCTaBUTH HOPMAaJy Ha IPaBy q:
a) M(5,-1), ¢: 3z —Ty—1=0; 6) M(-3,2), ¢: Tz + 4y = 0;
e) M(0,0), ¢: 3¢ —2y+1=0; 2) M(8,-1), ¢: z—3y—3=0.

A 690. HanucaTu jenHauwHy OpaBe, KOja MPOJa3d KPo3 Tauky A
U ceue MpaBy m HOX yIIOM on 45°:
a) A(3,3), iy = 4w — 1; 6) A(-1,3), m: 3z +2y+2=0.

A 691. Ha maroj mpaBoj p Eahm Tauky P, HajOaWmKy HaTOj TauKu
M, ako je:
a) M(2,-2), p: z+y+2=0; 6) M(2,-1), p: 3z —y+3=0;
8) M(1,2), p: z+3y+3=0.

692. IlaToj Tauku A Hahwm Tauky B, CUMeTPUYHY y OOHOCY Ha
[aTy TIpaBy s:
a) A(1,3), s: 2 —3y+3=0; 6) A(2,-3), st z+2y+1=0.

693. CBeTsioCHM 3paK mpoJasu Kpo3 Tauke A(4,6) u B(5,8), nama
Ha mpaBy z—2y+2 =0 u onbuja ce on mpaBe. Hahu jenmauuny onbu-
jeHOT 3pakKa.

694. CpernocHn 3pak monasm u3 Tauke A(l,2), ombuja ce oxn
npaBe 3z —y+5 = 0 m mposa3u kpo3 Tauky B(7,8). Hamucatu jemmaummne
yIamaoOT W OMO0JHOT 3paKa.

695. Jlare cy Tauke A u B u npaBa p. CBeTJIIOCHU 3paK MPOJIa3n
Kpo3 Tauky A, onbuja ce oI maTe IpaBe W MPONa3yW KPO3 Tauky B.
Hahwu jemmauwne oBa mBa 3paka, ako je:
a) A(1,1), B(2,3); p: ¢ +y+1=0; 6) A(1,2), B(-=1,3), p: +5y+1=0.

A 696. Kpo3 mpeceuny Tauky npaBux 2z+5y+8=0u 3z—4y—6=0,
TIOCTABUTH MPaBy KoOja:
a) cede ocy Oy y —4; 6) mpousaszu kpo3 Taury (1,—1);
8) mapaJenta je ocu Oz; 2) mapaJiesHa je mpaBoj & —y — 3 = 0;
0) ceue npaBy 4z —y+ 3 = 0 mox yraom oz 45°.

697. Jemmaunna (3m +2)z — (m — 1)y+m+4, m € R, npencrasiba
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CKyn mpaBuX. (3a pasHe BPEHHOCTH m, I(O6I/I_]a,MO Pa3IunTe IpaBe.)
IloxasaTu Ia ce CBe OBe MpaBe CEKy Y jemHo] TavKN. Onpemuru Koop-
IUHATe OBe TauKe.

698. IlaT je BexTOop j um Tauka A. Hammcatw jemmaummy mpase
Koja Canp¥U Tauky A ¥ IapaJjelHa je BEKTOPY p, akKo je:

0) 7= (2,-3), A(L,0); 6) 5= (%%) A(-2,2).
6) P=1(0,2), A(3,-3); 2) 7= (-1,0), A(3,0).

699. /lata je Tauka M m BekTop mi. Hamucaru y mapamerapcrom
obIMKy jenHauMHy IIpaBe m, KOja CaAPXHM TaUKy M ¥ mapaJelHa je
BEKTOPY 1M, aKo je:

a) M(2,-3). 7= (-1,2); 6) M(0,0), 1 = (%,—1);
8) M(3,1), m=(0,2); 2) M(=3,0) = AB, A(2,—1), B(0,3).

A 700. Tata je mpaBa p jenHAYUYMHOM y mapaMeTapcKOM OBIHKY:
z=-141, y=2-3t.
a) Hahu npeceuny Tauky mpase ¢: 2z —y — 1 = 0 u mpase p.
6) Hamucary jengadwuy mpaBe m, KOja calp:u Tauky M(—2,0) u map-
ajlellHa je ca p, ¥ TIaBHOM O6JII/IKy (y=kz+n).
" 6) Hamucary jenHauwHy IpaBe n, Koja CaIpyXu Tauky N(2, z) ¥ HOP-
MaJHa je Ha p.
¢) OnppenuTy HOpMAJHY Ipojermujy Tauke A(10,—1) Ha mpaBoj p.

701. Hanucaru jemmaunae cTpanuia Tpoyria ABC, ako cy:
a) jenEaduHe mBejy Bucuua: 2z —3y+1=0u z+y=0u A(l,2);
6) jenmaumne nBejy BUCHHA: T —2y—3=0u o +4y— 17 =0 u jemmaumnna
crpaEune AB: z —y—2=0;
8) temena A(2,1) n B(4,9) u oprouentap H(3,4);
2) cpemuura crparuna: M(1,2), N(7,4) u P(3,—4).

702. Kpos taury P(1,2) mocTaBuTH IpaBy, KOja je jenHako yaalbeHa
on Tadaka M(2,3) m N(4,-b).

703. OmpemnTu KOOpIWHATE OPTOIEHTPa TpoyTia ABLC, ako cy My
3anara TeMmeHa A(-8,4), B(-2,1), C(1,-3).

704. [laTe cy jemHavuHe IBejy CTpaHUIla Tpoyria: z+y—1=0mu
y+1=0 u rexumre 7(—1,0). Hahu jenmaumny tpehe crpanume.

705. OnmpemuTu jemHauwHe cTpaHWNa Tpoyriaa ABC, ako cy My
naTe jemHAYWHE: BUCWHE h.: 2z + 3y — 11 = 0, TexRUIIHE TUHUjE tp: 4:13 -
5y +3 =0 u crparune BC: m—3y—1_0
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706. Y Tpoyrny ABC' je mato Teme A(—2,5), jemmaunna BUCUHE hy:
22—3y+11 = 0 m TexxunIHe auEUjeE t.: 42+5y—3 = 0. Hanmucaru jenmauumne
CTPAaHHUOA TPOYTIIA.

707. OmpemuTu KoopauHATe TeMeHa KBampaTa ABCD, ako je maTo:
a) A(2,1) u C(4,5); 6) A(1,4) u B(4,5);
8) B(—3,—6) u jemmauwna mujaronaine AC: 2z +y+2=0.

708. Jemma mmjaromarna pomba je mBa myTa Beha om mpyre mmjar-
onase. Kpaha mujarorana je AC, rue je A(6,—4) u C(-2,6). Onpennrn
KoopJMHaTe TeMeHa B u D.

709. Herka cy ¢ +3y—8=0u 2z +y+4 =0 jemHaumHe IpaBUX HAa
KojuMa Jiexke cTpamHumna AB m mmjaronata AC pomba ABCD wm Heka ce
Tauka E(—9,—1) ramasu Ha cTpasunu CD. HanucaTy jemmauynne TpaBux
KOje calpike OoCcTalie CTPaHUIIE.

710. Ha npapoj = + yv/3 = 2V/3 oapemuTy Tauke A u B, Tako na
Tpoyrao OAB 6ylne jemHakocTpanndan. (O je KOODAMHATHU MOYETAK. )

6.2.2 HOPMAJIHM OBJINK JEAHAYVHE IIPABE

. ¥
Hexa je OP, P € p, P # O, BeKTOp HOpMAaJIaH Ha OpaBy (p), (ciamka).
Os3maumMo ca [ yrao Koju oBa HopMaJa onpebyje ca mo3suTwBHMM me-
aoMm oce Oz. Tama npaBy (p) MOKEMO ONMCATH jeTHAYMHOM:

zcosf+ysinf—p=0 (HopMaJJ;Hm 0BJIMK jesHaUYNHEe IpaBe)

rme je p, p > 0, Oy¥.WHaA HOpMaJe U3 KOODIu- y
' HaTHOT' ITOYeTKa Ha IpaBy (p). _
Ouurnenwo cy cos B u sin 2 KOOP AMHATE je - (PPN

HUYHOT BEKTOPa BEKTOPa O——ﬁ, Tj. po = (cos B, sin f). P
Ha ocmoBy 3amatra 680, momaszmmo mo joir ] X
jemHor OOJMMKa jemHauwHe mpaBe. AKO je il =
(A, B) BeKTOp HOpPMAaJaH Ha IpaBy p U P(zo,yo)
TauKa IpaBe p, Tala je 3a CBaKy Taudky M (z,y) IpaBe p BEKTOP 7l HOP-

= . ==23 .
MaJaH Ha PM, ma je - PM = 0. OnaBme moGwujamo:
Alz —z0)+ Bly—y) =0 (BeKTOpCKa jenHAYMHA paBe)

(Ynmopenute oBaj OGIMK ca ONIITHUM OOJIMKOM jenHAUWHE TpaBe.)
Ha ocmoBy oBora, moryhe je ommTy o6JUWK jeMHaUYMHE IDpaBe, Tj.
obnmk: Az + By+ C =0, 3a C # 0, cBecTU Ha HOPMAJHA OOJIUK:

Az+By+C

—sgn C'\/ A2+ B?

*) —sgn C' ce ysumMa 3aTo IITO je p>0, na je p= m

=0 *) (cBobeme jenmauure mpaBe Ha HOPMAJHU OOJIVK)
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Axo je M(zo,yo) Tauka, KOja je OI IpaBe p ylaJjbeHa 3a h, Tana je
jenHaumHa mpaBe Kpo3 M, mapalfenHe ca p: zcosf +ysinf—(p+h)=0.
OpaBne je: h = |zgcosf + yosinf — p| uinm

_ |Azo 4+ Byo + C|
VA% + B?

Kopucrehin ce ummeHnIIOM Ta Cy Tavdke cUMeTpaJe yIrja jeIHakKo
ylaJbeHe oIl KpaKoBa, HOOMjaMO jelHauWHe CMMeTpaja yriaoBa, OApe-
Henux mpaBuM Ajz+ Biy+C1 =0 u Az + Bay+Co =0 (JIBe CI/IMeTpaJIe):

h (pacrojame Tauke O mpaBe)

z+ B ! A B
Aazd Puy+ Oy QI £2R T Bt 2 _ 0 (cumerpaie yria)

\/ A% + B} \/ A2 + B2

A 711. Ilate jemHaduwHe MPABWX CBECTU Ha HOPMAJHH OOJIMK:
a) br — 12y + 26 = 0; 6) 4z + 3y —5 = 0; 8) 6z — 8y + 15 =0;
e) x+3y—4=0; d) Tx+y—8=0; h)z—y+6=0.

A 712. Iata je Tauka P u BexkTop 7. HamucaTu jemmadmHy Ipabe
KOja CaIp:Ku Tauyky P v HOpMaJHa je Ha i, ako je:
a) P(0,-2), it =(=1,2); 6) P(2,2), i=(L,4); 6) P(3,-3),7=(0,2).

A 713. HanucaTy jenHadwmy IpaBe n, Kpo3 HarTy Taudky N, map-
aJlelIHy ca MaTOM TPaBOM p, aKO je

a) N(3,-1), p: 2z + 3y+ 1= 0; 6) N(0,2), p: z—2y+7=0.
A 714. M3pauyHaTi pacTojame O KOOpIUHATHOT IOoYeTKa [0 JaTe
npase:

a) 3z +4y—10=0; 6)z+y+4=0; 8)2z4+y—-5=0.
A 715. Hahwm pacrojame mate Tauke of JaTe mpase:
a) A(2,5), p: 6z +8y+3=0; 6) B(3,2), ¢: ¢ —2y—4=0;
8) V(4,2), r: 4z — 3y +10 =0; 2) G(0,-3), s: bz — 12y — 23 = 0.

A 716. Ompemnnty mpaBy, Koja TpoJa3u Kpo3 Taury A(—4,3), Ha
pacTojamy 5 O KOOPIMHATHOI IIOYETKA.

A 717. Kpos Taury A mocTaBUTH TPaBy p, Koja je on Tauke B

yIraJjhera 3a 2, ako je:
a) A(1,0), B(-1,1); 6) A(-1,-1), B(2,1).
A 718. llaTe cy jemHaumHe cTpaHUla HapalerorpaMa: e —y+1 =0,
z—y—3=0,3z—4y+6=0, 3z — 4y — 7=0. V3pauyraTtu ny:KWHe BUCUHA.
A 719. Hahu pactojarhe uamebhy mapalieTHUX TpaBUX:
a) 3z+4y—12=0 u 3z+4y+13=0;  6) 92—3y+10=0 u 9z—3y+5=0;
8) z+Ty—5=0 u z+7y+10=0; %) be—12y+26=0 u Sz—12y—13=0.
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A 720. Hata je npaBa 4z+3y+1=0. Hahu jemmaunny nmpase Koja
je mapaJjesiHa ca HaTOM, Ha pacTojamy 3 O me.

721. HanucaTw jemmaumHy mpaBe, KOja je jedHaKO ylalbeHa Ol
IBe JaTe IIpaBe:

a)3z—4y+5=0m bz —8y—25=0; 6)2z—y+8=0mde—2y—1=0.

A 722. Hahm cumerpane yriaoBa onpebheamx maTtmm mpaBuM:
a) 12e+9y—17=0 u 3z+4y+11=0; 6) 4o+2y+7=0 u 20—4y+15=0;

e) t—3y+4=0 u 3z+y—18=0; 2) t—y+5=0 u y=T—=z;
0) 2z—y+1=0 u z+2y—12=0; B) a+y—6=0 u z—y—4=0.

A 723. Ha ocu Oz ompeIuTH TauKy jeQHAKO yHaJbeHy O MPaBUX
z+3y+6=0m3z+y+2=0.

A 724, Hanucatu jemnaumHy cuMeTpadie yria ACB tpoyria ABC,
ako je: A(0,0), B(3,-1), C(4,7).

725. HammucaTn jetHaUMHY cUMeTpalie HajMamer yria y TPOyTiLy
ABC, axko je: A(3,4), B(4,1), C(1,2).

726. OnmpemnTu yrao umaMebhy mpaBuX Koje mpoJia3e Kpo3 TauKy |
A(7,1), Ha pacTojamy 5 01 KOODIMHATHOT TTOYETKA.

727. Hahu jemmauwnny mpaBe Koja je ylaJjbeHa 3a 5 0X KOOPIH-
HATHOT IOYEeTKa U CAAPKMU TPeceyHy TAUKy OpaBuXx: z +2y—11=0mnm

2¢ —y—2=0.

728. Ha mpaBoj z + 3y = 0 oopemuT TavKy KOja je OJ KOOpIu-
HaTHOT IIOYeTKa yIaJbeHa KOJIMKO M on mpase z — 3y — 10 = 0.

729. OnpemuTu TauKy Koja je ol mpase 2z +y— 3 = 0 ymajbeHa 3a
V5, a jenHako je ynasbema u on Tauaka A(4,—3) m B(2,—1).

730. Jenma cTpaEuMna KBanpaTta je z+3y—>5 = 0. [learap kBagpaTa
je S(=1,0). OnpemmTy jemHaurWHE OCTAJUX CTPAHUINA KBaIpaTa.

6.3 KPYT. KPYT U IIPABA

Kpyr ca meaTpoMm S(p,q) ¥ TONYIPEUYHUKOM r UMa jeAHAUMHY:
(z=p)*+(y— )’ = r* (jemmaunma xpyra)
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T, R

Axo je meHTap KpPyT'a KOODIMHATHY TOUETAK (cimka rope mecHO)
jemHauMHA KPyTa MMa jeTHOCTaBaH OOJIWK

2 (jemmauwmna Kpyra)

I . JE
Taura P(z1,y1) je y kpyey ako je ;r:% +y? < r?, omHOCHO ako je (z1 —
p)? + (y1 — q)? < 2, a ean kpyea axo je zi + yi > r?, omHOCHO aKo je
(z1 =p)* + (31— 9)* > r?.
Topme mBe jemHaumue cy y T3B. KAHOHWMYHOM o6iwmky. Omumrra jen--
HaUMHA KPyTra MMa ODIHMK:

2’ +y? + Az + By+C =0 (ommra jenHavuHa KPyTra)

KOjU ce JaKO CBOMW Ha KAHOHWYHW OOJIWE.

Tamremra Kpyra je mpaBa Koja ca KpyroM WMMa TadHO je/THY 3a-
jemHnUKy Tauyky. AKO je meHa jenHauyuHa OOJUMKA y = kz 4+ n, Tala
napaMerpu k, n, p, q, r 3a70BoJbaBajy cienehm ycios:

r2(k* +1) = (kp— ¢+n)? (ycuoB momupa mpaBe U Kpyra)
Y cnyuajy z? +1y? =r?, 1j. Kanm je p= ¢ =0, uMaMo:
r2(k? +1) =n? (ycmoB mommpa, ako je p=q=0)

Axo je T(zo,yo) DOOVIPHA TaUKa KPyTa M TaHTeHTe, Tana jeTHAWMHA
_ TaHPeHTe MMa ODJUK:

(zo —p)(z —p)+ (vo — ¢)(y — q) = 7 (TELHI‘eHTa, KpyTa y TauKy: F(z0,Y0))
NI ok + Yoy = r? i

AKo TaHTeHTe 1) W ty KpyTa, ca HOAUPHUM Taukama Ty u Ty, ©Majy
3ajeHMYKY Tauky A, oHma ce Taj Kpyr w3 Tauke A eudu nod yeaom
p = <1V ATs.

Yrao mom KojuM ce ceKy HeKa IpaBa p W KPYT jecTe yrao mameby
opaBe p W TaATeHTe ¢ JAaTOT KPyTa, IOCTABJBEHO] ¥ TaUKU IPeCceKa.
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Yeao nod xojum ce cexy dsa xpyza *) je yrao mamely BUXOBUX TaH-
TeHTH, IIOCTABJHEHUX y IIPECEUHO] TaIKHU.

A 731. HanucaTu jeqHaunHEy KpyTra HOJNYIPEUYHUKA r, Ca HeHTPOM
S, akKo je

a) r=3u S(=2,0); 6) r=3/2u S(=5,—1); 8) ri= ; u 5(0,2).

A 732. O IpequTH HONYIPEUHUK U IeHTap KPyra OAaTOT jelHaUMHOM
¥ CBECTU jeIHAYWHY Ha KAHOHWYHU OOJIMK:

a) 2 +y? — 4o + 8y — 16 = 0; 6) 2+ +2—2y—1=0;
8) 2 +y* -3z —4=0; 2) 922 + 9y? — 6z + 12y — 31 = 0;
0) 2%+ y? + 10y = 144; B) 22 +1% = 0.

A 733. Y KaKBOM je IOJNOXKajy CBaKa O HATHX Tadaka y OIHOCY
Ha Kpyr ($ - 3)2 o+ (y - 2)2 =9 A(2)5)7 B(4>6)7 61(3’5)7 D(—l)—2)7 E(1)2)7
F(0,2), G(2,4)?

A 734. IlaT je KpyT: z®+y?>— 2 —6y+1 =0 u npase: p: 2z —y+6 = 0,
q:3z—4y—6=0mur: 3z +2y+7=0. ¥YTBpAUTH HONOMKaje IPaBUX p, ¢,
r, IpeMa TaTOM KPYTY.

A 735. Onpemuru MehycobrM mososka] nBa maTa KPyTa:
a) 1,—1)2+(y 3)?=16 u (z +3)* + (y + 5)2 = 10;
6) z% + y? —I—4r—2y+4_01/1(m+5)2+(y 4y¥ = 16
8) 22 +y? =26 mw 22 +y? + 2z — 4y —20=0;
2) $2+y2+2x—~3:0Hm2+yz—4m—8y—l—11:0.

A 736, HanucaTu jemHauMHY KpyTa KOMe je [aT IMeHTap S U Tadka
M (=a ¥pyry), ako je:
a) 5(2,4), M(4,-1); 6) S(0,0), M(—1,7); 8) S(1,-3), M(0,0).

A 737, HanucaTu jeTHAYWHY KPyTa YWjU je TPEYHUK HaTa Ly AB:
(l) A(_5:2), B(1)4); 5) A(lr_l)v B(—1:_5)'

A 738. OpenTy KpYT MOXyIPeUHUKA 3, KOJU Canp:ku Tauky A(0,2)
u nomupyje ocy Oy.

A 739. Hanucatu jenqgaumHy KEpyra KOjU ¥ KOODIMHATHOM IIOYETKY
a) momupyje ocy Oz m mpolsasu Kpo3 Tauky N(0,10);
6) nomapyje ocy Oy u mpousa3u Kpo3 Taury M{—12,0).

A 740. Onpenutu _]e,lIHa,‘II/IHV Kpyra Koju JJ;OIHxIpYJ'Q” “aTm hpyr ks
aKo My je I[aT meHTap 'S, ako je:
a) k: 22 +y? 4:3—5—01/15(5 4); 6) k: 2? +y? +4m—2y+1:01/15(2,4);
8) ki x? +y? +2x—6y—39=0m 5(2,—1).

*) Tako ce nepunuiie u yrao usmeby 6uio koje mpe Kpuse.
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A 741. Hahu jemmaumny kpyra ca neaTpoM C, KOju HOIUPYje JaTy

opaBy p:
a) C(3,2), p: 3z +y—4=0; 6) C(~4,2), p: 3¢+ 4y — 16 = 0;
e) C(0,0), p: 4z —2y+5 = 0; e) C(2,2), p: y=2z+3.

A 742. QOopennTu jeMHAUNHY KpyTra IMOJIYIPEYHMKa 2, Ca HeHTPOM
Ha IpaBoj y = 2z, Koju momupyje ocy Oz.

743. HanucaTy jefHAUMHY KpPYTa MOJyTIPeUHUKa 5, KOJU CALPKU
Tauky A(2,—1) u Ha ocu Oz oJcena TETWBY IyXKUHE 3.

744. HammcaTu jeqHaumHy Kpyra YyIUCAHOT y TPOyrao, duja je
jemma crpanmma Ha ocu Oz, IpyTa je Ha mpaBoj 3z —4y+36 = 0, a Tpeha
je cuMeTpuuHa IPYToj y omHOCy Ha ocy Oy.

A 745. Kako mariena jefHauuHa KPYyTa KOjU CaIpkU Tauke A u B,
a meHTap MYy je Ha HaToj IpaBOj, aKo:
a) A(1,3), B(3,5), nata npaBa je oca Oy;
6) A(0,—2), B(1,1), nata npasa je oca Oz;
e) A(1,6), B(3,—2), nara mpasa je z —y+ 3 = 0;
2) A(0,0), B(~1,—1), nara mpasa je z —y+1=07

746. HammcaTy jemHaumHy KpyTra OIKMCAHOT OKO Tpoyriia ABC:
a) A(0,1), B(2,0), C(3,-1); 6) A(2,1), B(2,-3), C(5,0);
8) A(2,5), B(—6,1), C(3,-2); 2) A(2,2), B(4,6), C(8,8).

74'7. llate cy jemmaumue cTpaHUNa Tpoyria: 2e+y—1 =0, 3aTum:
z—2y+7=0mu3z—y+11=0. OnpemnTu jenHauMHy ONMCAHOT KPyTa.

748. Hamucarn jemHaunnay Kpyra kKoju y Taukn T'(2,1) momupyje
mpaBy 2z +y—5 =0 u gomupyje mpasy 2z +y+ 15 =0.

749. Kpyr moaupyje mpaBy z+y—2 =0y tauku T'(1,1) u canpxm
rauky A(4,0). Kako riacu jeprAsmga oBor Kpyra?

3

750. OmpemuTy jenHaUMHy KpyTa KOjU JOIMpYje ImpaBy bz +
12y — 10 = 0, a MeHETap MYy je 3ajelHMUKa Tauka OpaBux 3z —4y+11=10
u bz + Ty — 50 =0.

751. Kpyr ca meaTpom S(3,—1) ozncena Ha npasoj 2z —5y+18 =0
reruBy nyskmae 6. Hahwm jenmaummy oBor Kpyra.

752. IlaTa je mpaBa 3z — 4y + 24 = 0. Ompemmtu Ha ocm O
IeHTap Kpyra, KOju WMa IOJIYOpedHrnk r = 5v10 u Ha maToj mpaBoj
oncemna TetuBy mysxkwHe 10.

* 753. Kpo3s Taury M(6,1) mocTaBibeHa je HopMaJIéL Ha MpaBy y =
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Tz + 9. Homroxje HOpMase je rtauka N. Hahwu jemmauummy Kpyra xoju
caapxm Tauke M m N m momupyje ocy Oz.

A 754. Hahu xoop muraTe mpecedre Tauke IpaBe U KPyTra, OMHOCHO
IBajy Kpyrosa:
(1.) y=2zx+2u (z—-1)?+ (y—2)? =8;
6)z—y—1=0u (z—2)?2+ (y—2)? = 13;
8) (z—8) +(y—102 =49 u (x +4)? + (y — 5)? = 36;
2) (z—1)2+(y—22%=9m (z-5)%+(y+1)? = 16.

755. IlpaBa 3z +y — 4 = 0 oxcena ozn Kpyra ca meETpoM S(7,3)
JyK ca meHTpa’HuM yriom oin 120°. Hahwu jemmauwmay oBor Kpyra.

756. W3 Tauke A(15,—5) moByhwu ceunny Ha Kpyr z? 4+ y? = 50,
Tako Ha ce mobuje TetuBa nyxxuae 10. HammcaTw jemnaumny ceunie.

A 757. Hahu jemmaummy TeTwBe maTor Kpyra k, Koja je DaToM
TaukoM N TIPENoJoBJheHa, aKO je:
a) k: (z—2)*+(y+1)> =4 u N(3,0); 6) k: 2> +y* =9 m N(2,1).

~ A 758. HanucaTtw jemmauwny TaHTEeHTE KPyra y OaTO] TaUKH:
a) 2% +y* =25 u T(3,4); 6) 22 +y* =10 mw T(3,y > 0);
8) 2’ +y? —4z —2y =20 u T(z,5), = < 0.

A 759. ITaT je kpyr k u npaBa p. Hahwu jenmmauway TaHrenTe ¢ ako:
a) k: (=2 +(y—4)?*=5,pry=2c-3ut| p;
6) k: 2?2+ 9y + 102 —2y+6=0, p: da+2y—3=0wu t || p;
8) k:(z—1)>2+(y+2)?2=5,p: 3a—6y+5=0mtlp.

A 760. Ha matoMm KpyTy ompemuTH Tauky A HajOIMKy W Tauky B
HajymaJbeHm]y Ol maTe MpaBe, aKo je MaTo:
a) (2 =3+ (y+4)?=5mdz—2y—5=0;
6) 2 +y* — 20 —4y—20=0u 3z +4y+34=0.

A 761. IHat je ¥pyr k m mpaBa p. Hahu rtanremre martor Kpyra,
Koje ca mpaBoM p ompelyjy yrao om 45°:
a) k: 2?+y* =13 u p: bz —y+2 = 0;
6) k: 2’ +y*=bump a+2y+3=0.

A 762. OnpemuTu yrao MO KOJUM Ce CEKYy:
a) mpaBa y =3z — 1 u kpyr 22 +y? — 4z — 1= 0;
6) xpyroBu z? +y? — 6z —2y+2=0m 2? +y? — 4z +4y+6 = 0.

A 763. Hahu rtamrenTe m3 mate Tauke A Ha matu Kpyr k. Ilox
KOJUM Ce yTJIOM BUIW KPYT k m3 Tauke A7
a) A(0,0), k: 2% + y? — 10z + 2y + 25 = 0;
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6) A(=8,0), k: x> +y> =16; ) A(8,8), k: z? +y* = 32.

A 764. *) VI3 nate Tauke A mOBydeHe cy TaHTeHTe Ha KpyT k. Hahu
KOOpIMHATe NOAWPHUX Tadaka He onpebyjyhm TamrenTe, ako je:
a) A4, - mk: 22 +y*—22—-4=0; 6) A(L,1) mk: «*+y* + 2y = 0;
6) A(~2,6) m k: z® +y? — 2z — 2y = 0.

A 765, [lumckyToBaTy TOJOKA] IPaBe p y ONHOCY Ha HaTU KPYyT, Y
3aBUCHOCTY OJl BPEIHOCTH peaJHor mapamMerpa (k mium n), ako je:
a) pry=krmal+y?—10z+16=0; 6)p:y=kewm (z—3)°+y°=1;
8)pry=z+nuait+y?®—22—2y+1=0.

766. 13 Tauke A(6,—8) moByhu TanrenTe Ha KpyTr z’+ y? = 25.
NspauymaTu pacTojame Tauke A 01 OHe TeTWBe Kpyra Koja CIaja
nonupHe Tauyke M u N TaHI€HTH.

767. OupemmTn jemHauMHy KpyTra KOjU IPOJasu KPO3 KOOpIu-
HaTHMY IOYeTak, a npase 3z —4y+8 =0 u 3z+4y+8 =0 cy My TaHreHTe.

768. 113 Koje ce Tauke mpaBe x —y —4 = 0 By Kpyr a2’ +y? =5
TOJI IPaBUM yTJIoM?

. . % 769. Kpos Tauxy A(14,2) mocraBuT# IpaBy p, Koja KPyT (= — 12+
“(y—2)% = 13 ceue mox yriaom oz 45°.

* 770, Y sraurn A(1,0) kpyra z?+ y? = 1 mocraB/beHa je TaHIHTA.
OnpemuTn ¥aji ¥TOoj TaHTeHTH Tauyky 7', TaKO Ha MOBPIIMHA Tpale3a,
obpaszoBaHOT ocaMa Oz u Oy, TAHTEHTOM y TaUkW A W TAHI€HTOM W13
Tauke T, Oyme jemHaka k7

6.4 EJIUIICA. EJIUIICA N ITPABA

Jenmaumna, equnce (ciuka JIeBo) je:

2 2 e x
=+ _bE =1 mwin b’z’ + oy’ = *b*, (jemmauuba neHTpasNHe euIce)
b

ca [eHTPOM cumerpuje 0(0,0). (OBme he BuTE peur yriIaBHOM O IeH-
TpaJHOj eJIWICH, Ha ped ,leHTpalHa“ HellemMo HOCeGHO WCTHUIATH. )
Axo je merTap emumice Tauka C(p,q) (CiIuKa [eCHO), jeqHATUMHA eJIAICe
TITacu:
(z —p)?
a

(¥—a) =,

=3 (KaHOHWYHM OOIUK jeJHAUMHE eIUICce)

_|_

*) [IpuMeHa CKaJapHOr IPOM3BOMAA JBAa BEKTODA.
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rne cy a u b monyoce enunce. *) Ionyoca a je mapasenna ocu Oz.

y
T
b
.
v S(pq) 7
0 X
| __—

TeruBa Koja canp:ku NEHTAD HA3UBA CE NPEUHUKOM eIIUIICE.

Taure Fy u Fy cy ocuoce enunce. Kmke cy Ha Behoj ocu. 3a 6uno
KOjy TauKy M eJyuIice BayKW jeMHaKocT: Fy M + FoM = 2a. (Kopuctumo
U O3HaKe: p; + p2 = 2a.)

Iy Koja cmaja M@Ky ca IPOM3BOJFHOM TAUKOM eINHIICe je padujyc
Te Tauke. M3 ocermuernor Tpoyria mobujaMo Be3y:
¢® =a® - b? (koopImHATE KUKa esuICce)

Wctuyaemo jour jenny Bemwdmmy:
C
e= - (eKcHmeHTpUOMTET eimICe)
a
AKo je mpaBa y = kx + n TaHIMeHTa eJHUICe, Tala BaKW:
a’k? 4+ b% = n? (ycmoB monmpa IpaBe U HEHTPaJHe eluice)

Ako je mpaBa t TaETeHTa esunce y Tauku 1'(zo, yo) KOja je Ha enwmcy,
Tala je jelHAUMHa Te TaHTeHTe:

L B0y (ramrenta y Tauru T'(zg,yo) emumce)

IIpaBa kpo3 Taury T(zo,yo), HOPMaJHA Ha TAaHTEHTY je HOPMaJa
emuice y Tavuknd T'(zo,yo).

YTao MO KOjuM IpaBa cede eIHUICY je yrao KOju Ta IIpaBa OIpe-
Dyje ca TaHTeHTOM y IpecedyHoj TadKu.

Yrao moI KOjUM ce ceKy IBe enuice je yrao msMelhy BUXOBUX

TAQHTEHTN y jeOHOj MPECeUHO] TAUKMU.
") ‘7

v <1, aaKOJ€—+

b2 L

Taura M(z1,y1) je y elIumIcu ako je ——|—

Ta,ga Je TauKa M BaH eJIUICe.

b2>

A 771, OmpemuTy HONyoce, KIDKe U eKCHEHTPUIUTET eIUIICe:
a) 1622 +9y? = 144;  6) %+y2:1; 8) z? + 16y* = 16;
e) 26z + 16y2 = 1; 0) 422 + 9y? = 144; B) 2% + 4y? = 100.

*) Beha oca ce masusa gowaanon, s6or Tora mWTo cy Ha 10j smke (GoKycu).
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A 772. OQnpenuTu MeHETap, HOIyoce, KuKe U eKCIeHTPUIUTET eJIrIce:
a) 3z? +4y? — 18z — 40y + 115 = 0; 6) &* + 4y* — 4e — 12 =0;
e) 9% + 4y + 54w — 40y + 1456 =0; 2 422 4 5y? — 24z + 20y + 36 = 0.

A T73. Ilata je em/mga ;vz +4y? = 16. OmpernTy IOJIOXKaje TadaKa
ow TN ;
A(-1,4), B(2,3), C(0,5), D<3,~%/;>, E(2,—V3), F(2,~1) y omHocy Ha
aTy eJTuICy.

A T74. I[y}I{I/IHav}HOJIOBI/IHe TeTHBE eNUIce, K0ja CALPKU HKUKY,
HopMaJlHa Ha Behy mousryocy, HasuBa ce napamempom enuuce. O3HadaBa,
ce ca p. VzpauymaTtu mapamerap enuuce b’z? +a’y® = o*0® (Ha cir. neBo
PF,).

A 775. HanvcaTu jemmavyuny OeHTPaJHe ejIMIce, aKo je JaTo:

a) monyoce: a =6, b=4; 6) 2¢c = 10 u Beha oca 2a =16 *);
1

8) 2¢ =10, mama oca 2b = 8; 2) e= 5 H Beha moanyoca a = 12;

0) e = 0,6 n Mama monyoca b= 38; 5) a—b=1,5uc=3V2;

e) b=>5m F1(0,—4); ac) e =0,8 1 Fy(6,0);

3) Fi(=3,0) me=0,6; u)p=4wu M+ FM=18, M Tauka enumce.

A 776. Hanucary jenmaduHy ejuice, JaTe EMEe U IOJIyoce:
a) Fi(=3,5), F»(3,5), seha moiuyoca 5;
6) F1(10,-8), F5(10,8), mama noiyoca 6;
e) F1(6,5), F2(6,1), Beha moxyoca 2,5.

Vb
A 777, Exunca ca sKmKOM Ha ocr Oz UMa eKCHeHTPUIUTET e = ——

u campxu Tauky A(3,—2v3). Hammcatn meny jemmauumy.

A 778, Hahw jenmaumny enwuice koja momupyje ocy Oy y KOOpIn-

HATHOM IIOUeTKY, ca meHTpoM S(5,0) ¥ eKCUeHTPUIUTETOM e = B

A 779. OnpennTu jeHAUWHY eJIMIICe KOja CaIPMKU [ABe HaTe TadKe:

a) A(0,7) m B(8,0); 6) M(5,—V15) u N(-V10,3v2).

A 780. Onmpenutni KéolaﬂMHaTe mpecevHux TadaKa TaTe IpaBe U
JaTe eJIuIrce.
a) 3z+2y—20=0 1 2 4+4y? =40; 6) x+2y—T7=0mn 22 +4y? =25;
8) 2e+y—10=0 u 422+9y* =36; 2) 3z+10y—15V5=0 m 9z>+25y? =225.

A T81. I/I3paqyﬁa:TI/I AY>KUAY TeTWBe KOjy JaTa MpaBa OIcena Ha
[aTO] eNMUICH:
a)3z—4y—12=0m 922+ 16y%> = 144; 6) x —2y—4=0u z? +4y*> = 16.
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A 782. Hahwm Tauke HpeceH@_%'ggIH:lIcq_:'( ;
a) 26® +3y* =12, 322+ 2 = 12;  6) 22 $:12y° = 36 m 2 + 3y% = 12.

783. Kpo3 maTy Tauky A mOCTaBUTHU TETUBY nate eJIiIce, TaKo
na A OylIe cpemuiiTe TeTWBe, aKo je:
a) A(-2,-1) mz? +4y?> =12;  6) A(1,1) m 5z + 6y = 30.

784. Hahwu TemeHa ¥ MOBPIIMHY KBaApaTa YIMCAHOT CIIVIICY :
P y P y y
a) z? + a?y? = d?; 6) b2z? + a?y? = a?b?.

785. Y enuncy z’+4y® = 4 je yumcan jemHaKoCTpaHUIaH TPOYTao,
umje je jeIHO TeMe NeCHHU Kpaj Beluke oce enumnce. OnpemuTr Koop au-
HaTe OCTaJa JIBAa TeMeHa.

A 786. HamrcaTy jeHaUUHy TaHT€HTe JaTe eJNUICE ¥ JATOj TAUKH:
a) A(2,-1) m z? + 2y* = 6; 6) B(—1,3) u 622 + y? = 48;
6) M(3,0) u 4z + 9y* = 36; 2) N(0,—5) u 2z + y* = 25.

787. TaHrenTe enuice, KOHCTPyUCAaHe y KpajeBUMa jeJTHOT Ipe-
YHUKa, TapatderHe cy meby cobom. lokasarm.

A 788. Hanucatu jenmHauwre TaHTeHTH JaTe ejHIICe, IOCTaBJbeHE
U3 JaTe TadvKe:
a) A(2,7) u 2?2 4 4y = 100; 6) B(6,1) u 322 + 4y® = 48;
8) M(—16,9) u 2522 + 24y* = 600; 2) N(=6,—1) u 2? 4 4> = 20;

A 789. Hahm TaHTeHTe maTe enwice, mapaJjejHe IPaBoj p:
a) 2®+4y* =100 u p: 20—3y+1=0; 6) 42> +5y>=120 u p: 4a—2y+3=0;
8) 22 +9y?=9 u p: z—3y—2=0; 2) 22 +4y’=1m p: z+y—2=0.

A 790. Hahu TamTeHTe nate eswice, HOpMaJHe Ha IPaBoOj n:
a) 92+ 16y =144 mwn: 2 —y+3=0; 6) 2> +200>°=20mw 2+ 2y —3=0.

791. Hate cy enumca z?+4y* = 20 u npaBa z+y—n = 0. O xpenutu
peajlaH mapamMmeTap n, Tako 1a J1aTa IpaBa;:
@) mommpyje maTy eJuICy; 6) ceue mary eywICy;
8) HeMa 3ajeHUYKUX TauaKa Ca HaTOM eIHICOM.

792. laToj npaBoj p Hahy Haj6IMKY ¥ Hajmasky TauKy Ha IaTo]
eJIUTICHU, aKO je:
a) pr e4+y+7=0u 22 +4y? =20; 6) p: 2z —3y+15 =0 u 422 + 9y = 72.
793. OmpenuTyt yrao Mo KOJUM Ce CeKy:
a) mpaBa 2z —y+5 =0 u enunca z? + 6y* = 10;
6) enumnce z?+2y? =2 u 222 4 y® = 2.

794. Hahu 3ajenanuke TanrenTe eqﬁncn:
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a) 22 +y* =8 ma?+ 3y =12; 6) 4a® +5y*> =20 u 5z + 4y? = 20;
e) 322+ 4y? = 12 m bz + 2y = 10.

795. HanucaTu jeqHaunHy TMeHTpAJHEe eIUICe KOja
a) mommpyje mpaBy z+y—5=0 1 UMa BeJIUKy OCy 2a = 8;
6) mommpyje mpaBy z + 4y — 10 =0y Taukm A(2,2);
6) momupyje mpase z+y—8=0wu z+3y+ 16 =0;
2) nomupyje mpase ¢+ 6y —20=0u 3z —2y—20=0.

796. IlpaBa, Koja Ha KOOpIMHATHUM ocaMa onpelyje jenmmaxe
cerMenTe, je TaHTeHTa eNUIce:
a) 922 + 16y* = 144; 6) 11z? + 10y* = 440.
OnpemnTn jeMHAUHHY Te IpaBe.

797. Hahu Tanrenty enuimce 4z2 4 9y? = 288 kKoja y IPBOM KBaJl-
paHTy ca KOOpIMHATHUM ocaMa onpebyje Tpoyrao moppuume 48.

798. OnpemuTu OHy TaHTeHTY enumnce z? +4y* = 20 uuju je oznce-
vak usMely KOOpIMHATHUX OCa MPENOJIOBJEEH TATKOM IOIMPA.

799. IlpaBa 2z —y+ C = 0 je mopMaua enmnce 3z? + 4y? = 48.
Onpemaru mapamerap C.

x 800. Hata je emmmca 3z? + 4y? =12
a) Oko enuice ONMMCAH je jeNHAKOCTPaHWYaH TPOYrao, TakKO Ha My
jemHO TeMe MpWIala HO3UTUBHOM Hely oce Ox. OnpemuTu jenHaumne
cTpaHuna Tpoyria.
6) Y rmauku T(—1,y > 0) emmice je mocraBibena TaHrenTa. fben once-
vyak Mehy BepTuKaIHMM TaHTeHTaMma (HOBYUEHUM y TeMEHHMA eJIMICe)
je mpeunuk Kpyra. [lokasaTu na oBaj Kpyr IPOJIa3yW KPO3 KILKe eJIUIICE.

6.5 XIIEPBOJIA. XUIIEPBOJIA U IIPABA

Xumep6odia Ha CIUNU JOJIE JIEBO MMa jedHAUMHY:

S -F = 1wz b?z? — a®y? = a®b? (jemmauvHa IeHTpalHe XuIepGoIe)
a

Iber menTap je KOOPAWHATHY odYeTak. AKO je meHTap Xunepbolse Tauka
C(p,q), CIMKa IEeCcHO, Tala MMaMo:

)2 2
(2 2p> - (v bzq) =1 (xamoHWUYHK OOIUK jemHaunHe xmmepboie)
4 :

IMoxyoca a, Mcupes Koje je y TOpiboj jenHAUMHHE 3HAK ,+“, je peaana,
IOK je b umazunapra monyoca. Ha peamnoj momyocu cy ke Fy u Fy.
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3a KIKEe BaKM YCIOB:

¢ =a® 402 (koopmuHATE MHIDKa XuIep6oire)
y
b
M(XI N —gi_ T 4
W\ .
ﬁy—a 0 2\ Klco) X
.

Axo je a = b, mmamo pasnocmpany xunep6ory: z? —y? = a?.
CIuaHO eIUICH youyaBaMo:

C

e= (excmenTpumuTer XUMIEpGOITE)

Xwumepbosa mMma nBe acuMiTore. Kon nenrpasme xumep6oire:

b 2
y=+-=z (jemmauwna acuMITOTA IEHTpaJHe Xutepboe)
a
b <
y—qg==1-(z—p) (JemHauwHa acHMMITOTa XuIepboIe)
a
2 2 y

Jemraumua 2—2 - 1;—2 = —1 marobe
opencTaBiba XMIepboly, Kojy Tpeba
3AMUCATH Kao Vi
2 2

z Yy : X
e iy =1 (cnuka mecHO) _ .

- € 5 .
Y oBoM ciuyuajy je e = 30 Jep Jje /\

b pearsHa, a ¢ MUMargHapHAa IIOJIYyOCa.
3a cBaky Tauky M Xumepboile, akKo je a peasiHa HOJIyOCa, BasKu:

lp1 — pa| = |FLM — F3M| = 2a

OBoM ocobuHOM ce xmIep6oia NedUHAIIe Ka0 CKYI Tadaka.
Axo je mpaBa y = kx + n manzenma xunepboie, Tama je:

a?k? —p? = p? (ycmoB momupa mpase u xumep6oire)
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Axo je T(zo,yo0) Tauka Ha xumepbouu Tana je:

Zof B (ramrenta y Taukn T(zg,yo) Ha xunepboin)

a? b2
IIpaBa Koja caapsku Tauky ' xumepboie, a HOpMaJHa je Ha TaH-
FeHTH y TOj TAUKW, IPEICTaBbA HOPMaAY Xumepboure.
Yrao mox KojuM mpaBa MIM KpWBa cede xmmepboay ompehyje ce
Kao KO KpyTa W eJuIcCe.

A 801. Opmpemuru moayoce, KIDKe, eKCIEETPUINUTET W ACUMITOTE

xurnepooue: ,
a) z? — 16y* = 16; 6) 25z% — 36y* = 900; a) 2z - 3y% =6;

g T B oy, 3L L B) 4e? — 2557 — 100 = 0
4 141 g T B Ty T d e
e) 3z — by? + 6z + 20y — 92 = 0; oc) 4z? — 4y* — 8z + 8y — 100 = 0;

3) 92% — 4y* — 18z — 8y — 31 = 0.

A 802. Axro je b’2? — a%y? = a?b? mara xumepboia, Talda TauKa
A(zo,yo) Tesku Ha zunepboau, ako je bizi — a’yd = a?b?. Axo je, mar:
b2z2—a’y? > a?b?, Tama KakeMo
na je Tauka A ean zunepbose.
Tama Tauka A TpuUmana OHOM
Jlelly PaBHU, KOJU CaIPKU KU~
e Xxurepboile, Ha CJIUIA JeC-
HO — oceHueHo. Ako je
b2x? — a’y? < a®b?, Taura A je
y zunepboau, Ha CIUIU HEOCEH-
YeHU IeO.

y

2,2
p &£ 1 .
AKo je mata xumepboia %_JZ =1, onmpemmTil y KaKBOM CY TOJIOMKA]y,

y omEocy Ha xumepboury, Tauke: A(5,0), B(5v2,—-2), C(=6,1), D(2,-3),
E(-5V3,2v2)?

A 803. CacTaBUTH je THAUWHY XUTepOOIIe UUjH je MeHTaAp CUMETPH]je
TauKa S, aKo je HaTo:
a) 8(0,0), a=5, e= 1,4y
6) 5(0,0) m Tauke xumep6ome: A(8, —V7) u B(~10, —4);

e) 5(0,0) u Tauke xumepboe: M(_\/? 3) u N(3, 32_9)7

2) ke Fi(—5,0), F5(5,06) M eKCIEHTPULHUTET € = Z;
0) ke Fy(2,8), F5(22,8) u mMarunapHua oca je 12.

A 804. Hanucarny jemmauymny xumnep6oire koja canpxu Taury A(—3,1),
qmje acuMITOTe ceky ocy Oz mon yriom on 30°.
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A 805. Ompemuty jemHauwHy XUNepboe, aKo Cy HaTe HIEe U
aCUMIITOTE:
a) (£2v2,0), y = +z; 6) (0,43), y = +2z.

A 806. Xunep6Goura ca nearpom S(0,0) mponasu kpos Tauky B(20,—9),
a jenHa FeHa aCUMITOTa caIp:Eu Tauky A(—8,—6). OmpemuTty jen-
HAUWHY Xunepboue.

A 807. Hahm roopmmHaTe mpecevyHWX Tavaka HaTe IpaBe p Ca
TaTOM XHIIePOOJIOM:
a) p: 2z—y—8=0 u 322 —5y*=28; 6) p: 22—y+1=0 m 4z>—9y>=36;
8) p: 2e—y—10=0 u 522—20y*=100; 2) p: 4y— 5v32=0 u 25z%—4y? =100.

A 808. OnpemuTy TeMeHa KBaApaTa YNUCAHOD y XUIepOOJIY:
a) 8u%—y2=8; 6) 2522 — 16y* = 400.

2 2
A 809. UspauyraTu pactojame Kimka xumepboie ;—6 — 5—4 =1on
BHEeANX aACUMIITOTA.

A 810. Hara je xumep6oia bz? — 4y? = 20. Hahwu myxuny TeTtuse
KOja CalIp:U NecHYy KIDKY UM mapaltefHa je npaboj x4y = 1.

A 811. HanucaTu jeqHaUMHY TeTVBe naTe Xuinepboie, Koja je maToM
TaukoM M IpenoJioBJbeHa, aKo je:
a) M(2,1) u 22 — y* = 1; 6) M(5,1) m 402 — 9y? = 36.

A 812. HanmmcaTy jenHaumHe TaHTEHTE W HODMAaJe JaTe eJUICEe Y
IaTOj TaUYKW A esmice, ako je:
a) 2e* —y* =2 m A(V2,y > 0); 6) 42® —y?* =32 m A(x < 0,2).

A 813. MspauyHaTy Oy:XWHY p HOJIOBUHE TETHBE, KOja CaupKu
HIDKY M HOPMAJIHA je Ha pealHy ocy xumepboise: b%z? — a’y? = a?b?
(napamemap xumepbGoie).

A 814. Hahwu oHe TamHreHTe mare xmmepboltie, Koje cy mapaJiejHe
naToj MPaBoj p, aKo je:
a) prx—y+7=0muba? —9y? =45; 6) p: 22 —y+1=0 u 922 — 4y = 36;
8) p: 10z —3y+10 =0 u 4a? — y? = 64.

A 815. HanmcaTy jenHauuHe TaHTeHTH maTe xumepboue, Koje ca
maToM IpaBoM p onpebyjy yrao ¢, ako je:
a) p=90°, p: 3z —y+ 1 =0 m 822 — 81y? = 648;
6) p=90° p: dz+3y =0 u 22 — 4y* = 20;
8) p=45°, p: 2z —y+3=0um 172 — 9y = 153;
2) p=90°, pra+y—3=0wu z? -2 =4.
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A 816. Hahiu Tanrenre xumnepboie z? — 5y? = 20, Koje cy moBydeHe
u3 rauke M(-3,1). '

817. OmpemuTy jemaaunny xunepboiie K0ja je 3amaTa TaHIeHTOM

1 ¥ acUMITOTaMa, aKo je: _

a) t: bz —6y—8=0m g :i—;—; 6) t: r—y—2/2=0 Ky::l:m?.
A 818. Ompenutu jemHaAUYMHY LEHTpaJHe Xumepboie Koja:

a) momupyje npaBe x —y—1=0u bz —Ty—1=0;

6) nomupyje mpaBy x+y+4=0na—b=2;

6) mommpyje npaBy z—y—2=0y Ttauku 7'(4,2).

819. Omceuak KOju Ha MPOW3BOJHHO] TAHTEHTU XumepboIe ompe-
byjy acuMmmToTe, TpemoONOBIbEH je MOMMPHOM TaukoM. JlokazaTu.

820. JlokazaTu na je MOBpIIWHA P Tpoyria, 00pa3oBaHOT aCUMII-
rorama xumepboiae b%z? — a?y? = a?b? W TPOM3BOJLHOM TAHTEHTOM Te
xunepboJie, crajgna Beawuwmua u P = ab.

6.6 IIAPABOJIA. ITIAPABOJIA ¥ ITPABA

Ca jemmoMm BpcTOM mapaboiie CMO Ce Cpeliy MPeTXOMAHe TOIUHE, ¥
oxBupy teme: KBAJIPATHA ®YHKIIUJA. Pamuno ce o mapaboan
y=az?+bz+c, a#0, wim y KaHOHUIHOM OOIUKY: y = a(z — )? + B, ca
remeroM T(a, §). 3a o = f =0 umanu cMO y = az?.

[Mapaboia je ckyn Tagyaka, Koje Cy jeIHAKO ylaJbeHe Ol faTe TpaBe
(mmpexTpuce) u marTe TauKe (KUKe), IPU UeMy KIKA He IPUIAIA -
pexrpucu. [Ipm omroBapajyhem m3Gopy KOOpAMHATHOT CHUCTEMa, Ia-
pabora m3rTiaena Kao Ha CIUNK JEBO U UM jeAHAUUHY:

v =2z, p>0 (jenmaumaa mapaboue)
e
0 3 {47957 SO0 TR I
_%) F2.0) X F(20)0 | x FG+B)
\O\ <

a M3rJena Kao Ha CIWON Y CpeIvuHM ako je p < 0.
Axko je Teme mapaboiie BaH KOOPIWHATHOT ITOYETKA, CIUKA IECHO,
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Tama jelHaUMHA UMa OBJIMK:

(y— B2 =2p(z—a), p#£0 (KaHOHWYHA jemHaUMHA napaboure)

Y OPBOM M OPYTOM CIydUajy je sKuHKa TaduKa F(g, O) , & IMPEeKTpurca je

nmpaBa x + g =0.

Y mpBa 1mBa ciydwaja oca Oz je oca cuMmerpuje mapaboie, a y
tpehem ciyuajy 1o je mpasa y = S.
YcnoB ma npaBa y = kx +n noaupyje napabouay y? = 2pw je:

p=2kn (ycmoB nommpa mnpase u mapaboie)

Ako je Tauka M(zo,yo) Ha mapabouu, Tala je jeHAUNHA TAHIEHTE
y TO] TaYKW:

Yoy = p(z + o) (TamTenTa y TaukM Ha mapabou)

YTao mom KojuM HeKa IpaBa cede mapaboxy je yrao msmely re
opaBe 1 TaHreHTe IapaboJtie y MPeceuyno] TadKu.

A 821. OnpemuTu KoopauHaTe TemeHa T, ke F, jenmHaunHy au-
PEKTpHCe U jelHaUWHY OCe CHMeTpuje mapabore:

a) 4% =2s; 6) y* = —6z; 8) % = 4y; 2) 8% = <3y
d) v* +2 =0, h) 3z —y? =0; e) y* =6x—12; o) y=z>+5;
3) y=12—22; u) y=22422-3; j) e=y’+8y+9; %) z=y>—6y+10.

A 822. HanmcaTu jenmauniy mapabolie umje je TeMe KOO IWHATHN
noyerTak, aKo je JaTa KWKa I WIu IupeKTpuca d.

a) F(3,0); 6) F(=2,0); a) F(0,4); 2) F<o,_$>;

0)d:z—2=0; Fh)d:z+5=0; e)d y—3=0; ac) d: y+2=0.

A 823. MspauyHaTH ILy:KUHY paanjyc BeKTopa HaTe Tauke M Ha
naToj aapaboin:
a) y* =36z, M(4,y > 0); 6) y* = 2px, M(4,4).

824. Ilapaboua, unja je oca mapaJsesEa ca OCOM Oz, campxu
rauke A(-2,3) u B(1,5). Hahu jenmauwmny napabose, ako joj je smxa
F(=2,1).

A 825. Y KOODIMHATHO] PABHU OIPEATH CKYI TadaKa, KOJI 3a,10-
BOJbaBa, yCJIOB: *
a) y* — 8z > 0; 6) 2z + 1y > 0; 8) y* — 6z < 0;
e) P +4x>0m 2+ 9y -4 <0; 0) Y +42 < 0mda?+y> -4 <0.
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A 826. Kpos mmky napaboune y? = 4z, BOpMaJIHO Ha IpaBy y = 2z,
nocTaBJbena je teruBa. OIpennTH KOOPAMHATE CPEIUIITa OBE TETUBE.

A 827. OmpemmTy KoopIWHATE IPECEUHMX Tavdaka OaTe IpaBe U
mare mapaboue:
a)x_y-|-1:OpIy2:4:E; 5)5m—y-15:01/1y2:—593;
s)m_y+3:01/1y2:16x; 2)23:—y—4:01/1y2:4a;.

828. JlaTa je mapaboia u Tauka S. Hamicaru jenmaummny TeTUBe
naTe mapabouie, KOja je TAUKOM .S IIPENooBJheHa:

a) y* =20z, S(2,5); 6) y* =4z, S(1,1); 8) y* =4z, S(3,1).

A 829. HanucaTu jeqHaurHy TaHTeHTe WM HOpMaJe JaTe ImapabdoJe
y meHoj Tadku T, ako je:
a) vt = 16z, T(L,y >0); 6) 22 =9y u T(z < 0,1);
e) (y+1)2=4(zx+2) uT(2,y<0).

A 830. HanrcaTy jemmadmie TaHTeHTH gare Iapaboie y Ipece-
YHWM TadKaMa Ca JTaTOM MPAaBOM, aKO je:
a) y» =4z m 2z —by+12=0; 6)y’ =4z u 22-3y+4=0.

A 831. Onpemury jenHauwHy TaHTeHTe HaTe Hapabose, Koja je
mapaJdierHa ca JaTOM IIPaBOM:
a) y? =8z, 22+ 2y —5=0; 6) y* = 16z, 4o +y — 3 =0;
8} ¥* =8z, 3z —y—4=10; 2) Y2 =12z, 42 — 2y — 7= 0.

A 832. OmpemmTu jenHaunHy TaHTeHTe raTe Iapabore, Koja je
HOpMaJiHa Ha JaTy OpaBy:
a) y* =32, 6z —8y+5=0; 6) y* =12z, 6z —2y—1=0.

A 833. HamucaTu jemnaunne TarrenTr mapabore y? = 4z, Koje ceky
npaBy 2z —y— 1 =0 mox yriaom on 45°.

A 834. IlocTaBUTU TaHTeHTe W3 MaTe Tauke M Ha HaTy mapadoly:
a) M(1)7) I/Iy2:24m§ 5) ]V[(5,~7) I/Iy2:8m,

A 835. Hahu 3ajensmure TaprenTe mapabosna y? =z u y = 2.

A 836. Ilom kojum yrioMm mpaBa 2z +y — 12 = 0 ceue mapabory
y? = 4z?

A 837. HamucaTu jemmaunny Tapabole UHja je oca CUMeTpHje
oca, aKo je maTa mheHa TaHTeHTa:
a) z—y+3=0; 6) 2z +y—5=0.

A 838. Ha mapaGouu y? = 4z mahum Taury Koja je HajOIM*Ka OpaBoj
de +3y+12=0.
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839. Y mapaboiy y? = 2z ymucaH je jeqHAKOCTPaHMUAH TPOYTao
OAB, rne je O xoopmuHaTHN moueTak. OnpemaTu Tauke A u B.

* 840. Hara je napabona y = 22. 3a |zo| > V2, Kpo3 Taury A(zg,z2)
mapabolie Tponase OBe IbeHe HOPMaJle, UMja Cy TmomHoXkja B u C pa-
smmunta on A. JlokasaTu ma mpasa BC ceue ocy mapaboise y GpuKcup-
aHO] TAaYKM KOja He 3aBUCU OJ Zg.

6.7 KPUBE IPYTOT PEOA

Y mpeTxomHUM OeJbIIMMa CMO yIIO3HAJV KpWBe APYyTor pena (KpyT,
enuuca, xumepbora m mapabosa), Ka0 W pa3He MOJOMKaje HpaBe y
ONHOCY Ha BUX. 3Ha Ce /Ia CBaKa Ol OBUX KPUBHUX y KOODIUHATHOM
CHCTeMy MMa jeJHaUYMHY OPYTOl CTelleHa, UMjU HAjONIITHjX OOJIMK je:

Az? 4+ 2Bxy+ Cy* + 2Dz +2Ey+ F =0

Mu cMmo npoydaBaJu enuice, xunepboiie u napabolie, caMo y CIIyda-
jeBUMa KaJ cy MM OCe CHUMeTpPHja MapaljielHe KOOpANHATHUM OCaMa, a
Talla je y OLNIITOj jemHauwmHMW KpuBe B = 0. /lakie, cperaim cMo ce ca
jemHAYMHEAMAa OMINTer OOJIUKA:

Az? + Cy? +2De + 2Ey+ F =0
Y oBoM ozespKy hemo ce mo3abaBuTy KOMOMHOBaAHMM OpobIeMuMa:
3aje/lHUUKe TaHT€HTe, IPECenr KPUBUX, QOpMUpame jeHa rHa KPUBUX,
Koje TpencTaBihajy CKYINOBEe TadaKa ca JaTUM ocobmHaMa (T3B. re-

OMETPHjCKa MeCTa TajdaKa) W ClI.

A 841. HamucaTu jenHauwHe 3aje THUUKUX TAHMEHTH HaTUX KPUBUX:

a) 22+y?=4 u 224 (y—2)%=1; 6) 2?+y? =45 m 2 4+y*—202—25=0;
8) 82 +y* —dr —2y+4=0m 2 +y>+ 4242y —4 = 0;
2) 22+ 9y =9 um 322 4 2% = 12; 0) 22 4+y*+62x—23=0 u 922416y =144;

D) 22 +2y =1m3a? —4y? =12; e) 2522 +100y> =4 m 2® — 3y> = 1;
ac) v +y* =2 m y? = 8.

A 842. Ilom KOjuM yTIIOM Ce CeKy KpuBe:
a) 2?2 +y? -4z —6=0 u y* = 3uz; 6) 22 +y =5 u 2 +y* -8z 43 =0;
8) 2?2 +y? =4 m 3% + 4y = 137

843. Onmpemntu p Tako ma mapaboia y? = 2px cede Kpyr =2 +y? +
6z — 63 = 0 mom IpaBUM YTJIOM.

844. HamucaTy jemEavunHy Kpyra ca HeHTPoOM Ha ocu Oy, Koju
y Tauku 1'(2,3) momupyje xumepboay 3z? — y? = 3.
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845. Ompemury moiyoce xumnepboie b?z? — a?y? = a?b?, koja
CaIpPEA TAUKY A(4\/§, 3), aKO ce IbeHe JKIDKe IOKJIAIajy ca KIKaMma

emmice 2z% 4+ Ty? = 70.

846. llata je xumep6oia 9z? — 16y? = 144. O mpenurn jenHaduHy
ellMIce, UMja ce TeMeHa IOKJIaNajy ca sKmkaMa HaTe Xuiepboie, a
JKILKE ce IOKJallajy ca TeMeHrMa JaTe Xumepbole.

847. Teme mapabore je KOOpIMHATHU IOUYETaK. IbeHa mupex-
TpHCa IpoJIasu Kpo3 :kwke enwnce: z2 + 3y — 4z + 6y + 1 = 0. Kako
usriena jenHaumHa Te mapaboise?

848. Kpyr m mapaboua y? = 12z y Tauru T'(3,6) nmajy 3aje IHUUKY
TaurenTy. OnpenuTu MeHTAp U MONYIPEYHWK KPyTra, 3Hajyhu mna om
momupyje ocy Oz.

849. Kpos mxwmxe emunce 16z? + 25y = 400 nmpouasu napabouira,
unje ce TeMe MOKJIala C je HuM TeMeHoM ejuince. O ApeuTn jeaHaumny
napaboie.

850. Ha kpyry z?+y? = r? yoummo taukry A(r,0). Omnpemurn cKym
CBUX CpeJMIITa TeTWBa HaTOT KpyTa, Koje Ioja3e 13 Tauke A.

851. ¥ paBum zOy onpemdTH CKym Tavuaka M(z,y), Koje WMajy
CBOjCTBO: pacTtojame on Tauke A(1,0) je mBa myTa Behe om pacrojama
no Tauke B(—2,0).

852. Jlemup nyxune 3 HACIOWmEH je KpajeM A Ha TO3UTUBHU I1€0
oce Oz, a MCTOBPEMEHO JPYTH Kpaj B je HACINIbeH Ha MO3UTUBHU II€0
oce Oy. KakBy nwHmMjy ommcyje:

a) cpemuirre S nemupa AB; 6) Tauka M Iemupa, 3a Kojy je MB = 17

853. Onpemuty ckynm Tadaka M(z,y) U3 Kojux ce emmmca b’z? 4
a’y? = a?b? By WO IpaBUM YTJIOM.

854. OnpemuTy ckyn Tauaka M (z,y) KOje Cy jeqHAKO yHaJbeHE O
raure A(2,0) u kpyra z? + y? + 4 = 0.

855. IllTa HpelICTa.BJba CKyT HeHTapa KPYTOBa KOJU CIIOJba, JOIM-
pyjy ZABa naTa Kpyra: 224yl =4m?+y?—6z=07

856. OmpenuTy jemHauMHy CKyma meHTapa M(z,y) cBUX i{pyPOBa
Koju momupyjy ocy Oy u Kpyr x? + y? — 2z = 0.

857. KakBy qUHU]Y OMUCY]y MEHTPU CBUX KPYTOBa KOjU MOMUPY]y
npaBy y+4 =0 u kpyr z? + y% =47
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858. OmpemuTy CKyI CpPemUIITa OHUX TeTHUBa Iapaboie y? = 12z,
Koje cy mapajeime mpaBoj 3z —4y+ 1= 0.

859. O mpemTH CKYT CpeaUIITa OHUX TEeTUBa Xumepdoie z?—4y? =
16, Koje ca ocom Oz Tpane yrao o 45°.

* 860. Tauka A ce kpehe mo ocu Oy u Taura B mo ocu Oz, TaKko Ia
je AB = k. KakBy nurujy onucyje tauxka M(z,y) oyxm AB, npu uemy
je AM : MB = )7

861. OmpemmTy reoMeTpPHjcKo MecTo (CKyI) Tadaka M(z,y) w3
Kojux ce KpyT x2 +y? = r? BUMM O MpPaBUM yTJLOM.

862. .OnmpennTn KpuBy 4Umje cy Tauke M(z,y) TakBe Ha FBUXOBO

pacTojame O IpaBe 2 = 2 W3HOCH §MA, roe je A(8,0).

863. OmpenuTy CKyI MEHTApPa CBUX KPYTOBa KOJU CAIPiKe TadKy
A(4,0) m nomapyjy ocy Oy.

864. KakaB cryn ompebyjy Tauke kojuM Cy OpOMHATE TadyaKa
kpyra z? + y? = 25 nomesbene y pasmepu 3 : 27

865. OmpemnTué ckynm Tavaka M(z,y) Koje Ccy jemHAaKO yHmajbeHe Ol
oce Oy u kpyra z?+y* — 6z +8 = 0.

866. lllTa mpemcraBiba CKyIl IE€HTapa KPYroBa KOJU MOIUAPY]Y
mBa mata Kpyra: z?+y? =16 u 2® +y? — 4x =07

867. OmpenuTuy cKym Tadyaka 13 KOJUX ce Mapaboia y? = 2pr BUIM
O TPaBUM YTUIOM.

*x 868. Ompemutu ckym Tadaka M(z,y) 3a KOje BaKW jeTHAKOCT:
AM? + BM?* + CM? = 3a?, rre je A(—a,0), B(0,a) u C(a,0).

* 869. [IpaBa Koja Mpoasm KPo3 KOOPAWHATHN TOUETAK cCeue IIpaBe
z+y—1=0mae—y—1=0y raurama A u B. OapemuTn CKyIl CpeIuuITa
nyxu AB.

* 870. IIpaBa p, mapadsenna ocu Oy, cede equncy b’z?+a?y? = a?b? y
TaukamMa M u N. Heka cy A(—a,0) u B(a,0) TeMera enumnce. Ompennt
CKYIl IpeceuHUX Tadaka P npaBux AM u BN ¥ cKyll IpeceuHmX TadaKa
@ mpaBux AN m BM, 3a cBe mIpaBe p.
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7 CUCTEMMW HEJEOHAYMHA

Ilon mejeqmaumHOM C IBe HEMO3HATE MOIpa3yMeBaMo HejelHAUIUHY
obIImKa

f(z,y) <0

(ymecTo penamuje < MOry crajaTé U <, > WIHA >), nme (yHKIHja f
3aBUCH O IPOMEHJPUBUX z U y. Pelllerbe HejenHauwHe je CBAKM ype-
berm map (a,b), Takas ma je f(a,b) < 0. Kako cBaxu ypeben map (a,b)
uMa TeoOMETPHjCKy WHTepIpeTannjy — Tauxy M(a,b) M3 paBHEA y KO-
joj je yBemen JlekapToB HIpaBOyIVIM KOOPIWHATHM CHUCTEM, TO C€ IO
pelremeM HejeqHAUMHE IIOApPa3yMeBa U TadKa 4YKje KOOPIMHATE 3a,0-
BOJbABA]y HejeTHAUNHY.
Pememe cucrema HejemHavunHa Ca JIBe HElO3HATE

fl(x)y) g 0) fZ(xhy) < 0)"-afk(x>y) g 0

je cBaku ypebheH map tII/IJI/I eJeMeHTH (WIV CBAKa TauKa U3 PaBHU qI/IJe
KOOP/IMHATE) 3a/I0BOJbABAjy CBe HeJeﬂHatH/IHe CUCTEMA.

CEyI CBUX pelllerha CUcTeMa HejelHAUMHA je IPecek CKyIoBa pelll-
erha, CBaKe HejelHadWHe ITocebHO.

7.1 CUCTEMUW JIMHEAPHUX HEJEITHAYMHA C OBE
HEITO3HATE .

Pememe nmuneapue Hejemraumne Az 4+ By 4 C < 0 (>0,>0, <0)
|A|+|B| # 0 je cBaka Tauka moaypaBHH (y IpBa JBa CIydaja 3aTBOPEHE '
a y mpyra asa orBopene) onpebene mpasoM Az + By + C = 0. UcomTtu-
Bame KOja MoJypaBaH, onpebhera mpaBoM, Ipe/icTaBJba CKYI pelleha
JMHeapHe HejemHauMHe, BPIIX Ce TAKO LITO Ce 3a je[HY TauKy IOJy-
paBHE IIPOBepaBa Ja JU je pelllekhe HejeTHAUWHe, MJIW TaKO HITO Ce
HejeMHauMHa PeIly 110 TPOMeHbUBOj y (y caydajy ma je B #0), ma ako
ce nmobuje mejemHauvHa y > kx+n (y > kz 4+ n), CKyI CBUX pellema je
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3aTBOpeHa (OTBOpeHa) MOJypaBaH M3HAL IpaBe y = kz + n, & aKo ce
nobuje Hejemnaumna y < kz+n (y < kz+n), cKym pemresma je oJIiypaBaH
UCTOI IpaBe.

Cryn cBuX pemema CUCTeMa [IMHEADHUX HejelHAUNHA je Ipecek
HOIYypaBHU, KOje Cy CKyIIOBM pelllefkha CBake HejelHAUMHE TOCEOHO.
(Pemreme oBor crcTeMa HejeqHAUMHA je KOHBEKCAH CKyI).

Y OBOM Helly cBe HejenHauWHe cy HejeIHAUWHE Ca JBe peaJimne
HeIlO3HAaTe © U y.

A 871. Pemnty mejemnaunme:
a) y>3; 6) y<2; 8) x> 0; e) & £ =3,
A 872. Y 3aBHCHOCTH OI peallHOI IapaMeTpa ¢ PeIINTH Hejel-

HaYMHE:
a) az — 3 > 0; 6) ay—2 < 0.

A 873. Pemmtu HejemmadmHe:
a)3e+2y>2; 6)2e—-y<3; e)r+y<3; 2y—z>1.

A 874. Pemmrtu cucreMe HejenHauywHA:

a)z>0 6) x—3<0 8) 3x—5<0
y=>0; y—2>0; —2z—1<0.
y<3

A 875. Pemmmtu cucreme HejemHauMHA:

a) y—z=1<0_ 6) 22+ y-230, 6) 2+ y+1>0. 2)2+y >0
Jz+y—6>0" r—2y+2 < 0’ 2z+2y—-3 <0’ de+2y+1 < 0°
A 876. Pemmty cucreme HejenHadwHa:

a) y—3<0 6) z—y> 0 8) -2y +2>0
3z+y—32>0; y—1<0; 20— y —-2<0, meR.
20—y—2 <0 z4+y> 0 z+ y—-m >0

877. Pemtu HejemmaumHe:
a) |z < 1; 6) lel>~1; &) |yl < -3; 2) lyl > 2;
0) lz=3|+1y+2|<0; B) le+yl<1; e 2|+ yl<1; o) 2® — 2 >0;
3) \/$2+2:e+1—\/y2—2y+1<0.

878. PenmTu crucreM jenHauuHa 1 HejeTHAUMHA:

a) a+y =-2 6) x+2y=3 8) z— y=0 2) 2z— y=1
zr—y = 0; 2e+4y=1, a € R; r+3y>3; 22 —42<0
z4y+1 < 0 r— y<a

879. Hahwm cBa menobpojua pemema cucTeMa HejeqHaunHa;
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VAN
| o

422 —y?>0m |z — =

1
2

A 880. 3a Koje BpeIHOCTH peaJHux OpojeBa z m y moctoju (Kao
peasan 6poj) m3pas:

a) \2a+y—4; 6) Mx—j—_;—_y_Q; 8) ln%; ¢) arcsin(2z + y).

7.2 INHEAPHO ITPOT'PAMUWPAIGE

[IpobaemM nWHEAPHOT TpOTpaMUpama cacToju ce y onpebhuBamy
HajMame uiu HajBehe Bpe,I[HOCTI/I H3pa3a (pyHEIHEje THBa)

= claz + coy,

Ha CKyILy (I[OHyCTI/IBI/IX pelrema) cBuX ypeberux naposa (z,y) peannux
O6pojeBa TAKBUX za je

>0, y>0
a”m—{—aﬂygbz, =l Ty gl )

(IlomycTuBa — HO3BOJbeHA pelllerba Cy UCKIbY YNBO HEHETATUBHE BPel-
HOCTY TPOMEHJBUBUX 2 U Y. )

IIpoGaem hemo pemaBaTW TaKO LITO ONPEAMMO CKYIL HOIYCTUBUX
pellema, Ha, OCHOBY JATOT cCUCTeMa HejeqHAYNHa, & 3aTUM OIPeIMO 3a
Koje ¢ € R mpaBa p : ci1& + coy = ¢ UMa 3ajeJHUIKIX TadaKa Ca CKYyIOM
[ONyCTUBUX pellleba. Hajumame wmau HajBehie TakBo c¢ (ako MOCTOju)
ouhe majmama wiu HajBeha BpemHoCT (QYHKIUje OUJba, & CBaKa 3ajel-
HWUYKa Tadka JOIyCTMBOT CKylla ¥ IpaBe p (3a TakBo c¢) 6uhe peleme
npobieMa JIMHeAPHOT IporpaMupama.

Tpeba yountu u 3amaMmTuTu cienehe ocobune:

YKOIWKO je HOIYyCTWB CKYI ONpDaHWYeH, OOHOCHO aKO IPelCcTaBJba
MHOTOYTa0, IpobJeM JTWHeapHOT Ipor'paMHUpama HUMa pelleme, Koje
Mopa OuTU Teme TOT MHOTOyTJa. AKo cy TeMeHa A W B pemerma npoo-
JeMa, OHJa je U cCBaKa Tadka Lyxu AB peleme.

881. Hahwu majsehy u majuamy BpeTHOCT U3pa3a F' = Tz + by Ha
obmact: t > 0my>0um2r+y<13me<6uy<5H. 3a koje ¢ 1 y he
F y3eTu Te BPEIHOCTU?!

882. Hahwu pemema cumcreMma HejemHaumHa: z > 0 my 2> 0 u
22—y >0u |z—y| <1 3akoje uspas I' = &+ 2y NOCTUe CBOjy HajMamy
u "Hajsehy BpemHOCT. '

883. Hahwm majMamy u HajBehy BpemHocT m3pasa F = & —y Ha
obnmact: x> 0my>0ube—y+1>20um3z—y+3>0.

*) Heliemo mocmaTpaTu oMmTH ciIydaj Kana NpobieM 3aBMCH O BUIIE OJ [BE HENO3HATe.
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884. Hahw najsehy w majMamy BpemmocT mspasa F = z + y Ha
obracTu:

a)z>20ny>0u2e+y<bue—y—3>0;
6)x>0my>0ume+y—1<0uma—y+6<0.

885. Hahm majsehy wm HajMamy BpemmocT mspasa F =83 —z —y
opy orpaEuvdemrMa z 2 0umy>0ume+y>2ues—y<4mae+y<8. Y
KOJUM TadKaMa M3pa3 y3UMa Te BPeTHOCTI?

* 886. MummvMmusupasTi m3pas3 F = —2z — y OpU OoTpaHUUEHUMA:
t>20ny>20nme+2y<b6uasty>2uaz—y> 3. Pesyarar npoepuru
®ypuje — MONKMHOBUM METOIOM UCKJbYUUBAHA.

* 887. MunmMusuparTy F = y IpU orpandemuMa 24y > 2 1 42y <
6u —z+4y>0m —z24+y>22umae>0my>0. Pesynrar nposepuru
MEeTOJOM WUCKJbYUUBAHA.

888. Ha mse muse, on 15 u 10 xekrapa, cemak Tpeba ma moceje
numeHuIry m Kykypys. llosmaTo je ma je mpwHOC muienuwme ca IpBe BHUBe
3, a ca zmpyre 4, JIOK je IPHHOC KyKypy3a ca mpBe 6 a ca mgpyre 9
ToHa 1o xexrapy. Cesbak je yHaImpel yroBOPWO Mia 3aIpy3d MCIOPY UM
HajMame 12 ToHa TMIeHMIE U HajMame 72 ToHe KyKypysa. Kako Tpefa
3acejaTu WUBe na 6m 3apana 6una majsehia, ako Cy meHe IIIEHWUIE U
KyKypy3a (y Xu/bazama AUHADPA 11O TOHM):

a)5u2; 6)11ub; 6)3mw2; 2)4u?2; 9)9uds

889. [locnactuaap pacmonaxe ca 2880 rpama 6pamraa, 720 rpama
mehepa u 20 jaja, ox kojux xohe ma mpasu TyIyMmMGe M IpUHIEC-
KpodHe. 3a mpaBibeie jemHe Tyrymbe moTpomm 18 rpaMa OpanrHa,

6 rpama mehepa u 20 jajeTa, a 3a mpaBJbeibe jelHe MPUHIEC-KPOQHE

1 .. . .
24 rpama OpamHa, 4 rpama mehepa u 5 Jajera. Kommko xojux xo-

nava Tpeba HampaBuTH na 6u 3apazna 6uia Hajseha, ako TymymbGe u
IpUHIEC-KPOPHE Nposaje IO UeHu (y AMHAPUMA):

a) lmbd; 6)2u4; e)lul; 2)2ul; 0)3ud4.

890. Y maramumy M; mamasu ce 6, a 'y M, 4 Tome mehepa koju
Tpeba mpeBecTW y TPHM HPOJABHMIE, M TO: y P, 2,y P, 3 ay P35
ToHa. Kosuko tpeba npepectm mehepa u3 cBakor Maraliia y cBaky
IpONaBHULY [na OW TPOIIKOBM IOpeBO3a OMIM HajMambd, ako je IeHa
IpeBo3a jenre ToHe wehepa U3 MaranuHa y mponasHume (y IMHAPUMA,)
InaTa Tabegom:
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M1 Mg Ml 1‘/[2 Ml M2
P 13 12 | P20 12 | By T 1%
a) P, 9 10 )’ 6) p, 15 10 |’ ¢) P, 16 10 |’
P; 13 9 P, 139 P; 13 9
M1 Mz Ml M2
P18 12 |, P 21 12
2) P, 16 10 |’ 9) P, 8 10
P; 13 9 Py 13 9

7.3 HEJIMHEAPHE HEJEJHAYMHE C IBE HEIIOZHATE

Pemtema mejemmaumua (z —p)? + (y—¢)? < r?m (z —p)*+ (y — ¢)? > »?
cy Tauke yHyTap u BaH Kpyra (z—p)?+ (y—¢)? = r?. Ao HejenHarocTH
HHUCY CTpOTe OHIa pellemhy Tpeba NoNaTH W Taduke Ha KPYTY.

2 2 2 2
: &t gl Y
Pemema mejemnaumna —a—2—+ = <lwm o + Wz > 1 cy Tauke yHyTap
2ty X
BaH equlce —g + 2 =L
) 2?4 22y
Pemema mejennavumna P <lwm Pl vy > 1 cy rauke mameby
2 2
T
V=1

rpaHa, OMHOCHO Ca CTpaHe O rpaHa xurepborne — — =
a

Pemema Hejemnaunna y? < 2pzr u y?> > 2pz, 3a p > 0, cy Tauke IECHO
u seso (3a p < 0 0b6pHYTO) o mapabone y? = 2pz. (Bumetu pemema
3amaTka 825.) '

A 891. Pemmurwy Hejemmaunne:
a) 2y —22—4y<0; 6)a?+y*—2x—4y>0; e)4a?+y’<4.

A 892. Penutu Hejemnaunne:

a) 2z —y* < 25 6) % —y* > 1; 8) 2?2 —y? < 0.
A 893. Penutu mHejennadunme:
a) y? <z 6) 2% >y; 8) y? < 1.
894. Pemmru Hejemuaumny: 2cos(z + y?) > y? + 2.

A 895. Pemmutu cucreMe HejemHAUMHA:

a) ?+y <1l 6) '+’ +6e+2 <0 8) 2’ +y*—25<0
zt—y+3>0 z+y>0 ’ 24+ y? -6z +5>0.

A 896. Pemutu cucTeMe HejeTHAUMHA:
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a) 2 —y*>1 6) y* —z? >4 8) e’ +y* > 1
922 + 16y* < 16; v <br x? 4+ 4y% < 4
y>1 z+y>0.

897. 3a Koje BpeIHOCTH peatHOI MapaMeTpa ¢ HOCTOJU pellemhe
CUCTeMa HejeMHAUWHA:
a) 22 + 9 < a? . b)r—y+a<0  8)a?-y? <16
(z—22+(@y-3)2<g 1’ y? < 2 ’ (z—5)% + 4% < a?
898. 3a Koje BpemHOCTM pealHUX OpojeBa x M y IOCTOjU (rao
peanaH 6poj) m3pas:

a)\/w_4)2_|_ 2 95 6) In(e® + zy +y%); e) arccos(z? + 3> — 2).

* 899. Hahu majumamy u majBehy BpemmocT uspasa F = y — 2 Ha
obactu: :

a) %+ y? < 1; 6) z+y?<0.

* 900. Hahw majmamy u majsehy BpensocT uspasa F = (z —3)? + 2
Ha obracTu: .
a) 2%+ y? < 1; 6) y* —z2> 1.



OCMA TIJVIABA

8 EJIEMEHTHW TEOPMJE BPOJEBA. HU30BUA

Y 0BOj IIaBH pelllaBaMo IpobieMe y Be3m ca nesbuBomihy 6pojesa
(mpocTu M cloxeHn GPOjeBH, KOHIDYEHIMje IO MOIYILY ), HOKa3uBambe
MaTeMaTUIKOM MHIYKIMjOM U elleMeHTapHe ocobuHe GPOJHMX HU30Ba.

8.1 JEJBMABOCT BPOJEBA

Heo 6poj a je messwB menumm O6pojem b ako je b # 0 ¥ HOCTOJU Leo
0poj ¢, TakaB Ha je a = b-c. [Tumemo u bla (,,b menaw o“ minu 0 je MeHUBO

ca b“). (AKO je ¢#0, oHma je a nessuBO U ca c.)
Bpoj b je memmnanm 6poja a. 3
Axo je a = my-mg---my, Te je m; £0,1=1,2,...,k, Tama cy 6po-

jeBU m; UMHUOLM (JIeJII/IOIII/I) 6poja a.

CBaku meo 6poj a, Behu oxn 1, nma HajMame mBa menauona: 6poj 1
u 6poj a.

ITeo 6poj Behu ox 1, KOju MMa TauvHO IBa HEIUOINA je npocm 6poj.

ITeo 6poj kKojum mMa BHWINe O /Ba PA3IUUNTA TEINOINA j& CAO0ICEH
bpoj.

CBaku cloxkeH OpOj n ce Ha JeIMHCTBEH HAYWH MOKE MPEeICTaBUTHA
y ODNUKY:

n=pitpyt P,
The ¢y pi,ps,...,pr OIPOCTH OpoOjeBM, a mi,msg,...,m; OPUPOIHE OpO-

jeBum. Kamemo: cBakm cioskeH GpoOj ce Ha jJeIMHCTBEH HAUMH PA3AANCE
na npocme wunuoye. *)

HajBehwu meo 6poj d, KojuMm Cy MCTOBPEMEHO Ne/bHBY IeIn OpojeBu
a m b, je nHajeehu sajednuuxu deaunay G6GpojeBa a m b:

d = D(a,b).

Axo je D(a,b) =1, Tama cy OpojeBu a u b yzajamno npocmu.

*) Ynraomuma ce mpeliae na ob6HoBe KpuTepujyMme ZessusocTu 6pojeBa (MATHEMA-
TISKOP 3, cTp. 67).
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Hajuamu meo 6poj s, KOju je MCTOBPEMEHO NesbWB TeTHM Gpoje-
BUMa a U b, a-b# 0 je najmanu 3ajednuvru cadpxucanay 3a a 1 b:

~—

s = 59(a,b).
a-b
d
a m b y3ajamHO IpocTu O6pojeBm, OHma je s = a-b.
Ako meo 6poj a Hmje messuB meamM Gpojem b, b #£ 0, Tama mocToje
jemuHCTBeHM GpojeBum ¢ U 7, r > 0, TaKBM 1a je:

Wameby d u s mocToju Beza: s = . OmaBme 3akmbydyjemMo: ako cy

a=bg+r, 0<r<Id].

Bpoj ¢ je woauynux, a r ocmamax nemema menor 6poja a HmenvM
6pojem b. Ako je r =0, Tazma je 6poj a mesbuB 6GpojeM b.

Axo menu 6pojeBy a U b MMajy MCTH OCTATaK IPHU He/belby Ca, MelUM
6pojem m, m # 0, Tama je 6poj (a —b) mesmsus ca m. Tama KakeMmo ma
Cy OpojeBU a U b Konzpyenmuu no Modyay m, UITO 3aIUCyjeMo ca:

a = b (mod m), nin (a—b) =0 (mod m), uam a — b = km,

Tme je k meo 6poj.

Tana, aup. samic a = —2 (mod m), o3HavaBa ma 6pojy a ,HemocTaje
2% ma 6w 6uo nessUB ca m, Tj. Oa je a = km — 2, k je meo 6poj.

Ako je a = b (mod m), omma je m: a* = b* (mod m) m ac = be (mod
m), nae je k IpupomEM a ¢ meo 6poj.

Axo je a=r (mod m) m b=s (mod m), Tana je u: a+b=r+s (mod
m), a—b=r—s (mod m) u ab=rs (mod m).

Tpeba zamamtut n cienehe ocobuHe:

AKo je a memwuB ca b, oHzna je u je a* memmBo ca bF.

Ako cy a m b nmemuBm ca d, oHIA je a+b memuBo ca d u a—b je
JeJpuBO ca d.

Ako je d = D(a,b) ounma je d|(a—b).

Hupuzneoe npunyun: Axo (n+ 1) mpenmera Tpeba pacmopemuTa y
n KyTHja, Tala Oap y jemHYy KyTHjy MOpaMo CTaBUTH HajMaibe IBa
npenMeTa.

A 901. Oppenutu cBe mpuponHe Gpojese n 3a Koje je 6poj 1027 — 1
IeuB ca 33,

A 902. Koman nacke o6/IMKa IpaBOyTaoHWKa, AuMeH3nja 1638 mm
u 882 mm, Tpeba ncehu ma Hajsehe moryhe kBanpaTre mroue. Komuko
ce TaKBUX KBalpaTa nobuja’?

A 903. OnpemuTn majsehu Tponudpen 6poj kKoju IpHU HesbemY ca
4 nmaje ocrarak 1, mpm mesmemy ca 5 maje ocrarak 2, IpU mesbeiby Ca
8 maje ocTaTak b m Ipu meskemy ca 12 maje ocrarak 9.
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A 904. AKo ce IpPOM3BOJFHOM TPOUM(PPEHOM Opojy HOoNUlle Taj
vctu 6poj, mobujenu mecronudpern 6poj je memwms ca 7, 11 m 13.
IorazaTn.

* 905. Bpoj n mobmjamMo Tako IITO HOLNUCYjeMO pelloM IPUpOIHe
6pojese om 1 mo 111. Ilorasaru na je n cIOM¥eH Opoj, adW Ha OH He
mpeicTaBlba KBAAPAT HEKOI' IPUPOITHOT 6poja.

* 906. Hahu menobpojua pelnrema jelHaUNHE:
(z? — Tz + 10)(2? — Tz + 12) = T920.

1998 ) p1999

A 907. Axo je p mpocT Opoj mokasaTu za je 6poj p cIo-

JKeH.

A 908. OnppemuTy cBe TpupoaHe OpojeBe KOjuUMa je IPOM3BOL K-
dapa jemmar 1170.

909. Hahu majuamu yeTBOponmnpper 6poj, TakaB ma My je Ipo-
m3Bog mudpapa jemmak 168. Konmuko mupapa mva Hajsehm 6poj Kojem
je mpomsBox nudpapa jerHax 1687

% 910. O gpeuTu HajMaby YeTBOpoUUpenn 6poj mesbus ca 9, Koju
uMa mpousson mupapa 180.

A 911. Hahw majmamu npupoman 6poj, KOju IOMHOMXeH ca 2376
ZIaje KBaApaT HEKOI IPUPOIHOT 6poja.

+* 912. AKo cy cBe mmdppe mwpocTor 6poja jenuHuIe, JOKa3aTH Ia je
36up nupapa Tor 6Gpoja Tarohe npocr 6poj. a mm Baxu u 06pHYTO?

913. lorazaru na mocroju 20 y3acTOMHUX CIOKEHWX OpojeBa.
Ha mu nocroju 100 y3acTomHUX CIIOMKeHUX OpojeBa?

914. Y jemmoum makoBamy uMma Tauno 2000 6omboHa, Koje Tpeba
na ce nonene maMmelhy 64 merera. Jokasary ma he, y cBakoMm ciydajy,
Bap aOBa meteTa nobuTy mceru 6poj GoMmboHa.

915. llorasaru mna ce u3amehy 1001 pazaumamTtux TpmpoaHux 6po-
jeBa Mamux ox 2000 mory msabpaTy Tpu TakBa 6poja, ma je jemaH o
BUX jenmak 36upy apyra IBa.

A 916. Komuku je ocraTak mesbema 55°° 1137

A 917. Koju on matux m3pasa cy nemusu ca 10:
a) 710 _ 1, 5) 77" _ 3; 8) 51998 1 51999, 2) 31999 _ 320009

918. Kounkn ce ocTaTak mobuja Kaz ce 30mp 11999 219994 31999 4
coo 4 19971999 4 19981999 o e ca 107
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* 919. lokasaTtu ma 5°"~! — 1 Huje mesmmBo ca 4" — 1, rme je n € N.

* 920. Ompenutu mpupoman 6poj n, Tako ma 32" — 1 Gyne HeJbUBO
ca 220 —~1,

* 921. Moskemo am cryn 6pojesa: 2,22,23, ..., 21998 91999 1o ey
Ha /Ba MWCjYHKTHA MONCKYTa, TaKo na je 30up OGpojeBa y jeAHOM IIOI-
CKyIly jemHak 30Mpy OpojeBa y APYTOM IIOACKYILY.

* 922. Ilokasatu ma cy 6pojesu 22" +1 u 22" +1 yzajammuo npoctu
3a CBaKW MPUPOAaH Opoj n.

* 923. OnpermuTy cBe mpupouHe 6pojeBe n 3a Koje je 6poj 3(n? +
n)+ 7 memduB ca 5.

924. Axo je p mpocT 6poj u meo 6pPOj a HUje HebUB ca p, OHIa je
pasiuka a?~! -1 memuBa ca p. Horasaru. (Mana Pepmaosa Teopema. )

925. Axo je p mpoct 6poj u p > 5, oHIA je OPOj, KOjII ¥ IeKaIHOM
3alHMcy MMa caMo jeQUHHIE, U TO Ta4vHO (p — 1) jenwHWIlYy, TeJHUB Ca p.
IlorazaTu.

A 926. Ao je n mpupoman 6poj omma je n® 4+ 29n mesmuso ca 30.
Ioka3zarTm.

927. Axo cy m u n meau 6pojeBu u m? + 3mn + n? je mespUBO ca
25, mokasaTu na cy m W n OeJbUBU ca b.

928. Jloka3aTty ma monwHOM P(m) = m? + m+ 4 Huje me/bUB HU Ca,
9 HU ca 25 3a cBakKW mpUPOmaH 6Gpoj m.

ar +0b

ce +d
MOMe CKPaTHUTH IeJuM O6pojeM k, mokaszaTu na je ad — be memuBo ca k.

* 929. Axo cy «, b, ¢, d, x Tenu 6poOjeBU U aKO ce Pa3oMakK

* 930. Axo ¢y a, b, ¢ u d menu 6pojeBm, TakBU Ha je ad — bc = 1,

JOKa3aTU Ha Ce pa3/IOMak He MOKe CKPpaTUTH.
ac

+ bd

8.2 MATEMATHNYKA MHIYKIINJA

MaTemaTruka WHOYKIWja ce KOPHUCTHU 3a INOKa3UBame TadHOCTH
TBpbhema Koja 3aBUCe o1 mesor 6poja n, y ozuamm T,. OcHOBHE npun-
YUN Mamemamuure uHiyKyuje TIacH:
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Axo je Taumno TBpheme T) U aKo U3 TavyHOCTU TBPhema
T, ciemu TaunocT TBphema Tphy1, oHIA je TBpheme T,
TaYHO 3a CBe mpupoaHe 6pojese n.

HaBommmo joirnr mBe BapujanTe MaTeMaTUUIKe WHAYKIUA]E.

1° Ako je Tauno TBpbheme Ty, Te je k meo 6poj, M aKO M3 TAUHOCTH
tBphema T, , rie je n neo 6poj u n > k, caenn TavurocT TBphema Tphy1,
ouma je tBpheme T, TauyHO 3a cBe Iese 6pojeBe n > k.

2° Ako je tauno tBpheme T} rme je k meo 6poj, U aKO U3 TAYHOCTH
mBpheme Ty, That,. s Tn_1, Tp caemu TaurocT TBphema Ty, OHIA je
TBp heme T, TauyHO 3a CBe Tese OpojeBe n > k.

A 931. 3ua ce ma ce Ha Uely HeKe KOJOHe HaJa3M JeUaK, a Takohe,
na ce HeNOCPEeNHO M3a CBAKOI: ledaka y KoJoHM HaJsa3u gevak. [lrta
ce MOMe 3aKbYyUUTU O CACTaBy Te KOJoHe?

A 932. Kopucrehu MareMaTwuky WHAYKIA]Y OKa3aTH na je nd 4
11n? + 38n+ 42 > 0 3a cBaku 10 6pPOj n > —2.

933. Caxu mpupoaau 6poj n > 2 MOXKe ce HAUCATHA Kao IPOU3BOLI
6poja 1 m mpocTux 6pojena. lorazaru.

A 934. JlokazaTwm TpPpUMeHOM MaTeMaTWYKe WHIAYKIMje a 3a CBe
npupoine 6pojeBe n BaKM:
n(n+1).

a)1—|—2—|—-4-~+n:————2———, 6) 1+3+5-+(2n—1) =n?;
(n+1)(2n+1 NG
8) 124224 3%4 ... 4n’= n(nt+1)(@2n+1) )6( nt ); 2) 134254354 ... 4ni= [n(n; )} :

Z 1
5) 14+24+34+Hl+n4:n(n+l)(2n—i—1)(3n + 3n + );

4
) 1-2+z-3+--.+n(n+1):w;

n(n+ 1)(n+2)(n+3)

e)1.223+23 44 - 4+nn+1)(n+2)= 3 :
n(n+1)(n+2)(n+3)(n+4)

5

u)1-2:3-442.345+---+n(n+1)(n+2)(n+3)=
nn+1)2n+7)

3) 1:3+244+--+n(n+2)=

11 1 on
Wit o3t Tt et " T
o1 1 1 n(n-+3)
Digstesat P et Dmsy) - Mt Dmt D)
K)L+_}_+...+ L = A

13735 @n-D)@n+1) 2n+1’
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Py JEBTY. TR 1 & Lty
1-4 4.7 (B3n—2)(3n+1) 3n+1
R ¢
w)l+q+@+ ¢t = l_qq7Q¢1,
1—(n 2Ng™ n+41

* M) 1+2¢4+3¢° +-- - +ng* ! = (ntl)qq)jnq » 4 F 1
AN R S — Loy oL

2 3 4 m—1 2n n4+l n+2 on’
# 85 Tebme St PRI TV Wk 87 CREOT A vfindirty 9i, b

2 3 4 b5 6 3n—1 3n-—2 3n—n—{-11 n-+2 3n’
$0) 1P 4 PPy (L) lin? = (—1)n—lﬁ(n;r );
n)1+1.114221+ -4 nnl=(n+ 1)
- 1.1 3.3 2n — 1)(2n — 1! n+1
R s ik gl S g 2, (@ - =

"1:3:5.--(2n — 1)).

935. Jloka3aTu NPUMEHOM MaTeMaTUUKe WHAYKIWje Ia 3a CBe Iele
6pojeBe n HaBeleHe y 3alaTKy Baymm:
(n+2)!

(2n)! : _
a) (2n— 1N = ol nx1l; 6)nl= G Dm1D)’

8) <1—i><1_;_2>...<1_;_2>:”2_47;1,7122;
3 (- 2)(o- 8] g -

)
onr—1 l—ZEZn
) l+a)1+a)(l+a) - (1+2 )= =i e

2 0;

1—2

936. IIprmeHOM MaTeMaTUUKe MHIYKIMje NOKa3aTHA Ia 3a CBe HaBe-
IleHe TeloOpoOjHE n Bake Heje,[IHaKOCTI/I
a) P>, nzb;6) 2 >n®, nzlle)al >2% w34 2l nls8nzT;
2n -nH 1

d) nl <n"1 n>3; h) nt<n™2, n >4 e) on. pl >n—+—
(2n)! 1 1

1
S AN — . n>92; B atll | A ORGSO s B > 2
Otc) 4”(71!)2>2\/ﬁ n = 2; *3)\/I+\/§+ +\/ﬁ>\/ﬁ,n :

) (2n — DY < ! n>1; * 7)) (n+1)" <n®tl 0> 2;
27 nl Vont1 77 ) )

1
* ) n—l—l+n—|—2+“. 371—!—11>

JL) L + ! + o+ — o
n—l—ll n+ 2 2n 2’

1
w) ———+—1—+-~+—>—, n> 2
n+1  2n42 1371 3

n
./\/I.)§<1+§+§"'+'2"E‘"1-<71,7’L>2;

1222
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n) (14 h)* >14+nh, n>2, h>—1, h# 0 (Bepuynujesa HejemHaKocT);

}n xopemna
) 244 Do i ppry/D < 2,nz
In tn—1
o) \[24+V2+ V2 >\2+\24 - +V2 SR

A 937. JloxazaTu Ia 3a cBe Iese 6pojeBe n > 0:

a) 2n? + 3n; 6) 6|n3+ 17n; 8) 6]4"Tt +n® —n+2;
2) 133|11"+2 4 12°741; 9) B|7" +27F2; B) 9|(8n +2)- 4™+ + 1
e) 11]9n+! 4 26n+1, oc) T|8"(2"+1)—9"—1;  3) 10[22"" 4 4;

x u) 27+3)32" 1 %) 15)22" =1, n>2;  * %) 168[4>" — 3% — T;

« ) 59|57 +2 4+ 265 4 82+l

938. [IpuMeroM MaTeMaTHWUKe WHIyKIUje NOKa3aTH TBPDhema:

a) Axo je a; =1 4 any1 = 2a, +3, n € N, oHZa je a, = 2"t —3.
11 2n +1

6)AHojea1:2Man+1:3an+n,neN,OHﬂajean:Ei’)n— i

8) Ako je a1 = 2, ag = 3" Uslinyy = 3-Gny1 — 2:an, n € N, OHIA Je ap =
14-2n+, '

2) Ako jeag =1,a3 =1, a3 =2, a4 =3, a5 =9,... (cBakM 4laH jelHAK je
36Mpy IpeTXolHa ABa WiaHA) )*, OHZA je

ey ) e

0) Ako je a1 = 1 M ag = 2 ¥ anyz = (n4 1)(ant1 +an), n € N, OHIA Je
an =0l

) Aro je a1 =7 1 az = 16 " apiz = 4(ant1 — 2 —an)+n, n € N, oHIA je
an=(mn+1)-2"+n4 2.

A 939. Kopucrehnm MaTeMaTHIKy HHIYKIWA]Y NOKA3aTH:
sin 22
ne€N,z#kr, k€ Z;

a) cos x-cos 2z cosdx - -cos 2Ly = —,
2" sin x

5)sin;v+sin3.1;—|—--~+sin(2n—1)x:Sm nw,nEN,m;ﬁkﬂ',keZ;
sin
in 2 .
8) COSJJ-|—COS3£C+-~-+COS(2’H.-—-1)1‘:s2ln, nm,nEN,m#lmr,keZ;
sin z
. 1 . n
sin ——-sin 7o
2) sinz +sin2z + - +sinne = ——F—*—, n€N, v # 2knm, k € Z;
Sll’l§
n+1 . n
cos -sin —&
0) cosm + cos2z + - - -+ cosnz = 2' = 2 neN,z#2%mr keZ;
, Sll'l§
* Ij) arctg 1 + arctg g T tarctg s arctg(n+1), n € N.

*) Osaj un3 ce nasusa PubonaunjeBUM HU30M.
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940. lorxasaru cieneha TBphema:
a) Komauan 6poj mpaBux y paBHU Held pPaBaH Ha (orparuuena u
HeorpaHuYeHa) mosba. Tazma ce paBan Modke 060juTH ca mBe 60je TaKo
Ila CBaKO moJbe Oynme o0ojeHo jemHoM GOjoM W Ha ce IBa TOJha MCTE
6oje mOMUpPYjy TeMeHVMMa, a He CTpaHHIaMa.
6) n mpaBuX y paBEM MeDy KojuMma Hema mapaJelHUX U He IOCTOje TPU

’ 1
IpaBe KOje calpike MCTY TadKy, lesge Ty paBaH Ha 1+ ﬂn;—) LeJOBa.

8.3 bBPOJHM HM30BU1

Heka je S mempasam ckym. llom Hu3oMm egemeHaTa ckyma S mo-
ZIpasyMeBaMO (QYHKNU]y KOja OpecIumKaBa CKyI TPUPOIHUX GpojeBa y -
ckyn S. Y cauywajy S C R pamy ce 0 HU3Y peasHHX 6pojeBa, OTHOCHO
0 bpOJHOM HUZY.

Axo je a; cimka Gpoja 1, ay camra 6poja 1, mTo. oHma ce HuU3
03HAUaBa Ca:

(a1,a9,...,an,...) B (a,).

Bpoj a, je T3B. onwmu waan HU3A.

Hwus (a,) je ozpanuven ako mocroju M, M > 0, TakBo Ha je |a,| < M
3a cBen€N.

AKo 3a cBako n € N BakWU: Aptl 2 Uny Qpgl > Ap, Gyl < Gp AN
tny1 < Gn, KaXKeMO Ha je HM3 (a,) MOHOMOW, W TO peloM pacmyhu,
empozo pacmyhu, onadajyfiv wiu empozo onadajyhu.

Axo nocroju mpupomar 6poj ng, Takas [a je TBpheme 7, TauHO 32
cBe n, n > ng, KaKeMo na je T, TadHO 3¢ 0080.HHO 8EAUKO N.

Ako nocroju nmpuposan 6poj k, k > 1, TakaB ma 3a CBAKU IPUPOLAH
6poj n u cBakM MpUPOLAH 6POj ¢, ¢ < k, BAXKU JeIHAKOCT dppqs = di, TaIa
KaykeMo za je Hus (a,) nepuoduran.

A 941. HanmcaTy OpBUX IET YJIaHOBa HU3a UUjU je OMIITH IIAH:

4+ 1
a) an = 1; 6) an = (-1)"; 8) an =1+ (=1)"; 2) apn = 7 n ;
0) ap = (-1)"=V% ) a, =sin %; e) an, = cos %; Hey) iy = i—l

A 942. Hamucatm cnemeha Tpw dnana mu3a, yodaBajyhm meka
IpaBUla Ha OCHOBY Kojux ce pebajy maru urnamosu: *)

111 1 1
(l) (1,—2,3,—4,...), 6) (—2—,1,5,...), 8) <1,§,9,ﬁ,81,...>,
Iy 240 53
) |0, —&—=,—=,—,... ]; 0) (0,2,0,4,...); M v/
) (07 )i 0 o H MM,
Ila HaIXCATH ONIITe WiaHOBe HU30Ba a) — 0) (y cuydajy §) je y nutamy
HU3 cuMGoa).

*) Morylie je Ha pa3ie HauMHe NPOYXKMTHU HU3, jep ce Ha OCHOBY HEKOJIMKO UJIaHOBa He
MOKe rapaHTOBATH jeAMHCTBEHO IPaBHUJIO.
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A 943. MconTaT MOHOTOHOCT ¥ OIPAHUYEHOCT HU34 UMJH je OMIITH
qTaH

1
a) ap =n+1; 6) an:n+ ; 8) an = (1)
) an = sin 2) aprstpep (D s 1) By b n) _

A 944. Iat je au3 a, = n? +5(—1)". Ja nu je maTm EU3 MOHOTOHO
pacryhu? Ila aum je an41 > an, 3a JOBOJBHO BEJIMKO n7

bn
A 945. Vcnutarn MOHOTOHOCT M OIPAHWYIEHOCT HU3A 4n = —, T/
n.
jeb>1.
* 946. /lorazatm na je:
2 1 1
3 gl = —1——— . neN

I TR T TR TR AR e oY sy By o R PO DT

*x 947. Jloka3aTy ma y HH3Y KOju je meQUHUCAH PEKypPeHTHOM $op-
MynIoM: a3 = 1, apy1 = a3 —3a2 +5 3a n > 1, ”Ma GeCKOHAYHO MHOI'O
upuponHUX O6pojeBa.

* 948. Hus (a,) je mepuuucaH QOPMYIOM Gnip an = a2,y + 8, y3
oYeTHe ycloBe: a; = 4, az = 6. JlokazaTtu na je uspas 9aZ —128 KkBampar
pammoHaIHOT Opoja.

* 949, Hwus je 3amar ma ciuenehwm maums: a3 = 1, apy1 = 3a, +

\/8a2 +1, 3a n > 1. lokazaTu ma cy YJIaHOBM OBOI HM3a IPUPOIHIA
6pojenu.

* 950. Heka je ap mpousBosbaH peasaH 6poj U any1 = a2 + (a, — 1)?,
n > 0. Ogpemntu a,.

2n — 3

n
s=ay+a+az+--+a, <1, 3a cBakK Tpupoman 6poj n.

. 1 .
* 951. Hera je a1 = g M an = “ap_1, n > 2. IlorazaTu na je:

* 952, Hera je z1 =1, 29 =243, 23 =44+ 546, 24 =7+ 8+ 9+ 10,
... Nspauynarm z,.
1
* 953. Hu3 (a,) 3amar je Ha crenehu HaumH: a; = 1, py1 = an + —,
a

n
n > 1. /loga3atu ma je ajgo > 14.

* 954, Hera cy a, b, x peasnu 6pojeBu, pasauunTu on Hyne. Hus
(t,) je mepumucar Ha cirenehm maumm: o = a, t; = b, tn = Ttp-1lny1,
n € N. Jloka3aTu Ia je OBaj HU3 MePUOIWIAH.
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14 Gy 41
Qn

a#0,b#0,a#—-1,b#—-1nma+b#—1. spauyHaTi ai9s.

* 955. JlaT je HU3: a3y = a, as = b, dpyq = , n > 1, Tne je

8.4 HEKV CIIEIIVIJAJIHV HM30BM

Y oBom ozmessKy hemo pasMoTpuTH ABa CIIeNHjaTHA HU3a MO3HATA
Kao apUTMeTUYKN HU3 M I'eOMEeTPUjCKA HU3.

8.4.1 APUTMETVUYKHM HU3
Hera cy a1 m d, d # 0, peanru 6pojesu. Hus (a,) uuju cy wranoBu:
ay, a1 +d, a1 +2d,...,a1+(n—1)d+---

Ha3UBa Ce apummemudKum HU30M. *)
Onurru uian APUTMETHUYIKOT HU3a je

ap =a1+ (n+1)-d.
Bpoj d je pazauxa wim dufepenyuja apurmeruuke mporpecuje. Ba-
KU JeMHAKOCT: ay — dyp_1 = d, 3a CBAKA n € N.
3a ompebuBame apuTMeTHIKOr HU3a Tpeba Hahy pasiauky u mpBu
wras (wmu 6miro Koju oxpeben unam).
3a TPU y3acCTONHA YaHa apUTMEeTUUKOT HW33a BayKI:

Up—1 + Apy1 = 2a,

(cpenmy WIAH je apUTMETWYKa CPelrHa CBOJUX CYCeIHUX UJIaHOBA).
Camyno 3a ,,cUMeTpUUHe* UaHOBEe BaKW:

Up—y + Gpgr = 2a,.

Kopucrehu ce oBom ocobmrom mobujamo popmyiy 3a 36mp IpBUX
n YIaHOBA aPUTMETUUKOT HU3A:

-
Sp=a1+as+ -+ an_1+a, = §(a1 +ap)
MJIN aKO 3aMeHMMO OIIIUITU 4YJiaH:

Sp = g(Zal + (n = 1)d).

[Ipumehyjemo Takobe ma je: S, — Sp_1 = ay.

*) ADUTMETHUUKM HU3 Ce HA3UBA U CPUMMEMULKOM nPO2PECUTOM.
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A 956. HanucaTy mpBUX IeT WIAHOBA aPUTMETHYIKOl HUA3Q, aKO je:

a) a1 =—3,d=4; 6) a1 =2, a13 = —22; 8) @, =bn—1;
2 26
z)a5:§,a9:§-; 0)d:—3,a3+a5+a7=48-

A 957. OnpenuTyt apUTMETHIKA HA3 (Tj. ONPEIUTH a3 U d) ako je:
a) a3 =T, S12 = 210; 6) ag =13, as : ag = —2.

A 958, OIpe Ty apUTMETHIKA HU3 aKO je ai+as+-- +25428 = 105.

A 959. Pemmru jempaummy: 743 —1—---— 2 = —180, rzme je neBa
cTpaHa je/HaUMHE 30MP y3aCTONHUX UIAHOBA APUTMETUIKOL HU3A.

A 960. OnpenuTy apUTMETUUIKMA HE3 KOJ KOjer je 36up HpBa TPU
unana 9, a 36up ciaeneha Tpm 72.

¥ 961. OmpemuTy apUTMETUUKH HU3 aKO je: ap — ag + a4 + 7 = 0m
Ctg—-a.7~—2(l4:0.

A 962. Konugo unanoBa apurtMermukor Husa: 20, 16, 12, ... Tpeba
cabpaTm, ma Ou 36up 6MO jerHAK myau?

A 963. OnapenuTt apUTMETAUYKY HI3 aKO je:

a)a1+a5:181/1a2-a4::65; 5)a2+a3:281/1a§—a§:56;
s) a1-a4 =4 1 ag-az = 6; 2) a1 +as+as = —12 m ay-as-as = 80;
1 1 3
0) aitaz+az=6u a?+ai+al=62; h) astastag=3 m —+—+—=-.
a9 a4 ag 4

% 964. Y apUTMETHUKOM HU3Y j€ n =M U Gy =71, m# n. Halint a,.
x 965. OmpemuT apUTMETUYIKY IpPOrpecujy ako je:
ai+ayt+aztas=1m a?—l—a%—i—ag—l—azzo,l.
966. Jloka3aTy fa 33 CBAKMA apUTMETWIKM HU3 BaMKM jeHAKOCT:
Sap = 3(5271 - Sn)~

z—1 x—2
_|_

967. Uspauynaru 36mp: 1+ + -+ l, z#0,z€R.
i

x

A 968. Uamely —2 u 63 ymerHyTr 12 6pojeBa, Tako ia CBU 3a)eIHO
YypHe apUTMETUUKN HI3.

A 969. Axo je S, = aj +az+ - +a, = n®+2n, IOKa3aTU Na je NaTU
HU3 apPUTMETUIKI.

A 970. OnpennTy apuTMETHUKY IPOTPECHjy Koja MMa 30mp:
S, = 2n% + 3n.

971. Axo cy peajHm OpojeBH @, b W ¢ TPU y3acTONHA UIaHa
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APUTMETUYIKOT HI3a, AOKa3aTH Ia Cy pelleha jeaHaunte az’+2bz+c = ()
peaJrHa.

* 972. AKo 3a apUTMETHUKM HU3 BaXKU Sy, = S,, m # n, OHIa je
Sm+4n = 0. IlorazaTn.

* 973. Mory mm /6 u 5 6T UIAHOBY apUTMETHIKOT HI3a nju je
OPBY YIaH a1 = 27

974. [lata je ¢pymrnuja f(x) = 2? — 3z + 2. JlokasaTu ma pasiuke:
Fle+)=f@), f(@+2) = f(z+1) u f(z+3)— f(z+2),.. onpebyjy
apUTMETUIKY Tporpecujy. Kojy BpemHocT y3mma OpoMeHJBUBa & aKO
je 30Mp IPBUX IeT YNaHOBa HM3a jeiHak 607

A 975. Bpojesu 2z —3, 3z+4 1 bz + 1 cy npBa TPH UIaHA apUTMe-
TUYKOr Hu3a. V3pauyraTy 36up OpBUX ¢ YIaHOBA.

*+ 976. Hahwm cBe apmTMeTwuke Hu30Be kKnjuMma je 36up IpBUX n
WIAHOBA jemHak n??

* 977. OOopemuTy cCBe apUTMeTHUKe Iporpecuje 4Ymja je pasimkKa
d=2, a omaOC S3, : S, He 3aBUCH OIL n.

978. AKo 3a 30Hp apUTMETHUUKe MPOTPECcHje BayKn yCIOB:

Sm _ m? IOKazatu ma je - = el 3a m #
= 0 d S e e ee——— m n.
Sn n?’ J y n—1"

A 979. Jlorazatu na cy (a+b)%, a? +b*> u (a — b)? Tpu y3acTomma
ujlaHa jefHe apUTMETUUKEe IPOrpecHje.

A 980. Axo cy a?, b® 1 ¢? TpH y3acTONHA UTaHa APUTMETHUKE IPO-
1 1

1
%8 Y3aCTOIHN YJIaAHOBU
a+b

rpecuje, Tana Cy W Pa3ioMIN
I Je, y i Y re ate
HeKe apUTMEeTHUKe Tporpecuje.

981. Ako cy mosuTuBEEM GPOjeBH a1, az, az IPBa TPH UIAHA Ap-
1 1 1

Vag + /a3’ \Jar + /a3’ \Jai +/az

y3aCTOIIHM YJIaHOBU jeI[HOI‘ APUTMETUYIKOD HU3A.

UTMETUYKOT HU3a, Tala cy u 6pojeBu

982. Ako 6pojeBH a, b U ¢ IpencTaB/bajy TPU y3aCTONHA WIAHA
apUTMETUYKOD HU3a, OHZA cy u 6pojeBm: a’ 4 ab+ b2, a® + ac + ¢ u
“b% 4 be+ ¢? y3acTONHM WIaAHOBM HEKOT apUTMETUIKOT HU3a. JLOKA3aTIL.

* 983. Koje ycuose Mopajy ucnymasaru peadnu 6pojeBu a, b, c,
Ia On mocrojasa apUTMETHUYKa IIPOrpDecHja, TakBa Ia je 3a CBaKO n
30Mp WmeHuX IPBUX n WIAHOBA jemHaK S, = an? + bn + ¢?
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* 984. Hexka mosuTuBHEU OPOjEeBUM ai,ds,...,d, UUHE APUTMETHUUKY
nporpecujy. lorazaru na je:
1 1 1 2 1 1 1
o+ 4ot = — =t — ).
a1Qn a20n—1 Qn @y a1+ an \ a1 a2 27
‘ +* 985, Jlokaszatu TBpheme: ma 6u 6pojeBH 21,2y, .. ., Ty, PABITIALU

‘ oI HyJe, UYAHUIA aPUTMETUUKY TTPOTPECH]y, MOTPeOHO je M JOBOJHHO
Ia 3a CBaKU IPUPOmaH O6poj n, n > 2, 6yIe nCHymeHa je THAKOCT:
1 1 1 n—1

R S =gl
T1%2 TaT3 LTp-1Tn T1Tn

8.4.2 TEOMETPUICEKHW HU3

Heka cy by m q peasau GpojeBu, by # 0, ¢ # 1 n ¢ # 0. Tana mu3
6pojeBa (by,), YMjU Cy YIAHOBH:

n—1

bl; le: blq21"')blq § s

Ha3UBaMO 2€0MEMPUJCKUM HU30M (TEOMETPH]CKOM IIPOIPECHjoM).
Onurry wial reOMeTPUjCKOT HU3a je

Bpoj ¢ je xoauwnux reoMeTpmjcKOT HU3A U:

b _bs e
T T T T

Teomerpujcku HU3 je onpeben npBuM YiaHOM by ¥ KOIUUHUKOM q.
3a TPHU y3aCTOIHA UJaHa TeOMeTPUjCKOT HU3a BasKM:

bp_1-byp1 = b2.

(Ako cy 4aHOBM HUM3a IIO3MTWBHU, CPe/HU UIaH je PeOMeTPUjCKa
CpelrHa CBOJUX CYCENHWUX UJIaHOBA.)
306up MPBUX n UIAHOBA Te€OMETPU)CKOT HU3a je:

bi(¢" — 1)

Sp = bt big g’ 4o b = T

A 986. Ompemntu reoMeTprjcKu HU3 (ONpPeIUTH by ¥ ¢) aKo je:
&)61:—31/11)6:96; 6)b3:31/1b6254;

1
8)q:—2—1/164:3; 2) by —bs = 60 u b5 + b = 80.
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A 987. Y reoMerpujckoM HHU3Y je ¢ = 2 u S7 = 635. Mspauynaru br.

A 988. Y reoMeTpujCKOM HU3Y je by +bs = 51 1 by +bg = 102. Koumko
IpPBUX UJIaHOBA HU3a Tpeba cabparu ma 6m 36mp 6mo 30697

A 989. Hahm gweTnpu 6poja Koja 0o6pasyjy reoMeTpUjCcKy mporpe-
cujy, mpu demy je Tpehm Behwm ox mpBor 3a 9, a Apyru ox yeTBpTOT
3a 18.

A 990. Uzmeby 1 m 256 ymerHyTU Tpum Opoja, TaKo ma CBU 3ajeIHO
YUHEe TeOMEeTPU]CKM HH3.

A 991. Ilpoussosn mpBa Tpu WiIaHa I'eOMeTPHUjCKe TpoTpecuje je
1728, a wuxoB 36up je 63. Hahu meru umam.

A 992. 36up TpM y3acTONHA UiaHA T'eOMETPHUjCKe Iporpecuje je
62, a 30up BUXOBUX HeKaIHUX Jorapurama je 3. Koju cy To 6pojesu?

A 993. 306up OPBUX IeT WIaHOBa IeOMETPUjCKOI HU3a, UUjU je
ROJIUYHUE 2, uznocu 93. Onpenutu mect YIaH.

994. OnpemuTy TP y3aCTONHA UIaHA TEOMETPIjCKOr HIA3a, aKO

je BuUxoB 30up 21, a 30Up HUXOBUX PENUNPOUYHUX BPETHOCTH je TR
A 995. Paszmmka mamely apyror m mpBOr 4jaHa TI'eOMeTpPHjCKOr
au3a je 18, a mamelhy werBpror n Tpeher je 162. Hahu netm winan.

A 996. bpoj 195 marmmcarm y obuuky 36upa Tpu 6poja Koju UnHe
PeOMeTPUjCKy Iporpecujy, npu demy je Tpehu 3a 120 Behu onx npsor.

A 997. Axo 6pojeBu logm, logn u logp YMHE T€OMETPW)CKA HU3,
MOKa3aTu na u log, x, log, v u log, * unHe TeOMETPUjCKY HPOI'DECH]y.
(>0, myn,p>0mm,n,p#l).

* 998. OmpenuTu cBe reoMeTpUjcKe MPOTPecHje KO Kojux je 36up
upBux 2000 unaroBa jemmak 0, a 36wp npBux 2001 unanoBa jemmar 1.

* 999, Hahwu reomerpujcky mporpecujy y ®ojoj cy camo mpsux 10
WIaHOBa Mesu OpojeBu.

* 1000. Hexa je gaa...a@ 6poj umje cy cBe muppe a, rme je a # 0.
Mzpauynarn: S =a+ aa+ aaa + - -+ aaa .. .aa, 36up n TakBUX Opojesa.

A 1001. T'eomeTpujcka mporpecuja ce CacTOju O MIECT UIAHOBA.
36up uNraHOBa Ha HeMapHUM MecTuMa je 455, a 306up wsamoBa Ha
mapaEuM MecTuMa je 1365. Onpemntu 0By IpOrpecujy.
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% 1002. 36up OpBUX n WIAHOBA [eOMETPHjCKe Iporpecuje je s, a
36up BUXOBUX DENUIPOUHUX BpemHocTw je t. Mspasutu mpomsBoL p
TUX n WIAHOBA TPEKO s, t U n.

1003. Mory Jau 6pojesu: 1, V2, V/3 6uT; UNaHOBM jemHOT Te-
OMETPWjCKOT HU3a?

1004. Ao 6pojesu ab, b? u ¢? obpa3yjy apuUTMeTHURY IIporpe-
cujy, mokazaTu ma 6pojesu b, ¢ m 2b — a obpa3yjy reoMeTpHjCcKy Ipo-
rpecujy.

+ 1005. 36up IpBa TPU WIaHA FeOMeTpUjcKor HU3a je 91. Axo TuM

TIAHOBMMA, N01aMO penoM, 25, 27 u 1, nobuhemo Tpu Gpoja Koju unHe
apurMmernuky Hu3. OnpemuTn ceaMu WIaH JaTor reoMeTpHjCKOT HU3a.

1006. Hahu uwermpu 6poja, ox kKojux mpBa Tpu oxpebyjy re-
OMETPHjCKy IPOTPEecHjy, a 3a/lika TPH apUTMETHUKY IPOrPecujy. Cem
Tora, 36up Kpajmux 6pojeBa je 32, a 36up ocralta IBa je 24.

1007. AHo GpojeBn a, b 1 ¢ 0Opa3yjy reoMeTpHjCcKy IPOTPECH]Y,

1 1

06pa3yjy apUTMETUUKY Iporpecujy,

T gaN log, N ' log, N

upu yemy cy a, b, ¢, N HOBI/ITI/IBHI/I OpojeBu, PA3IUIATH O 1.

A 1008. ApUTMeTHMUKM W TE€OMEeTPWjCKM HW3 WMMajy 3ajeJIHIIKA
IpBU wWiaH, 6poj 2, 1 3ajemEmuky Tpehu wnaH. Ilpyru unaHOBU MM
ce pasznukyjy 3a 4. Onpenutu oBa Tpu Opoja.

A 1009. Tpu mosmtuBHa Gpoja obpasyjy TeoMeTPHUjCKy Iporpe-
CI/IJy Axro mpyroMm 6pojy momamo 8 mobumhieMo apuTMeTWuKy IpOrpe-
cujy. Ako can TpeheM 6pojy momamo 64, moroBO hemo mobwru Te-
oMmerpujcky mporpecujy. Onpenutu oBa Tpu Opoja.

A 1010. IIpsu, rpehw v cenMm 4dlaH jeqHOr apUTMETHUIKOD HU3a
06pa3yjy IpBa TP UIaHa leOMeTPUjCKOr Hu3a. Ronwku je KOTWYIHUK
oBor reoMerpujckor amusa’? Koje mecrto y aApUTMETHYKOM HU3Y 3ay3UMa
YeTBPTH WIAH TeoMeTpUjcKor Hu3a?

A 1011. IIpBu u Tpehu unan apUTMETUUKOT HHW3a jeJHAKU Cy TIp-
BoM 1 Tpehem uiaHy reoMeTpurjcKoOr Hu3a. JIpyru uiaH apuTMeTUIKOT
HEU3a je 3a 2 Behw o Hpyror WiaHa IeéOMETPHUjCKOT HU3a, & UeTBPTH
WJIaH apUTMETHYKOT HU3a je 3a 14 Mamy 01 YeTBPTOT UiIaHa 'eOMeTPH-
jexor. OnmpennTy oBa IBa HU3A.

1012. 36up mpBa TpW UlaHA apUTMeTHUKOr Hmsa je 21. Ako
mpyroMm wiamy momgamo 2 u Tpehem 16, mobujeMo IpBa TpU UIaHA
jenmor reomeTpujckor Hu3a. OapenuTy apuTMeTUYIKY HU3.
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1013. Y HeKoj apWTMeTHUYKO] IPOrpecHju APYTY UiaH je re-
OMeTPHjCKa CpenrHa IPBOT 1 YeTBpTOr. JoKasaTn Ma UeTBPTH, MeCTH
U [EBeTU “JIaH OBe Iporpecuje obpa3syjy reoMeTpPUjCKy TpOTpecujy.
Konukn je KonuuHMK oBe reoMerpmjcke mporpecuje?

* 1014. [laTa cy mBa apuUTMeTUYUKa HU3A: ai,ds,... U b1,0s,... Iloz-
HATO je ma je ai+as+as = by +by+ b3 m ma OpojeBH ay + by, as+by, as+bs
urHe reoMeTpujcKy Hu3. JlokazaTu ma je ay = bs, az = by wag = by.

* 1015. BpojeBu a1, as, . ..,a, YAHe apUTMETHUKNA HU3 Ca Pa3JImKOM
d, d #0, a 6pojeBu by, by, ..., b, UNHE TEOMETHjCKH HU3 Ca KOJIMIHIKOM
4, ¢ # 1. Ispauynatu 36up: S, = a1by + asby + - - + anby,.

* 8.4.3 IVNPEPEHIIHE JEAHAUMHE
Hon madepenmuoM jemmaummoM k-Tor pema mojpa3yMeBaMo jell-
HauUHY: !
Ap4k = F(n,an: An41,y .- 'aa'n-{-/ﬂ—l)~
Pememe je cBakm HU3 (a,) YMjU WIAHOBU 3a7I0BOJbABAjY jeMHAUMHY.

UpBux k BpenHocTu: ai,as,...,a;, jeJHO3HATHO onpebyjy pememe a,.

1016. [lokazaru na je HU3 (a,) pelleme jemHAUMHE, aKO Cy HU3 U
jemHauUMHA maTH ca:

@) an=n+14 apy) =an +1; 6) an =2"13; W ayp1 = 2-ay;
I
8) ap = 5-3” ' U dpp1 = an + 371 2) an=nl U anp1 = (n+ 1) ay;
0) @, = 2" U anya = Bagy1 — Bay; ) tn =3" # anyas = Bapy1 — 6ay;
. nxe T
sin 7-s1n(n - 1)5
e) gy = g U Gpy1 = ap +sinnz, ¢ # 2km;
sin —
sin 2"z
ANC) Gp = ——— U Upyq = dp-cos 2"z, x £ k.
) an 27 sin ¢ -+ " i

1017. PemwuTu mudepernre jenmaunme:
1

HETCE
2) Gny1 = ay + by, THE je (b,) maTw HUS.

a) Upt1 = ap + d; 5) An41 = dn 3) An41 = apn + n2;

1018. PemuTu nudepennne jenmavnme:

a) Ap41 = QAp- ¢, (Héo I/IQ§£1a 6) Un+1 = Nan 3) Unt1 = Qp- 27
2) ng1 = an by, Te je (b,) maTu HU3, b, # 0 3a cBe n.

* 1019. Hahwu omo peureme mudpepennue jennaunne KOje 3a70BOJba-
Ba JaTU MTOYETHW YCJIOB:

@) 8niy =03, @y =19 6) anty1 =an(2—t-a,), t#£0, ag = 1.
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1020. Pemmtu mudepenmme jerHaIUHE:
a) ant1 = 2an + 3; 6) ant1 = an +n;
8) Ani1 = T ap + by, T je (by) JaTH HU3.

1021. Pemmutu mrdepeHHe jelHaUYMHE:

@) apyy = 20n41 — Gn; 6) anyr = —4ant1 — dan;
. Up41 + @
8) tnta = 2pant1 — pan, p # 0; 2) an+2:—2—n'7 ag =1, a; = 4.

1022. Pemmtu mudepeHnHe jeNHAUMHE:
(I,) Up42 = Sany1 — 6an; 6) Upt2 = dp41 + 2an;

8) ants = (@ +Papyr —a-f-an, - f#0 1 a# 6.

1023. Pemwmtu nudepeHIHyY JeMHAYUUHY: Gpi2 = S0nt1 — 20n + 1.
Hahu omo perreme Koje 3a710BOJbaABA IIOUETHU YCIOB: a1 = 3, ag = 5.

1024. Hahu ono pememe mudpepeHItHe jeTHAYUNHE dpty = Upt1+Gn,
KOje 3a/I0BOJhaBa IIOUYETHU yCJIOB: a1 = ap = L.

1025. Hahu ono pelieme qudpepernHe jeTHAUNHE dpqo = 2\/§an+1—
2a,, KOje 3aI0BOJbhbaBa MOUYETHU yCIOB: a1 = ay = 1.

8.5 TPAHVUYHA BPEJHOCT HIM3A

Hexa je mat ®u3 (a,). AKO mocToju peallaE ©6poj a, TakaB Ha 3a
CBaKU MO3WUTUBaH Opoj €, y mHTEpBANY (¢ — €,a + €) MMa OeCKOHAUHO
MHOTO WIaHOBa HU3a, Tala je a Maykad HGeoMUAG8aha HA3a (dy).

Bpoj a je epanuuna epednocm Eu3a (an), y O3HAIM nlingo an, = a, aKo
U caMO aKO 3a CBaK{ MO3UTWBaH OpOj € MOCTOju IPUpPOIaH 6poj ng,
TakaB [la je |a, —a| < € 3a CBAKW n > ng. AKO UMa I'PaHUYHY BPEIHOCT
HU3 je KOMEEpzeNmaH, WHaUe je JUusepzenman.

Hus umja je rpaEmyvHa BPpenHOCT HyJa HA3WBA Ce HYAG HU3.

Basxme cy crnemehe Teopeme:

MOHOTOH 1 OTpaHWYEH HU3 je KOHBEePIeHTAH.

Axo ¢y (an), (bn), (¢,) HU30BK TaKBH Ja 3a JOBOJPHO BEJIMKO N BaKU:

an < b, < ¢y wOpu TOME je lim a, = lim ¢, = a, Taga je lim b, = a.
n—00 n—o0Q n—o0

Axo je lim a, =a u lim b, = b, onna je:
n—00

lim (ap &by) =a£b lim ap-b, = a-b
lim Z—" = % (y3 ycuos: b, 0 m b#0).
3aTuM je

lim a, = +oo <= (VA € R)(Inp € N) TaraB na je ap, > A 3a Vn >ng. -

n—oo
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Cmnuno ce mepurmme lim a, = —oo.
n—00

; " .
IToznar je mus a, = <1 + =] . OH je MOHOTOH U OrpaHWYeH, KOH-
n

BEPreHTaH je, a TPaHUYHa BPEHOCT OBOI HU3a je MO3HaTa Kao 6poj e,
ne=2,7182... je upanuoHasan 6poj.

: ! ; :
A 1026. JlaT je HU3 a, = —Ti ITo me¢mummmMjn moxazaru:
n
a) (a,) HUje Hysa HHE3; 6) lim a, = 1.
n—oo

A 1027. Ilo me¢wBmMnujn nokasaTu na je:

. 377,"‘4_3' i 1 e s 10-n _ .
Y i snts=5 - DLBEsY &) i 10 =il

. 2n%43n44 ) . 1 . . A )
) s~ O Mml o =T D) lim 8 = ooy

lim logn = +oo; lim (—1) n=oc0;*) ) lim “FD" _ g
¢) Jim logn = +oo;  ac) lim (~1)*n=00*) 3) lim ~— o= =0,

. v c . o
A 1028. Jlako MokeMoO moKazarTw ga je lim — = 0, aro je lim a, =

00 ¥ ¢ je KoHCTaHTa. Kopucrehw ce oBuM u camunuMm oco6rrama u3spa-
uynaTy ciiefnelie rpanvune BpemmocTu:

1
a) lim <1+E>; 6) lim <l—l+ni3>; 8) nli;'{.lo(n—loo);

n— 00 n.—00 n
: 3_.2_90). im (—n® 4. : i ntl,
2) nlggo(n n°=20);  0) ,,,111}30( n°+100n*—n+1);  F) nl{rfoo o+ 3’

lim +5 ) 1 nd42n? + 1 ) 1 2n343n%41
e) nH-go n2 + 1’ xS ngrolo —n2 +1 ! % ni»n;lo 3713—{—5 !

u) lim Ak, 7) lim (Vn+2—+/n).

apn? + ap_lnp~1 + o darn+ag

029. N j
Al 3padyHaT Jim byt by 1n Tt bym L by rie je
a'p'bq 7507 p:qe N.
A 1030. Hahw rpannure BpenrocTu:
. 142440 o 143454 +(2n—1)
a) nlggo n2 ’ & nlilrlgo (n+1)? k
e) li ﬁ12+22+ g, e) lim 2% - 4n :
nooo  mA4l n20 1.2.312 3 4% - +n(ntL)(nt2)’
. 1-2.3-442.3-4.54 - +n(n+1)(n+2)(n+3)
d) lim g : :
n—+oco n2(1-342-4+ ... +n(n+2))
1 1 1
B) lim [ —+— 0 ooqp = .
) ,1520<1.2+2-3+ Tty )

*) an—co 3HAUM: 3a JOBOJBHO BENUKO 1 je lan|>M 3a cBako M. OBne muje medpmuMCan
p3HaK (4+ nnu -) 3a 0.
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Y (LN SR S
% aio\12.3  2-3-4 n(n+1)(n+2) )’

) i 1 n 1 n " i
HY pea\1-3 ' 3.5 (2n—-1)(2n+1) /)
+ 1031. IlokazarTu ma je:
1 1+1 1+ < A 1 1
23 4 n—1 2n .
Yhim— T 1
n+1l n+2 2n
. 12_22_’_33_42_'_‘“_'_( 1)" 1n2 _ 1
6) Fecd (=1)r=1n? -2
. 111142214 - el
6) lim =1z
n—00 (n+1)!

1 1 1 1
2 dm(i-3) (-8) - (-4) =4

)) lim 2P-13P-14-1 (m-1P>-1n-1_ 2
nooo 211 33+1 B+1  (n—1P+1 nd+1 3

1032. spaguyHaTu IpaHUyHe BPeIHOCTH:

A a) lim ", q € R; A 6) nliylc}o(1+q—|—q2+~-+q"_l), q € R;
3" 4 2.4 A
be) lim s Y i, e 0> 0

1 1 1
0 hm< + +"~+———~>'
)"_‘OC’ \/712—{—1 \/n2+2 \/n?+n ,
smn' 1 2%
B) 1 - e) ”1500 — ) nlgrolo -

. 1 2 n
* 1033. M3pauynatn nlir& <§ + = el %) ]

1034. Hoxka3atu na je matwm U3 (a,) MOHOTOH M OT'DAHMWYEH, IIa
ropucrehw Ty ummenuny Hahu BeroBy IpaHUYHY BPeJHOCT.

1 Vel
Aa)an:m; A5}an:c—,c>0
8) n" 2) “ 15 16 n+ 14
Ay = —— w = —— e 8
" gnpl’ 3 5 o2n+1’

0) an = \/2 +1/2+ - +V2 (y uspasy uma n Kopena).

+ 1035. [lokasatu na je matm HU3 (a,) KOHBepreHTaH, ma Hahwm
ILerOBY I'PDAHUYHY BPETHOCT:

1 e
;0 0)ar >0, an+1:§<an—|——>,c>0;

Ny

¥ a) 0<an <117 anp1(l—an) >
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1 c
* e)c>0, a1>OI/Ian,+1:§<2an+—2—>,7121;

n

1
2) a1>0, an+1:—<(k'—1)an+%>, C>O,k’EN;
Qn

k
1
0) 0<ay <1, apy1 = an(2—ay); h)0<ar <=, apny1 = 2a, — 2a2;
20, an —4
6) a; = 1, Ap41 = 3n o 24, 3’;@) ay > 0, Ap41 = W;
i ty —
3) a1 >0, apy1 = a,§+6 ;1 w) ar >0, apy1 = a:+3 ;
. a-n_‘
0 = .
*7) a1 <0, any1 .

8.5.1 'TEOMETPUICKHU PE

ITocmarpajmo 36up:

S=bi+big+bi®+ +big" o =b (g ) =
= lim b1(1+q+q2—|—~~~+q”_1): lim 1)11 -

IIpema pememy 3aznatka 1032 6), 36up kouBeprupa 3a |¢| < 1 u:

b
S=by+big+bg?+ = 1_1q.
OBo je T3B. eeomempujcru ped. Axo je |¢| > 1 reomeTpujckn pen
IUBEPTHUPA.

A 1036. VMcouratu KoHBeprennmujy ciemehux cyma. 3a KoHBep-
TeHTHe pPenoBe OApeIuTH 36up.

1
@) 24145+ 6) 12-643— - 8) 1+tg%+tg2£+--~;
r x? 28 1? N
. 93z° 99 . T T . )82 L.
s} 37082 9 : 8} ; y2+y3 , y#£0; ) 10g2<2 <2> 2 <4) )

A 1037. 36up GeckoHauHe omanajyhe reomerpujcke mporpecuje

n3Hocu 6. OmpemuTu OBy MPOrpecujy ako je ¢ = -.

3
A 1038. Onpemutu reOMeTPUjCKy mporpecujy: 3+ by + b+ - = 2.
A 1039. Ompemury @ u3 ycaoBa: a- Va2 Vat .. = ¢, a > 0,

rEN.

A 1040. Ompemutt © U3 yCIOBa:

: 2
1+log2cos:z:+log§cosm+loggcos:c—|—---: 37 T € <—I z)
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1041. Kox 6eckoraune onalajyhe reoMeTpujcke uporpecuje 30up
CBUX WIAHOBA ca HENapHUM pemnHmM O6pojem m3HOocHU 36, a 30up ocTaaux
je 12. HanmcaTy OBy I'eOMETPHjCKYy TPOTPECH]y.

1042. 36up S GeckoHaUHE TEOMETPU]jCKE nporpecuje je 3a 2 Behwm
on 36Wpa IpBa TPY UiaHa. 36Up IPBUX IIeCT UIaHOBA Te Iporpecuje
je 3. Hahwm S.

1043. CacTaBUTH I'eOMETPUjCKY TPOTpPecujy, TaKBY [Ha je CBaKu
eH wiaH aBa myTta Behu ox 36Wpa CBUX UIaHOBA KOJU ClIele 33 bMM.
ITo3raTo je ma meTw uiaH Iporpecuje msHocu 16.

1044. OppemuTy KOJIUYHUK NeOMETPHUjCcKe IpoTrpecuje, Kojoj 36mp
OPBAX WIECT TIAHOBa NPEACTaBiba 5 BPEeIHOCTH 30mpa CBUX UIaHOBA

(nMa X GeCKOHATHO MHOTO).

1045. 36up OIpBUX OcaM UIaHOBA I'eOMeTPUjCcKe Iporpecuje je 15
myra Behm om 36wpa CBUX OCTalIMX UIaHOBA (MMa uX OeCKOHAUHO
mMEOro). OnpeIuTi KONUUHKE.

1046. 36up cBUX uwiIaHOBa omanajyhe reoMerpujcke Imporpecuje
wsHOCcU 56, a 36up KBazpaTa UIaHOBA Te Iporpecuje msmocu 448.

OnpenuTy Ty Iporpecujy.

1047. Xunorernysa jeOHaKOKPaKOT TPaBOYTJIOT TpOyILJVia MMa Y-
#uny 1. FberoBa karera je XUIOTeHY3a HOBOT jeJIHaKOKPAKOT MPaBOY-
rJIOT TPOyIvia. 3aTUM je Ha MCTH HAaUYMH HaJ KaTeTOM APYror KOH-
cTpyucan Tpehu IpaBoOyTIH jeIHAKOKPAKK TPOyrao, uTa. Mspauywaru
36Up IOBPIIWHA CBUX, O€CKOHAYHO MHOI'O OBAKBHUX TPOYTJIOBA.

1048. ¥ kBagpar cTpaHWle a je yOWCAH HOB KBaJpaT, 4Mja cy
TeMeHa CpeIrIITa CTPAHUIa NATOI' KBaApaTa. JaTUM je Y IPYTH KBajl-
paT Ha mcTh HauwH ynucan Tpehw, mra. Hahwm 36up obmma u 36up
HOBPIIMHA CBUX OECKOHAUHO MHOI'O OBAKO JNOOMjeHHWX KBaIpaTa.

1049. Ha cBakoj cTpaHWIy KBaapaTa, MyKWHE a, ITOUeB Ol jeJHOT
TeMeHa M y MCTOM CMepy KOHTYpe ce onpelyjy Tauke, Koje meje CTpaH-
nte y oxaocy 2:1. Te Tauke cy TeMeHa Ipyror KBazpara. M3 mpyror
ce ma mMcTM HaumH nobuje Tpehwm, wrn. Hahwu 36up mospimmmEa cBHUX
TakKo J00UjeHnX KBaLpaTa.

1050. Y Kpyr HOJYNpeUHUKa r YIUCAH je KBaApaT. ¥ Taj KBalpaT
yIFECaH KpyT, Ia ¥ KPYT IIOHOBO KBaJpaT, M TaKO N0 GECKOHAUHOCTHU.
W3pauynaTu 30up CBUX HOJNYIPEUHNKA KPYTOBa U 30Up MOBPIIUHA THUX
KPYTroBa.
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1051. Y jemHakKoCTpaHMYHM TPOYTao CTPAHUIE a je YIUCaH KpyT.
Y oBaj KpYyT je yHHMCaH jeAHAKOCTPaHWYaH TPOYrao. 3aTum je y mHOBU
TpOyTao ymucaH KpyT, UTH. N0 OeckoHauHOCTH. M3pauynarn 36up obuma
¥ 30Mp ITOBPIIMHA OBUX KPYroBa.

* 1052. Y mpaBy KPYXHY KyIly HOJYIPEUYHUKA OCHOBE 7 M BUCHHE
H, ynucan je Hu3s cpepa na crenehu maumn. [Ipsa nomipyje ocroBy u
nomupyje oMmoTau mo kpy:xuoj aunuju. Cremeha chepa OOMMpyje cio-
Jba IPBY cPepy M OMOTaY KyIle IO KPYKHO] JUHW]HU, UTLI. W3zpauymarn
30Up 3alpeMUHa CBUX JONTH.

1053. Y mpaBy HpaBMiHy UeTBOPOCTpaHy NPU3MY je yIHCAHa
Ipyra Opu3Ma, 4YMja Ccy TeMeHa OCHOBa CPeIMIITa OCHOBHUX MBI
npse npusme. Ha wctu Haumm ce y apyry upusmy ynummre tpeha, wri
1o 6eckonaunoctr. OCHOBHA MBUIA HaTe IpW3Me je a ¥ BUCHHA je H.
Wspauyraru 36up 3aIpeMuHa CBUX TaKO JOGMjeHUX IPU3MU.

1054. laTa je KOIKa WBWIE ¢ W y By yIHUCAaHA JONTA. SaTUM je
y Ty JIONTY ynuCaHa KOIKa, Ia Y KOUKy JoNTa, UTH. V3pauynatn 36up
3anpeMyuHa CBUX JIOITH.

1055. Uspauynaru: s = \[a\/a\/aa. .., a > 0.

* 1056. V3pauymatn 36up:

1 1 1
158 5811 tTEImGrGETe T

+ 1057, Hexa je |¢ < 1. spauymaTu T, = 143¢+5¢>+- - -+ (2n+1)2¢"
u lim T,,.
n—oo
* 1058. Heka je |¢| < 1. Uspauynatu S, = 1+2%¢+---+ (n+1)2%q u
lim S,.

n— 00

+1059. Hexa je S, 36up Geckonaure omamajyhe reomerpujcke mpo-
rpecrje ca IPBUM WIAHOM a" W KOJIUMIHUKOM ¢ = ™. Onpemty 36mp:
1 :
—+ =+ =4+, ark0 je || <1 u |a|] > 1.
S % 5 je Irl e

* 1060. Heka je s = 14+q+¢*+ - |¢/<l,mo=14Q+Q%+---,
|Q < 1. MspauynaTtu y pyHEIUjE s 1 ¢ 36up: 1+ qQ + ¢2Q% + - .



JEBETA I'NIABA
9 KOMIIVIEKCHHM BPOJEBI

Ca KOMILIEKCHMM OpojeBUMa CMO Ce YIIO3HaJM TIpOoliie rogurae. 1o
cy 6pojeBu obuuKka a+bi, TIe cy a U b pealH 6POjeBU a ¢ UMaruHEapaHa
jemuEUIa, nepuancana jenHagomhy: i2 = —1. BpojeBu a u b cy peaanu
¥ UMG2UHGPHU TeTOBU KOMIIEKCHOT 6poja z = a + bi, IITO O3HAUABAMO
ca:a=Rez mwb=Imz. ‘

IlomceTuMmo ce: aKo Cy z; W z; KOMIIJIEKCHU OPOjeBW, 71,20 € K, u
z1=a+bi 1 zy =c+di, Taga:

= & a=cAb=d,

21+ 22 = (a+¢) + (b + d)i,

2122 = (ac — bd) + (ad + be)i,

Bpoj z = a —bi je xonjyzoeanu 6poj 6poja z = a + bi.

Baxme cunemehe jemmarocTtu:

: ; 1
z+Z=2a, onakine je Rez = §(z+2).
; 1
z — zZ = 2bi, onaxie je Imz = ?(z —Z).
1

2.z =a?+0b%. Bpoj |z] = Va? +b? je ancoaymua epednocm mwinm mo0yo
KOMILJIeKCHOT 6poja u z-7 = |z|2.

9.1 KOMIIJIEKCHA PABAH

KoMmmnizekcHa paBaH je KOODIWHATHA PaBaH y KOjOj je CBAKU KOM-
mIekcaH O0poj z; = a + bi mpencTaBibeH TaukoM M (a,b). 36Up KOMIIIEK-
CHUX OpojeBa z; U zy, IPENCTaABHEHUX TaukaMa M u N, IpencTaBlbeH

— —_—
je TauroMm P, TakBoM na je OP = OM + ON. Kowviuiekcau 6pojeBu z u
Z IPeICTaBJ/heHN Cy TavyKaMa CUMETPUIHUM y omHocy Ha Oz OCy, a z U
—7 TauKaMa CHMeTPUYHUM Yy OJHOCY Ha KOOPAWHATHU MOUYETaK.
Oca Oz je peaana. a oca Oy UMAURAPHA.
YouumMmo KoMIieKcaH 6poj z = a + bi u jenuaudnay BekTop oce O,
Tj BEKTOD i.
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. g . , o
Hexa je o = «(i,0M), rne je M(a,b). AprymenT KOMIIeKCHOT 6poja
z=a+0bi #0 jennak je

o, aKo ce M mamasu y 3aTBopenoM I muwm II KBaIpaHTY,
arg z = :
—@, Y OCTaluM CIydajeBUMa.

arg (0) = arg (0+0-4) ce me meduHMIIe.

1061. [Tatm cy KOMILIEKCHM GPOjeBH z; = 3 4+ W 2 = 2 — .
W3pauyHaTi 1 TPeICTABATH y KOMILIEKCHO] paBHU b6pojese:

a) Al +Z2, 6) 21 —22’2; 8) '2’1', Z) lZl"Zg; 3) j—;, 77) Z1- 2.

1062. NspauynaTu:

Q) 1595, 6) 15, o) (1+i)2: ) (L4 97
L+

1063. Mzpauynatn z, = m

* 1064. Onpemntu cBe mene 6pojese m, Tako Ia je (L+8)" = (1=22)™.

* 1065. Hera je w = # loxka3zatu me je:
(a+b+c)(a+bw+ cw?) (a+bw? + cw) = ad + b3 + 3 — 3abe.
1066. Pemmty jemmaunme.
a) 2% =14 62 =3 =44 8) 22— (2—4)z—1+4+Ti=0;
2) |2l =2=1+42; ) |e|+z=2+1i; )|z =2.
z24+z=4
|z =1

1068. Y KOMIIEKCHO] paBHM TpencTaBUTU CBE KOMILIEKCHE Opo-
jeBe z, TakBe mIa je:

* 1067. [loka3aTy ma crcTeM jenHAUMHA: , HeMa pelllema.

a) 2| < 1; 6) |z —i| <2; 8)lz+1|<2m |z —1—1i| <V2;
z z lz| — 1
. s > . L Y R o :
z)Re(l_H,><1, a)xm@/l, m <o
1069. Ompemntu apryMeHT KOMIJIEKCHOT Opoja z ako je:
a) #=B) 6) z = 2i; e) z=—3;
2) z = —i; 0) z=1+1; Bly=—1-¢

e) z=—1+1iV3; o) z=1—iv/3; 3) z=0.

1070. Meby cBuM KoMmIIeKCHIM GpojeBrMa 7 TAKBIM 2 jelz] €2
u Re(z(1+1)) <0, ahu omaj xox kor je:
a) Rez HajBelie; 6) Rez Hajmame; e) Imz majsehe; 2) Imz HajMame.
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1071. Ako je S = {z EK:|lz—1-1 < %}, rahwu:
a) max|z|, z€S; 6) min|z|, z€S; e) max(argz), z€S; ) min(argz), z€S.

1072. Axo je Re <§> =Im <l> =1, mahu argz.
z

+ 1073. AKo Ccy 2z ¥ z; KOMIIEKCHU OPOjeBM, TAKBU Jna je |z]| =
z1 + 22 :

=1luzn-z -1, oHma je z = ————
|22 1-23 # —1, oHza j i

peanan 6poj. JlokasarTu.

* 1074. Hera cy 21, 23, 23 KOMIIJIEKCHW OpOjeBU je THAKUX MOIYJIa
u Heka onpehyjy TemeHa jemHaKoCTpaHWYHOT Tpoyria. lokaszaTu ma
BpojeBu: 7129, 2223 U z3z1 Takohe onpebyjy TeMeHa jemHAKOCTPAHWYIHOT
TpOyTJIa.

* 1075. JaTty cy KoMIieKcHI OpOjeBM 2z W zy, TaKBM 13 je Imz; # 0
v Imz; # 0. [lokazaTwm na cy 6pojeBH z1+2y U z)- zg ICTOBPEMEHO DeaHHI
aKo M caMo aKo je zy = zs.

9.2 CTEIIEHOBAILE 1 KOPEHOBAIBE KOMIIJIEKCHIMX
BPOJEBA

Hera je z =a+bi # 0, r = |z|, ¢ = argz + 2kw rme je k € Z. Tana
ce KOMILIEKCaH Opoj MoiKe IIPEICTABUTH ¥ MPULOHOMEMPUJCKOM 0OAUKY

(BUIeTH CIMKY: a =rcosy, b=rsing): 3

z=r(cosp+ising), >0
Benuuune r u ¢ jemmosnauno oapehyjy z=a+bi
peajiaH ¥ UMarwHapaH 1e0 KOMILIEKCHOD
Opoja z: a = rcose u b = rsinp. Amco-

JAyTHa BPEOHOCT 7 = |z| = v/a? + b? jen- 7
HO3HaUHO je ompebeHa, alm BelUUIWHA 0 X

o muje. Oma ce ompebyje m3 yciosa:

a . ; ; b ;
cosp=—, sinp=—. Kama je a#0 Moxe ce m3padyHaTH tg p=- 1 Tala je

b
arcctg — 3aa>0
a
= b
arcctg—+ 7 3a a<0.
a

Axo cy z =r(cosp+ising) U z3 = ri(cos ;s + ising;) TPUTOHOMETPU-
jCKM OBIHMIM KOMIIJIEKCHUX OpojeBa z # z; Tala je:

2=z <= r=rmANp=p+2kr, k€T
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Zzz21 =71 <cos(<p + 1) + isin(p + <p1)>

z T ..

= 2 (costo = ) + isin( - o)

Z1 1

(cosp + isin )" = cosnp +isinnp, n € N (Myasposa dpopmyia)
z" = r*(cosnp +isinnp), n € N

2k . 2k
Wz = \'/F(cosso—i- " 4+ isin (’D+n 7T>, ke{0,1,...,n—1}.
n
Hanomera: Ilon </z mompasymeBaMo cBe KOMIIeKCHe GpojeBe z

TaKBe la je z]' = z a He, KAO y ClIydajy peasHuxX GpojeBa, HajBue
jenar (majBehw).

1076. HammcaTu y TPUTrOHOMETPHUjCKOM 06JMKY GpojeBe:
a) 3; 6) —2; 8) 2i; 2) —i; 0) 1+1;
) —1—i; e) 2V/3+2i; o) 1+2;  3) —2+44.
1077. Hanucaru 3a cBako o € R y TPUTOHOMETPU]CKOM foloRinzinY
KOMILJIEKCHe OpojeBe:
a) sina + icos «; 6) cosa — isina; 8) sina —icos a;

. 10 .zl 2
2)1+cos;+‘ismg; ())1+cos—9—7r+ism—$; B) 14 cosa +isina.

1078. M3pauyHaTw MpOU3BOL M KOJIHMIHUK KOMIJIEKCHIX Opojena
71 U z3 TIPeNCTaBibajyhm ux y TPUroHOMETpPUjCKOM OBJIMKY, aKo je:

) =y = 2<cos§+isin g), 2y = 3<cos£;—|—isin %),

6) 21 :4<COS<—7—§'> +ZSIH<— )), Z9 ZQ(COSg_I—iSing);

) . 7r+, 2 ., (T T
8) z1 =8N — +1¢0s —, 23 = sl — — 1COS —;
3 3 3 3

2) z1 = r(sina+icosa), zo = r(cos o — isin a);
0) 1 =1+itga, zs = 1+ictga, a € (0,r).

o 3

1079. Uspauynatu 2", ako je:

1 1 1 1
a)n=2,z=—+i—; 6l =9 o= ——=—bh—
Jrehs gt Jn=hi=m gt

1 ) .
8) n=3, z=cos0+isin0; 2)71:3,2':—5 %g;

1 /3
())n:3,z:—§—%; f) n=1998, z = /3 +1;

e) n=1997, z = /3 — i; m)n:7,z:sin;+icos;;

3) n=1988, z =1+ cos; + zsin ;
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1080. loxaszaru ciemeha TBphema:
a) Axro je z = r(cosp —ising), r >0 mn € N, oHIa je z™ = r*(cosnyp —
isinny).
6) Axo je z = r(cosp +ising), r > 0 U n € Z, oHzna je 2" = r*(cosnp +
isinng).
e) Axo je z = r(cosp+ising), r € R, n€ Zur>03an<0,onna je
z" = r"(cos nyp + isin ny).

ne€ N, cosa # 0.

1—|—itga>n _ 14itgna

1. a j =
x 1081. lorazaTtu; ma je <1—itga T itgna’

1082. Uspauynaru (1 + cosa +isina)*, n € N.

. 1 . 1
+* 1083. Axo je z+;:2cosa,aERHn€-_N, oHma je 2"+ — =
- Z?'L

2 cos na.

1084. N3pauyHaTn

a) <1 T—Z\F) 20; 6) (1 —~ \/32—i>24; e) <—(11+_ii)\/2§0>15 + (—glji\)/i)ls.

1085. Kopucrehu ¢popmynry 3a 30up IPBUX n IIAHOBa eOMeTPU-
jcke mporpecuje u MyaBpoBy QopMyJIy M3padyHaTH CyMe:

2m 4 2m 4 6w
a) cos =+ c08 == 6) cos = + €08 — = €08 =
8) il 47r—I—co's6ﬂ-—|-c 8r 2) co T feos 2t
cos — + cos — s — + cos —; s — + cos —;
9 9 9 9’ 5 5’ -
d) cosz—i—cos?)—ﬂ—l-cos?z' ) cosz+cos3—7r+coss—7r—|—cos7—m"
[ A 99 9 9

1086. M3pauyHatu cyMe:

a) Sy=cos x+cos 2w+ - -+cosnz; 6) Sy=sinz+sin 2w+ +sinne; v £ 2k
¥ @) S3=1+2cosz+2%cos2z +---+2" cosnx, « je peanan 6poj. =

- 1087. Kopucrehiu MyaBpoBy (opMmyiy IPEKO cos o ¥ sin o M3pas-
UTU:
a) cos2a M sin 2a; 6) cos3a u sin 3a; 8) cosda M sin4o.
1088. N3pauyHraru:

a) Vi; 6) Vi 8) V2—2i; 2) V—4; 0)V1;  I) V=21

1089. MzpauyraTu:
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1—¢ 1+ 1—12
6 = ’ 5 8 : 6 :
Y | V3 +i )\/x/??—i °) 1443

dij (-1+iv3)" ) (%#\2/_3)5 '
\ (1= i)t + 413’ <@_3’)10_1

1090. [loka3aTtu ma cy 3a cBako n € N cBu /1 cremenn jemHor on
BUX.

1091. Mspauynatm: 14+ z+ 22+ -+ 27! rge je 2z = cosg+isin g

1092. Ilokasatu cremeha TBphemas:

@) 36Up CBUX n-TUX KOpeHa u3 1 jemmax je 0;
6) IPOW3BO/ CBUX n-THX KopeHa u3 1 jemmak je (=1)"~1.

1093. Pemmtu jenmaummy: _ M 1+iV/3=0.

(z-1)?
1 z 2
1094. Pemunru jemmaummy: |22 1 = —1.
2 22 1

1095. Hexra je z; # 0. CBa pemema jemHauMHe 2" = z; Cy TeMeHa
OPaBUIHOT n-TOYTJa y KOMILIEKCHO] paBHK. JlOKa3aTw.

===l
1096. Moxasary na je |1 2 0|=(2+27)(2+23)(2+22), rme cy z,
0 1 2

z2, 23 MehycobHO pasnmunra pemema jemmaumde z3 = 1.
1097. OnmpenuTul cBe KOMILIEKCHE 6pojese z, Tako ma 6pojeBm z,

1 s
el 1 — z nmajy jemmake Momyie, na 3a Tako Haljero z U3pavuyHATH:

/(4o

1098. Pemwrn jemmauuny: 142422423424 = 0, ma 3atum u3padyHaTU

s T
COS — M COS —.
b )

1099. Pemmtu jenmaunny: 7z = 25.

1000. Pemutu jenmauune:
Q) G+1P= (=15 6) (i) = (s — i)t
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10 IIOJIMHOMM

Y mpBOM paspeny Cpelibe HIKOJIE CPeld CMO Ce Ca II0jMOM IOJIH-
HOMa Hall TOJbEeM peaHuX GpojeBa. Y 0BOj IaBu HocMarpalieMo momnm-
HOMe KOj/ 3aBHCe OJl KOMIUIEKCHE IPOMEHJbMBE, & UMju Cy Koe(unu-
jeHTV KOMIIJIEKCH! 1 peaJHr 6pojesu. MHOIM cTaBOBO O PaJHUAM IIOJIH-
HOMWMa, IIPEHOCE ce 1 Ha KOMILIEKCHE.

10.1 IIOJIMHOMM HA I IIOJBEM KOMIIJIEKCHUX
BPOJEBA

Ilox MONMHOMOM n-TOT CTeleHa Hal MToJheM KOMIIEKCHUX OpojeBa
nogpasyMmeBahemo uspas obINKa

Po(z) = anz™ + Gpo12”" Y 4 o oo 4 @y 2 + ag,

rze je z KOMINIEKCHA IPOMEHJ/bUBA, KOCQUIM]EHTH dg, a1, ds, . . ., Gy KOM-
HIIEKCHM OpojeBw, a, #0 1 n € No = N U {0}.

IIBa mONWHOMA Cy jeldHaKa aKo WMajy UCTe cTemeHe W aKo Cy UM
Koe(UIMjeHTH y3 ucte crenere jennaxu. Takobe momummomm P(z) u Q(z)
cy jemmaK; akKkKo je 3a CBako z € C' KoMIulekcaHn Opoj P(z) jelHaK KOM-
TIekcHoM 6pojy Q(z).

JlBa moJMHOMa HAI TOJheM KOMILIEKCHHX OpojeBa ce cabupajy,
ONy3WMajy ¥ MHOMe WMCTO Kao ¥ IOJMHOMU HaJl MOJbeM DealHux 6po-
jeBa.

Axo cy P(z) u Q(z) nBa moIMHOMA TP YeMy ()(z) HUje HyIa ¥ aKO
mocToju mosmHEOM S(z) TakaB Ha je P(z) = Q(z)-S(z), oHIa KamkeMo na
je moumHOM P(2) He/bUB HOIMHOMOM Q(z) mpu deMy je S(z) KOIUIHUK
nonmuoMa P(z) m Q(%).

Kommrekcan 6poj ¢ TakaB na je P(a) = 0 Ha3uBa ce HYJIOM WA
KOpeHOM IToJHMHOMa, P(z).

Axo cy P(z) m Q(z) monuzoMwu, Ipu ueMy je ((z) pasiu<uT 0L
HyJe, OHZA IIOCTOje TauHO IO jenaH IoauHOM S(z) m R(z), TakBH Ia
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je P(z) = Q(2)S(z) + R(2) u ma je cTemeH MoJMHOMA R(z) Mamu o cTe-
IeHa MOJNMHOMa ()(z). S(z) je KONMYAMEK, a R(z) ocTaTak MpPH Helberby
nonuHEOMa P(z) moamHOMOM Q(z).

Octarak mpu mesermy noamuoMa P(z) HOIMHOMOM (2 — a) jenHak je
P(a) (BesyoBa Teopema).

Houmuom P(z) mesbuB je MOIMHOMOM (z — a) aKKO je Pla)= 0.

Hajeehu sajednuwru deaunay nonvaoma P(z) u Q(z), pasiuuauTix o
Hyme, je monuuoMm S(z) HejBeher cremema Mely memmormma mosmmOMA
P(z) m Q(z).

Hajmamwu sajednuuru cadpocanay momvuoma P(z) u Q(z) je moawHOM
T'(z) majMamer cremeHa MeDy TMOJMHOMHEMA PAaZJUYUTUM O HyJIe 1e-
BUBUM ca P(z) m Q(z).

Ocnosnu cmas anzebpe: CBaKu TONTMHOM Hall MOJHEM KOMIIIEKCHUX
6pojesa, ctenena n > 1, uma 6ap jemny HyiIy.

CBaky HOJIMHOM Pu(z), n > 1, mMa n Hyna: z;,z, ..., Zp ¥ MOMeE ce
pacTaBUTH Ha JIWHeapHe dyumHEONe ((akrope):

Pa(2) = an(z —21)(2 — 23) ... (2 — Zn),

rze je a, KoepunmjeHT y3 z". AKo ce UMHMIAL 7 — 2, mojaBJsbyje k myTa,
OHZIa Ka)KeMO Jla je KOMIUIeKCaH Opoj z; Hysa k-Tor pena.

Homuuom P(z) memus je mommHoMoM @(z) aKKO je cBaka Hyma k-Tor
(k > 1) pena nonmmeOoMa Q(z) MCTOBpPeMeHO HyJa MOITMHOMA P(z) pema
He Mamer on k.

A 1101. Hahwy 36mp pasiuky @ OpoM3BOJ MOJMHOMA P(z) n Q(z)
aKo je:
a) P(2) =22 — 22+ 24+ 241, Q(2) = 22 — 32 + 1;
6) P(2) =284+ 22— 21, Q(z) =22 — 22— 1;
8) P(z2) =22 +1, Q(z) =i2> + 2+ 1)z + 1;
2) P(z) = (1+i)24+2—1i, Q(z) = 2 + 3i.

A 1102. Hahw KOMMYHUK ¥ OCTaTak MPU fesbelhy HOTUHOMA, P(z)
IOJIMHOMOM ()(z) ako je:
a) P(z) =22* — 3a® + 42? — 52 + 6, Q(z) = 22 — 32 + 1;
6) P(z)=2%—322 —2 -1, Q(z) = 322 — 22 — 1;
8) P(z) = 22° — 52° — 8z, Q(z) = x + 3;
2) P(z)=423+ 22, Q(z) =2+ 1 +1;
0) P(z)=a"+ (244)a® +ix® + 1, Q(z) = 22 + ix.

A 1103. Konrmuawk mosrmHOMA, P(£) = apa™ + tp 2™ 1 $ i apz £ ap
U TOJUHOMa (2 —a) je TOJMMHOM Q(2) = byp_12" L 4 b,_s2" 24 .. 4+ by + by,
a ocraTak je R. M3pasutu KoepunujerTe mosmHOMA, Q(z) m ocrarak R
IpeKo KoedunujeHaTa nonunoMa P(z) u 6poja a. (Tpamu ce 3ampaBo
T38. XOpHEpoBa IIema. )
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A 1104. Kopucrehu XopuepoBy memy Hah¥ KONWYHUK U OCTATAK
mpu ,HeJLeE)y L
(z)r 213 + 42 —6$+8ca’c—l
6) z* + 223 + 3z + 4w 45 ca z+1;
B)CL —z?—2x cax+1-—2i
2) 25+ (1+ 2i)z* — (14 3i)2* + 7 ca 4+ 2+ 4.

A 1105. Kopucrehim XopuepoBy meMy DOJMHOM P(z) Hamucartw y
ob6IuKy 30Mpa cTemeHa OMHOMAa & — o, aKO je:
a) P(z)=a*+ 22® — 42 — 4z + 1, a_—l 6)P(:c)::v5,a:1;
e) P( )—m + 2i2® —(1—}-2)’L —-3z4+T74+1i, a=—1;
2) P(z) = 2% + (3 — 8i)a® + (21 + 184)z* — (33 + 200)x + 7+ 18i, o = —1 + 20

A 1106. Ucourarn:
a) Ila mw je = 2 KopeH monuHoMa & — 5zt 4 Ta® — 22% + 4z — 8 m KoT je
pena;
6) Ila o je @ = —1 — i Koper mommEOMa &° 4 (3 + 2i)e” + (2 +4i)z + 20 ¥
KOI' je pena.

A 1107. ¢) Axo momumuoM P(z) ca KOMILIEKCHUM Koe(I)HuMJeHTHMa
Ipu Zelbey ca ¢ — 1 maje ocraTak 2, a IpHU ejbemy ca & — 2 maje
ocTaTaK 3, KOIMEM OCTaTak Jlaje Ipu Helbemy ca (z—1)(z —2)7
6) Hahu cBe Takse moswmnHoMme P(z) IPBOT U APYror cTeleHa.

A 1108. IloamroMm P(z) ca KOMILIEKCHAM KOe(QUIjeHTuMa IPU f1e-
Jbely ca & —i Jaje ocTaTak 2i, a IpH Jelbemby ca t+1—14 maje ocTaTak
i. Hahwu ocrarak mpu mememy ca (¢ —i)(z+1—1).

A 1109. Hahwu ocrarak mebema nonmuHoMa P(z) ca (z —1)(2* + 1)
aKo je ocTaTak meshema mouawHoMa P(z) ca ¢ —1 jemmax 1, a ca 241
jemHay v+ 2.

1110. Hahu ocrarak mpu mespbemy mommaoma P(z) = z!99%432190+
¢ + 1 monmaOMMOM Q(z) ako je
a) Q(z) =2 -1, 6) Q(z) =2%+1; 8) Q(z) =z + 22 +2;
2) Q(z)=2a" + 1.

A 1111. Ogpenuty KOMILIeKcHe 6pojeBe A u B TaKBe Ia IIOJII/IHOM
P(z) = Az*+ Bz®+1 6yne memus ca: a) (z—1)% 6) (z—1)% ) (z—1—i)?

1112. O mpennTy KoMIIIeKcHe OpojeBe A m B TakBe Ia IOJUHOM
P(z) = Az"t!' 4+ Bz" + 1, n € N, Gyne nemsus ca z?—2z+ 1.

1113. a) Hexka je P(z) = ana™ + an-12" "1 + -+ ag2® + cyz + ao ca
. KOMILIEKCHMM KOe(QUIMjeHTrMa 1esbuB ca ©—a. llomuroMm P(z) je mesbus
ca (z—a)? ako je monuuoM P'(z) = nana™ '+ (n—1)a,_12" 7?4 - 4202 +a



162 AJECETA TJIABA

nejbuB ca z — a. JlokasarTu;

6) kopucrehu pesynraT mox a) pemmTH TpeTXONHA ABA 3aaTKA;

e) nahu cBe BumecTpyke Hyme momuuoMa P(z) = z*+ 2% — Ta + 5;

2) 3a koje a € C monmuEOM P(2) = 2° — az? — ax + 1 UMa BUIIeCTpYKy Hyiy

z=—1.

1114. Hom xojum ycmoBuma monuuoMm P(z) = z° + Az® + B ca
KOMIIIEKCHUM KOe(UIMjeHTUMa MMa BUIIECTPYKU KopeH (HyJry)?

A 1115. Hahw H3/T u H3C nmonmuoMa P(z) u Q(z) ako je
a) P(z) = (z—1)3(z — 2)?, Q(z) = (z + 1)(z — 1)%(2 — 2]y
6) P(z) = (z— i)’z +1), Q(z) = (¢ + 1)*(x + 1)2.

A 1116. [okazatu na je mommuoM P(z) = 2+ (3 + 1)z 4 (24 3i)z + 6
nesbuB HoJauMHEOMOM Q(x) = 2% + iz + 2, a fa HWje HeJBUB MOJIUHOMOM
R(z) = 22 + 1.

1117. Jokasatw ma je 3a CBako m,n,p € Ny monumroM P(z) =
& 4 g3+ 4 2342 nemuB ca a4z 4+ 1.

1118. 3a koje je mpupomre 6pojeBe m ,n M p MOTUHOM P(z) =
&> — 2P+ 4 3P +2 nespuB mommHOMOM Q(a) = x% — 4 17

1119. 3a koje je nmpupomHe 6pojeBe m ,n U p MOIUHOM P(z) =
&3m 4 g3n+l 4 ¢3P+2 nespuB ca zf + 22+ 17

1120. 3a koje m € N je monmuoM P(z) = 2™ — g™ + 1 nespus
HOJIUMHOMOM 2% 4 & + 17

1121. 3a koje je m € N monuuoMm P(z) messus moruHOMOM Q()
aKo je:
a) Pl)=(z+1)m—2z™ -1, Q) =%+ z + 1;
6) Plz)=(z4+1)m+2a™+1, Q) =22+ z + 1;
8) P(z)=(z+1)™ —a™ — 1, Q(z) = (22 + z + 1)2;
a) Ple)=(z+1)™ +a™ +1, Q(z) = (22 + & + 1)2?

* 1122, Jempaumua 2" = 1 y CKyIoy KOMILIEKCHWIX OpojeBa mMa n
pemema. Jemno pememe je 1, a ocrasa O3HAUUMO Ca ay,ds,...dp_1-.
llokazatu na je: (1—a1) (1—az)- (1=ap-1)=n.

1123. PacraBuTu Ha JuHeapHe UXHUONE TTOJIMHOM:
a) z*+4; 6) z*+22+1; ) a241; 2) 22422641,
0) 2®4+(2-2)a®—2i; ) e 42" i 41,032
e) e +at+ad 4+ 41,

1124. Axo mBa moswHOMa He Belier ox n-Tor cremema nuMajy
JelHake BpeNIHOCTH 32 BUIIe 01 n Me)yCOBHO PasIMUNTIX KOMIIEKCHIX
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.6pojesa, omna cy omu jemmakm. JlokasaTwu.

1125. Hahwu cBe nonuroMme P(z) TakBe /a je 3a CBAKO KOMIIJIEKCHO
r mcnymeno: zP(x — 1) = (¢ — 41)P(x).

* 1126. JlaTy cy TTOTWHOMM ca KOMILIEKCHUM KOe(QUIIN]eHTHMa,
P(z) = 2"+ a12" "' + aa™ 2+ -+ a, Ca HylIaMa z1,&,...2, X
Q(z) = 2™ + b1z + bpa™ 2 + .- + b, ca Hynama z}, 3, ... xl.
Axo ¢y a; +az+ -+ ¥ ay + ag + -+ peaysHu OpojeBH, HOKa3aTH Ha je
by + by + - -+ b, Takobhe pearan 6poj.

* 1127. AKO IOJIMHOM n-TOT' CTeleHa y3WMa TeJ00pojHe BpeIHOCTH]
3a BpemHoctu k, k+1,..., k 4+ n mpomeHBUBe x, TAe je k meo Opoj,
OHJ/Ja Taj] MOJWHOM y3WMa MeJOoOpOojHy BPEemHOCT 3a CBaKW 1eo O6poj .
Hoxka3zaru.

10.2 BUJETOBE ¢OPMYJIE

3a KOpeHe 1, T, ..., T, HOIUHOMA an2™ +an_12"  t+ap_s2™ %4 +ag
BaKW
Up—1
R
Qp
Uy —2

T1T2 + 2123+ Tp_1Tp =
n

(p—2
Qpn,

T1%283 + C1T284 + -+ Tp_2Tp_1Ln = —

)71@

z1@y -y = (—1 o
‘N

A 1128. Hanucatu BujeTroBe popmyie 3a moamHOME:
a) ax+b; 6) ax? +be +c; 8) ax®+ ba? + cx + d; 2) az* + bad + ca? + du +e.

A 1129. Ako ¢y 21, 23 u z3 Hyjge nonumnHoMma 2z° + 3z 4+ 5z + 7

m3padyHaTHA:
a) ry+ xo + vs; 5) T1Tg + 123 + Tals; 8) T1T223,
1 1 1
2 ! g .
Z) m%+$2+$§7 a) + f ) 7]-) iE?—I—m%—I—mg,
T1 i) T3

e) 22 + aixk + xlal.

A 1130. WspauynaTy IPOW3BOI CBUX PeEIleha jeqHaunHe &> + ax +
b=0, arko cy z; =1 1 x5 = 2 meHa pellemna.

A 1131. Axo cy 1, ©9, ©3 pellena jeqnaunne 8z°—125 = 0, uspauy-
HAaTWA 1 + T2+ T3 — T 12223,



164 AECETA T'VIABA

A 1132. Axo cy w1, ©3, ¢3 pelmema jeqnaunnue z° + 222+ 3z +4 =0,
HallCATH jeJHAUWHY YMja Cy pelleHa
L. ...l
(1.) — — =3 6) Ty +x2, o+ 23, T3+ T7.
ri1 X2 X3

A 1133. OzmpenuTn KOMILIEKCaH Opoj A, TakKaB Ha jeIHO pellerme
jemmaumee 3+ Te + ) Oyle jemHako IBOCTPYKOM IPYTOM peniemy.

1134. 3a xoje X € C je 36up mBa pellema jemmaumae 23 — g2 —
Te+ A =0 jemmar 17

A 1135. Axo cy zy, zg, 3, x4 peliema jegraunae z? + 223 4 322 +
4z +5 =0, u3pavdyHaTU:

a) @1+ xy + x3 + 24; 6) T1Toa+T 183+ 2184+ 203+ 2024+ 2324
3) T1T2T3+T1 2T+ T 10324+ LoT3La;  2) TIT2T3T4;
1 1 1
. 3 . "2
0) —+—+—+—; h) at + @3 +af +ai.
i) i) T3 T4

1136. 3a koje a, f € C pemema jemraunne ¢ —42®+z2+az+ 5 = 0
3a/10BOJbaBajy yCIOBe: 21 + x5 = 1, 23 24 = 27

1137. Onpemwntu ¢ € C' TakBO na jenmaumua x* — (34 1) + (4 +
3i)2® + ax + 4 = 0 ¥Ma [Ba pellema UMjy je IPOM3BOL jelHaK 2, ma 3a
TaKBO a PEUINTW NATy jeMHaUNHY.

* 1138. Aro cy x1, x3, z3 pellema jengauune =3 + pz + ¢, p,q € C,
JOKa3aT! na je zd + 3 + 23 = 3z xows.

* 1139. Hahwu BpenHocTH mapamerpa p 3a Koje jeqHavuma
2t — (3p+2)2® +p* =0
UMa JeTHPU peallHa pellerha Koja 00pa3yjy apUTMeTHUKY IPOrpecu]y.

* 1140. Ako 3a peanne 6pojese a, b, ¢ Baxu a+b+c > 0, ab+betc > 0,
abc > 0, moKa3aTlm ma cy T O6POjeBU IMO3WTUBHMA.

1141. Onmpemutn p € C, TakBO Ma pellerma jeTHAUNHE Ple)y =10
Oynmy 4naHOBM apUTMeTHUKe IporpecHje, rue je P(z) = 2® —3pz+x +p.
1142. Pemema x, 23, ¥3 jenHaumne z° + pz 4 ¢ = 0 3a10BobaBAjY

1

. 1 ;
JEIHAKOCT 3= — + — aKKO Je ¢ =23 =0 wium p= —1 — q2. Hoxaszarn.
T Ty

1143. Onpenurn a,b,c € C, ako ce 3Ha fla Cy OHU HyJIe IOJUHOMA
P(z) = 2® — az? + bz —c.

* 1144. at je nomuaoM az®—ax®+cx? —16bz+b, Te ¢y a, b, ¢ pealHu
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6pojeBu u a # 0. AKO Ccy CBU IHerOBA KOPEHU PEaHU ¥ [MO3UTUBHY,
IOKa3aTH na cy onu MehycoOHO jenHaKu.

x 1145. Jemmaumaa 22 4+ gz +r = 0 (r # 0) uMa pemrema u, v, w.
V3pasuTu peliema jemnauure r’z® + ¢z + ¢° = 0 momohy u, v u w.

1146. oxasaTy ma TOJXMHOM P(z) HeMa cBa TPH peaJiHa KOPeHa
ako je
a) P(z) =2®+ 22+ 22+ 7; 6) P(z) =2z%+32% + 3z + 1;
g) Pz =23+ 2% -z —1; 2) Ple)=2>—2?—z— 1.

% 1147. OnpemuT cBe IOJMHOME OBIUKA a4y T +ap 12" L tan_oz™ 2+
< a1z + ag, UAJU Cy KoepUIUjeHTH jeqHAKH | miam —1, a Koju mMajy
caMO peaJyiHe HyJe.

x 1148. AKo HoAMHOM ca pealHUM KoeduuujeHTmMa P(z) = z® —

az? + bz — 1 MMa cBa TpU peaiHa TO3UTUBHA KOpeHa Hahu MuHUMAIHY
BpenmHOCT 30upa a+b. -

x 1149. Y cBecnu je yUYeHUWEK 3aIucao jeJHAUUHY jelaHaecTOr cTe-
nera. MeByTuM, Ipocyo je MacTwiIo u MOXKe 1a Bumu camo z'!— 620+
52?4 .- =0. AKO je mo3HATO Ha pellema jeNHAUNHe UMHE aPUTMEeTUUKY
nporpecujy, sahu 36up kKoedpumujeHaTa jelHaunHe.

10.3 IIOJIMHOMUY CA PEAJIHVIM KOE@VIIMIJEHTMMA

Ako je z = a4+ ib HyJa TONMHOMA Ca pPeaJHUM KOoepuIyjeHTHMa,
oHIa je Z = a — ib Takole merosa HyJa.

TonuHOM ca peaJHnM KoepUIrjeHTUMa MOXe Ia ce IpelCcTaBy Kao
IPOU3BOJL JMHEAPHUX ¥ KBAAPATHUX UMHMIANA Ca PeasHuM KOoeuiu-
JEHTHUMA.

Hexa je P(z) = ana" +ap—12"" '+ +a12+ag IOIUHOM ca IeJobpo-
jHIM KoeduujeHTIMa. Tama BaKu:

1) Axo je z = p meroBa meno6pojHa Hyla, ORI je dg HEJBUBO Ca p.

2) Axo jez = P merosa pamnronasHa Hya, TJe ¢y p U ¢ eI y3ajaMHO
q -
npoct GpojeBu, OHIA je ap, OeJbUBO Ca P, & Gy Ca q.
A 1150, PemuTu jemaavanse:
a) 32° + 11e? + 162+ 10 =0; 6) z* + 52 + 102* + 10z + 4 = 0;

8) ot +4a®+ 822+ 8z +4=0;
akKo ce 3Ha ma je 1 = —1+ ¢ jelHO BEHO pellembe.

A 1151. Pemutu jenmaunny ¢ —2234-322—22+2 = 0, ako ce 3Ha UMa
jemHO pelieme KO KOor'a Cy PealHd M MMAaTMHAPHYU IeNOBH jeqHaKH.
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A 1152. PacraBuTy Ha JIVHeapHe W KBalpaTHE, KOjU ce He MOTY
PacTaBUTHU Ha JIMHEaApHEe, YAHUONE Ca PeaHUM KOe(pUIjeHTUMa, 10 JIH-
HOME:

a) z* + 4; 6) ¢ +27; 8) z"—1; 2) gl 1, ne N;
0) * +4e® +422+1; B) a* + 62+ 922 +100; e) 2* + 2% — 242 + 72 = 0.

A 1153. Hahu cBe memo6pojHe Kopere monuuoma P(z):

a) z® — 622 + 15z — 14; 6) x* — 22 — 822 4 13z — 24;
8) 6z* + 1923 — Tz? — 26z + 12; e) 242° + 10z* — 2® — 1922 — bz + 6;
0) z* + 423 — 222 — 122 4 9; h) «° +a* — 623 — 142% — 11z — 3.

A 1154. Onpemutu pen meqo6pOjHUX KOPeHa U3 TPETXOIHOT 3a-
JaTKa.

A 1155. Hahwu panuonasae HyJie IOJMHOMA, P(a;).:
a) 223 4 3z% + 6z — 4; 6) 4z* + T2® — bz — 1; 6) 6% 4 192% — 7o — 26z + 12.

A 1156. PemmTu jemmaumme:
a) e*+4+22°—42?—bz—6=0; 6) &*—323+52%—52+2=0; &) 2e°+322+16z—4=0.

A 1157. Hahwm cBe KoMIIeKcHe GpojeBe z1, zg, z3 KOJU 3aI0BO-
JbaBajJy YCIOBe zy + 29+ 23 =0, 2129+ 2123 + 2323 = 1, 212923 = 2.

1158. Ako KoMIIeKCHE OpojeBU z1, 3, 3, T4 3a0BOJbABA]Y
1
ycioBe: zy+zatr3+2y = 2—a, a:%—i—a:%—l—a:g—l—mﬁ = a.2—8, s s e e —
) L1 Tp2 T3 T4
a
2 — 5 TiTa®3Ty = —9, @ € 7, OHOA cy Oap 1Ba on mUX MehycobHo
Jemraku menu Gpojesu. [lokasaru. 3a koje a € Z mehy muMa mocToje
Tpu jemnaka? Mory num 6wty cBa yeTwpu jemHaKa’?

1159. Hahw jemnmy pammomanmy Hyiy nonummoma P(t) = 2t3 +
Tt* 4+ 22t — 13, ma Ha ocHOBY Tora mahm {z,y,z}, rme cy x, Yy, z Me-

DycobrO pasmmumTi KOMIIEKCHU OPOjeBU TaKBU Ha je @+ y -+ z = =5

13
zy+zz4yz =11, zyz = Ok

©1160. Hahw jemny pamuomasHy Hyiy moiwnoma P(t) = 3t3 — 82+
8

{4+ 2, ma Ha OCHOBY TOTa PEUIUTU CHUCTEM jelHaUMHA: & +y + z = 37
58 -2
w2 fy? 422 = N 22?2 4 22yz? + zyle? = =t

* 1161. OnpenuTn cBe moamHOMe P(z) ca MeTOGPOjHAM Koe (M-
jeHTMMa TakKBe na 3a CBaKM peataH 6poj x Bamu 16P(2%) = [P(22)]”.
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* 1162. Hahw cBe monmuOMe P,(r) oOIMKa
Po(z) =nlz™ + po12™ P+t az+ (=D n(n+1)

ca HEIOOPOJHUM KoepUIUjeHTUMa 33 UWje KODEeHe 1,2, ..., <L, BaKN:
zp€lk,k+1],3a k=1,2,...,n.

* 1163. Hera je P(z) HOIWHOM ceIMOr CTelleHa ca IeJuM Koedu-
NUjeHTrMa, TaKaB [la 3a ceflaM Pas3induTUX Helux O6pojeBa uMa Bpel-
mocTu y crymy {—1,1}. Jloka3atm ma ce P(x) He MOMe IPEICTaABUTH Y
0BIMKY IPOU3BOJI J[Ba TIOJWHOMA Ca IMeJNM KoepHuIrjeHTrMa, TaKo 12
HUjeslaH OJl WX HUje KOHCTaHTA.

% 1164. Hera je monmuoM P(z) ca peaJHUM KOe(pUIMjeHTHMa TaKaB
Za 3a CBago peaJsHo z Bakwu P(z) > 0. [lokaszaTu mna mocToje IOJMHOMY
Q(z) m R(z) ca pealHUM KoepMIMjeHTHMa, TaKBU [a 33 CBaKO PeatHO

T BaXKH
P(z) = a*(z) + R*(z).

x 1165, Hera cy P m @ peayHu TOJWHOMMW W HEKa je 3a CBaKU
peanEu 6poj a 6poj P(a) pememe jemnaunse: z° + Q(a)e? + (a* + 1)z +
a®+a=0. Ogpemuty cBe mosmHOMEe P U () ca TpaKeHHM OCOOMHaMa.

* 1166. Jla au mocToju MOAWHOM P ca peaJHuM Koe(pWIujeHTnMa,
TakaB 1a je P(cosz) =sinz?

* 1167, Hus nmonuwaoma P,(z), n = 1,2,... I[e(I)I/IHI/ICELH‘j‘é peJranu-
jama: Py(z) =1, Pi(z) = w,..., Pay1(z) = zPu(2)—Pyli(z) n > 17 Jokazarn
sin(n+ l)e 4k
i o W P A

- 7w, k je meo O6poj, 3a CBaKoO
sme

na BaK!: Pn(2cose) =
n=20,12...

x 1168. Axo jemmaumibe 23+ pr+¢ = 0 u 22 + pyz + q; = 0 mmajy
3aje[HMYKMA KopeH, onna je (pq1 — ¢p1)(p —p1)? = (¢ — ¢1)®. HoxaszaTu.

+ 1169. Axro je P(z) = 2" + a12" ' + -+ + ap_1% + a, TOTMHOM ca
menobpojuuM KoepunujeHTrMa 1 ako cy P(0) m P(l) menu HelapHu
6pojeBu, JOKa3aTU fa MONWMHOM P HeMa 1IelIoOpOjHUX HyJIa.

r's
% 1170. AKO IOJIMHOM ca, peaJHuM KoepuimjerTuma z° +ax? + bz + ¢
¥Ma cBa TPHU peaJHa KopeHa, oHxa je a® > 3b, Ipm UeMy jenHaKoCT
BasKM aKKO Cy CBa TpU KopeHa jemHaka. JlokasaTu.
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10.4 CUCTEMMU AJITEBAPCEUX JEJHAYVHA
BUINETD PEITA

A 1171. Pemmru cucrem jemmauwnaa ¢ +y3 =19, 2%y + 2y = —6 y
CKYIly peajHUX OpojeBa.

A 1172. Hahu peasnma pemema cucrema jemgaumsa z2 + y* = 20,
z* +y? = 20.

A 1173. Pemwmtu cucrem jemmaumaa zb +y% = 65, 2% — 22y +y* = 13,

* 1174. Hahu cBa peanna pellema CHUCTeMA JeTHAUWHA T1 + Ty +
ot zg=1, 2242k +- 22 =1,...,20 +2h+-- -+ =1,n322.

* 1175. Heka cy m m n nosmtuBEU 6pojeBu. Ilokasatu na je z; =

T3 =Ly = = Tgg =M, Lo = Ty = +++ = T1p0 = N, JEAUHO peIleimhe CHUCTeMa,
jenHaunHa,

NT1 = T2T3 = T4k = -+ = T98T99 =— MMT 100,

i+ Xy =23+ 2y =25+ 2= ""=2Tgg+Tr00 =M+ n

y CKYyIy TO3UTWBHUX pealHuUX OpojeBa

x 1176, Hahwu cBa pemema cucteMa
az + by = (z — y)?
by +cz = (y—2)?

cz+az = (z — z)?,

rue cy a, b, ¢ maTy MO3WTWBHUA PEAJHU OPOjeBU.

* 1177, OmpemuT cBe TPOjKe pealHux OpojeBa (z,y,z) 3a Koje
Baxku 2z + 2%y =y, 2y + vz =2z, 22+ 22z = x.

1178. PemmmTu cucTeMe jeIHAUWHA Y CKYILY Jpealnnx 6pojeBa

a)v+y+z=0 6) #*+ ¢ =17(z+9)* 8] &+ - -nyr=-4
224y —22 =20 ; zy=2x+y) : 23 —yP 423 —ryz =8
22 +y% — 2% = 560 —e 4P + 2 —wyz = 2.

1179. ¥ ckymy peananux OpojeBa peNIMTH CUCTEM jeTHAINHA
By’ -4t 422 +5=0
23— 2zt 4+ 6yz2 + 10z = 0.

1180. Hahu cBe peanne 6pojeBe a, TaKBe [a 3a CBAKO PEAJHO b

CHICTEeM jeTHaUnHA
(2 4+ 1)+ B2+ 1)Y =2
a+bry+aiy=1

mMa 6ap jeHO PeatHO pelleme.
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11 PEIIIEBA 3ANATAKA

1. U3 a? + b? = d? uspagyHaMo HENMO3HATY, UTH.
a) P =168 cm?, 25 = 62 cm?; 6) P=18 n2s=18.

2. a) HujaroHane aene pomMb Ha YeTHPH jemHaka IpaBoOyrila TPOYILJa

ca xwmmorenysoMm a, ci. 1. Iloppumma je P = §d1-d2 = 120 cm?, a crpamumy

1 2 2
Haa3nuMo IIUTaropmHOM TEOPEMOM: a? = <§d1 + (§d2) . OpaBme je a =
. 1P 60
13 ¢cm, ma us P = a-h, gobujamo r = ih =573 cm
1 2 1 2
6) <§d2) —a® - <§d1) , ura, do = 20 cm, ma je P =990 em®ur~9,8 cm.

) ¥ mpasoyriiom Tpoyray ACE Ha ci. 1je AE? = d?—h?, onakne je AE = 32
em. 3atum, y tpoyray BCE je: BC? — BE? = CE?, ommocHo: a?—-(32—a)? =
242 yrx. P =600 cm? u r = 12 cm.

)

A
D C
M
0 h E
A a B E B N D o
Cun. 1. Cua. 2.

2) iz dy : dy = 3 : 4 u a = 1,5 Hanmasumo di =1,8dm u dy = 2,4 dm, na je
P=216dm?ur=0,72 dm.
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: A T _
3. a) U3 jemmarocTu <§d1> -+ (§d2> = a® = 262, no6ujamo jemHakocT:

d}+ d% = 2704. V3 nospmmee 106mjamo 5(11- dsy = 480, ommocHO 2d1dy = 1920.
Cana cabepewmo, Tla 0y3MeMO OBe JBe jeAHAKOCTH U Aobujemo di+2did; +d3 =
4624, onsocHo (d1+dy)? = 682, omakne je dy+dy = 68 u cauuno dy —dy = +28.
PemaBarem cucreMa suHeapHux jepHauusa mobujemo di = 48, dy = 20 (mm
dl = 20, dg = 48)

6) U3 a-2r = P, nobujamo ¢ = 20 ¢cm, ma gajbe, Kao.y MIPeTX0HOM 3a0aTKY.
Pememwa cy: dy =32 m u dy = 24 m.

4. Ha cn. 2 cy AD n BE Bucune jemnakokpakor Tpoyria ABC. Tauxe
M v N cy cpemummnta nysku AB u BD.

2
a) W3 tpoyraa ABD je h? = b? — <g> , ura, P =120.

6) CIMYHO HPETXOMHOM 3aaTKYy, U3PadyHaBaMo: ; =4,8, ma je P =6,72.
) ¥ mpasoyriom tpoyriy BCE je: CE? = a? — h? = 100, ma je C'E = 10.
Cana ms Tpoyrana ABE umamo: b? — (b — 10)? = h?, omaxie je b = 10,5125, na
je P =55,190625.

. 5 675 5
2) Iz a:b=hy: hy, nobujamo: b = 6“’ wrn: Pi= — om”.

. 1 3
d) Y npaBoyrsom tpoyray CMN, cn. 2, je CM =1, MN = §ha u CN = %

urn. P = 360 cm?.
h) P =160 cm?.

. 1 .
5. a) Hajope nspauynamo h, = 5. Hame, uz P = 60 = ibhb’ nobujamo

120
b=
* 13

6) Uz b*—h?% = 81, ommocHo (b—ha)(b+he) = 81, 3amenom b—h, = 3, nobujamo
b+ he = 27. Cana us cucrema jennauuna b — h, = 3, b+ h, = 27, Hasasumo
b=15m hy =12. Cama uz a : b= hy : hy, ciem hy = 14, 4.

1

6. CimuHO IpeTXoAHoM 3a0aTKy. P = —a-b = (k* — ch).
2 8k2
. ch, ch.
7. U3 ch, = bhy u ch, = ah, je hy = A u h, = —. Cabupamem oBUX
a
; h h .
jenmaxocry u 3aMmeHoM hg + hy = h., mo6ujamo: h, = Cbc : 1,;. Onasne je
a
1 =l ¥ 1 : ab
—=—-4 -, majec= .
c b «a . a+b

8. Heka je M N tpamenn onceuak. Tpoyraosu ABC u MNC cy cnuunu,
ma Baku npomopuuja P : Py = AB? : MN?, ommocuo 2 : 1 = ab? : MNZ2.
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Ounasne je MN = 8v2.

9. Kopucrtumo ca. 2. ITospiure Tpoyriosa BCE n ABE omroce ce Kao

1 1 : '
1:3, ma je: §CE~BE : —Q-AE-BE =1:3. Cnemu na je CE: AE =1:3, ma je
AC = 4CE. Tpoyraosu BCE u ACD cy cununn, na je BC' : CE = AD : CD,
1j. 48 : CE = 4CE : 24. Nakne: CE? = 288. Iajbe U3 IpaBoyryor TPOyria
ABE uspauyHaBamo: BE? = AB?> — AE? = 16CE? — 9CE? = TCE?, omrocHO
1 1

BE = CEVT. Tpaxena moppmmna je P = §BE-CE = iCEz\/?: 144+/7.

10. JIujaronaJa Aein MapaJiesiorpam Ha JBa jeIHaKa TPOyrila, Uuje HOBp-
mmHe u3padyHaBamo Kopumhemem Xepornopor obpacua. [Topprmmma je 504 em?.

Yrao gobujamo u3 Bese: P = absinw, t1j. 504 = 15-34-sina. Onabue je

84
= sin — ~ 81°.
« = arcsin %5

11. a) ¥Y upasoyriom tpoyray BCE, cu. 3, karere cy CE=hwu BE =
a—b, ma momohy Iuraropune Teopeme uspauysamo: h = 24. lakue: P = 432.
6) CvdamHOo HpPETX0MHOM 3aaTKy uspauyHamo: a—b = BE = 20, nta. P =378,
) W3 npasoyrior tpoyraa ABD mspauynamo: h = 12. 3atuM, Kao y IpeT-
XOIHOM 3aJaTKy mapauyHamo ¢ — b =5, mrn. P = T8.

D b G
D b @
&
h d d h
A E ab B A E F B G
Cu. 3. Can. 4.

2) Kopucrumo npasoyrae Tpoyraose ACE u BCE. P = 600.

12. ¢) Hajupe u3 npasoyrior tpoyraa BCF, ca. 4, nspauynamo BF =
60, ma je a — b =120, nurn, u P = 841, 5.
6) AF = 20, na u3 tpoyriaa ACF mspauynamo h, urx, P = 420.
) ¥YBenumo osHaky IF = BF = x. VI3 npaBoyraux Tpoyriosa BCF u ACF

nspauynamo &, na h. Ilospmmaa je. P = 960.

+0

2) Wz tpoyraua ACF je AF =16. Mebyrum,, AF = a—Q———, ma je P = 1008.

13. a) Bucuny tpoyraa BCE, a To je u BucuHa Tpalle3a, U3padyHaBamo
ropuctehu Xeponos obpasan. Pememe: h =45, P = 2002.
6) P =330. 8) P =204 (cnuuno 3amatky 12 2)).

14. O6paTumo maxkmy Ha Tpoyrao BCE ca cia. 4. Pesynraru cy:
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a) 60 dm. 6) 47 m. )46 cm. 2) 58.

15. Hexra je CE || AD, ci.b. Iapanenorpam AECD je momesmeH Ha Tpu
jennaka gmena, ca nospmmHama 24 cm®. Tpeba U3padyHaTU HNOBPIIMHE P,
Py, P3, tpoyrnosa penom: BCE, CKL, CMN. 3uamo ogmax: P; = 18 cm?.
Bucwume oBux TpoyriioBa cToje y pasMepu 3 : 2 : 1, ma mobujamo pasmepy
Py :Py:P3=9:4:1=18:8:2. [Harine, P, =8 cm? u P;s = 2 cm?. ITatu
Tpalle3 je IIoeJbeH Ha AeIoBe ca noBpmmuama: 34, 30 u 26. E

O
)
O

1gd's 4 1\
A 20 B
G By Carob:

16. Ilatm rpames uma nospumHy 128 cm?. Ilpoxysxmmo kpake BC u

AD po mpecerka F, cin. 6. Bucuny a tpoyraa CDE uspauynahemo ma oc-
HOBY cauuHocTu TpoyrioBa ABFE wu DCE, tj. uz nponopmuje AB : CD =
(84 ) : z, ommocuo 20 : 12 = (8 4 z) : . Onasxe je = 12 cm, ma moBpII-
mna rpoyria CDE wusnocu 72 em?. Tpaseno pacrojame d mspauymahemo
kopucrehy moBpmmHe civuHUX Tpoyriosa ABFE w MNE, us mpomopruje
Pagr : Pune = 20%: (20 — d)?%, ommocmo 200 : 136 = 400 : (20 — d)?. Onapze je
d =20 —4/17.

17. Ako je a crTpaHMma aTOT KBajpaTa, Taja M3 IPaBOYTJIOr TPOYLIIa
AMN no6ujamo: AM? + AN? = MN?, 1j. (—‘2‘—)1—{— (%“)2 = 1. Omasze je a® =
36
P=—.
25
18. Ilpema ci. 4 je AG = a+0, na je moBpIIKHA je THAKOKPAKOT TPOYLIIa

AGC jemnaka moBpmvHM Tpalnesa: P = §AG- h = h®. Crnemu na je AG = 2h,

na je AGC mpaBoyriu jenHaKoKpaku Tpoyrao, ca mpasum yraom ACG, a 1o
je yrao uameby mujaronaia.

19. YerBopoyrao MNP(Q je pomb, ca omrpum yraom ox 60°. Iberosa

av/3

Beha mujaronaia je MP = a— 2 (a — T) & a(\/g— 1). MN3pauynamo mamy

MP  aV/3(V3-1)

nujaronany: NG = .- = . NoBpmmua pomba M NPQ je P =

Y 3
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l\3

%MPANQ_ —(2v3-3).

20. IIpema ci. 7JeCS—kM<iC'SE:<IC’AB:aH SE_SD_r
Hame je 7 = kcosa m AD = rctg 5 omHocHOo AB = 2rctg 5 U je AB =

N7

Cu. T. Cu. 8.

2k cos v ctg 5

21. V3 mpasoyrior tpoyria ABQO, ci. 8, m3pauyHaBamo —21— = asin§

B

u % = acosg OJMHOCHO di = 2asin§ uds = 2asin(90° - 5) Iame je

b

di—dy =d=2a ((sin g —sin <90° - g)) = 4q cos 45°-sin <§ - 45°) , oJaKie

2 1
jea:———dﬁ\/——_——.3aﬁ:150°nd:10jea:ﬂ——:5
4sin<§—45°>

4-sin 30°
22. Heka cy a, b, ¢ crpamuue Tpamesa. Ha ocHoBy ocofuna 4eTBOD-

OyrJla OIMUCAHOT OKO KpyTa (tamrentHor) je a + b = 2¢, ma, npema ci. 9,

a—"b a+b . 1—cosa
= c-cosa = .cosa. Onapue je b = a————

. 2
atg? % O6mmM rpamesa je 25 = 2(a +b) = 2a| 1 + tg? 2) = aa . Bucuna
2 2 cos? —

=

“3padyHaBaMo: =
1+ cosa

. a o o
ssine = T 9sin & 5 (085 = = atg - 5 B3 je
200522

b
rpamnesa je CE = h = i

g & 1+cosa_2+\/§

P*—a t +t Axo j = —, Tala — =
= . e X = a, o == =
g g 2 ] 6’ J €08 2 2 4

2
o 1—cosa ;
u tg§ = \/m = Q—ﬁ, ma je 2s = 8a(2—\/§), h = (L(Z—\/E))-) u
P=gih= a2(2—\/§)2:4a2(7'—4\/§).
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23. Illospmmnua P tpoyrina ABC je jennaka 36upy MoBpIIMHA TPOYLIOBa

1 1 1 2
BCD, CAD u ABD, cn 10: P = Eam-l— ibn + en. Cramajyhu: a = 712’
2 . 5 o a
b= L uc= —p, nobujamo: P = P- = + P = +;P'»'£‘ CKpaTuMo jemHakocT
hy he ha hy hee

) m
ca P u mobujemo ——I——n~+ -

—=1.
ha h}, hc

D p C
&
A abfg a B
2
Cua. 9.

24. Tpaxena Taura M je teskumnre Tpoyraa ABC.

25. Ha ocHOBY jeTHaKOCTM TaHTeHTHUX YK, TIOBYUEHUX U3 jelHe TauKe
Ha KPYT, JaKo ce JoKa3dyje M ONCEYIM M, N U p UMajy AYKUHE: s — ¢, § — b
us—cujgajes=m+n-+p. 3amerumo To y XepoHoB obpasal.

26. IIpema mperxoaHOM 3a4aTKy U mpema ci. 11 je: s = m4+n+r =
c+r=2R+r, jep je c=2R. Hame je: P=r-s =r(2R+ 7).

27. Kopuctuhemo popmyie: P =75 u 2P = a-b. IIpema ca. 11 umawmo:
a=n+r,b=m+r,us=m+n+r Hame je: 2P = (n+7) (m+7r) =
mn + (mr +nr+r*) = mn +r(m+n+r) = mn +rs, omgocro 2P = mn + P,
ma je P = mn. '

B
n
n
f d m
0
r\r
c— m h

Ca. 11. ' Cu. 12.

28. Hera cy P1, P;, P3 u P, mospiuHe no6UjeHUX UeTBOPOYTIIOBA, KAO
Ha ci. 12. Bumumo na rpoyriosu ABD u ABC uMajy jemHake HOBpLIMHE
(sajemumuka ocuoBuma AB u jemHake Bucube). OHM UMajy 3ajelHUYKA A€0
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ABO, na cnema na je Pz = Py. Younmo na TPOYIJOBU ABO n ADO nmajy

. . 1
3ajeHMYKY BUCWHY M3 TeMeHa A, penwmmo OyXH &, Ia je P = =-BO-znu
J Yy y Y- ) J B

By = %DO:L’. Oparie je Py 1 P3 = BO : DO. Camuno ce HoKaske Ha je
P, : P, = BO : DO, na je P3 : P, = BO : DO (s6or Py = Ps). Haxme:
P, : P3s = P3 : Py, ma je P? = Py- Py, omsocuo Py = \/P1P,. llopumma
rpamesa je: P = Py + Ps 4+ 2P3 =P+ Py + 2/ PP, = (\/ITI+ \/}72)2

29. Ha ca. 13, ca P, u P, cMo 03HaUMIM [Ba Hapa JjelHaKUX ITOBPIIMHA,
(TpoyriioBu Ca jeHAKAM OCHOBUIAMA 1 3ajelHUIKUM BUCUHaMa ). Quuriento,
noppumHa dersopoyria MNPQ jennakxa je TIONOBUEU IOBPIUIMHE YETBOP-
oyrao ANCQ. Youumo na Tpoyrao ADQ wva Tpu IyTa Mamy MOBPIIMHY O
rpoyria ACD u Tpoyrao BCN uma Tpu myTa Mamby NOBPIIMHY O TPOYTJIa
ABC. 360r Tora je 36up nospimHa Tpoyriaosa ADQ u BON jemnak Tpehwnam
roBpuMHe AaTor derBopoyraa. [lakie, dersopoyrao ANC(@Q) nma TIOBPIIUHY
2 dm?, ma moBpmMHa YETBOPOYIIIa M N PQ wsnocu 1 dm?.

: 1, . V3 :
30. 3mamo ma je P = ibc sin @ = TbC' W3 kocunycHe TeopeMe gobujamo:

a? = b? + ¢ —2be cos %’ omakie je be = b2 +c?—a?, ma je —2bc = 2a% —2b% — 2¢2.

V3 V3 V3,3

Hame je: P = —4-—(b2 +etla?)= —4~—(1)2 +¢? — a® + 2bc — 2bc) = T(b‘ +c? —
a® + %be + %a? — 27— 26%) = \/Tg(az —(b-0)?) = —\2—§(a~— b+c)a+b—c)=
l{11—5(25 — 2b)(2s — 2¢) = V3(s — b)(s —¢). |
1 :
31. IToppmuna Tpoyria je P = ibc sing = —\Q—gbc. W3 kocuHyCHE TeopeME

no6ujamo: a? = b% + ¢ — 2bccos %, omocHo 21 = 0% 4 ¢* — be = (b + ¢)* — 3be.
Onasze je 21 =81 —3be, ma je be=20u P = 5V/3.
32. Ilpema cia. 4, tpoyrao ACG, umja je MOBPIIMAHA jelHaKa OB PUIMHA

rpamesa, uMa crpamuue 3 cm, 4 cm, 5 cm. [ToBpimHa Tparnesa, faxie, ©3HOCH
6 cm?.

33. Comuno mperxomamoM 3azatky. Tpoyrao ACG je mpaBoyriu ma je

P = 2.

34, Yoummo sucuny CF jemmakoxpakor tpoyraa ACG, ci. 4. Hmamo:

1
COF =dsina u AE = d cos «. Iloppmma tpamnesa je P = AF-CF = 5([2 sin 2cv.

3a,fz:10na:-§jepz25ﬁ.
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35. IIpema ciu. 4 je Bucuna, CF = h = BCsina = ksin a. Tpoyrao AGC
je mpaBoyrim jemHakokpaku, ma je d = AC = hvV/2 = kv2sina. IToBpumna,

1
Tpamesa (1 Tpoyria AGC) je: P = §d = k?sin? .
36. Kako cy yraosu ADB u ACB npasu, To Kpyr HpeanKa AB canpxu

rauxe C'u D. Cpaky Tpales ymmucan y Kpyr je jeAHAKOKpak, Ia je u TpoOyrao
ABO jennakokpak, ci. 13. Yrao a = <AMD je cnosmammmu Yy Tpoyriy ABO

na cy yraosu msMmeby mujaromasa u Behie ocmoBuIle Tpane3a jenHaku 5.

Cana us npasoyrior tpoyrna ABC mo6ujamo d := acos 5 IIpumenumo =a
rpoyriose ABO, CDO, BMO u ADO ¢opmyny 3a IMOBPUIMHY TpoyTriIa,

Bonehu pauyna na je sin(r — o) = a, na nobujamo HOBpH_II/IHy Tpalesa, Kao

36I/Ip MMOBPIIMHA OBUX TPOyrJioBa: P = —AM BM-sin« + C']V[ DM sin v +
1 1
2. A]\/[ DMsino = 3 sina(AM-BM+CM-DM +2AM - DM) 3 sin (AM +

C’M)(B]\/[ + DM) = %dzsma. (AM + CM = d = BM + DM). Hame je

1 5 O I
Pro= §a2 cos”® %sma = Zaz sin a1 + cos ).

Ca. 13. Cia. 14.

37. llpase OB u OC cy cuMeTpaile CyIIEMEHTHUX YIiIoBa, Ia je <BOC =
90°, ca. 14. Kopucrehu ce moBpmumom mpasoyrior Tpoyria BOC, nobu-

Jamo Besy: r BC = pq. Kako je BC' = \/p?+ ¢2, nobujamo: r = —hfq =
VP +4q
Tpames je ranrentan yerBopoyrao, ma je AB+CD = BO+AD = p? +q2+
2 P4+  (p+9)?

= = . Bucuna AD je mpeunur ommcamor
VP2 + g2 V?+¢? VP24 ¢?
Kpyra, Ia je, KOHaYHO, NOBpIIMHA Tpale3a:; P = —(AB +CD)-AD =
P+ 2 _ pap+q)’
2P+ Vi PPt

38. Ilonuoxja Bucune nene Behy ocHoBuny Ha menose: hvV/3, b u h, roe
Je h Tpaxkena BucuHa u b Mama ocHositia. Cremu na je b = 5 — h/3 — h. Us

.3ap=2,9g=4]e P=144,4 cm?.
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mopimHe gobujamo P = ChLb-h = 5—’_E)—Il'\/g_h-h = 44/3 — 4. Onasne

nobujaMo KBaAPATHY jeTHAUMHY h? (\/§+ 1) — 10~ + 8(\/5— 1) =0, umja cy
penrema: h = V3+1umh= 4(\/5—{- 1).

39. Tpoyraosu AQM u PBN, ca 15, cimasm cy ca AaTUM TpOyTJIoM
ABC. Heka je MQ = m. Tana je AM = R BN = %m, IIa, KakKo je
xumoTeHy3a mator tpoyria AB =5 cm, guhe: MN = AB — AM — BN =
5— Em. W3 moBpumMHe IpaBoyraonuka, P = MN-M@, nobujamMo jeIHaurHy:

2 o .
b =i, (5 — 1%171) , ogHocHO bm* —12m+4 = 0, K0ja UMa pElIema: M = 2 unm

3
m, = g Jlakie, IMaMo JBa TpaykeHa IPaBOyTaoHUKA: jelaH uMa CTPaHUILE
()
25
AyKUHA 2 7 %, a Ipyru H uu 5
C
Q p
A M N B
Ca. 15. Cun. 16.
40. U3 tpoyrma ABQ, cm. 16, nobujamo: <AQB = 180° — % —g =

g 'g ; ; 'g =90° + %’ na je <PQN = 90° + % YeTBOpOYrao
CPQN je retusan, ma je vy + <PQN = 180°, 7j. v+ 90° + % = 180°. Omasne
ciema ga je v = 60°. Tauka @ je mpecevHa Tauka CUMETPaa, IIa je ANCQ =
4PCQ = 30°. Cunemx u na je 4PNQ = 30° u <NPQ = 30° (yrnoBu Hal
uetum aykosuma). [laxme, NPQ je jeMHAKOKPaKA TPOyrao ca yrJIOBUMA O/

. k2V3
30° ma ocuoBuma NP =k, ma je TpaskeHa mospimmHa P = 1\2/—.

a® + b?
2ab
o 1o3HaTo] KoImmjeBoj HejeIHaKOCTH, 3a IMO3UTUBHE 6pojeBe ¢ m b Baxm
nejenmaxocT: a? + b2 > 2ab. 3Hak jeTHAKOCTU BaXKM CaMO aKO je a = b. Rako
cunyc He moske Gutu Behu on 1, To saxspydyjemo na jesiny = 1, ma jey = 90°.
IIpema MOIYyHCKOM yCJIOBY Kommjepe mejennaxocty, je a = b. lakie, matn

1. 1 . ; .
41. Nz P = §absm'y = Z(a2 + b%), mobujamo: siny = > 1, jep,
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TPOYrao je MpaBOYIJIM U JOLI jeAHAKOKPAK, Ma Cy My YIVIOBU: @ = S =45°n
v = 90°.

42. Heka je PQRS 4erBOpOyrao umjy HOBPIIMHY U3padyHaBaMo, CIL.
17. Ouurnenno je To mapasenorpam. (Hup. PQ || RS, jep je werBopoyrao
KBMD napasuenorpam.) Jlako ce nokasyje na je AAKS = ACMQ u ABLP =
ADN R. Poranmjom kBaapara oko merTpa O 3a Ipas yrao, Tauka A ce npec-
mka y B, satum B 'y C'u C'y D. Ilputom ce L mpeciuka y M. laxie,
ToM poTamujoM ce Ayx AL mpecimka y BM, ma je <BPL = 90°. Oryna
ciem na je PQRS npaBoyraonuk, ma cy tpoyraosu AKS, CMQ, BLP n
DN R npasoyriu u moaynapuu. 360r Tora je uerBopoyrao PQRS KBaparT,
a WmeroBa CTpaHWUIA je Malbha BUCHHa Hapasesnorpama ALCN. (Ipyra, seha
Bucuna je AB.) s nospumse napasenorpama ALC'N no6ujamo yCIIOB:

(AD-1)-AB _ (VS§-1)-V§
VABT+1 VS +1
S(S+1-2v5)

S+1

P@Q AL =AN-AB, onaxie je: PQ) =

. Tpaskena

noppumHa je P = pQ? =

D M ' C

N

A K B M
Cu. 17. Cx. 18,

43. Jlako morasyjemo ga cy uerBopoyriosu AMBEK u KCLA oy -
napuy, ci. 18. (Mmajy jenmaxe u mapanense omrosapajyhe crpanure u jen-
Hake onrosapajyhe yriose.) ¥Ynopeauhiemo nospmmny gerBopoyria AM BK
ca mospumHOoM Tpoyria ABC. 36or jejHake CTpaHMIE M 3ajeJHUYKE OIrO-
Bapajyhe Bucune, cienehu Tpoyriosn uMajy, ABa U [Ba, jeMHAKE II0BPIILHE:
AOC n AOM, 3atum AOB u OBK, xao u COB u BOM. Mospm npsa, Tpu
rpoyria (AOC, AOB u COB) npexncraBibajy Tpoyrao ABC, a mpyra Tpu
gyerBopoyrao AMBK. Crenn na je nospimmaa yetBopoyria AM BEK jenHaka
S, ma je moBpumHa mecroyria AMBKCL jennaka 2.

44. lIpasa kpo3 S, mapaJenna ca AB, caapwxu cpemmby auaujy M N . Kako
Je Tpoyrao ABS jemmakokpak, 1o je <CAS = <C'BS, na cy TpoyrioBu ACK
u BCL nonynmapuum, ci. 19. Cnemn na je CL = CK, na je KL TapaJiesiHo
ca AB u napanenro ca MN. Tpoyrnosu KLS u KLN uMajy 3ajenHudKy
ocHoBully KL u jenHake BUCHHe, IIa Cy UM jeQHake IIOBpLIMHE. 360T TOTra
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Je nospumHa uerBopoyria SKCL jennaka IMOBPIIMHNA TPOyTLyla KCN. 36or
AC = 2CN je nospmmua tpoyria AKC JeﬂHaKa 2P, roe je P; TpaskeHa
noppumHa. Kako je S cpemmmrre Bucune he, 10 je moppmmaa Tpoyria ABS

jemHaka 5 Monynapuu Tpoyraosu AKL u BLC umvajy 3a]eJHUYKA €0 —
TpaKeHM UETBOPOYTao, Ma je 36Mp MOBPIIMIA 0Ba [Ba TPOyria jemuak 4P, u

jenmHaK 5 + P;. Tpaskeny NMoBpUIMHY 106HjaMo U3 jeIHAKOCTH 4P, = 5 + P,

utTo P =

Cua. 19.

45. Heka je AM = z, MB =y, ca. 20. Tpoyriosu AMP u MBN cy
comunan Tpoyriay ABC, ma, ako ca P 03HAYMMO IOBPIIMHY HaTOL TPOyIJa,

\/Pl_ € \/PQ__ y i . \/Pl \/PQ_
= " = . Cabupamem 106MjaMo: + =
VB @kt P Skl UE v E
v + - vy =1, ma je /P ++/ P2 = VP, omHocHo P = (\/Pl +

z+y T+y T+y
v/ Pg) d Tpaena noppuHa P3 je MoJloByHA [OBPIIXHE TapaJlesiorpama MNCP:

((\/P1+\/P2) =P = 2), . Pa=+/P1- P

MaMo:

l\DI»—-A

46. Tocayxuliemo ce camkom 20. O3maummo ca Py MOBPIMHY TpoyIila
MNP. Tlpema ycioBy je AM =k-MB, BN =k NC u C’P— k- PA. Ilospur-

1
una P tpoyrma ABC je: P = §AB AC - sina, a P = —AJ\/[ AP-sino, ma

. P AM-AP k-MB-AP k Corasio 10 6uient
= = = : " eMo:

P T ABAC ~ (h+ DMB-(k+ AP — (k+1)? RabRjeMo

P £ B Yaumajyhu y obsup na je P 28 obu

= = —. Y3 i — Rt C

kr1z P Y pAa e =150 T 250
. .P1+P2+P.3+P4_ 3k 7 ; 3k 7
jamo: 5 = Gt )? + 55" omHOCHO | = ——rrs T+ l) + % Oso Je
2 :
ckBuBajenTHO jenHaunan: 6k — 13k + 6 = 0. Pemrema cy: k1 = 3 ko = %
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AM
47. Kopucruhemo pelethe nperxomsHor 3agatka u cia. 20. U3 a5 -5

ciemn AM = k-AB, na je MB = AB — AM = (1 — k)AB. 36or Tora je
AM  k
MB  1—k

. Cazma je, mpeMa pemremy HpeTXomHOD 3aTaTKA:
3k
P —k .
: L_k 5 = 1-9k(1—k) = 9k*>—9k+1. Axo je P, MuHUMAIHO,

P " N
1
(=)

. P, . P
OHJA je MUHUMAJIHO U FAI’ OJIHOCHO KBaJpaTHa ()yHKIU)a —Pé =9k - 9k +1

 aa b -9 1
MHUHUMYM, & TO Je 33 k = —— = —,
rMa UMYM, ] 553

48. Ha ocHOBY cuMeTpuje apajeiorpama, jacHo je aa npasa P7' moiosu
ocmoyrao. [Toppmuna muaoroyria PQRST, Koju mpecTaBiba, MOJOBAHY HAIIET
OCMOyT'JIa, HaJIa3UMO TaKo IITO 0 HoBpIHMHE Tpoyria M N P oxy3memMo OB pI-

e Tpoyrioa MPQ u NST, cn. 21. Ouurnenso je mospImHa TpoOyria
1 1 1 S :

MNP jennaka: §MN~RH = g Zh. =3 Taura ) je TexkuiiTe Tpoyria

2 . .

EMN' 36or Tora je Bucuua QH; Tpoyria MPQ jen-

2 . 1 .
HaKa 3 BucuHe RH. Kako je MP = 5]1/[0, TO Je moBpmMHa Tpoyria M P(Q)

1 11 2 1 /1
jenHaka: §MP-QH1 = —2-'§A40~§RH =g <§M’O-RH>, a 10 je Tpehuna

nospumue tpoyria MOR. Cmmuro nokasyjemMo ma je HOBPIIMHA TPOYIJIA
NST jennaxa Tpehwmnm moBpimmue tpoyria ONR. Ciemm nma je moBpiumaa

OLM, na je M@ =

MHOroyria PQRST jennaka 3 noppimuHe Tpoyraa MNR. Oryna cienu na
2 S) S

38)° 6

je Tpaskena mopimHa P ocMmoyria: P = 2. (

Ca. 22.

; 1. 1. 1 .
49. Ilpema cia. 22 je P = 5absm2ac = §assmx + §bss1nw. Onasne
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s(a+0b)

je 2absinzcosz = s(a + b)sinz, ma je cosz = - 507
1
V1 — cos? :%\/éﬁsz—sfl(a—i—b)z.

50. Komctpyummmo us S n B mopmase SO u BN Ha ceuuiy, ci. 23,

. Tama je sinz =

; 1 .
u npasoyraonuk SON M. Ilospumsa Tpoyria ABC je P = §AC'~BN Kako

je <MBS = <BAC = «, (yraosu ¢ HOPMaJHUM kpammma), To je BN =
BM — MN = rcosa —d. 3amum: AC = AN + NO+ OC = BN ctgar + SM +

. —d
Vr2 —d? = (rcosa — d) :?ja 4+ rsina + Vr2—d? = f_ﬁgﬁﬁ_{_ \/r? —d2.
o

p sin o

: rCcosa — .

Tpasena nospuiiHa je P = TV (7’ —dcosa + sina/r? — d2).
sin &

Cua. 24.

51. Ilpu jemmom o6pTajy Touka ayrobyc npele myT jeﬂﬁaﬁ 0fuMy TOYKa:
O = 8t dm = 25,12 dm = 2,512 m. Ieo myr usnocu 91060 m. Touak ce
oGpryo 91060 : 2,512 Tj. 36250 myra.

52. Hexka je 2r IpedvHUK M3f)é§aﬁor nema. Taxa umamo jempaxoct 62 —

r2r = 110. CmeruMo T = - u nobujemo r =1 cm. Ipeunnx je 2 cm.

53. OsmaurMo mmpury npcrera ca d. Tama cy mosynpevHMIM KPyrosa
ki u ko jemmaru 37 u 3r 4 d, ma U3 TOBPIIMHE IPGTEHA nobujamo jeHAUNHY :
(3r+d)?*r — (3r)*m = 7r2n. Onasue je: d?46rd—Tr? = 0, na cy pemema d =7
nimm d = —7r. Basxku camo: d = 7.

54, XepoHoBUM 06 pacueM U3padyHaBaMo NOBPIIMHY TPOYLIa: P =84 cm?.

P 84 abec 65
P = =T 4 T T e et b 2.
3aTuM: 1 S = em u R AP A Pesynrar: 157,05 cm”,

55. Ioppmmua Tpoyria je 210 cm? (Xeponos o6pasamn). [Ipema ci. 24,
nospimHa Tpoyriaa ABC je 36up HOBPIIMHA TPOYTIIOBA ACS u BCS. Bucune
OBUX ABajy TPOYIJIOBa CY MOJYTIPEUHULM p TPAKEHOT MONYyKPYTa, I1a je 210 =

1 .
§AC-p+ iBC-p. Onaszme je 210 = 21p, makme: p = 10 cm, a HoBpmUHA
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mosxykpyra je 50w cm?.

56. ¥YTao Ha/ IPEYHNKOM je IpaB, ma KpyT npeunura M N caunpxu Teme C'
IpaBor yria 1 HoAHoxje D xumorenysune BucuHe, ~i. 25. Tpaxku ce ny:xuHa
retuse DP. Hyx C'P je npeunnux, jep je <C'DP = 90°. Tpeba na uspauyramo

1
Bucuny CD u CP = MN = §AB. Xunorenysa je 100 cm (Iluraropuna Teo-
1 1
pema). V3 moppumne P = §AC- BC = -2—AC- CD, no6ujemo: 60-80 = 100- C'D,
omaxie je CD = 48. Cana je DP? = C'P? — C'D? = 50% — 482 = 196. Jlaxie:
DP = 14 cm.

C

C‘\/ A
A D P B
Cia. 25. Cu. 26.

57. I3 kocuHycHe TeopeMe HaJa3uMOo 1a je cos B > 0, ma je matu Tpoyrao
omrpoyriu u Tadka N je mameby B u M, cm, 26. Yrao MNC je mpas,
na je gy C'M npeunuk. CIUYHO IIpeTX0mXHOM 3aJaTKy M3padyHaMO BUCHUHY
CN = 48 cm. Kopucrehu Muraropumy TeopeMy uspauyHamMo BN = 14 cm,
naje MN =39—14 =25 cm. Cana je CM? = CN%24+ M N2 = 2999 ITospummna

1 > 292
Kpyra je P = <§C’]\l> T= %W em?.

7l -4

58. s P, = —, 1j. u3 127 = 5 nobujamo r = 6 cm. 3aTum, us
i ; ; . 1
l = %, nobujamo a = 120°. Ilepudepujcku yrao je § = 5X= 60°.

Ca. 27. Cu. 28.

59. Wz npasoyrior tpoyraa OSM, ci. 27, nobujamo: SM? = OM?>+052,
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1j. (3+7)2 =32+ (6—r)%. Omasne je r =2 cm, na je P = 12,56 em?.

60. Mz OM?2+0S8? = MS?, 1j. 42 +r% = (8 — r)?, mobujamo 7 = 3 cm, CJL.
28. Pesynrar je P = 28,206 em?.

61. TpaskeHa MOBPIIVHA j€ PA3JINKa IOBPIIUHE j€HAKOCTPAHUIHOL TPOyTIla
cTpaHuUIe 2r u 36Upa TPUjy UcedaKa ca LeHTPATHUM yIIoM O 60°. PesynTar:

P:ﬂ(ﬁ—%).

62. Kpyr momosu apyre aBe crpanuie Tpoyria. OX HOJIOBMHE MOBPII-
rHe Tpoyria Tpefa OLy3eTH MCeYak Kpyra ca HeHTPaHUM yTJIOM OZ 60°.

2
Pesynrart: %(3\/5 — 7r).

63. Kpyr mokpusa Je0 Koju je 5 [IOBPIIMHE KPyr'a IOJYIpeUHUKa 7 =

a3

ks Pesynrat: 93%.

64. Kpyr NoKpuBa [e0 KOJU Ce MOMKe DPA3JIOKUTN Ha NCEUaK O 60° u mBa
[IpaBOYTJIa TPOYIJa, KOjU Cy IOJOBUHE jeJHAKOCTPAHUIHOr TPOyTJla CTpaH-
ute «, ci. 29. Pesyarat: 0,956F.

60"

M
Can. 29. Ca. 30.

65. O nmonoBuHe Kpyra npeunuka AB, Tpeba oxyserm oncedar Beher
kpyra (ci. 6, IPBA T'JIABA). Pesyarat: P = 2 em?.

66. Jemanm HeoCEeHUEHM MO0 je DPa3juKa IMOBPIEMHE KBaApaTa U 4eTBP-
TUHe Kpyra IOIYIPEYHMKa ¢, & OCEHUYCHA MOBPIIMHA je Pas3JivKa IIOBPIIMHE

v
KBaJpaTa 1 36Wpa aBa HeoceHdeHa nena. Pesynrar: P = a? 5~ 1].

67. Tpaskena moppmuHa je Tpehuna pasimke usmely moppumee u3 3a-
[y

naTka 61 1 moBpIIMHE KpyTa moiynpeunnka p, ci. 30. Buanmo na p = glh—— 7
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. 2
rae je h BUCHHa jenHaKocTpaHudHor Tpoyria ABC. Ilaxie p = §T 3—r.
2
Pesynrar je: P = ;—8(6'\/§+ 873 — 17).

68. Ilpema ca. 31, menrpanum yrao uceuka je <AOB = 90°. Mo pu-

. 1 1
WHa OJCEeYKa HaJ OCHOBUIOM je: P, = ZT27T - §OB¢OC' = 28,5 cm?. 3a

U3pavyHaBame HoBpIUMHe Py, ofceuka Hal KpaKkoM, moTpebHo je Hahn nospr-
uny tpoyria ABC. Ocuosuma je AB = 10v/2, a onroBapajyha sucuna C'D =

1
10 + 5v2. Haxie: 2Py = r?r — §AB- CD — Py, na je Py, = 82,5 cm?.

69. Ha cn. 31 yowaBamo ma je <BOC = 30°, ma je OC = OP = r.
Crpanuiy @ kBazpaTa mspadyHahemo momohy mpasoyrior Tpoyria OPS.

2 2
Hanme, nuz 05? + PS? = OM?, nobujamo: (g + a) + <g> = r% mro maje

JenHaumHy 1o Hemosnatoj crpammmm: 50a’ + 4ra — 372 = 0. Hoeno permeme je:
1 . 1
4= B—(—Z—l—\/ 19)-r, ma je a = g(—2+\/ 19) (\/19—!—2) = 3. lloBpmmHa kBagpaTa

je 9 cm?.

_—

0 A a p B
Cu. 31. Cui. 32.

70. Ha ci. 32 je oceHueHa YeTBPTUHA TpaskeHe ¢urype. Yoummo ma je
aV3

5 <BAN = <MAN =

1
30° u AM = AN = a. IloBpmmna tpoyraa AMN je P = §a2 sin 30° = 410,2

tpoyrao ABN jemmakocTpaHuuaH, ma je PN =

b

. 1 1
Ia je IOBPIIMHA OJACeYKa Haxa TeTusoM MN: Py = Eazw — Zaz. Mo pm-
MHA jeJIHAKOKPAKOT mpaBoyrior tpoyria OMN wusnocu: Py = §OM-ON =
l(ax/g a)2 _a?

5\ g B g (\/?_) — 1)2; Tpaxena noppumna je: P = 4(Py + P;) =
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| a? (1 -+ —g—ﬁ) cm?.

71. Crpanune gaTor Tpoyrila cy ¢, a 4 av/2. Crpanuie mpaBoyIrJior

w 1 a

rpoyraia AA;C, cn 33, umajy mysune: ¢, —= 1 —=. Caja U3 IpaBoOyJIOT
| oy ' NS TR
| AAB aKEHU yrao: sin A av2 je

b HaJIa3UMO TPasKe rao: sing = —— = ——= = —, IIa Je
Tpoyria 1 I ¥ © 1B 2B 5 J
w =30°.
B
D
Ca. 33. Cu. 34.

V2

72. Kopucruhemo ca. 33. Tpawu ce A4y, a AA; = AC 5 I pumennmo

Huraropury Teopemy Ha Tpoyrao ABC. Wmawmo: AB?% — AC? = BC? =4.
Ns AB : AC =3 : 1, cnemm AB = 3AC, na je 9AC? — AC? = 4. Onasre je

V2 1
AC = —, ma je AA; = ¢
2 2
73. CIIMYIHO NPEeTXO0MHOM 3a1aTKy. [kopucTuMo ocobuHe MpaBoyryIor Tpo-
yriaa ca yraosuma ox 30° u 60°. PesynraT: mpojeximje ayu AB u BC cy
nyskuna aV3 u av/2.

74. Mo ycaoBy, Tpoyrao ABB; je mpaBoyriv jeHaKOKparu, ci. 34. Hexa
je AB; = a, Tama je BBy =au AB = aV/2. Onpenumo rauky D wa nipasoj AC,
raxo na je BiDLAC. Ilo Teopemu o Tpu HOpMaJe, CleIU I je U BD1AC.

2 2 . A 1
.I/I3 rpoyraa AB1D je AD = ABlg = %, ma je cosp =~ = 5, oaKIe
je o = 60°. .

75. Heka je O mpeceuna Tauka aujaroxaqa. Osmaummo ca C u 04 Hop-
MmaJHe mpojeknuje ravaka C u O Ha pasan. Tala cy HpaBOyrIM TPOyTIOBU
ACC, n AOO; cmmunm, na je CCyp @ 00; = AC : AO, rne je CCy, = 10
em u O0; je tpamena myx. Cimunm cy u tpoyrnosu ABO u CDO, na je
AO : PO = AB : CD, tj. AO : OC =3 :1. Ha ocHoBy ocoGuHa mpoTmopuuja,
omasae nobujamo (AO+0C) : AO = (3+1):3, 7j. AC : AO =4 : 3. Konauro,
us 10 : 001 =4 : 3, nobujamo: 001 =1T7,5 cm.

76. Heka je My momnoskje Hopmaie 3 M Ha pasan tTpoyria ABC. Tana
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cy mpaBoyrau Tpoyraosu AM My, BMM; u CM M, nonynapuu (3ajensndaxa
KaTeTa 1 jeqHake xunorenyse). Omarie ciaemm na je AMy; = BM, = CMy, 1.
M, je menrap ommcamor Kpyra mpasoyrior Tpoyraa ABC, a To je, kKao mTo
3Hamo, cpepumre xunorenyse AB, ci. 35. Cana, kopucrehu Iuraropuuy
TeopeMy, u3padyHamo Hajupe xunorenysy, AB = 20 cm (u3 Tpoyrma AM M,
a oHza, kopucrehinm natu ycmos AC : BC = 3 : 4, nobujamo AC = 12 cm,
BC =16 cm.

Ca. 35. Cua. 36.

77. llpae BC u BiC) ce cexky y tausku P, ci. 36. ¥ mpasoyriom
rpoyriy ACCH, ca yraom <CAC) = 60° u xaretrom AC) = 5, uspadyHaMmo:
AC =10= AB u CC, = 5V3. Cana us npapoyrior Tpoyria ABB;j ca yriom
<4BAB; = 45°, Ha ocHoBy nonatka AB = 10, uspauynamo: BB, = 5v2. Hame,
rpoyriosu BB P u CC1P_cy cmmamn, ma us: BBy : CCy = BP : CP, 1j.
uz 52 : 5/3 = 12(2—1— \/6) : CP, uspauynamo CP = 12v/6 + 36. Haxxe:
BC = UP — BP = 12. llame ce nako uspauyHaBa MoBpIunHa Tpoyria ABC':

P = 48.

78. Osnauumo ca B monHoxje Hopmalse u3 A Ha uBumy amenpa u ca C
nonHokje HopmaJsie us A Ha Apyry crpamy. Tpoyrao ABC je IpaBoyriu, ca

(1.\/5

yrioMm on 45° m xurnorenyszom AB = a. Tpasu ce rarera: AC = 5

79. Cnmuno nperxomamoM 3anatky. Osje je AB = 3AC, na yrao ovemapa,
; . . AC 1 _ 1

1j. p = <ABC, onpebyjemo ua: sinp = A8 -3 Yrao nuenpa je ¢ = arcsin 3

80. Hexa je C Tauxa cTpaHe o, TakBa Ia je uerBopoyrao AA; B C map-
ajleJlorpaM, 3alpaBo NpaBoyraoHuk, ci 37. Tpaskenn yriaosu cy <BAC (usme-
Dy npase AB u uBune) u <ABA; (usmeby npase AB u crpame f). Heka je
AA; = a = BB;. Tana je A1B) = AC = a2 u BiC = a. Y MPaBOYTIIOM
tpoyray BB C je xunorenysa BC u BC = aV2. Ilo TEOpEeMHU O TPU HOpMaJie
je BOLAC, na cy xkatere Tpoyria ABC jennake (a\/ﬁ) n <BAC = 45° - 10 je
yrao usmely AB u usune. Kako je A4, 1f, To je <AA; B = 90°. Xunorenysa
tpoyria AA1B je mysx AB u MCTOBPEMEHO je XMIOTeHy3a jeIHAKOKpPaKOT
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rpoyrana ABC, na je AB = av/2- V2 = 2a. HNakie, y Tpoyriy AA; B je xarera,
AA, monoBrHA XMIIOTeHy3€, Ta je TpakeHn yrao <ABA; = 30°.

Cn. 37. Ca. 38.

81. Osmauumo ca A; HopMallHYy Mpojeknnjy Tadke A Ha Apyry crpamy
muenpa u ca N moamoxje mopmadie mz A ma usuny. Tpoyrao AAIN je mpa-
poyrimm, ca npasum yraom AAN n <ANA; = 60°. Tpaxeno pacrojame je
2h  2hV/3

V3 3

82. Ciuano mpeTxoaHoM 3anaTky. Tauka [ npunaia CUMETPU)CKO] PaBHI

. d
nuenpa. Pesynrat je: 7

d= AN =

83. Cuuka Koja oarobapa 3aJaTKy je cimuHa ca ci. 37. Tpeba camo
yzern y obsup ma je AA; = BBy = 1l ecm = By, na je rpoyrao BBi(
jenmaxocrpammuan u BC = 1. Cana mmamo npasoyram Tpoyrao ABC ca
xunorenysom AB = V2 u xaretrom BC = 1. Cuemut ma je m apyra KaTeTa
AC = 1. Hakxe uerBopoyrao AA; BC je xaupar crpasuie 1 cm, ma je Tpa-
sxeHa nysx AB; merosa mmjaronana u AB) = V2 em.

' 84. IMoHOBO KOpHCTHMO CJUKY Kao 37, ca jumeHszujama AA; = 5 cm =
BiC, AyBy =8 em = AC u AB = 10 ¢cm. Caga y npasoyriom tpoyriay ABC
nagasumo katery BC, [uraropurnom reopemom: BC? = AB? — AC? = 36.
Tpoyrao BBiC je ca crpammmama BBy = BC = 6 cm u BiC = 5 cm, a

TpaskeHu yrao je <BByC = arccos L

2dV/3

85. Canuno 3amatry 82. Pesynrar: cm

86. Caumuno sazarky 82. Hera je h Tpaskeno oacrtojame. VMmamo h =

/1 — cos 30° /
Gsin 15° = 6- ——CQL:;% 2— V31,55 cm.
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87. Heka je By nojuHokje HOopMaitie U3 B wa uswniy, ci. 38. luemap je
npaBoyriu, rma je BBy La, 36or vera cy Tpoyriiou ABB; u Ay BB nmpaBoyrau.
W3 npsor nanasumo: BB = AB? — AB? = 10? — 8% = 36, ma je BB; = 6.
(lyskm ABy u BA; cy mare npojexnuje nyxu AB Ha crpaHe auenpa.) ame
u3 Tpoyria A1BBy: AjB} = AiB? — BB} = 20,25, ma je A1 By = 4,5 cm.

88. Hera je A; mommoskje Hopmate u3 A Ha wBuny muenpa, cia. 39.
Tpoyrao AA, B je mpaBoyriu ca yraoBuma {AA1B = 30° u <ABA; = 90°.
36or tora je AA; = 2a u A1B = aV/3. Hexka cy, mame, M u N 1mupojek-
muje Tavaka A u B Ha paBan (. [IpaBa M N campsxku tauxky A;. [IpaBoyranm

. 3
Tpoyrao Ay BN wma yrao ox 30° xon temena A, ma je BN = % u AiN =

V3 3a

A1B~T = 7 Iame, Ttpoyrao AA; M je mpaBoyrim, ca yriloM AUEApa
1 . !

JAAIN = 60° ma je AjM = —Q—AAl = a. Tpaskena npojernumja myxu AB

je: MN = AN — AM = =.

2
Hanomena. Tauxke A, Ay, B, M u N npuranajy jemHoj paBHH, Koja je
HOpMaJIHa Ha UBUILY AUEIpa.

Cua. 39. Cu. 40.

89.* [Ipema cu. 37 je AA; =24 em = B;C' u BBy = 32 c¢m, na 3 npasoy-
rytor Tpoyruta BB C manasumo xunotenysy: BC = 40 cm. Tpaxkena nyx je
XurnoreHysa npapoyrior Tpoyria ABC, ca rarerama BC u AC = A1 By = 42
cm. Pesynrar: AB = 58 cm.

90. Hera je AC:= BC "= a, cn. 40. ¥ npasoyriom tpoyraa BCB;p je
<BCB; = 30° ma je BB = —;—BC’ = g. Tpaskuno moBpIMHy Tpoyrita AsByC,
Koju mma 1paB yrao <A;C'By. UerBopoyrao BBy (C B; je NpaBoyraoHUK, I1a je
By(C'= BBy = g Tpoyrao AA;C je jenmHaxkoKpaku, IPaBOYLIIM, ca XUIIOTEHY-



PEINBHA 3AITATAKA 189

a2

som AC = a, 36or uera je A;C = ——, Ta je TpaKeHa IOBPIIMHA S =

2

2 92 2
%%a;/i =2 g/_ Kaxko je moBpmmHa maror tpoyria ABC: P = 2 TO je
PV2

52—4—.

91. Hexka je SalSbh u SclSb. Heka je A Tauka mBuie Sa, pasinduTa
on S, ci. 41. KoncrpymmmmMo mmoiynpaBy Am Koja NpHIIaga CTDaHU Sab,
HopMaJHy Ha a. Kako je u SbLla, To cy Sb u Am napasense. 3aTuM, YOUNMO
noaynpasy An, xoja ceue Sc y C u HopMajHa je Ha a. YTao Amn je yrao
JWenpa ca MBUIOM ¢. Kako je mpaBa b HopMaJHa Ha @ 11 ¢, OHA je HopMaJiHa 1
Ha paBaH onpebeHy oBuM mpaBuM, ca Ta4YKOM IIPOAODA S. Kako je SALAm,
10 je, mpeMa Teopemu o Tpu Hopmaine, u CALAm. Hakie yrao muenpa ca
yBunoM ¢ je npas. CiuuHo ce HOKasyje Aa je ¥ yrao Auelpa ca MBUIOM C
pas. ‘

Ca. 41.

92. CBoauMO Ha MIPETXOJHM 3a0aTaK.

93. Tpoyranosu SAB, SBC, SCD u SDA cy jenHakoCTpaHUYHH, I je
yerBopoyrao ABCD pomb mmu kBaipar. CIM4HO 3aJaTKy 76 nmokasyjemo
Jia ce OKO OBOT UeTBOPOYINIa MOKe ONMCATH KPYT, ITO 3HAUM Ja J€ Ped O
KBaJpary. SHaUM, ABe CTpaHe Hamler Tpuexpa cy mo 60° m jemma je mpaB
yTao.

94. Tpoyrmosu SAB, SBC u SCA cy jenHakoKpaku HIpaBOYTJH, &
rpoyrao ABC je jennaxocrpanuuaH. [lakie, Tpuenap ca BPXOM A uma nBe
crpase 1o 45° m jemmy oxm 60°.

95. OapenuMo Ha UBMIaMa d, b, ¢, Tauxe A, B, (', TakBe naje SA=SB =
SC, ca. 42. Tpoyraosu SAC u SBC' je jeHaKOCTPaHUIHM, ma je CA=CB =
SA = SB. Cnemu ma cy tpoyriosu SAB u CAB nonynapun (cras CCC),
npaBoyINI jenHaKoKpaku. lIpema samarky 76; moAHOMXje HOpMaje U3 S Ha
pasan ABC je cpenmmre O xunorenyse AB, Tpoyria SAB. Hakne COLSO
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i s . w
u Tpoyrao SOC je jenHakokpak, ma je Tpaxkenu yrao <C.SO = 1

96. Tpoyrmosu SBC u SAC cy mpaBoyriu jeqHakoKpaKW Ia Cy IBE
P .
ctpaHe Tpuenpa ca Bpxom (' yriaosu of T Tpeha crpana je yrao wox

Bpxa jemmakokpakor tTpoyria ABC, ca crpamumama AC = BC = ABV?2.

. . 3
Kopucrehn ce KocunycHOM TeopeMom HaJsazumo ga je <ACB = arccos i

97. Bunetu ciu. 42. Pesynratu: y Tadku S cy crpane 60°, 60° u 90°, y
rauku A cy 60°, 45° u 45°, kao u y Taukm B |, a y tauxu C Kao y Tauxm S.

98. Mszabepumo rauxe A, B, (', Ha uBULaMa HaTOr DPOrJba, TAKO Ha je

SA = SB = SC = a. Tpoyrnosu SAB, SBC u SCA cy mpaBoyrin jen-

HaKOKpaku, a Tpoyrao ABC je jemmakocTpammdas, ca cTpaHumoM av/2, ci.

43. CumerpaJie crpana poripa monose aysxku AB, BC, CA, u cBe nmajy ay-

a2
2

. Cem Tora m nmysu SM, SN, SP, kao BUCHHE jeIHAKOKDPAKUX

av/2

KUAHY

. Hawxxne, Tpoyramosu SM N, SN P

u SMP cy jemHaKOCTPaHMYHH, [Ia Cy CTpaHe Tpueapa Ssisys3 jenmare 60°.

IPaBOYTJINX TPOYIJIOBa, UMA]y AY>KUHE

Cu. 43. Cua. 44.

99.'Hera cy B u C rauke mBuna b u ¢, Take na je SB = SC = /3.
Tana cy Tpoyriosu ABC, SAB, SBC, SAC JeoHAKOCTPAaHUYHMY, TIa I10JHO-
#je HopmaJie m3 A Ha cTpany Sbe je nentap omucamor Kpyra Tpoyria SBC.

: 2 2 SBV3 , ;
360r Tora je SN = gSD = -—— =1, ma je AN? = SA? - SN? = 2, 1j.

3 2
AN:\,/Z

100. Heka cy Sa u Sc mecycenne nsuite porissa. Pasan oapebena npasum
a u b ceue paBan onpebeny mpaBum ¢ u d (jep uMajy 3ajemHUUKY TadUKy
S). Hexa je p muxoBa mpeceuna mpasa, ci. 45. O3Haummo ca ¢ IpaBy IIo
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kojoj ce ceue paBaH oxpeljena mpasum b u ¢, ca paBHE onpebhenom mpaBum
a u d. llpase p u q oxpebyjy jelHy paBaH, Ha30BUMO je 7. Csaka paBaH
Koja je mapaJiellHa ca T U Cede MBUIE POriba, onpemuhie y mpeceky TemeHa
napadgesnorpama. (Ilpeceune mpase ca cTpaHaMa porba Cy [Be MapaJesHe ca
p U ABe TIapaJieliHe ca (.)

Cua. 45. Ca. 46.

101. @) u 6) ¥ oba ciyuaja TIpecek je jeAHAKOCTPAHUIAH TPOYIao, unja
je cTpaHWIA AMjaroHasa CTPAHMIE Kolke: d = a2, cn. 46. Moppumme oBux

a2v3  a*V3 .,
npeceka cy P = 1 =i~y cm”.

102. Tlpecek je MpaBOYTaoHUK, UMja je jelHa CTPaHUIA AD = a. Ipyry

CTpaHUIly M3padyHaBaMO U3 MPaBOYLJIOT TPOyTria ABM . Haume, BM = Za,

28 . 5
ma je AM? = AB%? + BM? = %az, omaxgie je AM = Za. IoBpmumHa ITpecexa
5
je P = Zaz.

103. Hera je A, Tauka, Taxsa na je Dy cpemmmte ayxu Aj Az, ciL.
47. Yersopoyrao BCAsD; je mapaiesnorpam, Ia je Ay C' Ay mapamenHa
v jemmaxka ca BD;. Tpaxu ce yrao A;CB;. 3uamo na je CBy = av2 u
CAy = BD; = aV/3. VI3 mpasoyrior Tpoyraa A;BiA; Hamasumo: A,B?
A B? + A1AZ = 5q2. Jlakie, y Tpoyriy A;BiC Bakm pemanmja: Ay B}
AyC? + ByC? = 5a?, na Ha ocHOBY o6pnyre Iluraropure Teopeme cieau na
je <AsCBy = 90°.

Il

104. Hajkpahe pacrojame usmely ABe MEMOMJIa3He TIpaBe je OJCEYAK
HUXOBe 3ajeqHUYKe HopMaJe. YounMo aujaronany BDy u uBmiy AA;. Heka
je P npeceyHa Tauka IujaroHaja KBalpaTa ABCD, cn. 47. Hopmana us P na
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paBaH KBajJpaTa ceue AujaroHaty BD; koike y Tauku S, Koja je cpemmimre
mujaronane. (Lyx PS je cpenma muHMja Tpoyria BDD;.) Oyx SM, nap-
anesna ca AP je Tpaskeno Hajkpahe pacrojame. Kako je To momoBuma nujaro-

aV2

HaJle CTpaHe, 3aKbydyjeMmo ga je SM = e Hoxaxxumo jour maje SM 1L AA,

u SMLBD,. Ilo koucTpyknuju uerBopoyrao APSM je mpaBoyraoHuk, ma je
SM1AA;. Cem rora, 3akmydyjemo na je M cpenumre nyxu AA,. Cremn
na cy tpoyriosu ABM wu Ay Dy M monymapru, ma je AM = Dy M. 3uauu,
tpoyrao BD1 M je jennaxoxpak. Hyw MS je, nakie, BUCUHA Ha OCHOBUILY U
MSL1BD;.

A2

Cua. 47. Cu. 48.

105. Tlpema ci. 47, werBopoyrao ABC)D; je IpaBOyraoHWK, a FheroBa
mjaronana BD; je m mmjaronatia xouke. Oxcrojame h = Gy N, remena O
OZl IMjaroHase, je BUCHHA IpaBoyrior tpoyraa BC;D;. OBy Bucuny hemo

U3padyHATH W3 MOBPIIMHE TPOyTJa: §BC1-C1D1 = §BD1~h. Onasne je h =

(L\/§
\/3_ .

106. llorasahemo majupe ga oBa paBaH moJsoBu jom msume: AB, C1D;,
u DD;. Yersopoyrao BBy DD je mapasenorpam, na je BD mapalenaHo u
Jemnako ca ByDy. ¥ tpoyrmy BiCiDy je myx NP cpemma numauMja, mma je

; 1

NP || BiDiu NP = §BlD1. Cuamuano ce noxaxe na je RL || BD u RL = iBD'
Cnem na je NP || RL u NP = RL, na je uerBopoyrao NPRL napaieio-
rpaM, a ayxu PL n NR ce nonose. Cauuno ce nokaxke ma u gy M(Q uma
tauky O 3a cpemumrre, ci. 48. Onasae cinemm na cy tauke L, M, N, P, Q, R
y jenHoj paBHU U Ja je mecroyrao LM N PQR npecek paBHU U KOLIKe, ca je-
HaKMM ¥ HapaJieHUM HaClpaMHUM cTpaHunama. JJokaxnmo na je, Ha mpumep

av2
v

; ) 1
rTpoyrao OPQ jemnakocrpanndan. Quuriento je .PQ = ichl = 3a-
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a2 1 ax/i

1 1 1

[ecToyrao je MujaroHaiaMa IIo/elbeH Ha 0 jeIHaKOCTPAHUYHUX TPOYIioBa,
3a2V/3
PRl

. Haxie,

2
. 3 2
na je om mpasusiaH. Hberosa nmoppumna je P = §(EQ£> V3=
107. Heka je ABCD naru terpaenap, ci. 49. Kako je npece4yna paBan
mapaJienna uBuny BD, To cy meHN TIpecenu NP ca pasau BCD u MQ ca
pasau ABD, napasemnsu ca BD, na je NP || MQ. Canuso ce moxasyje u Aa
je MN || PQ, na je M N P(Q) mapaieiorpam.

Cu. 49. : Cua. 50.

108. Iyx KL je cpemma juauja Tpoyria ABC, na je mapajenHa ca AC
u jenmaxa mososuau nyxu AC, ca. 50. Cauano 3aKbydyjemo aa je nyxx MN
napasnensa ca AC u jexnaka monosunu AC, ma je 4eTBOPOyrao KLMN nap-
asesorpam 1 aysxu KM u LN ce mosose. Camdmo ce HOKaKe Ha je geTBOp-
oyrao LPN( mapaieinorpam, ma je Tauka O 3ajeHUYKO CpENUINTe IyKN
KM, LN n PQ.

109. Bucuue tpoyriosa ABC u ABD, nysxku CN u DN, onpebyjy yrao
muenpa. Heka je S mommoxje HopMade u3 D ma pasan ABC, ca. 51. Tauxa 5

1a\/§_@

s y 1
je menTap omicanor kpyra Tpoyria ABC, na je SN = gC’N ==

3 2 6
3 ) N 1 . 1
E%/——, TO je cosp = %ﬁ =3 mna je ¢ = arccosg ~ 70°32.
Haru6 crpamune oapemuhiemo us tpoyria G DS u To: cost = g% = %—?)-,

Kako je DN =

ma je @ = arccos -3—3 ~ 54°44'.

110. U3 tpoyraa DN S, ci. 51, namasumo H? = DN?—SN? = (—

a\/gz—@—zna'eff——a\/g
¢ ) T g miEs T
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111. Tauxe A, By, C' u D; cy TeMeHa IpaBUIIHOT TeTpaeipa, KOJU UMa,
uBuny ayxkune d = aV2 cm. (Buneru ua ca. 46 Terpaenap APQR.) Tpaskeno
OJCTOjatbe je BUCUHA TeTPaeapa, Ia, IpeMa NPEeTX0MHOM 3aJaTKY, TO U3HOCH:

av/2-/6 e 2a\/3 o

3 3

Gt 5l Cu. 52.

112. Hexka je M cpemvmre upuiie CD, ca. 51. Iy M N je Bucuua jen-
HakoKpakor Tpoyria CDN, na je MN LCD. Kako je ABLCN u AB1LDN, 1o
je ABLMN, na je MN sajenunuka Hopmasa usuua AB u C'D u upencras-
Jba TpaskeHo Hajkpahe pacrojame. V3 mpasoyraor Tpoyriaa CM N HamasuMo:
MN?>=CN?—CM?= (3)* = 1=2,naje MN =2 cm.

113. Heka je C'P Bucuna rerpaenpa ABCD, ca. 51. Tauka P je menrap
OIMCAHOT KPyra jeAHakKoCTpaHndHor Tpoyriaa ABD, na Tauxa P npunana may-

1
s« DN u NP = §DN. Haxne, sBucune DS u CP cy y rpoyray CDN, na ce

cery. Osnaunmo ca T’ BUXOBY IpeceuHy Tauky. Kako je u NS = 1NC’, TO je
NP:ND=1:3=NS:NC, na cy rpoyraosun NPS u NDC cnuunu, na je
PS:CD=1:3u PS| CD. Ilpema TasecoBoj Teopemu je: PT : CT = % =
ST : DT.

Cimuno ce mokasyje Oa ce W ocCTajle BUCWHE CEKY Yy WCTO] pa3Mepwu,
omaxiie ciemu (IBe IO ABe) Zla ce HUXOBE MIPEeCEeUHE TauKe TIOKJIaIa)y.

114. Yersopoyrao ABCD je kBanpat, cia. 52. Heka je uBuma okTae-
apa myxwmHe a. Bucuna M P tpoyria M BC n npasa P nmapanensa ca AB,
onpebyjy momnoBuny yria muenpa. Bucuna MO je mopmainna Ha PQ, mna us

a
oP 9 3 .
rpasoyrior tpoyraa M PO HamasuMo: —— = cosgp = 2_ _ £, ma je

MP /3 3
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—

© = arccos 13—5 ~ 54°44! a yrao muenpa je 2¢p = 2arccos \/T3 ~ 109°28.

115. ITomoBMHA TpaskeHOr pacTojama jelHaka je Hopmanu ON u3 IeHTpa
O okraenpa Ha crpady BCM, ci. 52, a to je IoJIoBMHA BUCHUHE KOja 0AroBapa
a3
2

KpaKy jeJHaKOKpPaKoI' Tpoyria M P(@. Crpanulle 0BOI' Tpoyria cy: d, n

av3

2V Y3 merose MOBpIIMHE HAJA3UMO BUCHUHY, & TO j& TPaXKeEHO pacTojame:

a/6
= _é_ CIM.

116. IleHTpy HACIPAMHWUX CTpaHa KOIKe (Tpu napa) oxpebyjy Tpu jen-
HaKe Iy>KU, OJl KOJUX je CBaKa CUMeTpala IPeoCTajM, NTA.

117. Hera cy MP u MS rexunmHe JuHuje TPOYIIOBa MBC n MAB

(sunetn cia. 52). Hera cy T u U rexuurta oBux Tporsosa. Tama je TU =
2 av2 . | ! .

gPS' =g Kako je PS || AC 1o je uw TU || AC. Hame ce Ha CIMIaH Ha4UH
JoKaske ma Texumrra Tpoyraosa MAB, MBC, MCD n MDA npencraBibajy
TeMeHa KBaJpaTa, KoMe Cy CTpaHule MapajelHe ca AC u BC. Pesonyjyhn
CIUUHO MOKAsKe ce a Cy CBe CTPaHe HOJHeIpa, UmMja Cy TeMeHa ocaM TeHu-

Ta, UCTU TakBU KBaJpaTH.

Cun. 54.

118. IMo3naTo je, ako ce CEKy JiBe paBHU Koje camp:ke HIBe MapaJieliHe
mpaBe, OHMA je HUXOBA IPEceuHa NpaBa IapaJiesiHa ca Te ABE NpaBe. 36or
tora je mpecex KL pasuu ADK m BCK mnapamenan ca AD u BC, a deTBOp-
oyrimosu ADKL u BCKL cy Tpanesu, CI. 53.

Mpasa MN je mpecek pasau ABH n CDG, maie MN || ABu MN || CD.
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119. Tlpema ca. 54, rpoyriaosu AFC v MNE cy ciawusu, ma Basku:

a2 (aﬁ )
5 : T—a} . Onasne

jez= %a(Q — \/5), ra je MBUIA KOLKe: 2T = a(2 - \/i)

AC:MN =FES : (ES—z), omHocHo aVv2 : 22V2 =

120. ¢) Ha onmcaHu HaUUH MCIOL CBAKOT TEMEHA nozexaenpa mobuja ce
jenan jemmaxocrpannvaH Tpoyrao. Oux Tpoyriosa mma 20, mo 5 mosase us
cBakor of 12 remena. Huje Temko yBeputy ce ga cy oBU TPOYTIIOBH jemHAKOC-
TPaHUYHY, & POTJbEBU NpPaBUJIHM, IITO MOTBPhyje na je nobujenu momuemap
OYEeKUBAHU UKOCAEHAD . '

6) O6puyTO 0 a), mobujamo 12 HmoydapHUX IIPaBUIHUX eTOyTJI0Ba

121. Hpecek je mpaBoyraoHuk mospmuHe 2-6-8 = 96 cm?, Ge3 063upa Ha
TO KOJy OCHOBHY MBUILY CaJDKK IMpecevHa paBaH. AKO DaBaH CaApu HUBUILY
a, Taja je je;Ha cTpaHa IIpeceka jemHaka a, a Apyra 2b, ci. Hb. (Ocenuenn
TPOYrao Ha CJUIW je MOJIOBUHA jeIHAKOCTPAHMIHOD TPOYTJIA. )

NI

@]

Ca. 55.

122. Pom6 ABCD o6pa3syjy nBa jemHakocTpaHuuHa Tpoyria: ABD u
BCD, crpanune a. Ilpecek je jemHakokpakm tpoyrao BM D, ci 56, ca oc-

HoBuuoM BD = a u Bucunom M P. Bucuty uspadyHamo U3 IpaBOyrIor TPOYIia
2

2
) <% (g) =a? 1j. MP = a. Hospmmna

CMP: MP? = PC? + CM? = (“23

npeceka je @ = % Haru6uu yrao je ¢ = 30°.
123. Yoummo ma ci. 55 mpaBoyrim tpoyrao M N P. Ilujaroxany 6Gase,
nyx MN, uspauynahemo rxopumrhemem KocunycHe Teopeme: M N2 = 72 +

(3v2)*~2-7-3v/2- cos 135° = 25. Iaxme, MN =5, na us NP2 = MP2MN? =
122 + 52, mo6ujamo mujaronany NP = 13 cm.
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124. Hexa je ABCD 6a3a, a AB;C1D, npecek. O3naunmo ca O u O
meHTap 6ase m memrap pomba, ci. 57. 36or AB = AD u AB; = ADs,
npaBoyrau Tpoyriosu ABBy m ADDy cy nomymapuu, ma je BBy = DD,
omHocHo ByD; || BD. 36or Tora je mpecedsa npasa DaBHM pomba ca paBHA
Ga3e mpaBa mapadeinna ca BD (ma cauu npasa MN), a HopMmanHa Ha AC u
AC,. Ilpema Tome, tpaxku ce <CAC,. Heka je OB = 0D = 01D; =z = AO.

01D .
M3 npasoyriaor tpoyria AD10O1 Halas3uMo: AlOll = Agl = tg %. OunaBze je
T
;5 ; AO 7
A0y = — . Tpaxenn narubuu yrao ¢ mnobujamo u3 cos ¢ = = e
3oy A0 g 3

a o
tg ok Konauno: ¢ = arccos| tg 3 )

Co. 57. ' Ca. 58.

125. Ilpecek je jeaqHakoKpaku Tpoyrao ca ocHopunum AC = aV3 =43
em, ca. 56. Hera je N mpecex paBHmM ca GouHoMm mBunoMm BB;. Tana us

npasoyrior tpoyria BPN, 36or <BPN = 60° u BP = %a = 2, mobujamo:
|
PN =4 c¢m. Hakne, nospumna tpoyria ACN je EAC-PN = 83 cm?.

126. Papan 7 je onpebena Tpoyraom ABCY, cu. 58. Hexra je C'D Bucusza
ocHoBe. Kako je C1C HOpMaJHO Ha OCHOBY, II0 TEODEMM O TP HOpMAaJe
ouhe C1 DL AB, na je <CDC) Tpaxenn yrao. Vs mpasoyraor tpoyrna ABC
n3pauysamo Bucuay CD = 12 cm. Cana y tpoyriy CC1D mmamo: tge =
CCi _ 12V3

e T 1 — 0_
D~ 12 \/g,najeap 60

127. Kopuctuhiemo ce ciu. 58. Tpoyrao ABC' je jemHakocTpaHUYaH, &
mpeceunu Tpoyrao ABC) uma BucuHy h, Kojy Hamasumo u3 tpoyria CC1D:



198 ' JEJAHAECTA TVVIABA

! ; ; 1
—6719 =cosy, rae je C'D = ﬂ. Onane je h = a_x/io, na je @ = §AB~C’D =

B 2 2 cos
a®V/3
deosp’

128. Cmmuno mperxonnoM 3anaTKy. Tpoyrao CC1D (ca. 58) je mpaBoyrau

. 6 . 1
jemmakokpaku, ma je h = CDV2 = %. IloBpmwuna mpeceka je @ = gah =

2 2
¢ i/g Mebytum, us B = /50, 1j. us = ;/5 = /50, mobujamo: a? = %2_0, na
e Y50 V6 _

/34

129. HobujeHu mpecek je Tpares, ci. 59, ca ocHoBunama: AB = 12 em u
CD = 6 ¢cm. Bucuny Tpamesa HaJa3uMo u3 npasoyriaor Tpoyraa MOO;: h? =

MO? + 00?2 = (3\/?:)2 +12% = 171, ommocuo h = 3v/19. Tpaxena HoBpIMHE

je @ = 27V19 ecm?. = D,
: , .
: :
| S S A AN\ Ca
e .‘
K{ /1
B e
= e 1sY (12
\C .
h a
A a B
Cux. 59. Ca. 60.

130. MosemMo ce HOCIYKUTH CIUKOM H8. AKo 03HaumMo BUCHUHY Oase
CD = h, Tama y mpasoyryom tpoyray C'C1D, ca yraom CDC, = 60°, Baxke
penammje C1D = 2CD = 2h u CCy = CDV3 = hV/3. [ToBpumHa ocHOBe je

1 L 1
B = §AB~ h, a TOBpIIMHA Tpeceka je @ = §AB~ C1D = AB-h = 2B. Canuno,

nospimuHa, cTpane ABBy A, je P = AB-BB; = AB-CCy = AB-h/3 = 2BV3.
Ilaxme, TpaskeHe moBpmHe cy: @ = 2B u P = 2B/3.

131. BouHa cTpaHa U AM]arOHAJJHU MPECENA Cy TPU MPaBOYIaoHHKA Ca
3ajeJHUIKOM BUCUHOM, TO je Bucuaa H npusme. QOcHoBUIlE Cy UM: UBUIA @ 3a
GouHy cTpaHy, qujaroHama di = aV3 3a jeman u mujaroHadqa ds = 2a 3a Opyru
nujaronasuy mpecek. Jakme: S = aH, ma je Q1 = di-H = V3-aH = SV3 u
Qo =dy H=2aH = 25.

132. [Ipecek je mecToyrao, Koju je AXjarOHAJIOM IOJEJHEH Ha IBa IOy~
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nmapha Tpamnesa, ci. 60. To cy Tpanesu ABLD; n DyE1 KA, ca 3ajeJHUYKOM
sehom ocmosuiom AD;. (BL || ADy w KE; || ADy, jep cy pasui, By BC
u FEF, mapanense ca pasau ADD;:) 36or cumerpuje npusme Tadka L je

© cpemumte wsune CCh, ma je BL? = BC? + CL? = a® + <%> , OHaKie je
aV/b

BL = — W3 mpasoyrator tpoyria ADD; Harasumo AD} = AD? + DD? =

(2a)?+a? = ba?, ma je ADy = aV/5. Ila 6ucmo oxpemunu Bucuny BN Tparmesa,
MopaMo u3pauyHaTu xys BD;. U3 npasoyrior rpoyria BByD; Bumumo zxa
je: BD? = BB? + BiD? = a? + (av/3)” = 4%, ma je BD; = 2a. Tpoyrao
ABD; je upasoyruu, jep je AB? + BD? = AD}. Cana u3 moBpmmHe OBOT
Tpoyrila u3padynamo BucuHy BN = h. Us jemmaxoctu: AB-BD, = ADi-h,

5 3 a 5 "
Tj. U3 a-2a = aV/5-h, mobujamo: h = ﬁ Konauno je MOBPIIMHA IpeceKa:

Q—_—Q-@l—;—ﬂf-h: <a\/3+92§)-%:3a2.

133. Obparumo makmy Ha ci. 60. PemapaMo CIMYHO HPETXOTHOM 3a-
naTky, Bogehy pauyHa o uMIbeHMIM Ja je BUCKMHA mpusMe H, a He @, Kao y

1
IPeTX0MHOM 3aJaTKy. 360r Tora je BL = 5\/ 4a? + H2 u ADy = /4a? + H?,

ay/3a? 4+ H?

; . . 1
a pucuHa Tpamesa ABLD; je BN = ——=—=—= Raxo je BL = ;AD,, 10

A /4a2 + HQ_ ' 2
1AD, + BL
je mopmmHa Tpanesa ABLD; jemmaxa: () = ) - ; }

242 2
§AD1~BN: §ﬁ/4a2+H2..a’__?ﬁ_+_H_ - §E,/3a2+}[2.
2 2 ‘/4CLQ—|—H2 2

JIlpyry mpecek oJcena O OCOBMHE AV jeNHAKY 3 Bucune, a ox DD,

.BN =

onceuak DDgy = §DD1. IloGuja ce Tpales jeHaKUX KpakoBa U BucuHe. Beha
ocHoBUIa je Kpaha 3a 5 a Maiba OCHOBUIA 3& 3 cpoje myxkuue. Ctora je
5 2
—~AD; + =BL
g 7

7
OBPIIMHA ApYyror Ipeceka: P = BN = 6AD1-BN = §Q.

2

134. IIpecek je jelHAKOKpaKM TPOYrao Koju mMa ocHopuuy DE = n, a

BUCHHA MY je nyx SDj = -Z% (Tpoyraosu SDDy u ADD; cy candnu, 1Ia je
. 1

SDsy: ADy = SD : AD = 1:4.) llopumuHa mpeceka je: § = "Q'DE‘SDQ = %ﬁ

s a
135. Ilpecek je jenHaKOKpaKM Tpalie3 ca OCHOBUIAMa @ U B Y BUCWHOM

h =25 cm. Hospumsa mpeceka je ) = 525 em?.
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136. Cumetpamna paBas oapebhyje 'HpeceK KOJU IIPECTABIbA j € MHAKOKD aKU
Tpoyrao, Ha cia. 61 Tpoyrao SKL, uuja je mospimmuHa: (@ = §aH, e je a

OCHOBHA MBUIla, H BrcWHa maTe mMpaMuUIe.
lpyru mpecek je jemakokpaku Tpames BiC1 M P. llpema ycioBuMa je

BP: PK = 5 : 5= 1:3. 360r Tora je ¥ BUCHHA TPasKEHOT Tpalle3a jenHaKa

—. U3 comumocTu rtpoyrimosa SB1Cy u SBC nmanasumo ayx ByCy. Haume:
; 2 .

BiCy : BC = 2 : 3, ma je BiCi = §a ITospmmua npecexka BiC1MP je:

1 H 1/2 H

A B
Cu. 61. Cu. 62.

Il

137. V3 ciuvnocTy mpeceka U 0CHOBe, H06MjaMO IMpOIIOpPIH)Y e a?

2 \° ; .
(§H> : H?, onaxie je P =16 cm®. (Bumern cu. 61.)

138. V3 momynaproctn tpoyraosa SMK u SML cremnu naje MK = ML
U cIn4HO ce yrBpau na je AK = AL, ci. 62. Iakie, Ipecek je AeNTonI, Ia je

1
Q= §AM- KL. ¥raosu OAN u CSO cy jemmaku (ca HOpMaJHUM Kpauuma),
na je AAON ~ ASOC. U3 civunoctu caema: AO : ON = H : OC', oxsoCHO:
6: ON =38:6, maje ON = g cm. (U3 mpasoyraor tpoyraa SOC cmo

mspauynaiu OC? = s? — H? = 36, urn.) Kako je SK = SL, caems na je
KL || BD. Cana us cnuunux tpoyranosa SKL u SBD nobujamo: KL : BD =

: 21
SN : SO, ogaocuo KL :12 = ; 18, maje KL = T Hujaronasa AM mnpeceka

Je BucuHa jemHarokpakor Tpoyria SAC, ma je mapauyHaBaMo M3 IOBpIIMHE

rpoyrna: AM-SC = AC- SO, omaocno AM-10 = 12.8. Hakue: AM = 4;—8, ma
5

. 148 21 126

je TpasKeHa IOBPINWHA Npeceka: () = 35 4= p e

139. Hexra je ABC'D ocHoBa nupamuze, umja je BucuHa SH, a mpeceuna
paBaH Heka canpxu aujaronany BD. Ilpecek mare pasuu u pasaum SAC je
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mpasa HM , napanenna ca AS. HNaxne, HM je cpemma mmaumja tpoyraa ACS,
ma je M cpemamre usune CS, cia. 63. [loxsoxje Hopmase us M Ha paBaH
ocuose je cpemumre N nysku CH. Hexa cy P u () momHosxja HopMadia u3z N
u C ma mmjaromainy BD. Iy NP je cpemma mmamja Tpoyria CHQ), ma je
1
NP = §C’Q. Tpoyraosu BCQ nu BDC' cy cnnuny (IpaBoyriM TPOYIIOBU Ca
3ajeMHHYKAM omTpuMm yraom kox B), ma je CQ : BC = CD : BD, ongrocHo
CQ :6=28:10. (Imjaronanxy BD = 10 npasoyraormuka ABCD uspauynaim

. 12 . .
cmo Iuraropusom Teopemom.) Hawxie: CQ = ma je NP = 5 Kaxko je

E)
1 9

MN = §SH =1,8= 5 T0 U3 mpasoyryor Tpoyriaa MNP no6ujaMo BUCHHY

MP npeceka: MP? = MN%+NP? =9, ongocso M P = 3. IloBpumHa npecexa,

1
je @ = —2—BD-MP = 15. (M PLBN Ha 0CHOBY TeopeMe 0 TPH HOpMaJe.)

Ca. 63. Cu. 64.

140. Hexa je yrao msmeby macmpaMEmx uBuna jemHak 2«. Aro je N
Tadka y K0joj BUCHMHa TUpaMuje IPOAUpe IPECeUny paBaH, Tala je <ASN =

INSC = o, na u3 jeqnaxoctu Pysc = PA5N+PNSC', CIIE/IN: §AS- C'S-sin 2 =
1 1 ; 1 ;

—AS-NS-sina+ iNS- CS-sina = §N5'sma(AS+ CYS), omaocHo
2AS-CSsinacosa = NS-sinw(AS + CS). Kax oo nonenumo ca

. 2 1 1 X
AS-CS-NS-sin«, mobuhemo: ]c\;);a 2: S —|— eh Mocrynajyhu camuno y
Tpoyray BDS, mo6ujaMo jeqHaKOCT ]CVLZ'Q = D5 + BS N3 mocnenme nBe

JEMHAKOCTY CJIENU TPasKeHM 3aKibydaK.

141. Hexa je SM P nujaronannu npecex nate mmpamuzne SMNPQ. Ha
CTpaHHUIIaMa OBOT TIPeceKa Cy UeTHPH TeMeHa ymucaHe kolke: AC mpumana
nyxu MP, Ay je ua SM u C; na SP. Hexa je a uBmna komke. Tana je
AC = aV/2 = A1Cy u AA, = a = CC,. Tpoyriosu SMP u SA,Cy cy ciwanu,
ma je MP: AjCy = H : (H — a). Kaxo je MP = 42, nobujamo: 4v/2 : an/2 =
12: (12 — a). OmaBze je a = 3 cm.
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142. Hera cy A, By, C1 cpemumra ocHoBHUX mBuna nupamuge SABC.
Yoummo mpecek A1C151, cu. 64. Oyx A1Cy = 12 cm, Kao cpenma auHU]a
rpoyrna ABC, a Bucury SN mpeceka m3pauynahemo W3 camaHUX TpOy-
rioBa SOB u S1NB. Hajupe us npasoyrior Tpoyria AOS Hamaszumo BuUC-

uny mapamuae: SO? = AS? — AO? = 162 — ( =64, 7). SO=H =8

1
cm. Kako je BO = AO = 8V/3 u BN = 5331 = 63, us mpomopuuje:
NSy : OS = BN : BO, tj, u3 NSy : 8 = 63 : 83, nobujamo NS; = 6

cm. [MopumHa npeceka je @ = 36 cm?.

143. Ilpecek je mapaJieorpaM ca CTpaHUALAMA % u % Kopucrehu ce
TEOPEMOM O TP HOpMaJie MOXe ce NOKa3aTH JAa e MPeceK MpaBoyTraoHuK, Ia
je @ = %; (Mosxe ce nomohy o6puyre [Iuraropuue TeopeMe LOKa3aTu Ja
je Tpoyrzo MNP npapoyrmu, rae cy M u N cpeauiura cTpaHuUlla TIpeceKa

KyHUBa: 3, 2 P je momnoxje mopmadse n3 N Ha 6a3y nupamuze.)

144. Hexa je SABC nmara mupamuna, SO Bucuna u M N P TpaskeHu npe-
cek, mapaJgenad crpanu BC'S. U3 canunoctu Tpoyraosa M NP u BC'S uznasu

9
maje@Q:S=MN?:BC? 1jQ:5= <§BC’> : BC?. Cnemn na je Q = %S.

Cu. 65. Cua. 66.

145. Youumo npecexk M NP cumerpaiHe paBHu uBuie SA m mupamume
SABC, cn. 65. Yrinosu AMN u AMP cy npasu. Heka je M, Tauxa uBuie
SA, rakBa na je u yrao AM;B mpas. Tpoyrao A BC canyaH je Tpoyriy
MNP. Oyx BM,; je BucuHa jegHaKOKpakor Tpoyria SAB, ca crpaHumama
SA =SB = 2AB = 2a. Kopucrehwn ce [InraropuHoM TeopeMoM padyHaMOo:
SB? — SM? = AB? — AM2, omnocro (2a)? — (2a — AM;)? = a® — AM?.

; a
OmnaBne mobujamo: AM; = T rnma w3 mpasoyryor tpoyraa AA;M; mobu-
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av'11
T

1
je P1 = 'Q'BC'AlMl =

; 3
jamo Ay My = = g-;{—_) [lospmmuna Tpoyria BCM;

. U3 comunux tpoyraosa BOMy; u NPM je:

a?V/11
8

2\/11 r
P:P= SMf:SMQ, 0JHOCHO i SV L= <ZE> :a?. OmaBze je a=7 cm.

146. Tpoyraosu SAB, .SBC' u SC'A cy npasoyrau, na kopucrehu IInrarop-

uny Teopemy moGujamo: AB = \/a?+ b2, CB = /b2 +c* u AC = v/a? +c%.

Ha Tpoyrao ABC npumennMo XepoHOB o6pa3a,u

B=+/s5(s—AB)(s—BC)(s—AC), rze je s== (\/a2+b2—|—\/a2+02+\/b2+c2)
s—AB= %( b2 2/ a2 c2—/ a2+ b2), s—BC = 5(\/a2+b2+\/ atc2—/b2 c2)
u s—AC = l(\/cﬂ+b2+\/b2+c'~2—\/cﬂ+c2). I pumernmo 1a je:

4s(s — AB) ((\/1)2 e +Va+¢?) + a2+ bz) ((\/b2 e 4+ Va+ ) -
Va £12) = (VB + @ +va £+ )’ - (Va +12)° = 2242/ + P)(a? + ).

Cimramo nobujemo na je 4(s — BC)(s — AC) = 2y/(02 + ¢*)(a® + ¢*) — 2¢?, ma je
JaJbe;

B = i\/ll(\/(b? + (a2 + ) — ) (V (02 +c2)(a? + ¢?) — ¢?) =
%4\/@2 + ) (a®+ ) —ct= é—\/a?'bz + b2¢2 + a2¢2.

147. Cruuno zanatky 132. [Ipecek je mecroyrao ABPKL(Q), xoju ce

cacroju m3 mBa Tpamesa — ABPQ u PKLQ. Raxo je AB = a, KL = g,
rpeba mzpauynaru nyxu PQ, MO u ON. Ilse mocilelibe Oy:W Cy BUCHHE
OMEHYTHX Tpalesa (Ha OCHOBY TeODEMe O Tpu HopMade), cii. 66.

Younmo cpemumta M u N nysku AB u KL. Oyskm MN u PQ cery cey
raury O Bucube. Honmoskje T' Hopmadie u3 N Ha paBaH 0CHOBE II0JOBU BUCUHY

tpoyraa DER, naje MR : MT = 2 3. U3 cimunmx Tpoyriosa OM R u NMT

2 1 H
nasbe 3ajydyjemo na je OR = §NT =73 §H =3 kao u ON = 501\/[
. 2 4
Wz cawunux TpoyraoBa SCF wm SPQ Hamasumo ma je PQ = CF = —?)E

SaruM, u3 npasoyrior tpoyria MOR mobuwjamo MO = MR"—FOR2 =

H2 1
1/ 3T+ 5 \/ 27a24+4H?%. Oryna 3akmbydyjeMo Ia je ON— 15 V2Ta2+4H?.

I[amle Tpa}KeHa HOBpun/IHa npeceka je:

Q= (AB + PQ)- MO + (PQ +KL)-ON = %a\/znﬁ wyel

148. Canuno 3amatky 138, ci 62. Tauka M ma ci 62 y oBom 3anaTKy
[penCTaBba, CpeaulITe GOUHE MBUIE MUpaMmie, Koja ce nobuja HollyrbaBa-
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eM Jate 3apybibene mupamuie. (VBuie mome u roprme 0CHOBE ofHOCE ce

kao 2 :1.) Pesynrar je: Q = 3 md.

149. IlocraBumo mpeceuHy paBaH KpO3 BUCHHY U jemHy GouHy UBUILY.
[lobujamo nmpeceunyu mosmron y o6imky tpamesa AA; DD, ci 67. Tpasku ce
Bucuna Dy M. (Taxobe je DiyM = H = 0,0 = AN, rae cy O u O; uenrpu
OCHOBA.) ﬂy}I{III OD u 01D cy monynpeyHuim ynucaHuX Kpyrosa OCHOBaA, ITa

16 3
je OD = §AD =3 T\/— V3u 01D = \g_ IIpaBoyrau Tpoyrao M DD,
onpebyje marubuu yrao Goume crpane: <M DD; = 60°, ma kako je MD =

OD — 01Dy =3 — { —23£
H:Z\?)/—§~\/_

, a MD; = MD+3, 10 je TpakeHa BUCUHA:

3 =2 cm.

Cu. 67. Cu. 68.

150. Kopuctuhemo cia. 67. Youumo npasoyraiu Tpoyrao AA;N. Haru6
xunoTenyse oapebyje narubuu yrao Goure uBuile mpema pasHE ocHoBe. OBe

a\/_ 3 _a—b

2 8 V3

TO je BucuHa nupamune u mpeceka: H = A|N = AN = a—\;?:b' ITospiuna
a\/_ W3\ a—b 1

Jje, nakie, <A1 AN = 45°, na kako je AN = AO — A,04 =

mpeceka je: @ = (AD+A1D1) H= 2(

a? — b2

4
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151. Camuno samammma 132 m 147. Ilpecek je mecroyrao ABPMNQ,
Kojer je mysk PQ momenuia Ha nBa Tpamesa, ci. 68. Tpeba uspauyHarn ay-
sk PQ u LR (mara je nyx KL = k). Ilosnaro je: AB =3au MN = a. Us3
coumunux tpoyriaosa LOR u KO R mo6ujamo: LR: R=L0 : KO1=3:1, na

je LR = Zk Heka je S Bpx momyHcKe mupaMuge. Taia U3 CIIMYHUX TPOYLIIOBa

SCF u SPQ mo6ujamo: FC : PQ = SO : SR, omuocro 6a : PQ = gH : %H,

. 1 k11
na je PQ = 3a. [ospumaa npeceka je ) = 3a- Zk + 5(3&—]— a)- L= Zak.

152. Ilpecek je ciauyaH OCHOBM, Ila aKO [OBPIIXHE OCHOBE U IIPECEKa
os3HaUMMO ca B 1 @, mobujamMo cucTem jeqHauMHa ¢ ABE HemosHaTe: B—Q) = k?

. E2(h —m)?
O — b2 ()2 _
uB:Q=h?:(h—m)*. Onaszue je () wi(2h —m)'

153. Kopucrehu ce camunomhy npecexa n3padyHaMo Ja je€ BUCUHA JOII-
VHCKe IIMpaMu/ie je/IHaKa YeTBPTUHY BICHUHE JaTe 3apybibere mipaMuie. AKo
BUCUHY JOIyHe o3HaumMo ca H, onja je BucmHa naror rena 4H. U3 camanoctu
nobujamo Besy: @ :a® = (3H)?: H?, onaxine je @ = 9a?.

154. OspaunmMo ca B IoBpUIMHE je HAKMX MHOroyriosa. M3 ciamunocTu

. . m\?
mapalieJHUX IIpeceka, y Clyda]y Maie IUpaMuie je: B:Qy = (Z) : Hz,

B 2
omakie je @1 = Th Kox Belie mupamune je: B : Q? = (—14§H>  (4H)2.

169B . 169B B
%‘:H&JGQZ-Ql—W.E—IGQ.l&

155. BucuHa IOIOyHCKe mUpaMuie Ipeicrasiba Tpehuny BucmHe 3apy6-
mere mupamuae. (Cnuuno sazarky 153.) [dat je ycios: Q1+ @2+ B1 =k, a

Ounasue je Q2 =

2
; 3
rpaxu ce Beha ocHoBa B. W3 cimunoctu mobujamo: B : (1 = HZ <ZH> 3

9 H\? B
omakie je Q1 = —1—63. Canuno 3 B : Qy = H? ¢ <7> , mobujamo: Qg = 7
? B
uus B: B = H?: T/ HaJasuMo: By = 16 IloGujene Be3e 3aMEHUMO Y
9B B B ;
JaTu ycios u 6uhe: 6 + T -+ 6= k, omakie je B = ?k

156. U3 jemmaroctu: 6a® = 6-12% 4 652, mobujamo: a? = 122 + 52 = 169,
ma je a = 13 cm m TpaskeHa 3anpemuHna je V = 133 = 2197 em3.

157. Behy mmjaronasy ocHOBe M3padyHaBaMO KOPUIINeEmeM KOCUHYCHE
reopeme: d? = 12 + 4% — 2.1-4-c0s120° = 21. Bucudy mpusMme HaIa3UMO
[uraropusom Teopemom: H? = D?—d? =25—-21 =4, na je H = 2 cm.
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Sanpemuna je V = B-H = 1-4-sin60°- 2 = 4v/3 cm?®.

158. laro je @1 = diH u Q2 = doH, omaxme je di = % u dy = %
d2 dZ 2 QZ
Crpanuna pomba 3a10B0JhaBa YCIOB: a° = _4_1 + —42, na je a’® = @1—2 + 4H22’
\/QF + Q3 . A 5 T
omaKie a = —SH [MoBprmua omotaua je: M = 4aH = 2 Q7+ Q3.

159. V3 mujaroHajHOT MpeceKa HAJIA3UMO BUCHUHY HpPU3ME U oujaroHay
4
ocHoBe: ¢ = d = V100 = 10 dm. 3arum, us a : b = 3 : 4, 1j. b = ga u

a*+b* = d*> = 100, no6ujamo ocrosne uBmie: ¢ = 6 dm, b = 8 dm. Pesynraru:
P =376 dm?, V = 480 dm?.

160. [lmjaronasna ocHoBe je \/a? + b? u oHa ca BUCHMHOM U AMjarOHAIOM
Tesa obpasyje MpaBoOyryIM TPOyrao ca OMTPUM yrioM «. Ilpm Tome je H =

tga- Va2 +b% naje V= abtgav/a2 + b2,

161. Cmuuno 3amatky 157, mapauynamo mjaroHalle OCHOBE: d? =13 u
d3 = 37. Mama mujaromadna npusmMe je je D = dy ma KaKo di, H m D ob6pasyjy
npagoyrim Tpoyrao, mobuhemo: H? = D? — d? = 37 — 13 = 24, ommocHo

; .2 .
H = 2/6. MoBpumaa ocHose je B = 3~4S1H?7r = 6\/5, IIa je 3alpeMuHa:
V =B H = 36V2 cm?. !

162. Hexa je a ocHoBHa uBuia npusMe. Tana je aujaroHana ocHose av/2.

V2
W3 ocemyeHor mpaBoyrior Tpoyriaa Ha ci. 69 je H =

7—3—,
V2

omMoTaua gobujamo: 4aH = 4a2% =12V6. Onasre a = 3 cm, ma je H =6

em. [Ipema tome: P = 2a> + M = (18 + 12\/6_3) em? u V =a?H = 9v6 cm®.

IIa W3 maTor

b C
136
N 004
T
D A 12 B
Ci. 69. Cu. 70.

163. ara amjaronasa menu 6asy Ha ABa IOJyAapHa TPOYLIa, KOjUMa
n3pavyHapaMmo nospine Kopucrehn Xepouos obpasam. Jakme: B = 2Px =
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72 em?. Cana us nospumse gobujemo: P = 2B+ M, onsHocHo 334 = 144 + M,
onakie je M = 190 cm?. Kako je M = (2a + 2b)H, cnemm na je H =5 cm, na
je V.= B-H =360 cm®.

164. U3 npasoyraor tpoyriaa ABC, ci. 70, Hamasumo na je AB = 1,2 m.
AKo je ropma mmpuHa Hacuna b m, Tama us V = B-H = (b+1,2)-0,64- 15 =
49,92, nobujamo: b+ 1,2 = 5,2, 1j. b =4 m. Cpemmba nuHaAja Tpamesa, LykK
MN ma ciwmm, usHocu b, 2 m. Tpeba uspadyHnartu 3alpeMuHy HIpU3Me K0jO]
je 6asa Tpaues BM N D pucune 0,32 m, a nyxuHa (BucuHA IpU3ME) je HCTa,
1j. 15 m. To usxocu 27,84 m®.

165. Couuno mperxogHoM 3axarky. Pesynrar: 30420000 nurapa.

166. Heka je O npeceuna Tauka AujaroHata ocuose, ci. 71. Tana je

av'?2 { !
AO = —\—/——, ma je Tpoyrao AA,0 jeqHakoKpaky IPaBOyIJIU U BUCUHA IPU3ME

a2 a3V/2
2

je H=0A; = - Banpemuna mnpusme je V = a’H = . Tpeba jor

M3paduyHATH BUCKHY GOodUHE cTpaHe. Y OUMMO CpeuMIITe S ocnosne uBuite AB.
Kaxo je A1O HopMaja Ha paBaH OCHOBE U OS wopmanHo Ha AB, Taza je,
mpema TEOPEMHU O TPU HOpMAJe, A1SLAB, 1j. nysx A1S je GouHa BUCHHA.

3
Nz rpoyraa AA,S Halasumo: A18? = d? - <E—2L> , ma A1 S = a_2£ Iaxkie,
3
noppmmHa ipusme je: P = 2B+ M = 2a% + 4a- a_Q_ = 2a2(1 + \/5) Haru6

Goune uBnie je <Ay AO = 45°.

Ci

Ca. 71. Ca. 72.
167. V3 jgujaroHaJHOT IIpeceka je ¢ = \/6_2 Hame je a : b = m @ n,
2
n y m
1. b = Ny a2+ b2 = 2 = Q. Onasae uspauyHaBamo a’ = A
m m? + n?
2
n . mn
b? = —vi—, na je sampemuna: V = abe = Q@‘
m? + n? m? +n?
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168. Cimuno 3anaTky 12, m3apauynamo Bucuny h u aujarosaly d Tpamesa:
h =15 cm n d = 39 cm. Hujaronaja mpejacTaBiba CTPaHUIY poMbBa — au-
jaronasHor mpeceka. Kako je poMm6 HopmasaH Ha paBaH OCHOBE, HEroBa
BucuHa he 6uTu ucroBpemeHo u Bucusa npusMe. C 063UpOM Ha OmITApP yrao

39v2

pomba, 6uhe H = =y 3anpemuna je 10530v/2 cm?®, omrocHO, IIPUG TUAKHO
14,89 dm3.

169. NujaroHaJya KBaJApa, NWjaroHaja OCHOBE M BUCHHA IIPU3ME ompe-
byjy mpaBoyrmu tpoyrao ca oumrpum yraom oa 60°. Kakxo je d = /a2 + b2
u H = dvV3 = v/3a2 + 3b2, 1o je zampemuna V = ab\/3a? + 3b2 u omorau
M = 2(a+ b)\/3a? + 3b2.

k

170. U3 mpaBoyraor rpoyria ABD uspauynamo usBuny AB = a = 5
o k2

ci. 72, a us tpoyrua ACD je b = — Y mpaBoyrioMm Tpoyray CDE cy

k V2

katete CE = a = 5 u DE = H, a xunorenysa je CD = b = = o
k k3
H=+CD?-CE? = 3 Hakie: V = f

, Ia je

171. Bugmetu cxn. 72. ¥ tpoyray ABD je BD = a 3, ma u3 mpaBoy-
rior Tpoyria BED mamasumo: H? = BD? — BE? = 242, omaocuo H = aV/2.
Sanpemuna je V = a®/2.

|
I
| G
]
| |
oD N___
J, S
/,L---‘_M A
. . 2
Cn. 73. Cu. 74.

172. Youumo mpecek, mpasoyraouuk BCDE, ca. T3. Y tpoyrny ABE
je nyxx BE xwunorenysa, na je BE > AB, a oryma u BE > B(. Ilakie
4BEC < «BCE, mro 3naun na je matu yrao <BEC = 30°. Cuemnu nxa je

BC’:gmBE:k\/§

. W3 mpaBoyryor tpoyrina ABE pauyHaMo BUCHAY
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k2

. 1
npusme: AE = 5 na je moBpmmuHa mpusme: P = k? <§ + ﬁ) U 3alpeMUHA

o B2
=—a—
Haru6 nujaromade npema paBHEU ocHOBe je yrao AC'E. Kako cy crpanune

k2

rpoyraa ACE mysuna: AC' = 5= AE u CE =k, 1o je <ACE = 45°.

173. Kopucrulhiemo ce ca. 73. Hartu cy yraosu <ACB = o n <BCE =f3

u nyx AC = d. Ocnosue usmie cy BC = dcosa u AB = dsina (u3 Tpoyria
BC  dcosa

cosf~ cosf
BCE). Cana us tpoyria ACE mspauyHamMo BUCHHY KBaApa:
d? cos? o 9

“os?h = cosﬂ\/cos2a—c082ﬁ:
coZ,B /(cos @ — cos B)(cos a + cos B) = #\/sin(a + 3)sin(B — «). IloBpmHa
omotaua je M = 2(AB + BC)H = )\/sin(oz + B)sin(f —a) =

2v/2d? cos(a — 45°
cos 8

ABC), a nujaronama ksanpa C'E = (u3 mpaBoyryor Tpoyria

H=+/CE? - AC? =

2d?(sin a + cos o

cos 3
)\/gin(a—i—ﬁ)-sin(ﬂ— o), 0<a< f<90°.

. : ab .
174. Ilospmuua ocHoBe je B = @ bsin30° = 5 Ta je sampemura. V =

1 . ab
—abe. Ilpema matum ycioBuUMa e C 4, omaocHo ab = 8, kao w ac = 6 u

be = 12. TloMHOXKMO OBe TPH jenHakocTy u mobujemo: a2b?c? = 576, a onapae

abe

je abc = 24, na je zampevuua: V = = 12 dm3.

175. Bucuna ocHoBe IpelcTaBiba Hajkpahe pacrojarme mapajenaux 6o-

yHMx cTpana. Heka je BucuHa ocHoBe h, ocHOBHe uBuue ¢ U b, a || b u Bucuua
(a+0b)h o aH +bH

npusme H. Umamo: V = = ——— h, WITO Ce U TBPJUIIO.

2 2

176. Ia 6ucmo youmin MebhycoGHM mosoxkaj ABEjy KOUKMU, POTUPAMO

IpYTY KOUKY, MBUIlE @, OKO cpemmbe munuje M N crpane ABCD, cn. 74. 3a-

a3

a —
5 4= o

4

N R

jemumurm neo (mojadaHe WBUIE Ha CIULUA) MMa, 3alpeMuHy: V =

177. lloppmmua npusme je P = 6B, rie je B nospumHa jenHor pomba:
B = a%sina, makne P = 6a®sina.

3a M3pauyHaBame 3amnpemMuHe Tpeba ompeanTu BucuHY mpuame. To je
aysx CD mHa ciu. 75, koja je yjenno u BucuHa tpoyria ABC. Hajupe hemo
mapauyHaT noBpumHy S Tpoyria ABC (XepomoB o6pasamn), ma he 6Gurw
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) d
H = Ai Jenna crpamnna osor Tpoyria je AC = a. Ilpyra je AB = 22 =
1 1 s
5\/a2 + a? — 2a? cos(180° — o) = 5\/2a2 +2a?cosa = ayf —% = acos %.

Tpeha crpanmna je nyx BC, koja IpeacTaBiba BUCUHY jeAHAKOCTPAHUIHOT
tpoyrna CEF, 1j. BC = 31\/— Hyx di m3pauymamo momohly kKocumyche
Teopeme u3 Tpoyriaa AEF (chqu mujarosau dy ocHOBe), n jobujemo: di =
2a sm —. Hakne, BC = a 3sin — 5 Caa umamo:

Gie= \/s(s — AB)(s — AC)(s — BC), rze je s noayobum tpoyraa ABC, Tj.

(1+cos —I—\/gsm ) —AC:%(\/gsin%—1+cos%

S—le:§<\/§SIH§+1~LOSQ> us—BC=— (1+cos——\/§sm§>

2
Younwmo na je: s(s — BC) = az( 1—|—cos—— - (\/gsin g—) ) =
2 2
2 (1+2cos §+COS —-——3sm > az(sm ——|—cos 5-1—2(:03 §+COSE %—33111 g—):
o 2 + 2( cos? s a 2 + 2 cos = iy
co ———11 — 2 (cosZ 4 co =a —-Ccos —.
T cos2 2 2co cos o G081+ cos
o 3a .
Canano nobujemo na je (s — AC) (s — AB) = a? sz sin — o T e
S 2\/‘3 2 cos L sin 8 . s sin Sa
5= n — cos — —cos——:—— in < sin 22
4 4 4 4 2 2 2
.o, 3o
95 @y\fsingsin—-
Hame, nobujamo Bucuny npusme: H = — = —————5 . 3anpemusa je:
AB cos o
a3 smm/sm—sm—
V=BH = sm—\/sm—sm—

COS =

a®V2
5
178. I3 aH =125, bH = 85 u cH = 140, mobujamo ocHoBHe uBuIle: ¢ = 25

dm, b = 17 dm u ¢ = 28 dm. XeponoBum obpaciem UspauyyHaMo IIOBPIIMHY
ocuose B = 210 dm?, ma je 3ampemuna mpusme: V = 1050 dm?.

Ako je o = 60°, mobujamo: V =

1 ;
179. I3 V = B-H = 120, nobujamo B = 12. 3atum us B = §b~hb, Tj.

5 L 24 ;
us 12 = §hb, nobujamo hy = 5 Hame, mpuMmemyjyhu mBa myra Iuraropumy

TeopeMy, mobmjaMo ocHoBHY mBuiy ¢ = 6. [loBpmmHua mpusme je P = 2B +
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(a+ 2b)- H = 184.

180. U3 ycuoBa 3aH =

a3 av'3 a®
2

JeH:T,HajeV:~.

181. Hera cy M u N cpemumra ocHoBHuX uBuna AB n A1 B1 n O uenTap
ropsme ocHope. Tpoyrao MNQO je mpaBoyram ca KaTeTaMa H u r, roe je

H ;
r= %.Kaﬁoje <I]\/IOR:60°,Tojer.——ﬁ,najeg—(i—\/§:£ 1j. a0 = 2H.

\/g!
Pesymraru: P = 2H2(3+/3), V = H*V3.

182. Iato je: aH = 9, bH = 10w ¢H =17, majea:b:c=9:10:17.
OcHoBa je cmdHa TPOyTiLy ca cTpaHunama: 9 cm, 10 cmu 17 cm. XepoHoBUM
o6paciieM HaJIa3UMO IIOBPIIUHY CAUYHOT TPOyTJa: By =36. Camaus By : 4=
9%:4% 1j. 13 36:4=281: a?, mobujamMo OCHOBHY MBHIly ¢ = 3 cm, Ta Je OHJa

H =3 ¢cm. 3anpemusa je V =12 cm?®.

183. M3pasuhiemMo 0CHOBHY MBUIY ¢ U BUCAHY IIpU3Me H npero Q. [Topm-
. 1 :
yHa TIpeceka je () = ia-Alj\/I, ¢, 76. W3 mpasoyrior tpoyria AA M je

1 aV6 a2\/g

g 272 T T4
SEHR 4Q 2/ Q

akie je Hajmpe a = —=, a oHAa @ = —=. Jarum: H = A4} = AM =
o J JIp \/6 \76 1

/3 /3Q V3 . QV3 /3@ _ QVQ V6

= . Bampemuna je: V = -H

R 4 ~ B 6 2

AM = AMV2 = E?\/i Cana mobujamo Besy: () =

3
3 " i @ L
184. Bucuna npuame je H = asina, ma je 3anpemusa V = —2—sm o.

185. Bouna usnTa 1 BUcKHA npu3Me oapelyjy npaBoyriu Tpoyrao CDE,
ci. 77, onakie Hanasumo: H = 3v/3 cm, na je sampemuna V = 36 cm3.

Hexa je N moanoskje HopMaJe u3 cpeaumta M oCHOBHE MBUIIE AB na 60-
uny usuny C'D. Tpoyrao ABN je HOpMaJIHU IIPECEK yyjy MOBPUIMHY padyHaMmo.



212 JEODAHAECTA TJIABA

Us mpasoyrior rpoyrna CM N, ca yriaom ox 60°, nobujamo: MN = MC'

V3 _
AR

1
3 cm, ma je mospmnHa nmpecexa: @ = §AB' MN =6 cm?

Apyeuw navwun. 3ampeMuHa Koce HPU3Me jenHaKa, Je IpOM3BOLy TOBpIIMHE
HOPMAJIHOTL Ipeceka U AyxunHe Goune uBwmie, ma umamo: V = Q- C'D, oxHocHO
36=Q-6 u Q =6 cm?.

Tpehu nanun. TloBpmuma Kocor npeceka mpaBe IpUsMe M3pakaBa Ce IIPeKo

noBpmuHe B ocHOBe Kao @ = , TIe je « Harub [pecedHe pPaBHM IIpeMa

PaBHU OCHOBe. Y HallleM Cllydajy Mokemo () cMmarTpatu HOBPIIMHOM OCHOBE
(mpaBe npmsme), a ocHoBa B Hallle Koce IPU3ME je ¥ TOM CILy4ajy KOCK TIpECEK

ca Harubom ox 30°. Maxie, oBae je Q = Bcos30°, 1j. Q = 4/3. ? =6 cm?.

Cua. 78.

186. Tauka D je momHoxje HopMmaJia u3 B u C Ha nBuny AAp, cn’78.
Ouwurnenmo cy tpoyraosu ABD, ACD u BCD MOy AapHH, IPABOYTIIM jel-
Hakokpaku. Tpoyrao BCD je HopMasHW mpecek mpusMme, ma cy myxu BD,
C'D n BC' Bucuue mapaJienorpama Koju o6pa3syjy oMoTax. Iakne, moBpmmHa

2 2
“f’+b(3D+CD+B(J) =2 f+ab\/§+ab. Mospur-

e Q= 1avV2 aV?2 _a?
MHa HOPMAJHOT Ipeceka je () = 53 5= 4 2
2() b

V=@b= aT. Bucuny mobujamo us V = B- H, oamocuo H = —g— = T3

npusme je P = 2

I3 je 3alpeMuHa TPU3Me

187. Boune crpaHe cy npaBoyraoHmim, ma uMamo jemnakoctu: H? =
d?—a? = d3—b? = di—c® m a®+b% = ¢2, rae cy a, b, c ocHoBHe uBUNEe U H BucuHa
npusme. U3 df —a? =d} — ¢?, cnemu ¢? — a? = d3 — d?, omocuo: b? = di —d}.
Comano mobujemo: a? = d2 — d3. Ilamwe umamo: H? = d2 — a® = d} +d5 — d2.

1 1
3anpemuna nmupaMuse je V = EabH = 5\/((1% — d3)(d3 — d?)(d} + d} — d2).

188. Kopuctumo ci. 76, cmarpajyhm na je <AM A, = a. Hocrynajyhnu
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24/ @) cos a

CAWYHO pelnaBamy 3anaTka 183, mobujamo: ¢ = ———=——, satum A M =
V3
V3 ; V3 .
@ , H =sina Q—— [MoppimuHa ocHoBe mpuaMe je B = @ cos o (Buzmern
cos o cos o

pememe sanarka 185, rpeliu naunn). Haxme: V = B-H = Q) QV/3 cos asin v,
a mospumHa je P = 2B + 3aH = 2Q(cos & + 3sin o). Crnenmjanuo, 3a o = 30°,

3
UMaMO: V:H%HP:Q(?)—I—\/@.

189. 3ampemuny mobujamo 1o Gopmynn V = @k, roe je @ =

Vs(s—m)(s—n)(s—p)us= §(m +n+p), a ca () CMO 0O3HAUMIIN IOBPIIUHY

Tpoyrila KOJu MpEJCTaBiba HOPMAJHU IIPeCeK Ipu3Me. 3a IOBPIIMHY NpPU3Me

. k
moTpebHo je na M3paduyHaMo U IOBPIIMHY OCHOBe: B = —— = ?[] . (Bucuna
cos &

u Gouna uBuna oapebhyjy HarubHu yrao mpeceka IpemMa paBHU OCHOBE, jep je
BUCHHA HOpMaJjHa Ha paBaH OCHOBe, a 60UHa UBUIA je HOPMAJHA Ha paBaH

k
npeceka.) Jaxmne: P = %\/s(s —m)(s —n)(s —p) + k(m+n+p).

190. Heka je ¢ ocuoBHa uBmua u H Bucwua mpusme. [larta nujaronana
npusme, sucuna H n sehia nujaronaia ocHoBe, AyxuHe 2a, popMHUpajy OpaBoy-

V3 d 943

rau Tpoyrao ca yriom of 30°, ma je H = — - ma=g. Samnpemuna je V = e

191. latu cy yCJIOBU: @ = gH u 2ah = 135. [Ipema ca. 79, %, hwu H cy

a
cTpaHulle mpaBoyrior Tpoyraa SOM, ma Basku: <§> + H? = h?. Cmenumo

: . 6h? 6
H = ga u mobujemo: a? = %, OMHOCHO @ = gh. Hame us Q»ghh =135
5

' . . 1
nobujemo h = 7 na jea=9 u H = 6. 3anpemuna je: V = gaZH =162 cm3.

S

A 3 E1IN1B
Cu. 79. Cu. 80.

192. Youmumo mpasoyrau tpoyrao SAQ, ca. 79, koju uma cienehe crpan-
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ae AS =5, SO = H n AO = C}ﬁ Kako je a = H+1, 1o u3 AS? = AQ%+S0?

2
2 2
nobujamo: s? = (GT) + (a — 1)2, onmocHo 81 = % +a?—2a+1. OBa jen-

HauuHa je eKBUBaJieHTHa ca 3a? — 4a — 160 = 0, a meHa pemema cy a¢; = 8 u

448 4

ag:—?,Hanne,a:Scm.H:7cm,naje V:Tcm.

2

a-h .
193. U3 ycunosa 5 = nobujamo h = 2a. 3aTuM, youmMo TPOyrao

4H?

SOM wua cun. 79, nra. Hobujemo na je a? = ST MoBpuiraa mupamuge je
4H? ) 1 4
P =a® +2ah = 5a® = e 3ampeMuHa je V = E))-(LZH = %HS.

194. Tpeba uspauynaru onceuak AQ mujaromaJe Tpamesa, ci. 80. U3
tpoyraa BCN wanasumo: CN? = 48 u CN = 43 — 10 je BUCHHa Tpalle3a.
3arum, usz tpoyrna ACN pauynamo: AC? = AN? + CN?, ma je AC = 8
cm, nujaroHasia tpamnesa. Canma, Ha ocHoBY Tasecose Teopeme Basxu: AOQ :
OC=AB:(CD =5:3, na je AO =5 ecm. Axo je S Bpx mmupamuie, Tajga u3
npagoyryor Tpoyria SAO mobujamo SO? = SA%? 4+ AD?, 1j. H> =10% — 5% =
75 u H = 5V3 cm. Sanpemuna mmpamuze je: V = é—-——AB;CD-CN~H =

1
‘5-4-4\/?} 5v/3 = 80 em®.

195. llpema ciu. 79, y mpaBoyriom tpoyray OMS je <OMS = 60°, ma

aV/3

jeh=20M =au H = 5 [Mospmmua tupamuze je P = 3a? u 3ampeMuna

usHocu V = éaB\/g.

196. Ilpecek ca CyIpOTHOM CTDAHOM je Ay mapadiesHa oaropapajyho]

OCHOBHO] MBWIWM, UnMe je onpeben Tpoyrao cianyan 6ounoj crpanu. IloBpmi-

una Goune cTpane je 25 cm?, ma BUCHMHA & TPOYTIIA OICEUEHOT O HACIPAMHE

cTpaHe HagasuMmo u3: x2 : h? = 16 : 25, ogHocHo & = —h. llaksne, ucron mpece-
5

1
uHe paBHM UMaMo 9 cm? (ox HacmpamHe GouHe cTpame) U 2 MyTa IO 5 boune

cTpaHe, mTo nsHocu yrynao 19 cm?. Tpamena mospumua je 100—19 = 81 em?.

1 . 2
197. s ) = -dH, Hana3uMo AujaroHally ocHoBe: d = FQ IToBpimnua

2 " 9202 . 2
oCHOBe je B = 7= %, ma je 3ampeMusa V = i 3a @ =60u H =38 je

2
3H
V = 300.
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. 5 : 5
198. Amorema je %, ma je moppmmHa P = a? (1 + \/5)

«a? . 1 a? a3
199. OcHoBa UMa MTOBPIIUHY 5 ma je sampemusa V = §7‘a == T Ws

a
IMo3HaTe 0CHOBHE UBUILIE (—2—> ¥ BUcuHe upamuze () U3padyHaMo AIOTeMY:

h= Za 2, ma je nospmmHa mupamue: P = 2a’.

. . a
200. obujeno Teao je oKTaenap UBHUIE . Iberosa moBpmmHa ce cac-

TOju O OCaM jeJHAKOCTPAHWYHUX TPOYIJIOBa, a 3ampeMuny ozapebyjy mse
: 2
IpaBUJIHE jeJIHAKOMBUUHE YeTBOpPOCTpaHe mupamuze. Pesynraru: P = a*V3,
3
a
V=—.
6
201. Cnumuno 3agartky 119. dujaroHasuu mpecek nupaMuie ca yIMCaHOM
KOLIKOM IIPE/ACTaBlba jeJHAKOKPAKU TPOYrao OCHOBUIIE 122 u Kpaka 2V 34,
IIpeceveH MapaseilHO OCHOBHUIM, Ca apaleHAM 0JICEUKOM [y KUHE V2. Ca z
CMO 03HAUWIIN MBUIY Kolke. Hajupe ce mapauyna BucuHa 1 = 8, 1a Ha 0CHOBY
CIIMYHOCTH TPOYTJIOBa IOCTAaBU CE IIPOIOPIM]a 12V2 : eV/2 = 8 : (8 — a).

Onasie je @ = 5 uBuna Konke. Tpaskena sampevuHa je Vi = gwE- (H—2)=

3072 5
125

202. IIpeceyemo mMpamMmIy ca DPaBHU KOja CAIADMKU amoTeMe IBejy He-

cycemaux Gounux crpana. ocrymajyhu cnmuHO NpeTX0NHOM 3aJaTKy, HO-
. . aH
fbujamMo: a : V2 = H : (H — z). Onasne je t = ——=. Mebytnm, us
a+ HV2

a3\/§ _ 1 a\/‘z
2

JatTe salnpemMuHe 1067jaMo: g = —a’H, omaxne je H =

3
a2

i .

4

. Konauno je

203. Heka je a mBuma okrtaenpa. Tama je, upema 3azaTky 117, usuua
3
a a

3

2 1 2

. 3ampemuna okraenpa je V = 5(42-0,\/5 = S a
a2 ° e 2a3vV/2
3 2T

ynrcaHe KOIKe: T =

. Hagme: V V3 =9:2.

3allpeMrHa KOIKEe U3HOCH: V]_ = (

204. Hexra je SAC mmjaromasnu npecek m ON HopMaja M3 II0JHOM]a,
Brucune Ha Gouny wmBumy SA, ca. 81. [Ipasa BO je HopMajHa Ha JUjaro-
HaJIHK TIpecek, ma Kako je ON LSA, no Teopemu o Tpu HOopMaie je BN LAS
7 DJ\{.LAS. Tpoyrao BDN je Bucmuom ON T0oIesbeH Ha JABa IpaBoyria
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BN DN
2 2 i
AOS, xoju mpencTaBiba IIOJIOBUHY [UjarOHAJHOT IIpeceKa, jeTHaKa §ON SA,

Tpoyraa ca yriaom ox 60° u ON = . Kako je moBpmmua tpoyria

TO je Q ON-SA. llospumna jenHe Goure cTpaHe, HOp. cTpane SAB, jen-
1

HaKa je —AS’ BN = —AS 20N = AS-ON = Q. llospmmaa oMoTaua jenHaKa

je 4Q.

Can. 82.

; : s
205. [ujaronaiia ocHoOBe je d = sx/i, a BUCHUHA nupamune H = 5 ma

s3v/2
5

1
je sampemuna V = gdz sin 30°- H =

206. Younmo Hajupe Tpoyrao BDN | ca. 81. lujaronasa ocHoBe je BD =

4/6 48\/_

8v2, ma je ON = —5 u BN = ——. Cana y npasBoyriom tpoyriy AQS

4\/

umamo Karery AD = 4v/2 n XunoTeHy3uHy BucuHy ON = ——. Kopucrehnu
IO3HATE CTABOBE O IPaBOYIVIOM TPOYLIy (caudHOCT, H)’/ITa,I‘OpI/IHa Teopema,
Eyknunos cras) uspauyHamo octaie crpannne: AS = 4v/3 u OS = 4. [loppm-
nHa oMoTaua je: M = 2- AS- BN = 64v/2 (BumeTu pememe samatka 204), ma

256
Jje moBpmvHa nupamuge: P = 64(1 + \/§) U 3amnpeMuHa V = 5
207. Oy ON u SN cy sopmasse ma BC, ma je <ONS = f, ¢
ON C ON
82. Tama je SN = ——, a nospumna Goune crpane SBC je ———— =
cos f3 2 cos 3

Py .
5 roe je P; nmoBpmuHa Tpoyria OBC. Cauubo Baxu 4 3a ocTalle 6o-
oS

YHe CTpaHe, IMa je oMoTay mupamune M =

. IoBpumna nupamwune je
cos

B .
P=B+ —,3 Onpemuhemo B y ¢yurnuju on d v o. Y IpaBoyriloM TPOYLILy
cos

AOB je AO = OB-ctg%, ma je AC = 2OBctg% = d~ctg%. Iosprumna,
1

1 J
§AC-BD = §d2 ctgg. Konauno je moBpmmHa mmMpamuze:

ocHOBe je B
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1
= —dl 1
ctg — < o COS,B>

208. Pasau SAB, SAD u ABCD cy nBe mo nBe HOpPMaJHe, IIa Cy UBUILE
SA, AB u AD mopmanue Ha ongrosapajyhe crpame, ci. 83. YerBopoyrao
ABCD je npasoyraonuk, na uz SAL(ABCD) u ABLBC, cnema SB1LBC
(o Teopemu o Tpu HopMmade), Tma je <ABS = . CnuuHo ce HoKa3yje Aa je
<ADS = . Vispasuhemo Bucuny SA npeko natux enemenara: AB = SA-ctg o
(us Tpoyrana SAB) m AD = SActgf. Ilakme, mospmmHa ocHoBe je: B =

AB-AD = SA?ctgactg B, ma je SA = \/Btgatg . 3anpeMuna nupaMumie je

B
V= gx/Btgatgﬂ‘

Ci. 83. Cu. 84.

5 B 1
209. Hoppumna tupavuzne je P = B+ M = B + = B(l + >
cos 8 cos 3

D o d
21+cosﬁ:2a cos 5

(Buneru pememse 3azatka 207.) [lame je P =a , Ta, je
cos cos 3

1 P
a'= 7 COS'B. W3 tpoyrna SON, cn. 82, Hanazumo: H = %tgﬂ, na je
cos =
3arpeMrHa;
V:l-aQH 1Pcosﬂ /Pcos te = th /P cosﬁ
3 3 ﬁ
2os— 2 cos S5 6cos— 3

210. Axo je <BSC = «, Taga je h = SN = %ctg%, ci. 82, ma je

e ,
M = 2ah = a? ctg —. 3a uspauyHaBarbe 3anpeMute noTpebHa je Bucuna H. U3

2 2 & g
Py H2 SNz ((L>2 a2 ( o 06 1) a (COS D) Sin 2)
TpoOyTJaa je = —=) =— c.g, =
2 4 2 4sin? %



218 JEJAHAECTA TVVTABA

2 3
a” cos . 'V-—l 2H_a\/cosa
o O R BRRSIER] ¥ = gl S g
4sin” — 6sin —
2 2

211. Tlpema cu. 82 maro je SA = s u <SAO = «. Tpoyrao SOA je
npaBoyriu, na je H = SO = ssina u AO = scosa. Tpoyrao AOB je jen-
HaKOKPaKW TIpaBoyryu, ma je a = AB = AO0V2 = sV/2cosa. IIpema ToMme,

3 sin 2cc cos .

3ampeMuHa je: V = gazH = gs
212. Heka je SM Bucwuna nupamuie, ci. 84. Kako je M B1 BC, To je, mo
TeopemMu o Tpu HopMmase, n SBLBC, ma je <SBA = 3. Cnuuno ce 3akibydyje

na je u <SAB = [, nma je tpoyrao SAB jemmakokpak u AM = BM = iy

Mpasoyrau Tpoyraosu SAD u SBC' cy nomynapuu, na je SC = SD. lakie,
ako Je N cpemumre crpanuie CD, tama je SN Bucuna tpoyraa SCD u
nyxx MN je Hopmaana Ha CD. IIpema Tome <SNM = 3. Tpoyrao SMN je

noaynapan Tpoyriay SM B. Ilpema Tome, Goure Bucune crpana SAD, SBC
a

u SCD cy jemunake: SA = SB = SN = Teos B’ Cewm Tora je MN = MB =
cos

a 5 . atgf .

9 = BC = AD. Bucuua crpane SAB je SM = — Mopimaa omoTada je

1 1 1 a? .
M = §AB~SM + §CD-S'N +2 EBC'-SB = m(51nﬂ+ 2).
213. Vi3 maTux momataka HAJa3UMO [a je MakbhM KpPak Tpalle3a Ly>KUHE
6 cm. Hera je O noguoxkje Bucune SO mmpamune, a OM, ON, OP u OQ
mopmaiie u3 O ©Ha ocHoBHe uBmite. Tana cy Tpoyraosu SOM, SON, SOP
u SOQ noxmynapuu, na je OM = ON = OP = O@ = r u amoreMe CBUX
Bounux ctpaHa cy jemHake. Crnemu na je Tauka O meHTap Kpyra yOUCAHOT
y Tpame3. Ha ocHOBY ocofuHa TaHMeHTHOD YETBOPOYTIIa 3aKBbYydyjeMo Ha. je
06uUM Tparesa jeIHaK ABOCTPYKoM 36mpy kpakoBa: 2s = 2(12+46) cm. Omorau
mapamuge je: M = s-h = 18h. W3 ycimoa M = 90 em? mo6umjamo h = 5 cm.
Nyssu h, » u H umne mpaBoyram Tpoyrao y kojeMm je H? = h? — r?. Bucuna
TaHTeHTHOT Tpalle3a jeAHaKa je MPEeUYHrKy YIHUCAHOT Kpyra, Ha je r = 3 cmn.
Haxme, H = 4 cm. [loBpmmHa TaHTeHTHOT UETBOPOYTJIa jeaHAKa Je §- 7, Ia je
B =54 cm?. Ilakie, 3anpemuna mupamuze je 72 cm?.

1 1 d® - dv/3 &
214. Y 205. P V=B H=2-.2+3 21"~
Canuno 3amatry 205. Pesyarat: V 3B H 37 3 ] o7

215. Cawmuno 3anatry 197: V = ;Q\/é

1
216. Bunetu pememse 3anarka 207. Tpakena sanpemuna je: V = §B~ H =

1 .
%Mcosﬂ 5\/1\/fcosﬂ~tg,6’ = Sln'B\/M3cos,6.

6
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53/2
12

2

217. Bungeru sanarak 207: P = %(2 + \/ﬁ), V=

218. U3 ycmoBa ) = B, mobujamo BucuHy nupamMwne: H = aVv2, urm.

Vg
Pesymrat: P =4a?, V = ¢ ;/—

219. Jlako je mokazaTu na cy HaclipaMHe 60UuHe cTpaHe oLy dapHU TPOoy-

rioBu. BucuHe ocHOBe mobujamo u3 moBpinuuHe: hy, = — = 9 cm u by = 5 cm.
a

Cana [InraropuroM TeopeMoM m3padyHamo GodHe BucuHe. VM3 mpaBoyrior

1 2
rpoyraa SOM, cn. 85, mobujamo: h? = SM? = H? + <§ha> = 36 4+ 84—1,

15:: .. 13
omuaocHo hy = —. Cununo us tpoyraa SON wmspagyramo hy = SN = 5 na

1 1
je moBpiuHa oMoTava: M = 2<§ah1 + §bh2> =192 cm?.

Cua. 86.

220. Ha ocHOBy pasMarparba yciaoBa Y MPETXONHOM 3aIaTKY, 3aKIbydy-
jeMo ma M y OBOM ciyuajy INpecevHa Tadka [¥jaroHaja OCHOBE je MO0JHO-
#je BucuHE TmMpamwue. [LOBPIIMHY OCHOBe M3padyHaMo Kao OBE IIOBDIIMHE
Tpoyria, y3 npumeHy XepoHosor obpacma: B = 60V/2. Hpyry mujaroHairy
OCHOBE padyHaMo u3 Mo3HaTOT ycioba: di + di = 2a? + 2b* (xoju ce mako
no6uja [IUTaroprHoOM TeopeMOM) X HaIa3UMO Ia je d? = 241, mro 3HaUM na
je dy > di. Cana BucHHY nmpamuie padyHaMo U3 IpaBoyrior rpoyria SAO,

2 2
ds 21 d3 .
ci. 85: H? = SA? - (7 i + ZZ =50, na je H = 252 u 3anpemuna
je V =200 cm3.

221. ujaronannu npecek Belie nupamuze je jeqHaKocTpaHUIaH TPOyTao
crpasune d, a Mpecek Make IMpaMuie je jeTHaKOKPaKU IPaBoyriu TPoyrao
3

d » d?
xunorenyse d, urn. Pesynratm: V = E(\/i— )uP= 7(\/_— V3).

222. Bunetn pememe 3anatka 138 u ci. 62. Tpoyrao ACS je jenrakoc-
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TpaHWJaH, ca cTpaHUIOM av/2. Bucuna mupamuze je SO = a\2/(—5 Tauka N je
1
TeskumTe Tpoyria ACS, na je ON = §SO = a\()’/_ SN = —SO = i ame
) 2aV/2
je AM =50 u KL = gBD = i. Tpeba ox 3ampevuue maTe mupamuie

omysery 3anpemudy nupamune SAKML. OcHoBa oBe IUpaMULE je JEATOUN

8C a2 V6

AKML, a Bucuna je nyx SM = - =5 . Pesynrat: V=V -V, = i3

223. Kopuctnmo camunocT Tpoyriosa , cia. 86, majupe SMP u SAO,
onza SMQ u SNO. Ilo6ujamo nponopumje: SM : MP = SA : AO, ommocso

H 2 2
5 P = H2+%2%HS]V[ZA/[QZSNZON,OLIHOCHogZq:
2 “ 2 2
H2+% : g. N3 oBe nBe jemmaumue Hamaszumo: a’ = 82p : 5 U H? =
p*—q
4p2q2 ) 1 _ 16p3q3

——— Jame je V= —a’H = .
2~ p? g 30 — )V (207~ p?
3ap:\/§nq:\/§je V = 326.

224. Nspauynahemo 3anpeMuny mojuenpa ca TeMeHUMa ABCDFE, cu.
87. Heka je V sampemuua nare nupamune. [lomunenap ABCDFE paszmnosumo
Ha [Ba Hea, Tj. Ha ase mupamune: EABCD u DAEF . Nupavmuna EABCD
UMa ca JaToM IUPaMHUIOM 3a)eHUUKY OCHOBY U, Kako je EF cpemma nunmja
Tpoyria SAB, uMa BUCWHY ymosia Makby oJ BUCWHe mare mupammae. Crora

je sanpemuHa nupamvune EABCD jennaka 7

Kako je E cpemmmre nyxu SB, To je moBpmmHa Tpoyria SAFE jen-
HaKa MoJIOBUHU Tpoyria SAB. CandHO yTBpAMMO Ja je MOBPIIMHA TPOYyTJIa
AEF jennaka mosioBuHE moBpummHe Tpoyraa SAE. Ilpyram pedmma, MOoBPII-
uHa Tpoyria AEF je uerBpruHa moBpumHe tTpoyraa SAB. Ilpumerumo ma
ABE MpaMu/e ca 3aje JHUIKUM BpXoM D MMajy 0CHOBe y WCTOj paBHM, 3HAUM,
umajy jennake Bucube. To cy mupamunme DAEF u DABS. Kako je moBpmI-
uHa ocHOBe AEF mpBe ueTWpH IyTa Mara 0 IOBPIIMHE OCHOBE ADYTE, TO
je sanpemuna mupamuge DAEF jennaka GeTBPTMHM 3allpeMuHe P amMuIe
DABS. Mebyrum, oBa apyra, sanpaso nupamuna SABD, je nomoBuna mare

nupaMuie 1 HeHa je 3alpeMuHa 7 HMarne, sanpemuua nupavuige DABS je

g ma Jje sanpemuna nosuenpa ABCDFE jenmuaka g+ % = % Tpaxkena
5V 3V
pa3Mepa 3alpeMUHa je ? 5 = =1 3.

225. Obparumo nasxmy Ha ci. 88. Heka je O momnoskje Bucune SO = H,
a M N npasa kpos O, mapanenta ca AB. Kaxo je OK LAB, no TEOPEMU O TpU
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vopmade je m SK1AB, na je <SKL Harub Goune crpane SAB. O3HaumMmo
ra ca «. Ciouuno ce yrBpau na <SMO = 2«a, <SLO = 4a u <SNO = 2,
octasu Harubum yriaoBu. PasznukoBahemo aBa ciydaja: kan je yrao 4o Ty,

. m T ]
T]. 7 < 4o < w, omHocHO — < @ < — W KaX je yrao 4o omrap, 0THOCHO

8 4
0<a< Z
5
KO LO MO
Sa mpBU ciydaj uMamo: ctga = i—, ctgda = ——— m ctg2a = 7 =
KO - LO
2—(11_?. Omasuae mobujamo: ctgo + ctgda = e L A 2ctg 2a. Pein-
aBameM jenHaumne: ctgo + ctgda = 2ctg2a, mobujamo: ctgda — ctg2a =

in(4a — 2« in(2aec —
sin(4a — 20) _ sin(2a —a , uta. Jlobujamo permieme

ctg 2a0 — ctg o, ogHOCHO: — - = — )
& &% sin 4a- sin 2a sin 2« sin o

T T T 2w T

= 1 Tpaskenn yriioBu cy: — -

6'3 3’3

. 0
Hpyru cayuaj, 0 < a < g, HeMa pellema.

Cu. 87. Cu. 88.

226. spauynahemo moBpiivHy IUpaMuie IPEKo 0OCHOBHe uBumiie ¢. T peba
npBo mM3padyHaTu 6ouny BucuHy. W3 npaBoyriaor tpoyria SOM, ca. 89, mo-

2
3 : 147a?
6ujamo h? = H? + <%_> = 442 % = 376a = ga\/g Cama HaJIa31UMO
2
moBpmmny: P = - ;/?, + ga- 762/?: = 24>V/3 = 8V/3. Cunemn na jea=2mu
2
4
3ampemuHa je V = %a fH = ;3/—5

aV/6
3’

227. Ilpema pememy 3amatka 110, Bucuua Terpaenpa je H = a

) as V 1a2V3 a6 a3V2
eM y = = 2 = 4
J€ Sap 3 4 3 12

Terpaemap AByC D je npaBuia U UMa UBUILY NYKUHE a\/i, JIAj ar OHAJTY
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(av2)*V2 | ng?
12 .

Hallle naTe Kollke. Hberoma 3sampemmnba je Vi = i Kako je
sampeMuHa Koike V = a3, o je V : Vi =3 : 1.
228. Bunetu peleme IpeTXoOHOT 3a0aTKA: ¢ = —5 1 B je P=a?V3 =
3H>V3
5
; N\
: ) \\
e XVZ
M 4 xvVz XVZ,
B : X XVz X
Ca. 89. Cu. 90.

229. Heka je M cpemumte uuite BC, kao Ha ci. 89, u Heka je O Texuiire
crpane ABC, a T rexumre crpane SBC. 3uamo na je MO : MA=1:3u
MT : MS =1 : 3. Ha ocuoBy o6puyre Taisecoe Teopeme je OT || AS u

1 ; ; a
OT = - AS. Ilakie, ako je a WBUIA AATOT TeTpaelpa, OHIA je a; = 3 YBula

yrnucasor. IIpema tome P: Py =9:1u V : V) =27:1.

230. IIpema cia. 89 je <AMS = 60°, na je amorema: h = 20M = ﬁi

a?V/3 43 a a\/— 3a%V/3
4 2. 3 4

[MoBpmuia nupamuge je P =

231. [lmpamua je npaBa, I1a je MOJHOX]e BUCHHE IIEHTAD OMMCAHOT Kpyra

abe  6-3v10-3v10

. 4P - 4-27
mupamune pobujamo mz H? = s? — R? = 132 — 52, Hakae H = 12 cm, na je

sampemuna: V = 108 cm?.

232. Bucuna nupamuge je H = {[h? \/9h2 . OcuoBHy

V3
UBUILY [100MjaMo W3: T = h, omakie je a = —3— 3amnpeMuHa MUpaMULe

h2
jeV = E\/27h2 — 302,

233. CrpaHe nupaMue Cy IBa j€THAKOCTPAHUYHA TPOYTJIa CTPAHMUIE S U

ocuoBe. [Jomynpeunuk oBor Kpyra je R = = b, ra BUCUHY
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IBa jeIHaKOKPaKa MPaBOyIya TPOYyrya KaTeTe S W XUIIOTEHYy3e sV/2. ITospr-

. g ! L s a2 088
vHa TmpamMuie je P = %(2 + \/g) 3ampemuHa je V = §i2—§%: = 81\2/5
(Bumetn pemema 3anatara 76 u 95. Ocmorputu ciuky 42.)

234. OcHoBa NUpaMULe je jeAHAKOCTPAHWYAH TPOYrao CTpaHuIe sv/2,
rme je s ayskuHa Goune mBuile. Pesynrar: B: M =1: V3.

235. IlonynpeyHuKk Kpyra ONMCAHOI OKO OCHOBE M BUCHHA IHPaMUIE CY

- ca-b

KaTeTe MPaBoyrior Tpoyria ca yriom oj 60° u H = RV3, rae je R = %
: 1 2bv/3
Ilakne, 3ampeMuHa nupamuie je V = §B- H = g 1;/_.

236. CamyHo IPEeTX0JHOM 331aTKy. ¥ 0BOM ciy4ajy je H = r, rue je r =
B _ B 1 1 B> _1(b p2\* 1
= = : - _B. oy iy e A [y Direr e i 5 —
T b.HpeMaTOMe.V—BBH——?) 7 3<2 a 4> 5
a4 = a—+ 5

@ty 2
b2
ﬂ(Za—b). (Baa=5cm, b="6 cmje V=6 cmd.)

237. O3HaunMo ca & AYKUHY OJICEYEHOT HeJia UBUIE KOX CBAKOD TEMEHA,
ci. 90. Tazma je cTpaHWNa IPABUIHOT OCMOYTJIA LYKUHE V2. Us 2z +2V/2 =

. a(2 — \/5) .
@, mobujamo T = gt 3anpeMuHy IpPeoCcTaor IoJueapa 1o6ujamMo

KaJ OJ 3allpeMUHe KOIKE ONy3MeMO 8 TPOCTPaHMX Mupamuia (0ACEYeHUX ),

. 1z @3 .
OJl KOJUX CBaKa MMa 3allPpeMUHY —- —- & & = —. | paskeHa 3anpemuna je V =

3 3.2 6
Ta
5 (V2-1).
238. a) Hera je M mpousBosma Tatka y Terpaenpy SABC. Korcrpy-
nmamvo ayxku MA, MB, MC u MS. Hobujamo pasjararme HAaTOT TeTpae-
[pa Ha 4YeTUpU TeTpaelpa YWje Cy OCHOBEe CTpaHe HaTor a Tauyka M 3a-

jemnmukn Bpx. Heka cy N, P, ), R nmomHoxja HopMmaJsa u3 M Ha cTpaHe

TeTpaeapa. 3alpeMuHa JaTorl TeTpaelpa je jeqHaka 30upy 3ampeMuHa de-
B-H B-MN B-MP B-M@ B MR

== 3 T g Tl
MNA+MP+MQ@+MR=H =const, roe je H Bucuna terpaenpa, a B=

[IOBPIIWHA JeHE CTPAHE JAaTOl' TeTPAEApa.

, OIaKJIE je

/3
4

TUpU yIMCaHa, Tj.

0) Kopuctuhemo ci. 94. Hexa cy M u N cpemmnra usuna AB n CS. Ounrienno

V3

cy tpoyraosu CMN u SM N monynapHau (CM =M = aT ynaje<<MNC =

<S<MNS = 90°, 3. MNLCS. Axo je o mpowmsBoJbHa paBaH Kpo3 M N, ona
ceue maTW TeTpaelap Mo HEKOM MHOTOYTIY, KOJU je 3ajeIHWYKa OCHOBA JO-
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6ujennx memoBa. Hoxazahemo ma cy sucune CP u S@ oBux menosa jemHake.
ITo o6puyTOj Teopemu o Tpu Hopmaie, Kako je CPLla u CNLMN, To je u
PN1MN. Cmmano ce noxaxe ma je QN LM N, na cy tauxe P, N u () KoauH-
eapue. Cinemu na cy tpoyraosu CPN u SQN noxynapuu, na je CP = SQ.
Oryma citenu TpaKeHU 3aKJbydaK.

239. Cimuno 3anaTky 236. IloBpunHy ocHOBe U3payuyHaBaMo XepOHOBUM

obpaciem: B = 84 ecm?. Ilame je r = 4 cm, ma je amorema h = 7_5 Tpaxena
noBpimwuHa je P = 28(3 + 2\/5) cm?.

240. IobujeHn moauenap je TpocTpaHa NUpaMUAA 3ajeJHAYKE OCHOBE Ca
a3 a® 3a%/3
NpU3MOM M ca BuUcuHOM H = —5 Pesynraru: V = T uM= P
241. IIpema cmmmu 91 mapauynahemo mumensuje mmpamume S;A1BC.
OcHoBa je 4eTBpTHMHA OCHOBe faTe mupamwuze. Ha OCHOBY CIMYHOCTU TpOY-
raoBa SOC u S1D1C nobujamo Bucuny S;D; omcedene mupammze: S;D; =

ZS’O = %OD. Kako je OD = [16£, T0 je S1D; = ‘18£7 Ia je TpaskeHa 3a-

a3
npemuHa V = 128"

242. Hexa je AN = h maro pacrojame tauke A cia. 91. Taga je MN =
2 i
VAM? — AN? =1/ 3% — h%. Tpoyrnosu AMN u SMO cy ciudau u 3ato je
ahV/3

3v/3a2 — 412’

AN : NM = SO : OM. Onasne je SO = H =

ma je 3ampeMuHa

Ve

243. Tpoyrao SAB je jemHakoKpaku MpaBoyriu, Ta je Bucuna SM jen-
HaKa II0JIOBUHU OCHOBHe mBuiie AB, ci. 92, a usBomamua je SA = SMV2.
ITo ycnoBy je CSLSA n CSLSB, na je C'S wopmaina Ha paBaH SAB nu
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36or Tora je SM1CS. Kako je u SM1AB, cnenn na je SM 3ajenHudka
HopMadsa mpasux AB m SC u npencrasiba gaty ny¥, Tj. SM = d. lakie,

d3v/2
=~

SA =SB = SC = dV2, na je sanpemuna V = % %SA-SB-S’C =

244. Hera je C' Teme mpaBor yriia jense ocHoBe. Tana je BucuHa ocHOBe

V3

CD = . IIpeceuna pasan je oupebena raukama A, B u C;. Tpoyrao

CC1D je JelIHaKOKpa,KH npasoyriu (<1CDCy = <DC1C = 45°), ma je BucuHa

cV3

" mpusMe m tupamune CCy = CD = 4" TpakeHna zanpemMuna je

_1c23£_03\/§
~3 8 4~ 32

245. Kopuctuhemo ciar. 92. Heka je AB =4 cm, SC =12cmu SA = 5B =
AC = BC = 7 ¢cm. Jenmakokpaku TpoyriaoBu SAB u CAB cy nolynapHu,
ca Bucuuama SM = CM = 3v/5 ecm. Bucuna SO tpoyria CMS je Bucuma

12¢/5
5

mupavuze: SO = cm. Pesynrar: V = 24 cm?®.

246. Bucuna SO manma y neHTap olMUCaHOT Kpyra ocHoBe, ma je CO = R,
cia. 93. Iyx MN je mopmanua Ha AB m Ha SC, ma je @ = <CMN =

<CSO (yrmosu ca HopMmaiHuM Kpamuma). U3 rpoyraa SCO je H = Rctga.

1 AB-MN
Wspauynahemo R u3 sampemuse V. Younmo ga je V = - ———— CN. U3

3 2
a3
R= 3 110614]&1\40 a = AB = RV/3. U3 upasoyriuor tpoyria CMN mobu-
jamo: CM = —R MN = CM cosa = ?cosa nu CN =CMsina = E)’Qig-sina.
3R

3R
3aMeHUMO OBe BeauuuHe y V u mobujemo: V = ng 5 cos - —2—sma =

3v3 . 16V 2 . 2v
" R3sin2a. Oryna je R = Y na je
16 Y J 3\/551[1 2a \/— sin 20[ J
H:2ctga3/ .QV .
V3 sin 2o

247. Huje Temko yBepUTH Ce Ja je OCHOBHA MBUIA HOOUjeHe IPaBUIHE

TpoCTpaHe IMUpaMHUIe jeaHaHa ga. Bucuna npu3sMme IIpeacTaBJba g BHUCUHE

2a/6 . a3v/2
5 .

. Tpaxena sanpemuna je V = —
o4

paBUJIHOT TeTpaenpa, Tj. H =

k
248. N3 Tpoyraa CMN, cn. 94, mamazumo: CM = 9—? = ——, TIe
sin ¢
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2k\/3

je a ocHoBHa mBuna. Onasae je a = . Kako je monymnpeunurx R Kpyra

3sin g
2k

OmMCaHOr OKO ocHoBe: R = CO = Sam g TO U3 TMPABOYLJIOr Tpoyria SCO
sin ¢

nobujamo BucuHy mupamuzne: H = SO = Riga =

4k3/3

~ 97sin psin2p’

. Pesynrar:

3cosp

Ca. 93.

249. Hexa je SM amorema u SO Bucuna nupamune, ci. 95. IonHoxje

HopMmaJie u3 TemeHa A Ha crpany SBC je tauka N amoteme, AN = k u
IAMN = ¢. Illocrynajyhu cinuso pemasaky MpeTXoAHOT 3aJaTKa, HaJlas-
2kV/3 2%
/MO OCHOBHY WMBHUIY @ M alloTeMy h nupaMuge: ¢ = — uh = - ;
3sin @ 3sin 2¢p
2k3+/3
Pesynrar: M = —\/—_—
3 sin psin 2¢p
5}
‘\ s
A
G
B A
5 M
=0 \/
B
Cu. 95. Cua. 96.

250. [lara je mpaBa HmUpaMpia, Ia je TOAHOMje BUCHHe cpenuirre O
XUIIOTEHY3€ OCHOBE, cil. 96. IIpema Tome, umamo: H = s-sin ¢, XUIOTEHy3a OC-
HoBe je ¢ = 20B = 25 cos ¢, KaTeTe OCHOBe Cy: a = csina u b = ccos ov. IIpema

i . ; 1 . .
ToMe, 3anpeMuna je: V =-B-H=_--—csina-ccosq-asinp= Ecz sin 2ae-ssin =

3 32
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3 5./6
%—sin2asin2<pcosgo. Baa=30°up=45°je V = %

" «
251. OcHoBa mupamuge uma yriaose «, 90°—— 1 90°— —. M3 curycue Teo-
P Y 9 D) Y

b
peMe HaJIa3uMO IOJIYNPEYHNK KPYTa OIMCAHOT OKO OCHOBE! ——F——————— =
. o
sin <90° — —)

. bct
2R, omHocHO R = —% . 3arum, u3 7= ctg o, mobujamo: H = 3 gﬁA

2 — ) b
cos cos 3

3

Pesynrar: V = 5 sin % ctg .

252. Boune cTpaHe cy MpaBoOyIrJiu TPOYTJIOBU Ca XUIOTEHy3aMa @, b U ¢,
na je: m>4n? = a?, n?+p? = b u m?+p? = ¢%. Cabepemo oBe Tpu jenHakocTH:

1 . 1
m? +n? +p? = 5((12 + 02+ ¢%), majem = | 5(1)2 +¢? — a?) = Vbe- cosa (ma
oCHOBY KocunycHe Teopeme). Cinuto je n = y/accosf u p = \/abcosvy, nrm.

253. Axo crpany mnospummHe P y3MeMO 3a OCHOBY TMpaMuIe, Taga je

BUCHHa Apyre AaTeé CTpaHe WCTOBPEMEHO W BUCHHA Impamuzne: H = —.
s
2PQ

Pesynrar: V = .
3s

Cu. 97. Cu. 98.

254. Bucuna SO mmpaMuie je UCTOBPEMEHO W BUCUHA jeTHAKOKDAKOT
2
: a
rpoyraa ANS, rme je AN = SN = {/b% — R 97. OBy Bucuny hemo
. a a?
M3pauyHaTH U3 MoBpinute Tpoyraa ANS, 3ampaBo U3 je[HAKOCTH: 5 b2 — — =

2
H a? a\/4b? — 2a?

—14/b%2 — —. OpmaBoe je H = ———. TloBpumHa ocHOBe TUpaMuie, Tj.
2 4 4p2 — g2
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-
nospmuHa Tpoyria ABC je B = %\/4b2 —a?, majeV = —1% 4b2 — 2a?. Nizme-
By a u b Basku penmammja: a < bv/2, 36or ycaosa 4b% — 2a? > 0.

255. Heka cy yraosu <ASB = <ASC = 45° u «BSC = 60°, cu. 98.
Youumo Tauxy N, 3ajeIHuuKo moaHoxje HopMaia u3 B u C na AS = s. Tpo-
yraosu SBN u SCN cy nonynapuu tpoyriny BCN, a 6ouna wmBmma SA je
HopMaJHa Ha pasaH Tpoyria BC'N. Tpoyrao BCN penmm maTy mupaMuny Ha

nBe HOoBe, ca ocHoBoM BC'N u Bucunama SN u NA, npu dyemy je SN + NA =
) 152 : 83 2
SA = s. Tpaskena 3ampemuna je: V = -——:s5 =

34 12’
ocHoBe BON.

rme je o PoBpmmEA

256. [Ipecennma uBuia onpebheHa cy TeMeHa jeIHAKOCTPAHUIHOT TPOyTiIa
ABC, cn. 99. Axo je moBpmmHa 0BOT TPpOYIJIa jenHaka B, oHIa je 3aIpeMuHa

3ajeqHUUKOT Aefa JaTux rmpamuna: V = —- H (H je 3ajeNHMYKa BHUCHUHA).

OsnaunmMmo ca O Tauky mpomopa BucuHe Kpo3 paBaHn ABC — To je meHtap
Kpyra omucaHor oko oor tpoyria. Ouurienso je OS = AO-ctga = Retga,
a Takohe OS] = RctgB. Kako je H = OS5 + 0S1 = R(ctga + ctg B), To je

Rsin(« .- . .
H = ——(—+—'B) Cewm Tora je 221 = cosa, onakie je H = scosa, ma je
sin asin 8 AS
Rsin(a ] . ssin 2a- sin )
scosa = —(—+—’6) Onasne je R = ———————'B 3a JeaHaKOCTpaHWIaH
sin «sin 3 2sin(a + B)

2 2
,Tj.a:R\/g,HajeB:a\/g:3R4\/§.3a—

[ — e )
s°v/3 cos asin” 2ar sin” 3

Tpoyrao Baskm: I =

a3
3

InpeMuHa 3ajeJHUYKOr meia je: V = gB- H = . Axo je

16 sinQ(a—i—,B)
\V/2—V3 3131/6 — 33
a=75% B =060° rama je cosa = ———2—\/_, ma je V = T\/_
Ca. 99. Ca. 100.

257. Oszsaunmo ca F cpemumre uBuiie BC, ci. 100. Tpaxku ce <AED =
. Heka je myskuHa MBULE NATOr TeTpaelpa jenHaka a. [lmpammae Ha Koje je
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[aTH TeTpaenap 1o1ebeH UMajy 3ajefHndky crpany BCD, ma ce Bucune us A

u S Ha Ty cTpaHy omHoce Kao 3 : 1. 36or Tora je AD : DS =1:3,1j. AD = Z

Suamo crpanuie Tpoyraa SAE, jep je SA=a, AL = SE = a.2£7 ma, Impema
SA? + AE* - SE?

25A-EB

2
SA Z 36or rora je DE? = AD? + AE? —2AD- AE cos v = gg—,
YN f 16

3 DE AD
na je DE = —a. Cana us tpoyria BDE mamasumo yrao @: — = —,
4 sin ov Sin @

. 3 ADsin «
Tj. sing = —

(sina = v/1—cos?a).

258. OcHOBa je jeJHAKOKpaKu TPOyrao Kpaka a ¥ ocHoBuie AB = ¢ =

KOCHUHYCHO] Teopemu, ako je <SAF = o, Baxu: cos o =

. . . V6
. Konauno: siny = 5 OMHOCHO ¢ = arcsin — =~ 15°48’.

9

2a sin L. Kaxo je moBPIMHa OCHOBe B = —a?sin @, To je MOIYIpPEUYHUK KPyTa,
2

2
a‘b .
onmcaHor oko ocHoBe R = — = —— . Cana je BucuHa nupamuie

4B

a o a 1
H=+/a?—- R? = \/COSQ——— (cos—+—>:
cos—O—[ 2 \/ 20 2
2
aa \/;os<% - 30°> cos <% - 30°> . BanpemuHa je
coS —
2
74 @ @ co a+300 sf 2 _ 300
= —sin — s| — cos| — — )
3 2 2 2

259. Mocayxsuhemo ce ci. 91. IIpecex nare Koce papuu u pasau SAM ,
rae je M cpemumrre usuie BC, je npasa AN, ma je ANLSM, a <MAN = 30°.
Tana je u <M SO = 30° (yrsmosu ca HOpMaJHMM Kpamuma). M3 mpasoyrior

2
u OM = —.
V3

, ma je a = 2H.

Q

N

rpoyraa SMO, rae je SO = H, Hanasumo: SM = h =

=3

a3
OsHauuMo ca ¢ AYKUHY OCHOBHe mBHIE. Tazna JGT =

Pesyaratr: P = 3H2V3.

&

260. Iler uBuma UMajy OYKUHY @, & IIECTa je . lloBpimmuy unHe ABA

; av'6
JaTa TPOyrJa M ABA jeIHAKOKDAKa, Ca OCHOBUIOM —— U KpalMMa Iy’KuMe

2
GQ;/?; (2+V5).

a. Pesynratr: P =



230 JEJAHAECTA TVVIABA

261. OsHaunMo ca m, n, p AyxuHe Gounux wmBumma. Tana je mn = 2a?,
np = 2b2 u mp = 2c2. HpeMa, pesynraTy 3azgaTka 146, moBpmmHa OCHOBe Je

B= \/7712712 + n?p? 4+ m?p?, ma je y marom ciydajy B = \a* + bd + 2.

262. Hexa cy m, n un p Goune usnte. Tana je mn =12, np =8 u mp = 6.

1 mn mnp 1
3anpemuHa upaMmuzae je V = —- - P= 5 V3 mperxoMHux jeqHakoCcTu
nobujamo mHOkemem: mZn’p? = 12.8.6. Onmaszme je mnp = 24, ma je V =

mnp 24

= —=3,n=4up=2 nacy
np 8

ocHOBHe uBHIe: @ = \/m?2 +n2 =05 cm, b = 2¢/5 cm u ¢ = V13 em.

263. IIpema pemeny 3anaTika 146, noBpmmuHa HaclipaMHe cTpane je B =

—\/70 994 99-126 + 70- 126 = 84 cm?. Bampemuna mupammnze, mpemMa IpeT-

4 em3. Cama 7ako HAIasUMoO: m —

1
XOJHOM 3a1aTKY, U3HOCHU V = 6\/% v/99-4/126 = 21/55. Canaus V = §B~ H,
V. 3

HaJsaszumo H = B =1 55 cm.
264. IIpeu nawun. llpema pememy 3amaTka 262, sanpemuna TeTpaeapa

b . 1

je V = a—6—c—, a IpeMa pellewny 3amaTka 146 je B = 5\/a2b2+bzc2+a2c2.
3V : b 1

s H = —, nmobujamo: H = ave = ,
B Va2b? + b2¢? 4 a2c? a2b? + b2¢% + 22

a?b2c?
1 , -
i H = _—l Ounasne je Z - F RBanpupamem
— Tt = 5 +

MOCIEeNbE je,D;Ha,KOCTI/I ,a061/1jaM0 TpaKeHy Be3y.

Apyeu mavun. 3a NPOU3BOILAH MPABOYTIMA TPOYrao XUIIOTEHY3E ¢, H06U-
jamo jemmakoct: a-b = c-he, omsocro a?b? = ¢*h? = (a? + b?)R2, 1j. a®b? =

1 . 1
a?h? +b?h?%. Kax oBy jeanakxoct momemamo ca a’b’h?, mobujamo: e PR R
IIpmvennmo oBo Ha mpaBoyrie tpoyriose SAD u SBC, rume je D monmoxje
. ; 1 il 1
HOpMaJe u3 S ;{a Bf u 11;106I/UeMo T -+ Spr U KaKo je Spr =2 + =
e mTatpta

265. Osgaummo ca M, N, P, @, R, S pelom cpemmmta uBuna TeTpaenpa,
penom: AB, BC, CD, DA, AC, DE, ca. 101. Tlpema ycioBy cy HacIpaMHe
uBHIe jennare na je MN = NP = PQQ = QM , Kao cpembe JIuHAje TPOYLIIOBA
ca jemHaKUM onropapajyhum crpanunama. Ciemm na je uerBopoyrao M N PQ
pom6, ma je PM1QN. Canano noxakemo ga je RSIMP u RS1INQ. Haxme,

3aIpeMUHa OKTaelpa je jelHaKa LIECTUHU IPOU3BOMIA HECOBUX AMjaroHaa:
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1 . .
V=-MP-NQ RS. NzpauynajMo ny:KuHe OBUX IWjaroHaJja W3 IPaBOyLIUX

rpoyrnosa OMS, OQS, OMQ, rue je O 3ajeHUYKO CPeIUIITE AMjaroHAIA!

RS NQ* ¢ MP® RS & NQ MP b
4 4~ 4 4 4 "1 T4 ATy

IToMHOKHUMO OBeE je,ZIHaKOCTI/I ca 2 u caBepemo ux. Hobujamo: RS? + NQ? +

1
MP? = (a + 0% + ¢?). Kom6GuHoBameM oBe jeIHAKOCTH ca TPHU IPeTX0IHe,

b2 TRV i ]2
uspauyHaBamo: RS = \/a Fak =\ — +C i NQ— Vo - +c ;

a? 4 b% —¢? (bz—}—c —a?)(a? + c? —b2

TpaskeHna sanpemMuna je: V = ﬁ\/

2

Cax. 101. ) Cua. 102.
266. Bumeru pememe 3amgaTka 252. Ao ca m, n, P 03HAUUMO yHa-
i I LY
JLEHOCT XEeJNUMKONTepa OJ TeMeHa Tpoyria, mobwhemo: m* = —
,  a?+c? -0 ,  ai4bi—ct .
A T BB e g T Tpamumo BUCUHY TIUpamMuie, y UijeM

je Bpxy xesumkorrep. Bucuny H MoxeMo um3padyHaTH KopucTehm pesymraT
1

zanaTka 264: 7= FJFE'ZJ“E’ QAHOEHD g b £ c2 _a2+a2+cz _bz+
2
a2+b2_62'

267. Cnanuno samarky 257. [Mupamume umje ce 3alpeMuHe OTHOCE KaO
3 :5 uMmajy 3ajemunury crpany BCD, cin. 102, na je pasmepa OJlI‘OBapajthX

BucuHa: hi : hy = 3 : 5. Kako je AM = MS, 1o jesina :sinf = —Al\éf ;1\2/[

3:5. 3mamo u ga je cos(a + f) = —. (Bunern peuteme sanarka 109.) [akie:

1 A 25
cos @ cos f—sin asin B = —. Heka je sin’ o = z. Tama jesin’® 8 = ——z. 3amenumo
3 ! ! 9
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KOCHHYyCe IIPEKO CHHyca U Kobujamo jeqHaunHy: 1/1 — %Tm V-2 = % + 2

5
Pememe je © = I 1j. sin? o = I ma je sin? § = g—g Cama jako oApeaumMo:
V2 5V2

268. Hera je AD1LBC, ca. 103. PaBau roja caznpxu AD n HopMmaJHa je
ua BC ompebyje npecek ADM , npu uemy je AM1BC u DM 1BC. Cana, Ha
ocuony Iuraropuse reopeme umamo: AB? = AM?*+BM?*, AC* = AM*+CM?,
BD? = DM?4+BM? u CD? = CM?+DM?. OnaBne ciema na je AB*2+CD? =
AC? 4+ BD?. Cnudno ce moKa3yje U IpeocTalia jeIHAKOCT.

ph
B

Cu. 103. Cu. 104.

269. ITpeu nawun. Tauka O je Texumre ocHoBe, ci. 104. Axo je N
cpenumte nyxu AO, Tazna HUje TEIIKO NOKa3aTH Ja cy Tpoyriosu DON u

DOM noxynapuu, na je DN = DM . Kako je DN = —SA (cpemma nuHMja

1
Tpoyraa), ciean na je u DM = §BC’. Anu, ny>xk DM je TesxumiHa JdHU)A

tpoyraa BCM, onmakie 3akibydyjeMo Ja je ped O MPaBOyLJIOM TPOYTIY |
<BDC = 90°. CauuHo ce mokKa3syje U 3a 0CTajie OCHOBHE MBUIIE.

Jpyeu navun. Tpoyrao OBD je nmpaBoyrim u moayznapas Tpoyriay OCD,

3 .
7 rae je a mBuna Terpaenpa u OD =
)il 6 . ?
e = E—[ (npema pememy 3anatka 110), To je BD? = OB? + OD? = %.

2 6
a2
2

na je BD = CD. Kako je OB = ave

Haxne BD =
<BCD = 90°.

= CD, na je tpoyrao BC'D jennakoKpaku [paBOyIJIU U

270. Heka je SAB jenna Gouna cTpaHa nupamuge u SM cuMerpamna yria
on 60°. Osmauumo ca ¢ yrao SM B, ci. 105. Ilpumenom cuHycHe TeopeMme
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SA AM SB BM

sin(180° — ) sin 30° " Sne  sin30° BM. Cabupa
A SB )

° 5B 2AM+BM), onsocHo SA+SB _

nobujamMo:

FbeM jeqHaKoCcTH No0mjamo: — - -
siny sing sin

9AB. Onasne 3akibyayjemo na je SA+SB < 2AB (jep jesing < 1). Comuno
nobujamo SB + SC < 2BC un SC + SA < 2AC. 36up oBe TPU HejeIHAKOCTH
faje TparkeHy HejeIHaKOCT.

Cu. 105. Cun. 106.
271. Tpoyrao SAC je jemHaKoCTpaHWJAH, Ia je AC =1 u Bucuna SD,

. 3
Koja je yjesHo ¥ BACHIA NUPAMUAE, USHOCH —=, cn. 106. Tpoyrunosu SAB u
SCB cy nonynapuu, na je AB = BC = a. V13 npaBoyTJsor Tpoyria BDS je

BD? = 5% — e Tpoyraosu ABD n BCD cy takole mpaBoyrim, ma MMamo:

1
BD? = a’— —. [lpuMeHIMO KOCUHYCHY Teopemy Ha Tpoyrao ABS: a? = s+1—

4
9-5-1-cos60°, ommocuo a’ = s? — s+ 1. Vi3 mperxo He ABe jeAHAKOCTU UMAMO!
5 1 2 2 2 .
a® — 1 = §° — 7 ompocHo @’ = 52 — —. JlampuM KOMOMHOBaFhEM ]eIHAUMHA

2 _

5 . Capa mamgasumo

nmobujeMo jeTHAUNHY s2—s4+1=3s oJaKie je § = 5

= je 3a peMUHa NUpaMuIe = l\/§ \/6 = \/—
121) na I a N {/ —_ e — . — Sty
272. Hexka je [, TauyKka WBUIE AB, TaKBa ga je — = k. Tana Cy IIpaBe

LM, LN u MN pemom, mapaJjentae ca BD, BC u CD, cu. 107 (o6puyra
TaJsecoBa TeopeMa), I1a je 3allpeMuna TeTpacapa ALMN jenmaxa k3V. Ipe-
octranu geo momuenpa AMNBPQ je TpocTpaHa IpU3Ma LMNBPQ. Hena
ocroBa BP() WMa MOBPIIKHY jeIHAKY kB, roe je B nospumHa ocHoBe BC'D
marTor Terpaenpa. I'beHa BUCHHA je jelHAKA DA3JIMII BUCKHA TETPAaenpa ABCD
u rerpaenpa ALM N (o6a ca spxom A): Hy = (1—k)H, rne je H Bucuna naror
rerpaeapa. Jlakie, 3anpeMuHa NpusMe je k*B-(1 — k)H = k*(1 — k)BH =
3k3(1 — k)V. Haxme Vi = KV + 3k%(1 —k)V = k*(3—-2k)V, ma je V1 : V =
k2(3 — 2k).
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L Q A B

B

CGar. 107. Cu. 108.

273. Onpenumo Hajpe KOJMKO ce HEmoy apHUX TeTpaelapa MOoKe Ha-

unant on 6 my:m. OcHoBy Moskemo m3abpaTn Ha Ha4WHa, a ocTaJe

q

TPpU YK MOMKEMO pacCIopeIuTH, Kao OouHe uBmMile Ha 3! HauuHa. (Y 3u-

MaMo y 063up pacrnopebuBame camo ca jemme crpaHe paBHU OCHOBE, ]Jep cy

pacrmopemy ca Apyre CTpaHe PaBaHCKU CUMETDHMYHE ca npsum.) TeTpaemap

UMa UeTMPHU CTpaHe, IIa CMO Ha 0Baj HAUMH CBaKy 6pojatu 10 YeTUpu myTa,
o

(3)' 6

4!

IITO 3HAUM A3 ce oX 6 Ny»KM MoyKe HauMHUTUI = 30 HernoxymapHUX Te-

n . .
tpaenapa. Ox n Iysu Moske ce HAUUMHUTHA g ) TWECTOPKH, N2 je yKyaH 6po)

n> 30 — n(n—1)(n—2)(n - 3)(n —4)(n — 5)
e 24 :

HemoAyJapHuX TeTpaenapa <

274. Cnuuno samatky 265. Jlako je, kao y samarky 108, mokasatu aa cy
cpemmura M, N, P, Q) usuna AB, BC, CD, DA nupamune ABCD, Temena
napaJenorpama. [Ipema ycioy je MPLQN, nma je uersopoyrao MNPQ
pom6, ca. 101. Hakme, MN = NP, onawie usnasu na je AC = BD. Taro ce
JOKake Ja Cy M OCTaJI MapOBM HACIPAMHUX MBUIA MUPAMUIC jeIHaKn. 360T
TOTa Cy CBe CTpaHe MMpamu/e IOy JapHU TPOYIJIOBA M y CBAKOM DOrLJbY ce
CYCTMUY TPU pas3ininTe UBUIE, Koje 06pasyjy Tpy pasiudamra yria, peliMo
a, fmy. OBo cy Tpm yriia CBakor o TPOYIJIOBa, a j& HUXOB 36up 180°.

275. Heka je @1 mpomop mpase AR kpos pasam Tpoyria SBC, ci. 108.
Tana je <ABS + <SBC = <ABS + 4SBQ + <@, BC. Mebyrum, na oc-
HOBY ocobuHa Tpueapa, sHaMo na je <ABS + <SBQ; > <ABQ:, na ciaemn
Ha je 9ABS + <SBC > 94ABQ) + <@ BC. VIcKopueTuMo YuibeHUIy Ja je:
9ABQ = 94ABQ + <«QB@Q n <QBQ1 + <@ BC > <QBC (omer Tpmenap),
na gobujemo na je <ABS 4+ 1SBC > <ABQ + <QBC. Cnuuno ce mokaske na
Je ABCS + 15CA > 4BCQ + <QCA n <CAS + <SAB > <CAQ + <QAB.
Cabupamem oBe Tpu HejemHakocTn nobujamo: <ABS + <SBC + <BCS +
WSCA+<ACAS+<SAB > <ABQ+<QBC+<BCQ+<QCA+<1CAQ+<QAB.
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W3 rpoyraa BCS manasumo na je <SBC+<BCS+180°~<BSC. Cmuno
je <SCA+<aCAS = 180° — a<CSA n <SAB+<ABS = 180° — <ASB. C npyre
crpane je: <QBC + <BCQ = 180° — <BQC, satum <QCA+ <CAQ = 180° —
GCQA u <QAB + <ABQ = 180° — <AQB. 3aMeHUMO y TOPbY HEJEeIHAKOCT!
3-180° — («BSC + <CSA + <ASB) > 3-180° — («BQC + 1<CQA + <AQB), ma
onaBme mobujaMo TpaskeHy He]eIHaKOCT.

276. Hera cy C1 u D) Hopmaune npojernuje Tadaka ¢ um D Ha pasan
ABM, cun. 109. W3 cauunux tpoyraosa MCCy u MDDy cienu nporopuuja.
MC : MD = CCy : DDy. Axo ca () osHaummo ImobpumHy tpoyraa ABM, a
ca Vi u Vs zanpemune nupavuna CABM u DABM, nobuhlemo jenmarocTu:

1 1 ,
Vi==-Q-CCLulV,= §-Q~DD1. Ipema Tome: V) : Vo = CCy : DDy = MC':
MD. Youmvo HOpMEL.TIH'e npojexumje K m L tauke M ma pasan ABC' u ABD.
Kako je M rauka 6ucextopre pasuu, To je KM = LM. Ose nse nysku cy

1 1
Bucune mupamuga MABC u MABD, na je Vi = —?;SyK]\/I n Ve = gSg-LJ\/[.

1 1
Komauno je: MC : MD =V, : Vo = §51~KM' : gSz-LM =8 ;8

Cua. 109. Cua. 110.

277. Hera je SABC Terpaenap y xome je usuua SC > 1, a ocrame upnie
cy mame on 1, wium jemnake 1, ci. 110, ca Bucumom SO. Youumo I10IHO-
xje M mopmaie uz O na mpuy AB, Mumomnasny ca SC. Tpoyrao SOM je
npasoyrim u SO < SM. Kako cy crpanume Tpoyria SAB Mame wim jeaHake

V3 . .
1, To je Bucuna SM < 5 jep je - BucuHa HajBeher, jeqHAKOCTPAHUYIHOT,

Tpoyria ca crpanunama ayxute 1. (SM LAB na ocHOBY Teopeme o TPU HOP-

3 . ;
madte.) Haxne: H = S0 < -5 Kaxo je u moppummna ocHoBe ABC' mama nim

leJIHAKa —— , jeP je OJI CBUX TPOYIJIOBa, Ca CTpaHUIIaMa MAaMmbUM MY jeTHAKUM
4 ) bl

1, HajBelim jenHakocTpaHUUHM Ca CTPAHWUIOM jeJHaKoM 1, TO 3a 3alpeMuHy

1 1ﬂ‘@:1

a a V==B: H g e e .
TeTpaelpa BarKU 3 3 '4 ) 3
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278. Hocayswnhemo ce cimrom 89. Hera je O oprouenrap Tpoyraa ABC,
a SO Bucmnua Terpaenpa. Horaszahemo ma cy cse crpane poria xox S mpasu
yraosu. ITo mpernocrasuu je AM Bucuma ocHose, tj. AM L BC, ma je mo
Teopemu o Tpu HopMmasie u SM 1L BC. Hakre, npasa BC je HopMaJHa Ha paBaH
SAM, na je BCLAS. Kako je, mo npernocrabuu, AS1SB u ASLBC, 1o je
AS mopmaiina Ha pasaH SBC, na je u AS1SC. Cremu ja je <ASC = 90°.
Camuno ce mokame m ma je <BSC = 90°. Cana upumenumo Iluraropury
Teopemy Ha TpoyrioBe SAB, SBC u SAC. Iob6ujamo: AB? = SA? + SB?,
BC? = SB?4+5C?, AC? = SA?4+5C?. CabuparmeM 0BAX jeIHAKOCTH nobujamo:
AB? + BC? 4+ AC? = 2(SA? + SB? 4+ SC?). Ilpema Tome gaTa HejeaHaKoCT
je exBuBanentHa ca: (AB + BC + AC)? < 3(AB? + BC? + AC?), a oBo je
exBuBajIeHTHO ca 2AB? +2BC? +2AC? —2AB- BC —2BC- AC'—24B- AC > 0,
omocHo ca (AB — BC)? 4+ (BC — AC)? + (AC — AB)? > 0, m1o je ounrienmo
TauyHo. JacHo je na 3HaK jeamaxocTu Baskm ako je AB = BC = AC. Tana je

u SA=S5B=5C.

Cu. 111. Cum. 112.

279. Hera je Dy Tauxa y kojoj mpasa DD; npomupe pasan A;BiC|.
Heka cy P, @, R cpemmmra neuna BC, CA, AB, cn. 111. Yoummo 1Tpoyrao
APA;y. On je cimuan Tpoyriy Dy PD, na kako je AP = 3D P, 10 jeu AA; =
3DD;. Camuno ce moxame u ga je BBy = 3DD; = CC). HNaxne, nonuegap
ABCA,B;Cy je npusma u tpoyriosu ABC u A1 BiC) cy nonymapuu. Ilpu
Trome je D1 Dy = 3DDy, na je Bucuna terpaenpa Ay B;CyD; tpu myra Beha
on Bucube terpaenpa ABCD. Oryna ciemu na je 3ampeMuHa TeTpacapa
ABCD tpu myTa mama o1 3anpemute terpaeapa A;BiCyD;.

Axo je D) mpousBoseHa Tauka Tpoyria ABC, tama pasam A;BiC| muje
napanenna pasau ABC. Heka ce oBe nBe paBHE ceky mox yriaom ¢. Tama
Je m yrao usmeby Bucuna rerpaemsapa ABCDy u Ay B1CiD; jennak yriy o.
Kao u y pememy 3anarka 185 (II naumn), ako je S mospmmuna ocmoBe ABC,
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d

Taga je moBpummHa S; ocHoBe A;B;Cy jemmaka S; = . Mebyrum, omxoc
cos
BUCHHA OBa ABa Terpaenpa je H = Hjcosp. Crora je 3anpevMuna V; TeTpae-
Hcosp SH

—— = V. Tpeba jomur nokaszaru
cos @ 3 3

na je BucuHa terpaenpa ABCD; tpu myra Beha on BucmHe maTor TeTpae-
npa ABCD. IososHo je mokasaru ga je DDy = 3DDy. (Ilpomop npase AD
kpo3 pasan BC(C) je mpeceuna Tadka gujaronaja Tpanesa BCCh B, a uc-
ToBpeMeHo je cpemumTe nyxu PN, urn.) [lakie, UCTH 3aK/bydaK BaKu U 34
npousBoJbHy Tauky Dy Tpoyria ABC.

3a%/3
2
6h = 18V3. Haxiue: h = 3v/3. Bouna BucuHa, BUCHHA IMpaMULE ¥ IOJYIPE-

YHUK r Kpyra YIOMCAHOT y OCHOBY UMHE MpaBOYTJM TpOyrao, ma je H? =

h?—7% ci. 112. 3namo ma je r = a;/g =+/3, maje H? = (3\/57)2—(\/§)2 = 24,

b

omrocuo H = 2v6. Pesynraru: P = 24V/3, V = 12V2.

apa Ay B1Cy Dy jennaka: Vi =

280. IlospmmHa ocHoBe je B = = 6+/3, ma je omorau M = 3ah =

281. Uz (n — 2)-180° = 720°, mamasumo ma je n = 6, ma ce paim o
mecTocTpano] mapamuan. ¥ tpoyriay SOC je SC = s u <CSO = 30°, na
s 3s®
2 16 °
282. IIpema ycioBy cy jemHake mospummse TpoyrioBa CSF u ACS, cn.

112. Kaxo je CF = 2a, AC = a/3, pawu: 2aH = aV/3-SP, ma je SP = -2—\/%

3
jeOs=a= I/ISO+H:—82£.ﬂa,K.He,V:

2
Y npasoyraom tpoyray SOP je OP = g, ma je H? = <%> = SP?%, onaxie
. a3 : . :
je H = 5 Cnemn na je tpoyrao SOM jemHakoKpakW MpaBOyLUIM, IIa je
6 3a%v/6
h=HV2= a2 . Pesynraru: V = %a?’, M= GQ\/—.

283. Ha ocHoBy ocobuHa mapaltieJHAX Mpeceka u3pauyHaheMo MoBpIIMHY
B ocuose: B :4,5=122:32. Onaszae je B =72 dm?, ma je V = 288 dm?.

284. IIpema cia. 112, Tpoyrao AC'S je mpaBoyriu jeqHaKOKPakKM IIa je

AC = sv/2. Kako je AC = aV/3, cienu 1a je a = %_\/32 Hame je H = #, Ia,
53
jeV= 3
285. TemeHa Hombe OCHOBE Tpu3Me Cy IeHTpu 6 TpoyriioBa Ha Koje je

OCHOBAa JaTe MUpaMUie ToAelbeHa BEIWKAM IujaroHanama. OTyga ce Jako
M3pauyHa na je Bucuna Hi nobujene npusme jeanara rpehwunu Bucune H nate
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. a .
nupaMuze, a OCHOBHa MBUIA IIpu3Me je a1 = R = —5 (R je momymnpevHuK

Kpyra OIMCAaHOI OKO jeJHAKOCTPaHWYHOr Tpoyria.) [laie m3pauyynaBamo:

2 2 2 g
v = 34 B.lea\/gH:LaﬁH:

1
2 6 3 2 57"

286. Tpeba uspauynaru Gouny Bucuny h (u3 tpoyraa CCiN) u Bucuny

—b\? ‘
H nupamune ( us rpoyria MM P), cu. 113: h? =s%— (a 5 ) = 10* 67,

a—2b

2
maxie h = 8 uw H? = h? — < ) =28, na je H = 7. Pesynratu: P =

394 cm?, P = 122V7 cm®.

Ca. 114.

287. Omorau je jemHak 36upy moBpmmHa ocHoBa: M = 180 cm?. Canma
fako mspauyHaMo h =5 cm, ma H = 4 cm. 3ampemuna je V = 336 cm?.

288. IIpema cx. 113 npaBoyrau Tpoyrao M M; P uma omrrap yrao ox 45°,
na je MiP = H = PM = 5(3&—&) = a u Gouma Bucuua h = MM, = a/2

9 13a®
Pesynratu: P =a (10 -+ 8\/5), V=

289. [lujaroHaHM TIpPECEK MPEACTaBIbA JEeTHAKOKPAKA TpAale3, KOMe Cy
ocHoBuile d; 1 dy, OUjaroHaje OCHOBa 3apybibeHe MUpaMuze, BUCUHA je H,
BUCHHA NUpaMUAe, a Kpak je Gouna umBmua s. VI3 merose moBpumne, P =
dy +ds

2

H, nobujamo dy + ds = 22. Kopucrehu ce yobuuajeHuM ImOoCTyIIKOM 3a,

dy —dz\”

5 +
H? = s?. Onasze je di — dy = 10. Ca mperxomumMm ycioBoM, di + dy = 22,
UMaMO CHCTEeM jeHauMHa, U3 Kora HaJjasumo na je di = 16 u dy = 6. Jasme

u3padyHaBalbe BUCUHE TOMONY Kpaka U 0CHOBHUIIA, [006UjaMo Be3y: (
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je By = %d% =128 u By = 18, ma je zampemwuna V = 776.

290. ITapaJjesHu Mpecek je KBaaApaT uBuile b, Kojy JnobujamMo m3 ycaoBa:
6 :b6b=4:3 IHarae, b = 4,5 dm. Bouna BucuHa je KpaK jeIHAKOKPAKOT
Tpamesa ca ocHoBumama 6 dm. u 4,5 dm wmBucunom H = 1 dm. oGujamo
h=1,25 dm, ma je moBpumHa omoTada 26,25 dm?.

; a—>b
291. Bucwuny mapauyHaBaMo K3 AWjaroHAJHOD IIpeceka: H = V2.

3 _ 33 2
a®—b
V2.
6

292. Tauka npeceka aujaroHaja ey BUCUHY 3apybiheHe IUpaMUIE Y
pasMepu oapelieHoj ocHOBHUM HUBULAMa, 0ILHOCHO 0 : 3, Ia Cy BUCHUHE HEJIOBa
6 cm u 3 cm. Ilpecek je kBanpaT wBuie 4 cm. 3ampeMune genosa cy 152 cm®
n 37 cm?.

Sanpemvuna je V =

293. Moskemo ce kopuctutu ciukom 113. Hujaromassau mpecex ACCY Ay
uMa ocHosuie 2aV2 u a2, a kpamu ca BelioM 0CHOBOM 3axBaTajy yIJIOBE
V6
-5
Cama u3 Tpoyraa M M; P wanasumo 6ouny sucuny h?=H24+PM?= g(a—b)z—l-

—b\? —b\? —b
<a > = 7<a > , ogHOCHO h = A 5 /7. TloBpumua omorada je

dy —d
ox 60°. 13 Tpoyrna AA1@Q onpemumo Bucuny: H = ~i—2——3\/— = (a—10)

2 2
Mi=~/T(a? —b2).

294. Youumo mpaBoyrau tpoyrao C'A1Q, ca. 113. Hara je ny:x CA; = 18
cm, a 3HaMo 1a je C'Q = 12/2 ¢cm, na je H2 = 18% = (12\/5)2 = 36. 3ampemMuHa
je V =872 cm3.

295. Ha ocHoBy maTux momaTaka gobujamo jemHakoctu: By : Bs =9 :4 u
38 = By ++/B1By + By. OnmaBne je By = 18 u B = 8, ma je a; = 3v2 ¢cm u
as = 2/2 cm, nrn. Pesymrar: M = 1019 ecm?.

296. s ycaoBa M = By 4+ By = 10v/3 = 3. f1 + a2

_5V/3

h= - Camna u3 mpaoyrior Tpoyria MM N, cn. 114, nobujamo BUCUHY
2
H mupavune. Hajupe nanasumo: MN = OM —O1 M, = alg/g— ag(;/g = \3/3,
2
; 2v3
ma je H? = h% — (T\/—> ,

h = 12h, mobujamo

1
urn. H = ? Konauno je V = —2?1 dm?3.

297. IIpyra ocHOBa je Tpoyrao camdad matom. To maje mporopuujy:
\/Bi:\/By=108:72=3:2, us xoje Hanasumo By. (U3 Xepornopor obpaciia
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B; =270, ma je By = 180.) 3anpemuna je V = 1900 cm?3.

298. Yoummo Tpoyrao APA; Ha cu. 114. Tlo ycnoBy je <PAA; = 30°,

AP b
ma je H =A1P = —. Kako je AP=0A—-01A1 = R— Ry = a\/g_ﬁ’T

(0]

V3 3 3
-
je H = a-2 Sanpemuna je V = ﬁ( )
3 36
Ly B 3 3
299. Cnmyro mpeTxoHoM 3amatky: V = ——(a” — b°).

12

300. IIpema cuwmmm 114, mpaoyram tpoyrao MM;N je jemHaxoKpak.
21a3
ST

PauyHamMo cinuHO pelleiny 3anatika 296. Pesynrar: V =

. 1
301. IToBpumHa OCHOBE CBaKe OJ[ OJCEUYEHUX NUpaMUIA Je R ma 3a-

[IpPEeMEHY IIPeoCTaJor Aesa o6ujaMo KaJ o1 3alpeMuHe aarte 3apybibeHe mu-

B H H
paMmIe oIy3MeMo 3 g—f Hi= Z . Pesynrar: V = E(Bl +4+/ B1Bs+4B5).

302. Beha ocuoBHa uBuIla je nBa myTa Belia ol uBuUile APYre OCHOBE.
IlaTa paBan genu nBe GouHe cTpaHe Ha IapaliejorpamM u Tpoyrao. Mamn
Ieo mpecedveHe 3apy0bibeHe mupaMuae je o0WUHA TPOCTpaHa NUpaMUAa Uuja

je oCHOBa TpPOyrao MoAyAapaH Mamo] ocHoBu ngartor Tena. Oba nena mmajy

. : 1 B H
3ajeHAYKY BUCUHY, TIa je 3allpeMuHa Maiber meja: Vi = ngH = gt

, UTI.

Pesyarar: Vi : Vo =1:6.

303. Mamu ojiceuak je Ipu3Ma Urja OCHOBA je Makha OCHOBa 3apybibeHe
nmupamune. Pesynrat: Vi : Vo =3 : 4.

304. IIpeceune Tauke GOYHUX WBUIA CY CPEOUIITA TUX WUBUIA, ci. 115.
3ajeIHMYKM €0 je Tejlo Koje Ce CacToji oM OBe jeqHake 3apybibeHe M-
pamuze. JenHa meHa 0CHOBA je Bs, a apyra je tpoyrao M N P, unja je uBuiia

cpelmba JuHMja 6ouHe cTpaHe marTe 3apybibeHe nmupamume: MN = Fil_‘;__‘f}
1 2 1
TMospmmna Tpoyria MNP je: B = 7 (al —;—az) V3= Z(Bl + By + 2/ B1By).
. 1 H H
Tpaskena sanpevuna je V = 2. 3 E(Bz + /BBy + B) = 1—2—(31 + 5By +

9v/B1 B, + 2\/3132 + B3 +2\/BiB3).
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Cu. 115.

305. 3 ocobuHa HapalleJHUX Tpeceka JoOUjaMo Be3y: \/E : \/_Bg =
(H 4 v) : v, onakine je v = —h—@—
VB~ /By

Y maToM ciIydajy Hajupe oxpenmmo By m3 jemmaroctu: V = 3(31 +

\/EB;+ Bz), omuocHo 76 = 36 + 6\/§z—+ B,. Crasmajyhu By = z?, mo-

6ujaMo KBaAPATHY jeTHAUMHY: 22+ 6z — 40 = 0, Koja maje jemHO MO3UTUBHO
pememe: ¢ = 4. [akie, By = 16, 1a je, npema IpeTX0QHOM Pe3yITaTy, BUCHHA

JIOTIYHCKE TUPaMULe: v = —6_41 = 6. Tpaxena 3ampemuHa je V = 32 cm3.
306. VI3 By : By = a?:a?, 1j. u3 36 : By = 9 : 4, nobujamo By = 16, na je
sanpemuna V = 304.

307. Bucuny H 3apy06ibeHe NMmMpaMuple M3pauyHaMo M3 JaTe 3alpeM-
H
nme: 430V/3 = 3(31 4+ +/B1Bs + Bg). IMoBpmuHe ocHoBa cy: By = 2163

u By = 6v/3, na je H =5 cm. Caza u3 npasoyrior tpoyria MN M, ci. 116,
m3pauyHamMo 6O0UHY BUCHHY: h? = H?2+ MN?. Kako je MN = OM — Qs M5 =
6v3 — /3 = 5V3, 1o je h =10 cm. OmoTau je M = 420 cm?.

308. I3 By : By =4 :1 nobujamo a;y : a2 = 2 :1, onakie ce jJeJHOCTaBHO
3akibydyje Oa je BucuHa H 3apyGibeHe nMpaMuje jeAHaKa BUCUHU JOTIyHCKE
mupamuze, tj. H = k. Cana us npasoyryor Tpoyriaa MN M, ca 116, nobu-
jamo ma je MN = k3, omHocHo a1 = 4k u a; = 2k. Pesynratu: V = 14k3+/3,
M = 36k2.

309. BajeqHUYKM €0 je MpaBUIHA LIecToCTpaHa 3apyO6ibeHa MupamMuia,
4pje cy OCHOBHe MBUIE jelHake TpeliMHaMa OCHOBHUX MBMIZ AaTe 3apyb-
seHe nupaMuze. 1loBpImMHA OCHOBe IlecTocTpaHe 3apy6ibeHe nupamuze je,
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§(a1>2\/§:a%\/§_ga%\/§ 2

3

3
Ha mpumep: B = §a2\/§ = 7 = - By, urn. Pesyun-

6 3 4 3

TAT: 3alpPeMUHA je §V.

310. IIpema caumm 116, nat je tpamnes M PPyM,. Hheros kpak je Gouna
BucmHa h = 10 dm, a ocuoBuue cy MN = a1\/§ u MsaNy = ag\/g. W3 nare

moBpimHe je 96 = - ; i V3-8, 1j. a1+ay = 83 dm. Us IPaBoOyTJIOT TPOyTiIa
ay; — ag

2
\/§) = h®—H?, onmaxie je a1 —as = 4V/3. Jobunu

CMO CHUCTEM OJI [AB€ JIMHEAapHe JeJHAUWHE T10 (] U (3, U3 KOT HAJIAZUMO: o] =
Gx/gdmnag:Q\/gdm.I[axneal:a2:3:1,na,je(H+v_):v:3:1m

KoHaUHO je v = 4 dm.

M N My nanasumMo: (

311. IIpecek je mpaBOyraoHMK KOME je jelHa CTpPaHWIa BUCHUHA, a APYTa
npecedHa TeTUBa ocHoBe. [lyxuHy TeTmBe uapauynapamo [luparopusom Teo-

2 2
t 3 . HvV3
peMOM: <§> = — (7—> . Onasne je t = 7*\/?_) = —\/_ IToBpmuna mpeceka

2 9
H%/3
9

je @= :
p o7
312. U3 mare pasmepe H :r=5:2 je H = 7 3aMeHOM y TOBPIIUHY

R
mobujamo: 2rir 4+ 2rmH = 287, onHocHo 272 4 27- 077 =28, majerl=4,ar=2

u H =5. Banpemuna je V = r?nH = 20r.

313. U3 2r7 = 207, mobujamo r = 10, ma u3 ocHor npeceka ciaeau: 2rH =
30, j. 20H = 30. Bucuna je H = % Pesynraru:P = 2307, V = 1507.

314. Ilat je yciuos: 272w + 2rm(H — k) = 2rmH. Onasae je: 2r% — 2kr = 0,
ma je » = k u TpaskeHa zampemuna je V = k3.

315. OmoTau BaJbka UMa MOBPHIMHY a?, a obum ocHoBe je a. Cana us

) a . [
2rm = a mobujamo r = o Bucuna Bawmka je H = a, na je KanaluTUT JOHIA!
T
a’ a?
V =rirH = rp auTapa. 3a mHO Tpeba it = T dm? muma. Crenmjanto 3a
T T

a =2, norpebHo je jom 0,32 dm? suma, a sampemuna noHna je 0,64 murapa.

316. CTpaHuma oKo Koje poTUpa NPaBOYIaOHUK je 0ca — BUCHHA, a APYTa
cTpaHMIa je moaynpevHuk. Jlakie, jeJan nUIVHIAp UMa AUMEH3Hje: r1 = a,
Hy = b, ma je: My = 2abw, Py = 2a’m + 2awb = 2an(a +b), Vi = a®>7b. Kon
Apyror muauHiapa je 7y = b, Hy = a, ma je: My = 2abw, Py = 2bm(a + b),
Vo = b?mwa. Mo6ujamo pasmepe: My : My =1:1, Pi:Py=a:b="V, : Vs.
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317. O6a Baswka uMajy Bucuae H = a cm. IIpeunuk ommcaHoOT BaJbKa je
AujaroHaJjia CTpaHe KOLKe, a IPeYHUK YIHMCAHOT je MBMIA KollKke. Pesymnrar:
Ta

V = — cm®.
4
318. IIpeunuy ocHOBa OBUX BajbaKa Cy JMjaroHalle CTpaHa KBaapa, U TO
10 em, 17 cm u 3v29 cm. Y cBuM ciydajeBUMa BUCHHA BaJbKa je MBUIA KOja
je HopMaJHa Ha OBy AujaroHamdy. Pesymraru: My : My : Mz =25 :17 : 4/29 n
Vi Ve : Vo =T750:867:522.

319. Cnuuno IpeTxXoqHoM 3a0aTKy: Vo, @V, = 1:4.
320. Cmuuno 3amaTky 318. Pesynrar M, : M, = 32 : 65.

321. Canuno 3agatKy 318. Crosmalmsy MoIynpedsuk je 6 cm, a yHy Tpali-
wu 3V3 cm. Pesynrar: 1758,4 cm® marepujana.

322. OcHu mpecek je MpaBOyraoHWK ca cTpaHunama 2r u H, na je 2rH =
120 u H? 4+ 47% = 289. IIpBYy jenHauuHy IOMHOMKMMO Ca 2 W ca —2, Ia J0JaMo
napyroj. Ho6ujamo: (H + 2r)? = 529 u (H — 2r)* = 49. Onasae nobujamo nsa
cucreMa muHeapHux jemHaunna: (H +2r=23u H—2r=7) u (H+2r =23 u
2r—H = 7). 3amarax uMma IBa pemema: 1 =15 ecm, ry =4 cm, P = 1527 em?
u Hy=8cm, 7y =7,5 cm, Py = 232,5 cm?.

323. Tpaxky ce BUCHUHA BajbKa, a AT je MOJNyNpedHuK, r = 1,25 mm n

sanpevuna: V = 1000 : 8,9. Pesynrar: 22,9 m.

>

; IR
324. Ioaynpeunuk Batbka je 7 = {/ —, a BUCHHa H = QQ Pesynraru:
T

P=2R4+mQuV = %'\/ﬂ'R.

47VA/3

325.
9
. d .
326. IlonynpeyHuk BaJjbKa J€ 7 = —, & T€TUBA [0 KOJO] paBaH cede
coS —
2
: o .
ocHoBy je t = 2dtg 7 Bucuny mobumjamMo m3 moBpIidHe Tpeceka: H = % =
o
@ cos — -
——é. Pesynrar: V = — Q.
2dsin§ SHLo

327. 3anpeMuHa MCIYHEHOT Aejia cyaa moBehasa ce 3a 3alpeMuHy Te-
63v/2
12

Tpaexnpa: V = = 18V/2. AKko ce HMBO TeuHOCTH TIomMTao 3a H, oHua je
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2
r2rH = 18V/2, ommocno H = % =0,5 cm

328. OcHu ipecek je mpaBoyraouuk. CIuyHO pellermy 3anaTka 322, uspa-
gynamo H u 7. Bucuua npusme je H, a KaKo je 0CHOBHa MBULA a = rV/3, To je
31,2\/§

4
Hi =5 cm, 3ampemuna mpusme je V; = 135v/3 cm®. 3a ry = 2,5 ecmu Hy =12
225V/3

4

MOBPINMHA OCHOBE Mpu3Me: B = . imamo nBa pemtema. 3a ry =6 cm un

cm je Vo = cm?.

329. Papan ocHoBe ojcella o KOIKe IIPaBUJIHY TPOCTPAHy OHUPaMULY,
unje cy 6odHE cTpaHe MpaBoyrian TpoyriaoBu. OCHOBA BajbKa je KPyr YIIMCAH
y OCHOBY oBe mupamuze. lomupHe Tauke 0CHOBE ca CTpaHaMa KOIKE U TEMe
KOIIKe, BPX IMOMeHYyTe NMpaMuje, IPeACTaB/hajy TEMEHa jeJHOT IIPaBUJIHOLD
rerpaenpa. (Bumetu pememe 3anarka 98, ci. 43.) Bucuna osor terpaemnpa

: T s
je h = —, e J€ T UBUIla TeTpaenapa. Axo osHaummo ca 1 TIOJIYTIID EYHUK

3
oCHOBe BaljbKa, Tazda je T = rV/3, ma je h = r/2. Bucuna Baibka je pas3imka
Jy’KMHE IujaroHase Kolke, av/3, U ABOCTpYKe BUCHHE TeTpaenpa. Ilo ycioBy

je Bucuua H uetupm myrta Beha on r, ma je a3 — 2h = 4r, cn. 117, Tj.
. 3 V3 (2 — V2 .
a3 — 2rV/2 = 4r. Onasue je r = av3 = a\/—( \/_), na je H =
2(24V2) 4

3“37”/5(10 ~ V7).

8

a\/§(2 - \/ﬁ) SanpemMuna je: V =

Cu. 118.

330. PaBan ocHOBe BaJbKa je HODMAaJIHa Ha PaBaH OCHOBE MUPaMIUIE, I1a, je
paBaH Koja CaApKU . BUCUHY NMUPaAMUEe U OJOBU JBE HacIpaMHE UBUIE I1ap-
aJieTHa OCHOBHU BaJbKa, cii. 118. OBa paBaH cede BajbaK 10 KPYTy HOLY LaPHOM
OCHOBHOM KpPYT'y BaJbKa, & IUPaMUIy Cede M0 JeAHaKOKPAKOM TPOYIILY Y KOJU
je ynucaH nmpecedynu Kpyr. To Ham omoryhara na M3padyHaMO IIOJIYIIPEYHUK
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2
. a
ocHose. Hajrnpe uspauynamo 6ouny Bucuny nupamuie: h = | H? + <§> = B

SaruM, youmMo cauune tpoyriose SQT u SOR. Vmamo Besy: Q1 : QS =
OR : RS, 1j. r : (4—7) = 3 : 5. OnaBne je r = % Bucuny H; BaJjbKa
M3padyHaMo U3 caudHuX TpoyrioBa SOM n SPN, xopuctehnu ce npormopuu-
jom: OM : SO = PN : SP, omHocHo 3 : 4 = % : 1. (Oyx OP je upedHux
27w
-

; 3 .
Baska 2r = 3.) OnmaBze je Hy = 5 3anpemMuHa BajbKa je V =

331. Cumuso mpeTXoAHOM 3amaTKy: r = 3 cm, H; = 5 cm. Pesynraru:
P =48 cm?, V = 457 cm®.

332. OcHu mpecek BajbKa ca PaBHU KOja CaIPXU CpeNUlITa IBejy oc-
HOBHUX MBUIIA IMPaMUIE € KBAAPaT, KOJU je YIKUCAH ¥ jeHAKOKPAKA TPOyrao
a3 a3
eeree— H —_—

2

5 , ca. 119, Uz camunux tpoyriosa SMN u SMiN;

3

CTpaHUIa: a,

wasasumo H: MN : MyNy = SP : SPy, omnocuo a : H = —5 <a g —H),

3’7 (3 — 2v2
Onasne je: H = a(\/i— 1). Pesyntat: P = M.

2

S

=[5

M a p N
Cu. 119. Cu. 120.

333. CauyHO IPETXOMHOM 3aJaTKy. Y OBOM Ciydajy cy Tauke M; m Nj
a

Ha ci. 119 cpemumra nyxu SM u SN. Ilakie, I0JNylIpEeYHUK BAJbKa j€ T = T

2
Bucuna Baika je H = a—2—. Pesynrat: Vi : Vo = 32 : 37. (Oxraenap je
a?v/2 )
7

cacTaBJbeH O]l ABe MpaBUIIHE jeJHAKOMBUUHE TIMPaMULe, ma je Vi =

334. TpaskeHu BaJbaK je ONMUCAH OKO KOIKe U3 3anaTka 117 (BumeTn per-



248 JEOJAHAECTA TJIABA

r1 = V3. Tana je nsBoaunna Kyne s = 1/ H2 + r7 =V h?+ 3r?, ma jemmakoct

TOBPIIMHA, faje yCIoB: rim+rims = 2rn+2rmH, onrocHo 3r2+r\/3H? + 972 =

2r?4+2rH. CxpaTumo ca r u cpeaumo: \/3H2 + 9r2 = 2H —r. Iocie KBaapupa-
r . : :

a, y3 yciaoB H > 5 nobujamo jemmauuny no r: 872 + 4rH — H? = 0, xoja

H H
VIMa, pellerhe 7 = Z(\/g— 1). Honynpeunuk Kyme je rq = Z(3 = \/g)

348. Kax pa3BujeMo oMoTad y paBaH, H06UjeMo KPY»KHU MCedYak IT0BPII-

une M, monmynpeduHuKa s U LeHTpaJHor yria on 36°. Ilpema Qopmynu 3a
ws- 36

= 2rm, omarie je s = 10r. Cana
it LN
107’

AYXKUHY JIYKa OBOI' MCEUYKa HMMaMo:

U3 MOBpPIIMHE OMOTaya ciaema jeaHakoct: M = rxs = 107r?, na je r

OMHOCHO T = T Tpeba mam jomr BucuHa. Mspauywmahemo je u3 Bese:
T

1,1M
H? = s*—7? ommocuo H = V9972 = 31172 = 31/ 2—— . Konauro nobujamo:

11
‘r S

10

; 1 !
349. IyxnHa JIyKa ucedKa je 0O6UM OCHOBE KyIle: §-2~ 1bm = 2rw, ma je

r =5 cm. Kako je mata u msBomnuma, s = 15 cm, to je H = v/s2 — 72 = 10v/2
250mv2 4
g em”.

350. CinvHO NpeTXOMHOM 33aJaTKy, Hajla3uMo Be3y uameby s u r. Haume
st = 2rm, ma je s = 2r. Caemu na je ocHH npecex jenHaKoOCTpaHUYaH TPOYyrao
ma je TpaskeHu yrao 60°.

cm, ma je 3ampemMuHa V =

351. U3 ocHor mpeceka yodaBaMo Besy r = s-sin«, IIa je o6UM OCHOBe
2wssin . Y WCEUKy je JyK jelHaK IPOU3BOMY MOJYINpEUHUKa X HEeHTPaHOT
yraa: [ =s-p. Cnemu ma je 27ssin « = s, oJakie je TpaskeHU yrao:

p =2wsina.

352. OxgpennMo MONYIPEYHUK 7, Kao y 3a1aTky 349: r = 3 cm.

: 1916
353. Kao y 3anarky 350, nahemo Besy mameby s u 7, j. u3 2r7 = S7T180 )
) 9 2572

. or
mobujamMo § = T Batum u3z H? + 72 = s, ommocHo u3z 400 + r? = )

o sujamo r = 15 cm, ma je s = 25 cm. [Tospumnua kymne je P = 6007 cm?.

354. V13 moBpumMHe U IEHTPAJHOT yria Mceuka gobujamo Besy mameby
52w 72
360

(OJIYIIpeYHUKA ¥ W3BOIHUIE: THS = , Tj. s = 5r. Cama u3 omoTaua
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V=BH=d? <g— +-l/2—§>, a mospmmHa omoTauda je M = 2a’m (mBe Tpehune

oMoTaua mpBor u jexHa Tpelimna omoraua mpyror BaJbKa).
340. Bucuna Babka je H = ¢V'3, a MONYIpEUHUK je HOPMAJHO PacTojathe

. : a
jemHOr TeMeHa KOIlKe o] Te aujaronade. akie: r = W (Buneru pememme

20,37r\/?_)
3 .

341. Uz P = 7?7 + rws, ogrocuo 967 = r2m + 1077, HamasuMo r = 6 cm.

Satum, us r2 + H? = s? gobujamo H = 8 cm. 3anpemuna je V = 967 cm?.

samatka 105.) 3anpemuna Babka je V =

4
7“13

342, ¥Ycinos je r%\/?; = 41’%, oOJlAKIIE J& Ty =

1 i .
a Vo =2r3m = ng”m/??\/i ma je Vi : Vo =4:3v3.

. Hame je: V1 = %7’?%\/5,

343. IloaynpeyHuk HAIA3UMO U3 jeIHAKOCTHU: 7%V/3 = Q. Pesynraru:

mQv/Q
9 33
4 1672
344. Uz r: H = 3 : 4, ctemn H = ?r) ma u3 s2 =72+ H? =12 4 9T ’
.2
nobujamo s = f;)_r Capna m3 omorava Hasa3uMo: ras = 2407, ogHOCHO 5=
240, onakie je r = 12 cm. Bucuna je 16 cm, ma je zamnpemuna V = 7687 cm3.

345, W3 omoraua mobujamo rs = 260, omHocHO r2s? = 67600. 3aTum us
2 = r2+ H?, cnemu s? = r? 4 576. Ilonynpeynnk Qo6ujaMo M3 jeTHaUMHE
r?(r? + 576) = 67600. Heka je r? = ¢. Tama umamo: t2 + 576t — 67600 = 0.
Pemersa oBe jemmaumue cy t1 = 100 u ty = —676, Haxxe, 72 = 100, oxsocHO
r = 10. Sanpemuna Kyme je V = 8007 cm?.

346. OsHauumo ca V) 3allpeMUHY HajMamber [ejia, Tj. 3alpEMUHY IeJa
KojeM npumaga BpX Kyre. Ha ocHOBY 0coBuHa napaieIHUX [IpeCceka, MOJIyIIp e
UHUK 4 BUCHHA OBOT Jejla Cy TPU IIyTa MAakbU 0 MOJIYIIPEYHUKA U BUCUHE JaTe

; 14
kyme. Hakne: V; 1V =1: 33=1:27, maje Vi = 77 Axo ca V5 osmaummo
3alpeMUHY KyTle KOja Caap:KK Vi U TpaKeHHW oJACevaK, OHIa, pe3oHyjyhu xao

y IPEeTXoIHOM Clydajy 3akmbyuyjemo na je Vo : V4 =23 : 1, 1. Vo = 8V) = —.

27

. LTV

Tpaxkena zanpemuna je Vo — Vi, 1. 77
347. Onpenmhemo Hajnpe MONYIPEYHUK © BajbKa. AKo ca 7] O3HAUNMO

2
. rimH )
[OJIyIIpEeYHUK KyIle, TaJda W3 3alpeMUuHe 006MjaMo: s r27rH, oJaKIe je
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V2

. a a .
eme 0BOT' 3akarka). [losynpeyuHuk BajbKa je r = 3 u BucuHa H = 3 na je

y=&V2
==

335. [ouynpeunnx 4o6uUjaMo CIMYHO 3a1aTKy 332: r = v/2 cm.

3
336. Cununo 3amatry 332. Pesynrar: V = Zr;~(10 — 7\/5)

337. PaBaH Koja caJp:Ku I'OPHY OCHOBY BaJbKa cede TeTpaenap IIo TPOoyr-
Iy, UMju YOUCAHU KPYT MpeacTaBiba OCHOBY BaJbka, cii. 120. M3 camusoctu
rpoyrioBa SOM u SO My, rue je O1M; = r m OOy = 2r, uspadyyHaBamMmo

3
ouMeH3uje BaJbKa. Pesynraru: P = a27r(3 — 2\/5) uV = a’rv/6 (5\/5 — 7).

18
338. U3 rpoyramoBa OMN u OO; N uspadyHaMo TMOJYTIPEIHUK U BUCUHY
. . t
MpeKo JaTux ejemeHarta, ci. 121. Tako uz = sin f mobujamo: r = P
sin

t t
u ON = ictg,ﬁ. 3aTuM M3pauyHaMo BucumHy: H = Etgwctgﬁ, na je V =
mt3tgactg B
8sin?f

Ca. 121. Cu. 122.

339. IToctaBimenu ycios Moryhie je mCITyHUTH caMo aKo Cy IOy IIp eUHULIN

o6a BaJbKa jenHaku Mehy cobom. HeomxonHo je uapauyHaTy MOBPLUIMHY OCEH-
2
rim

271'——3——2P0, rue

ueHe noBpiy, cii. 122. To je ocHoBa TpaskeHor tena: B = r
2
i
je —— wuceuark AOB, ca nenrpayuauM yriom ox 120°, a P, moBpIIMHa 04CEUKa
2 2
. . . rer /3
tetuBe AC, ommocuo BC. Kako je <AOC = 60°, o je P, = - - ;/_
r2r (7’271' 1’2\/§> 2w r*/3
2

ﬂaﬁne:B:7’27r———3——2 :T+

. 3ampeMuHa TeJsa je

gL 0 g
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rrs = 320w, omHocHO m3 5r? = 320, mobujamo r = 8 cm u s = 40 cm. Bucuna

. 10247
je H=1+/s2—r?= 2rv6 = 16v6 cm, ma je sampemuna: V = —9——4—% cm?.

3
rryV/15
—3

355. CandHo IpeTXOoHOM 331aTKy: V =

cm, U3 KOJer cy

356. lo6ujamo BaJhaK BUCHHE ¢ CM U IIOJIYIIPEUHNKA

nsBaljene nBe Kylle Koje ce NOAUPY]y BPXOBMMA, & OCHOBE UM C€ MOKJIANajy ca
ocHOBaMa BaJbKa, ci. 123. [loBpumua Tesa je 36up oMoTaua BajbKa W JBE]Y
Kyla, a 3ampeMuHa ce Hobuja Kal ce 0l BajbKa OJy3My JABe jeJHaKe Kylle

. 4 av3 .
IVMeH3Mja: TTOoJyIPEYHNK je BUCHHA JaToTl TPOyrJa, Y cm, U3BOAHUAILA j€

. a ;
@ cm ¥ BUCHWHA Je 5 cm. Pesynratu: P = 24213 cm?, V = — cm?.

Can. 123. Cu. 124.
357. a) MoGujaMo jenHAKOCTPAHUYHY KyILy IOJIYIIDEYHUKA %, mna je

P= §(1&271' em?unV = ;—47r 3 cm?.

6) Ho6uja ce T3B. ABOjHA KyIla (mBe Kyme ca 3ajeIHHIKOM OCHOBOM U 3ajel-

3
adr
arakoM ocom): P = a’my/3 em?, V = a em?;

358. CinyurHo mpeTXoaHoM 3azaTky 6). Bucuna asojue kyme je H = 21
dm, a moONyIpPeUYHUK je BUCHMHA TPOYTLia KOja OJroBapa HajAyoj CTpDaHWUIM.
(Bucuny naiasumo Kopuctehu Xeponos obpasar.) BoyHe uBuIle Kyle Cy
ocrane ape crpanune. Pesyararm: P = 2167 dm?, V = 4487 dm?.

359. Y mpBoM ciydajy mobujaMo ABOCTPYKY KyIly (CIMYHO IPETXOIHOM
3aMaTKy), a y IOPYryM ciiydajy mobujamo Bajbak M JABe u3HyOibeHe Kylle
(cimuso samaTky 356). Y mpsom caydajy je Py = 336w cm?, a y mpyrom
caydajy mosprmuHa je Belia 3a omoTad BajbKa IOJIyNpedHUKa 12 cm U BUCKHE
4 ¢cm, 1j 3a 967 cm?: Py = Py + 967 cm? = 4327 em”. 3ampeMuna je y IpBOM



250 JEJAHAECTA TVUIABA

cnyuajy Vi = 1927 cm3, a y apyrym cayuajy je Vo = 2Vi = 3847 cm3.

360. Vspauynajmo unp. V,. JobujeHo Teso je mBocTpyka Kyla, Kao y

1 1 _ah :
zamartky 358: V, = —3-h§~a7r = §-Q-Ta~ha7r = 55- hom, Toe je S = iaha

/ | 2 2
MOBPIIKHA AaTOT Tpoyria. Cianubo gobujemo ma je Vj = gSh;ﬂr nV, = §Shc7r,
ma oTyJa CJeIU TPasKeH! 3aKJbyJakK. :

361. Bucuna koja onrosapa kpaky je hy = bsin2f3. Ilajbe cIMuHO 3a0aTKY
2 ;
358. Pesynrat: V = gbgrsm2 2.

362. Cimuno 3amatky 360. Pesyarar: V = %w cm?.

363. Cnmuno sanarky 357 6). Pesynrar: V = 1447 cm®.

364. Axo ca Vi o3HauMMO 3alpeMUHY Tejla Koje HacTaje POTUPAheM
Tpale3a OKO Mare OCHOBUIlE, Tamda je: Vi : Vo =5 : 4.

365. 3anpeMuHa Teja, Koje HacTaje pOTAlMjoM IapaJjielorpaMa OKO CTpaH-
uile, jeAHAKA, je 3alpPEeMUHNI BaJbKa KOJU UMa 38 BUCUHY Ty CTPaHUILY, & IIOJLyIIpe-
JHUK je oAroBapajyha Bucuna. Haume: V =V, + V] — V5, rue je V, sanpemuna
BaJbKa, a Vi u V, 3ampemune nBejy moaymapHux Kyma, ci. 124. IIpema Tome
Vo = hzﬂ'a = ahgm - hg = SThy, Tae je S noBpumHa mapajaenorpama. CaudHo

S
je Vy = Smhy. Mebyrum, us S = ah,, cnemu hy, = —, u cauuno hy = = Mpema
a
e g2 . 11
TOMe:Va:——ﬂ.I/IV[,:——ﬂ-,Ha‘]eVaZVb:—Z——:bZa.
a b a b

366. Yrao usmeby s u r je a. VI3 ocHor npeceka mapasumo s u H mpeko
r .
u H = rtga. W3 noppmmee Kyme je: S = r?m 4 rrs =

r. Umamo s =

cos & A
202 &
7r?(1 + cos ) 2mr* cos 9
= . OnaBe HAIA3UMO MMOJIYIIPEYHUK:
cos & cos «
1 S cos . 1 1
Py v— Tpaskena zanpemuna je V = §7’27TH = grswtga =
T :

cos o i
Scosa-tga [Scosa Stg§ /S cos o
60033% 2m 3cos% 2r

367. Ilpema ycaoBy jer = H —1u s = H+ 1. U3 Beze 7> + H? = 52,
nobujamo: (H — 1)2 + H? = (H + 1)?, omrocuo H? + 4H = 0. Caemu ma je
H =4, r=3;s5=b. Peayararw: P =32,V =127
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H
368. U3 ras = r’w + rH nobujamo: s = r + — Sarum n3 2+ H? = s? =

2\ 2 - T
(r—l— —7—r—> , mobujamo H = 7r3Tjr1’ ma, je sanpemuna V = 3(7:; i iy

: H
369. U3 ocHor mpeceka je tgy = —. V3 maTor yciaoBa 3a IIOBPIIMHY
7

cuem: 72w +rws = 4rH . Rako je s = \/r2 + H?, nobujamo: rr+m\/ 72+ H2 =
4H, ommocuo m/72 + H? = 4H —rw. [locie kBagpupaiba octaje: (16—7?)H? =

il 2L Hakae TpaskeHu yrao je t i
— = ———— . Ilakue Tpa = arctg ——.
r 16— 72 P grap Je g 16— n?

8rmH, a omaBie

370. Tlpeceuna paBaH ceYye OCHM TIPECEK KyIIE II0 IIPaBO] MapalleiHO]
TOJIYIIpEUYHUKY OCHOBe, I1a uMaMo ciandte tpoyriore SOA n SO Aq, cu. 125.
W3 oBux TpoyrioBa mobujamo: r :ry = H :dwus:s = H :d, a onaBie

) rd sd 5 )

jer = s = o W3 ycnosa o mpeceky omMoTava A00UjaMo jeqHAKOCT:
d? , V2

rrs = 2r{mws1, ONHOCHO Iws = 27°7r5ﬁ, Cunemn na je d = HT'

Ca. 125. Cu. 126.

371. U3 jemmakoctu 3anpemuHa B-H = lB~H1, nobujaMo ycioB na je
BucuHa Kyne Hy = 3H, rue je H Bucuua Basbka, cn. 126. Tana je usBogaumia
kyme s = \/9H? 4+ 25. U3 jemmaxocTy moBpmmHa caema: 22w 4 2rrH = r?m 4
rry/9H?2 4+ 25, onnocuo: 5+2H = /9H? + 25. OpmaBue je H = 4 cm. Kao mro

ce BuAY Ha cJi. 126, TpakeHa 3alpeMUHa je PA3JUKa 3alpeMUHa aaTe Kyle u
KyIle Koja MmMa 33 OCHOBY KPYT IOJyIIpedHuKa 71. [LoJylpeyHur 1 Hala3uMo

U3 CIMYHUX TPOYTJoBa: Py = — cm. Bucunaa nare kyne je 12 cm, a mamba
1900 3
Kyna uma Bucuny 8 cm. Pesymarar: V = 77!‘ cm®.

. H
372. VI3 maruba wm3BOJHUWIIE HAJIA3WUMO Ja je-§ = ——, TIa U3 pa3Mepe
sin ov

omMoTava mobujamo: 2rmH : rim— = m : n, OJaKIE je TOJNYIpEUHUK 7|
sin «v



252 JEJAHAECTA TVIABA

2nrsin o . 4n?r? sin? o
kyne 11 = ————. OHza je 3ampemuHa Kyre Vi = ez
m

Vo : Vi = 3m? : 4n?sin? .

mH, ma je

373. Axko je moBpIIMHA oMoTada IoJeibeHa y pasdmepu 1:2, onma cy obum
OCHOBE W IEHTPaJIHA yrao TMOJeJbeHH y MCToj pa3Mepu (kao Ha ci. 122).
[Ipeceunoj TeTuBu oArosapa HeHTpadHu yrao 120°, ma je Terusa: rV3. Osa
TeTUBa ca JBeMa M3BOoAHUIAMa oApehyje mpaBoyriiu jeAHAKOKPaKd TPoyTao.

. V3 .
360r Tora je AyskuHa u3BoaHUIEe: § = ——. OcTaje joul ma M3padyHaMoO BUC-

V2

3r? 2 . 1
nay Kyme: H = \/s2 —r2 = % —r? = 7:—\2/—_, ma je V = 67’371'\/5,

374. Nzpauynahemo nomynpeunux. [Ipema ca. 127 pauynamo us Tpoyria

H
SOM: OM = —[—{— u SM = ——. 3aruMm, y Tpoyriy SAM manasumo: AM =

tg g sin f#
w AL tg%
SM tg 3= o 7 Konauno, n3 npasoyrior tpoyria OAM wuspauyHaBaMo
sin
a2 o
nosynpeunuk: r> = OM? + AM? = — 3 <cos2 B+ tg? 5) . Tpakena zampem-
sin”
. H? 2 JQ
nHa je V = s’ (cos b+ tg 5 )
S
S
A, a2\ B,
a
A A B
Can. 127. Cau. 128.

Q . Kako je SM =
sin o

/2 . . . /2
5008 = = cos = Q , TO je BHCHHaKyHeH:SMSIHﬂ:Sln,BCOSg- Q ;
2 2 Vsina 2V sina

[ame je r=1/ 82—H2:\/£— sinz,@coszg- —ﬁ—\/—QQ (1— sin25c0s2%>.

15, .
375. IIlpema ciu. 127 je @ = 552 sine, ma je § =

sin o 2 sina sin &

. 27Q) . «@
IloBpmHEa oMoTava je M = rms = — 1 — sin? (3 cos? 7
sin «
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376. Iz s+ H = m je s = m — H. Takobe je r = Htgoa, ma xaxo je
s> — h? = r?, mobujamo: (m — h)? — H? = H?tg a. OaBae HAIa3UuMo BUCHHY:

H = m(\/l—l—tga— 1), ma'je r = mtga(\/l-{-tga— 1). 3ampeMuHa je
3
V= %T’zﬂ'H = —n%—tgza(\/1+tga— 1)3.

377. Heka je a momynpeunuk ocHoBa. Ta/a je BUCHHA BasbKa 2a, a CBaKa
KyIa uMa BUcuHy a. VI3BoHWIIa KyTie je av/2. Tlpema Tome:

3
%:QVk:2a37r:2-g3—7T:3:1MMU:2Mk:4a2wz2a27r\/§:\/§:1.

378. 3anpeMuHe cy MPOTIOPIMOHAHE KBa,APATAMA TIOJyTIPEeYHNKA OCHOBa
a3

—g rIe je a OCHOBHA

(BucuHa je 3ajeHMUKA), TTA KaKO J€ To = G M Ty =

uBHuna mupamune, 6uhe Vy, 1V, = p2 iy i,
379. Axko je H BucuHa KyIe, U3 OCHOI IIPECEKa HAJA3UMO T = HV3 n

3
s = 2H, ma u3 omMoTada: rms = 37r\/§, nobujamo: H = \/; Hakne, r = %

Kako je ocHOBHa MBUIa yIHMCaHe IIECTOCTPAaHe IUPaMUle ¢ = T = 7, TO je
2
27V/2
TpaskeHa 3alpeMuHa V = 5
380. [loBpumHa IPOM3BOJBHOT MHOTOYLJIa OIMCAHOT OKO KPYyra je/HaKa je
p-r, Tae je p monyo6um. akie, sanmpeMuHa onrcane TU<ns1:XMLFault xmlns:ns1="http://cxf.apache.org/bindings/xformat"><ns1:faultstring xmlns:ns1="http://cxf.apache.org/bindings/xformat">java.lang.OutOfMemoryError: Java heap space</ns1:faultstring></ns1:XMLFault>