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y‘-leﬁHhKOB' e paboTreH Taka WTO CO HeroBa :NoMoll Ke
MOXeL M CamoCTOjHO.f[a goarawl [Jo 3Haerara no maremarvka
wITO ce npeaBuaeHn [a ri CTeKHeLU BO.0Baa roguHa.
o Tyka. Ke Ce CpeTHeL MaK CO MHOXXeCTBOTO Ha npnpo,qHMTe
6poeBM ur—’nme payuoHanHuTe un peanrmre bpoesu, creneHute,
~anrebapckuTe paynoHanHn u3pasu # KOPeHUTe, Ke i NpowmnpuL
. 3HaewaTa 3a HUB 1 Ke Ce 3aro3Haell CO HeKOoW HUBHWU HOBU CBOJ-
CTBa ¥ NpUMeHW. VICTO Taka Ke Hay4uil Hoeu noumm v hakTy 0
mMaremarudkara norvka, Koja uma ronema fpuMeHa 8o mMaremartu-
_Kara,. CeKojQHeBHMNOT XKUBOT M 0COBEHO BO KOMITjyTEePCKUTE HayKu.
‘ MaTepujanoT wTo Ke ro usyqysaw e pasgenieH BO OCyM
TeMU KOMLITO fpeTcTasysaar 3aokpyxenu uenmnu. Cekoja Tema,
nak, e pasgeneHa Ha ogpepeH OpOj NeKymd Kou, UCTO Taka,
npeTcTasyBaaT 3@0KPYyXEeHU LesnHu. TemuTe ce O03HaYeHun Co
pumckuTe 6poesun of | go Vill, 'a nexymnte co 6901Kara Ha Temara

¥ pegHuoT 6pofj Ha rfexkuymjata BO-Temara. TaKa 1.6 3Haqm we-
- .cTara nekyuja o,q Bropara rema. »

Cekoja 04 nekummte e pasgenexa. Ha nomamm ,qenosn -
eAMHKN, WTO Ce 03HaqeHu Co Byxkan @, S, B, & 4 Tme

0f CBOja CTpara npeTcTasyBaar 3a0KpyxeHn uennnn. Bo cekoja

04 HMB MPBO Ce BOBEJyBa HOBOTO UAM Ce NOTCeTyBa 38 HeKoj
oMM LUTO e u3yYyBaH fopaHo, noToa ce gasa npumep v ce no-
crasyBa 3afada 3a camocroma pabota. Ha kpajot o4 nekymjara
Ce fasaar 3afja4y of CUTe efAuHKW, CO HYme peluasare Ke ce
3a0KpyXu NPeBraeHoTo BO nean/ara Mery tne 3agayu, 8o no-
BEeKe C/ly4an, nMa M 3ajaqv BO KBagpatyuwa. Ha Hus 06pHu nb-
cebHO BranManue. Tue Ha/wecro He Ceé BO BpCKa CO OHa WTOo ce
13y4yBano Bo fajeHara nexymja, Ho ce npe,asn,quM 3a rnorceTy-
‘Barkbe Ha OHAa LTO CHU ro nsyqyaan nopaHo a LUTO Ke ce npuMme-
HyBa BO HapejHaTa nexumja. |

Ha' kpajot Ha cekoja Tema nma 3a,qaqn 3a. nosropysa/-be u

yTBPAyBame Ha y4eHoOTO: BO Temarta;, a& noroa # TecT, Co Muja
MOMOLL CaMOCTOJHO Ke yTEPAML BO KonKasa Mepa cu ro cosna-

Aan Marepn/aflor oA Temara. /'Ipe,q ,qa 38/70'-IH6LU co peLuaBa—
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‘Ha gajeHa marepuja. -

N .. -

FbETO Ha TECTOT, HEONXOAHO € [a rv peuwuiy 3dpaquTe LTo ce

,,qa,qei-m nog HacnogoT: ,,3agaqs 3a nosTOpysame v yTBPAyBa-

e, [JOKONKy Hekoja Of HMB HE MOXKeLl ‘BeAHall fa ja peLniu,
yrsp,qn 04 Koja nekuynja e n norieAaj ro HaMALWaHOTO BO BPCKa
CO Toa, KaKo U AafieHnTe npumMepH.

Bo y4ebHuKOT ce pageHn u ,C[OI'IOI'IHMTEJ‘IHM 3a,qatm B8O

" BpCcKka cO cekoja 0f npepgsugenute rexuym: CO HUBHOTO peLua-
Bare Ke MoXeL “ywTe no[o6po Aa ro cosnagall npefAsugeHoTo.

Ha oppgenx mecta 80O YHEOHNKOT Ke FO CPETHeLl 3HaKoT -
) Ha T0a ‘MeCTO ce [asa-04peReHo ynatcTeo. He 6p3aj co He-

| rOBOTO KOpUCTere; NpBO [OGPO Pa3MUC/IM BO. BPCKA CO 6apaHo-

T0. Kaj OAPEAEHN COAPXKMHWA WM Kaj HEKOM 3ajgadqn e CTaseH

© 3HaKoT « (sBe3zgudka). Osaa’ MaTepM/a nnu 3agayv ce of n1ocso-

DKeH KapaKTep Hue He mopa. fa-m oGpaéoryeaLu ,qoxonxy cme--
Talu geka ce rnpeTveliuky 3a rede. : -

.~ ' Ha kpajoTt og Y4EOHMKOB C& Aapenm o,qrosopw mm ynar—
€TBa CKOPO Ha CUTE.N0CTaBEHN npawiara-nim ‘3agaqu. [loxesnHo '

e npe,q Aa ro I'lOI'ﬂeAHeLU og4rosopor unu pELUGHMeTO npeKy ca-

'MOKOHTpOﬂa Aa ce. yBeputl BO -TOYHOCTA: Ha ,DeLUEBHMGTO CaMO

Ha TO/ HauynH Ke CTeKHell camo,qosepéa BO- cebe 3a coBnagysare

s

- Hn3 yuebHMKOB. MMa M TEKCTOBU 04 uctopujata Ha martema-
Tukara. [lpeKy HuB Ke MOXELW fga cornejall gexa raa ce co3ja-

' Bana [onro Bpeme v 0f rofiem 6poj nyre, a HOBOTO. ceKoraLu doa-"
" fano KaKO pesynTar na norpeéme Ha 4OBEKOT. - -

3

N : .« Astopute

-



a, T.c. 6p0] 1o € pcu.lcr-me Ha pchHKa'ra x2 =a.

* KOPEHYBAHSE

CJTABA VL

> . Y -
\ \
RV
A ° . ) - P ot

‘ - Bunosme (BO §HI2) Oeka CO -eNeHeTo ce ‘pewasa 3a,uaqa wro e
06paTHa HA MHOKEeHETO.NO3HAT e npousaonor Ha B3 MHOXMUTENI3 Y eIHAOT

. o;n HuB, a ce Gapa .qpyrum‘ MHOMXUTEN AHanorHa 3anaua ce jaBysa Kaj
- GTeneHyBarbeTo: fAafeHa e BPeAHOCTa Ha CTENeHOT u- creneHosuor nokasa-_

Ten, a ceé bapa ocHosaTta Ha cremeHoT. Osaa 3anaqa e 06paTHa on

CTeneHyBarbe U CeBUKA KOpEHyBatbe. OsneKece 3an03HaeLu W CO Ha]Ba)KHMTe .
MOMVIA U ceojcTBa BO BpCKa CO KOpeHyBakseTo.

. . ~ . - DR

.

S £ N onM 3A"KOPEH -

[

L

’ = ‘ HeKa HU e JaJeHa paBCHKaTa x2 = 4.3a 1a ]a pellrMe oBaa paBeHKa
’ @o’ ~ Tpebha . Ja Ha_],ElCMC 6poj “umj KBaIIpaT e 4. Exen Takos 6poj e 2,

6u:uj1€u 2? = 4.Hcro raka, n 6p0_|OT ~2 ¢ pcuIeHHE Ha OBaa paBeHKa 6H}1C]KH
1 (-2)* = 4. BpojoT. 2 ro Hdpf‘I\OB\iC xaadpawen xopen on Gpojot 4. U Gpojor
© -2 € KeudpattieH xopeu on 4. Bpo;or , MaK, e KBa}IpaTCH KOpEeH Ol 6p0]0T 25

Ouneju 57 = 25,au Se¢ KBanpaTt,H kOpCH oa 25, ('mlep(n (- 5)2 = 25.

Onun'o KBaleaTCH KOpeH on eneH 6p01 ae 6p0] x "IH_] KBa 'Tpa'r e 6p0]0T

Ma-ja McUTaMe paBcHKATa « . R -

. o ®=a S Y

192> 0. Buaopme aeka 3a @ = 4 Taa uMa pemeHuja 2u-2,3aa =25
M)A pelucHHjd 5 M -5. OnuITo, MoXe. Aa ce q0Kaxe Aeka 3a a>0 pasenkaTa(l)
HAA IBC pelreHMja WITO CE ABa crpoTuBHH 6poja. Toa cc i KBAAPaTHU KOPEHH

.04 a HO3HTHBHMOT Opoj x 3a KO] X2 =aro 031«1a1{y8ame co CHM60r10T va.

le\a \/1—2\/_100—-10\/6

' prr()'ro pcmcm{e ce o3HadyBa CO \/?l_

N
'

20, a=03a-=20 paBCHKJTa MMa caMo eaHo pememdc - HynaTa

‘ox/qun 0 = 0. Ce O3Hauyea \/_ : -

():l 107w 20 MOXCME A2 3aK1yqu\ic ,‘ILKa aKo az= 0, Toram \/E =20

3o, A< O, cha a = -4. Janm pchm(aTa x? = —4 HMa peLUeHHE BO
MHOXKECTBOTO Ha- PCATHHTC Fpoc,Bn" Cm‘ypﬂo Hebda, 6HHCJI\H HE IIGCTOH

pcanu{ Op()] ‘-{HJ KBd,S[pZiT ¢ -4
/ . L
3uHau, KBd,IIpaTCH KO[)LH oa HCTaTHBCH 6p0_] BO MHOXECCTBOTO Ha

pCZl THHTC (p()LBH He HOCTOH

/A



-1 YTBp,L'[Pl KOH O CHCI[HHBC WCKa3u cc BHCTPIHPITH
a) Bp010'r 8 e KBaleaTeH KopeH on 16. S L

' 6) BpOJOT 8 e—xBanpaTeH KOpeH 04;64. ’
‘ ) e KBanpa'reH KOPEH O 5
,r).\/K\: 4V VEE =

2. Kou ox cnegHHBe H3pa3i HeMaaT cMmucia?

: a) '\/ﬁ;' 6) \/—4 B VD, 1)V TG,

25

o Ha ja vcruTaMe paBeHKaTa ) o » o

- R . x3=a. o o Q@)
Pemrenye Ha oBaa paBeHKa e CCKO_] 0poj X uMj TpeT CTEMNeH TO JaBa
6p0_]0T a. Taka, 2 e pemieHHe Ha paBerkaTa x> = 8, Gunejku 2° = 8. [la BuauMe
 panu -2 € peLIeH’e Ha paBeHKaTa X’ = 8. | » o ' '

o (=8
3Havm -2 He e peleHme Ha paBeHKaTa x* = 8. Ho, —2 e peme}me Ha paBCHKaTa
= -8, Guaejku (-2)° = 8. H3a.a = 0 paBCHKaTa )] HMa GHO, peLICHHe. -
HynaTa ouncjku 0° = 0. -

~ Moxe nma ce nokaxe u OnuITO JeKa paBCHKaTa X =az3aa = 0 uma

TOYHO €IHO pemeﬂne 0, 3a cexoj Bpoj @ > 0 nma TO‘-IHO EAHO PEIECHMUE -
MO3UTHBEH 6p0] M 3a CCKOJ Bpoj.a < 0 uma TO4HO eAHO PELUCHME - HETAaTHBEH '
Gpoj. ' : . ; o
Bpojo'r x 3a KOj x* = a ce BuKa Wipeliu KOpeH Of a. Cropep Toa, HOCTOM
TPETH KOPEH 01 KOj Gusto peareH Gpoj 1 Toa - CIIP[HCTBCH ‘

3 OIIPG,IIH KOI/I oa CHCILHHBC ncxa3u C(, BI/ICTHHPITH
\

a)de TpeTn 'KOpeH ox 64. B) Tpe’m KOpEH 01 “125 € —5

6)-1e¢ Tpe'm Kopeﬂ om-1. . T TpCTH KODEH O 100 e 10

Onurro \AKO 4 ¢ peaneH 6p0_] un npuponcu 6p0], Toraw cexoe
o pemex—me Ha pasenxa’ra ’
o . . ) n xn, = a ) -

IO X BO MHOXECTBOTO R,aK0 MOCTOH, C& BUKA 7 - TH KOPEH 01 Gpojot a. "

Moxeme Za pedeme ¥ ZeKa: n-TH Kopen O 6pdjor a e 6p01 qnj .
N - T CTEIeH e €HAKOB CO 4. - . 7

,

Bo- chxa CU peuleHujaTa Ha pasBeHkKarta x" =g ja jaBame, 6e3 fokas,
clleIHaBa ocnosua Teopenia: - : '

3a CeKOJ pearneH 6poj a > 0 1-3a CeKoj npupoaeH 6poj 1 NOCTOM

©[MHCTBEH NO3UTUBEH peaneH 6poj x wTo. € pelieHue Ha papeHkara
x" = q.

T




N

Bo mpeTxoaHuTe pasrienyBara BULOBME A€Ka € TOa ClIy4aj cO paBeH-. -

xute X* = au X’ = a. Bps ocHOBA Ha ropHaTa TeOpeMa MOXeE 1a ce JOKaxXe
Acka: S : ‘ o - ' ;

\

4° Axo n e Tapen 6poj u a > 0, Wozaw pasenxaiia X = a U0 X UMA CAMO

'+ Ose peweruja 80 R - dea MmedycebHo. cupomueuu peaaru 6poe6u

5° Ako n e Helapen 6poj, TWo2aws pageHKamia X" = a UMa Camo eauo pewe--
rue o R (nesasucHo 00 Woa,_xaxoe e a). ‘ ‘

~,

Taxa BO /BPCKa .CO 4 pemcrmja Ha paBeHKaTa x2 = 9ce cnpofuBHHTe‘
Opoesu 3 u-3, pelreHHja Ha pchHKaTa X =16ce2mu-2 PemeHneTo nak,
Ha paBeHKaTa X° = 27 €'3, a Ha X = =343 e—7.\ )

* 4. VTBpIH KOM 011 CIIEAHUBE chasﬂ ce BHCTHHHTH
a) MerTn KOpCH on 32e2. o ‘  \
6) TletTnt KOpCH 011 -32e2 '
B) qETBpTH KOpeH 011 -8le —3 ;‘ .
Q:‘ir) 2e ce;qMH KopeH og 128. .
'Bp3 0cHOBa Ha | YTBPIAEHOTO, 33 peme'HnjéTa Ha pas’eéxara X" = g umame:

- 6°. Koia n e Heuapeﬂ 6pq], cexolaw Hocudou n- wu Icopeu og“6pOJo1Z
@ u Wea camo. egen. Toj xopen fce oaHaltybaMe co (ce wulla n-wu
' lcopen og a).

HpMToa 6p010'r nce Bm{a KOpPEeHOB noxazaTen, bpojora - no'rKopeHos'

‘u3pa3, a CI’IM60.TIOT \AE 3HaK Ha KOpeHOT niun KOPEHOB 3HaK. .\

Ipumepu: ) 3amucor V§ oanaqua IIETTH . KOpeH on 32. .Hecuo ce nmpose-
; ‘ |

‘pyBa fieKa 32 = (6M,ue]1m 2° = 32)
. N

2) 3anucoT V-8 ozHauyyBa TpeTM KOpeH O —8; PaBeHCTBOTO
V-8 = -2'e TouHO, Gunejku (=2)* = -8. S

3) Bamicor V0. . osxwauysa JeBETTH KOpCH on 0  paBeHcTBO-
. to V0 =0 e TOuHO, 614116_]](}{ 0°=0. :

7°. Kora n e mapeH 6poj u a> 0, HOCTO]aT IBa cnpo'rma}m 6p01a urro

ce I0jaByBaaT KaKO n-T¥ KOPEeH of 6p010'r a. T103¥TMBHMOT Ol HMB Ce O3Ha-

4yBa co cimbosI0T Va, a CIIPOTMBHMOT Ha Hero 6poj (HeraTMBHMOT KOpDE€H)

c€ o3gauysa co: —Wa. Baa =0 mocrop €NVMHCTBEH N-T¥ KOpeH of a: V0 =

= 0, ounejgn 0" = 0. 3a a < 0, n-TM KOpPeH 0 @ BO MHOXKECTBOTO Ha peaj-

HuTe ODPOEBN He IIOCTO]’/I Ce BeJM yIUTE: n3pa3o'r X’/_. KOTa 71 € IapeH 6p0]
- ua<0 xema cMumca:. : :

Hocranxa'ra co xoja‘ ce o,zipenysa Y a ce BuKA xopeﬂysau,e.u

" IIpumepn: 4) 3amncor ¥64 ro 03Haqysa IIO3UTUBHIOT mecrn KopeH on 64.

PagencTsoTO V64 =2 € TO4HO, Gunejiu 2° = 64 C

’

Lo
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Oa uanomumc ncxa Ha'ramy, KaKo H noccra HaMCCTO ¥a ke nmuyaamc
camo \/_ n Aexa Va = '

-

-,
lIa 3a|mylume. KO2a n-e Heuapeu 6p01, Va uma

‘a € R, aa'koa n e uapen Gpoj, Woeaw cuné'onom Va

cmucaa 3a xoj 6uno
UMA CMUCAA CaAMO 3a
a =00 CuM(J'Oﬂ()Lu Va 3a a = 0 cexoaw uma cmucaa. o

5, Onpc;m KOM 01 cneaHmse H3pa3n'umaa'r cMuca:

a) VB 6) VO ). \/725'6‘ 1) \/15_

O a MCTTUTAME Ha ITO 6 CIlHaKBO (V/_)2 (\/_)2 = (2 = 4, 3Ha'~{M
w Uo7 (\/_)Z = 4. Hcro Taka (‘s/—)3 = 8 W onwro,
:
. axo 3anucot Va HMa cMHCra. ' - . e '
Taka, (V—4)2nuee em-{axos Ha—4 ﬁune)xu 3anucoT v—4 Bo MHO)KCCTBO-—
4 . TO Ha peanHuTe GPOEBM HEMa CMHCIA, ‘ ,
6. Onpenu Ha wro e CIIHaKBO ' .
LAY <.)V“='3Mvr
\

IIa UCHMTAME Ha IUTO ¢ cnuaxso \/a". Toa ke ro cornename IPEKY HEKON-.
Ky npumcpu. Ilpso, na 3cMeMe n pa e HCmapeH 6poj, Ha npuMep. v/35. Cropen
medmnnunja'ra 3a n-Tu }\opcu TOa Tpc6a fga Guae
C[LHZH\OB CO_TIOTKOPCHOBHOT M3

!

6poj uMj meTTH. cTemeh ¢
pa3 - T0a ¢ 6pojor 3. Bp3 OCHOBa Ha-Toa, V Voi="
= V(-2)® = =27 I/IJIM oo, ) -
’ ,‘V/a_;':a, R .
Ha ro ucrmTaMC crnyq‘ajOT KOra n ¢ napeH 6p0] Ha npuMep, oqurnem{o c
Acka-V2? =2 9. HO V(— )2 F ~ 2 6mxc]1m 'v(— )2 2.
.Taka,. V(=5 syl=s. . o o
3Halm Ko2d !

n e uapen 6[)01, UOWKOPEHOBUOT uspas cexozaus e uoauwu-
‘e bpoj u Va" ke 6uae Bozutiusen 6p01/ Crnopepn-roa,

E =, ‘
- 3Hauy, - — B \ E
' a Kora n € HenapeH 6poj, =
- |a|koran € napeH 6poj. -
. " A / » . - “ " B ) . ’
7. OApeau Ha WTO ¢ ¢IHAKBO: | - A S -
) VEOI . 6) V& ) V4P '

o _ 1) W -‘f



.On HcTopHjaTa Ha MaTeMaTHKaTa

3HaKOT 3a KOPCH NpBH 'O BOBEMC repMaHCKUTE \MaTeMaTanpH Bo XV

BeK. IIpBo. ce KOpHCTEN 3HaKoT V, T0feKa XOPM3OHTATHATa LPTa Hal MOT-
KOpPCHOBHOT M3pa3 ro BOBE] d)pa’HLlyCKHOT MaTeMaTHu4ap. Pene HdexapT Bo
1637 roamnna. TlokasaTenoT, mnak, Ha KODEHOT. Hax 3HAKOT, KaKO LUTO TO
KOpHCTHME ccra; BOBEJEH € AypH BO 1829 roavnHa oxn. xonaanxymT MaTeMa- -
anap An66p )Kupap .- ) i

3

@ Bewsu o
8. YTBp:Lu KoM on cnem{HBé utKasm ce. BUCTMHUTH: ’ '. N ’ v
a) KBanpaTcn xopeH o0 e 0 ' ' Lo »
6) Tpetw KOPCH on343e7. L . ‘ B -
B) Iﬁpmér_ \‘/E_Hem'a' -cwmcna. - . ’ -
1) Uspaser V-16 nema cmucna. S - -
1) Yerspru kopenon 225 € 5. |
-  9. Onpema Ha LITO € eNIEKBo ‘ ) ' ]
' _a)VTy 6 V23' s VT o Vst
10. Ko ce KBa/|pATHUTE KOQCHH 0'14 A 12 LITO & e/IHAKOB \/—" .
@ Cnopt'ru_( TH BPEAHOCTHTE 11a Cn;mmnc KOpeHM: . . e ’ - o
: »'a’)v V8 u W Vo..6) V5 oy W51 o .‘ i

VL2. TIPOIIMPYBAFSE H CKPATYBAFLE HA KOPEHH = -
@ HpOllalyBalbe Ha KOpeHH. chlo ce yTBpAyBa iCKa *C TOYHO
PaBCHCTBOTO V8=V64 (3amaua 11 og MuHaTarta nc;_xun]a)_
chIBMLTHHZl V8 = 2mn ‘5’6_4 = 2. Ho, ZaZeHOTO PaBEHCTBO MOXKE fia ce 3a-
‘Tole 1 Ha CTIEAHMOB HaNMH! ST e ' '

L \’/? \/"26.‘

Bo cny4ajos, Moxe na cc CMETa fieKa KOPEHOT -Ha jJecHaTa CTpaHa e

7 no6neH O KOPCHOT Ha neBaTa crpaHa CO MHOXEIbE Ha Kopcnosnor noxasa-
S Ten U I‘IOKa3aTcJ'IOT Ha CTEMEeHOT I0A 3HAKOT Ha KopeHOT co 2 Tquo e u.

: ‘_paBCHOTBOTO Y/"— ‘€/3_8 (IIposepn!)

4

BOOHLHTO Ba)l(l/l " CJ'ICIIHaBa Teopcma

‘ AKo a e no3uTUEeH peaneH GpOj wm, nUp ce npuponHM 6poeBM ToraLu
SN \/~ \/7"— _‘ W

'Mokas. CHOpCﬂ YC/IOBOT Ha TeopemaTa U ABETE CTpaHH Ha paBeHCTBOTo ’
(1) & TIO3MTHBHH Gpoesu 3a na AOKaKEMe AeKa Ce €OHAKBH, AOBONHO ¢ 1A



IOKAXEME [IEKA CE EJIHAKBH ‘OnpenCHHfTCHéHH Ha M3PA3MTE Off JIBCTC CTPAHM
- (Bp3 ‘OocHOBa. Ha exBnBaneHouaTa a” —b” <=> g —-b 3a a>0,0b >0 o
.n G N) ‘ . s

J_'[a ja. O3HaYMME' JieBaTa CTpaHa co L a necx-laTa co D
‘ an - (\/ mn)ﬂp = amp B -~
L7 = (VaFym = (Var)y = @ = a

3HZI‘-IH,\L"I’ = D"” Orryka cncnyea neka L = D, co-
AOKaXaHI.

’

HITO TcopemaTa €

Cnopen OBaa TCOpCMa BpeIIHOCTa Ha KOpeHOT Var (a>0,mnc N)
He Ce MEHYBa, aKO KOPEHOBHOT I10Ka3aTell M M0Ka3aTel0T Ha HOTKOpeHOBHOT
H3pa3 ce MOMHOXAT €O €4eH HCT npupoaeH Gpoj. Co oBa e AalieHO. eaHO
CBOJCTBO Ha KOPEHOT IUTO Ce BHKa npomnpynax-bc Ha KOPEHOT. B

‘ HpHMepH' 1. da 1o dpowupume co 4 xopeuow v’ (a > 0).-
Pememle. ¥ = W

2. KOpCHOT Vab? npoumpeﬂ co 3 e em{axos Ha
A% (ab%)* = Va'b®. , ,
1. HpOI.LIled TH CO 3 CIIGXHMBE KOpEHH: - R

a) Va?  6) Vabh  ») Vab’®  (a b c>0).

Bp3 OCHOBa.Ha PaBEHCTBOTO (1), KOPEHM CO Pa3IMUHHU KOPEHOBH [TOKA- .
3aTeNTM MOXe Jla ce CBElyBaaT Ha KOPEHM CO MCT MoKasaTel. - .

.Hpumep 3. ZIa 2u ceedeme Ha UCTH KOperoe noxasatien xopeuume
- *'Q/J—(—H‘Q/_(a>0,x>0uy_.>‘0).
Pemeﬂne.- H3C (3,4, 6) = 12. -
Va = Ve v = Viy = {2/— ¥y = \/_

H HaTamMmy Kc CMCTaMce ncxa TlpOMCHHHBHTC BO HOTKOPCHOBHTC H3pa3n :

HPHMadT HO3HTHBHPI BPpCAHOCTH H nexa HOTKOPCHOBHOT H3%33 ‘BO ucnm{a C »
MIO3HTHBCH.

il

’2’ Cseau TH Ha HMCT KOpCHOB Nokazaten: Vx, \/_ \/'

3. Vickaxu ja TeopemaTa oX I'IpCTXOIlHaTa CTpaHIdHa co ynm‘pcGa Ha

kéammpuka'ropm »32 ccxol a I10TOA 3aMHIUK ja CO-TIOMOIU HA CUMGOTH.

Cxpa'ryBal-bc Ha KOpCHH. PaBCHCTBOTO (1) 32MHIIaHO BO 06pa’rHa
o_ Hacoka :

o . ,‘ . R j .
- »J’/fl'"p — -Q/am. j

@

ynaTysa Ha Toa Aeka bpegHocilia Ma egeH xvper og Uosutiuber peaser 6poj
He ce meHyba axo xopenobuotl liokasaiien u Toxasailie0w Ha- uouucopeuobuow
uspas ce uogeﬂaw co Mexoj HubHu 3aegHut¢xu genuides. . «




N . “’ . - . 'n - . . R . . .
Taka, ako € faaeH KopeHoT Va™ (a > 0, m; n € N) u npuroa 3a Gpoesure .
m K n [OCTOM 3aeJHUYKH aennten k, Toram -

n ik —r
var = vamk

OBa CBOJCTBO-CE Bm(a CKpaTy'Bal-be Ha xovpemx_.‘
Hpﬂmcpn' 4 V& = \/_ 2 ‘
Ve = V@ = \/sz—
4. anocm TH cne;mmse KOpeHHu:
)xF o) VaBneE,
Bex&ﬁﬁ ‘ | ‘ B

Hpoumpu TH €O 2 CTIEAHUBE KOPEHM:

J a) Va6 V. ' o
A\I CBC[IM I‘P[ KOpCHMTC Ha 3aCﬂHH‘{KV[ KOPCHOB noka3zareJl: .
a) .‘?/_, Yy u V_ ~<‘ - L v
\f anocru ™ KOPCHHTC
2) Vayl.  6) Vxyiz: —-3a) V/m
,& Hposcpu Jaly ce TO‘{HH DANCHUTEC panchTna

) VEITE = VEI- VIS 6 VEaT - VB Var

\/1_ Ve \/8_— _ V&

25 W8
VI.3‘._~KOPEH.YBAH>E HA HPOH3BOII 14 KonyfliHHK' o

@ KOpeHYBa}BC Ha HpOPBBOlI ,[[a TpecMeTaMe Ha WTO € CAHAKBO
\/64 25 (3anaana 8 mox a -ox MHHAT4Ta nexuma) '
V6425 v1600 = 40, Ho u V64 - v 25 =8+ 5—40

Cnopcn TOa, TOYHO € PaBEHCTBOTO:
\/m‘ V64 - V25.

YouyBanme neka KBaﬂpaTeH' KOpeH 0 IPOM3BOJ Ha ABa noznTnBﬁn 6poja
€ 'eAHAaKOB CO MPOM3BOLOT OX KBAaJPATHHTE xopelm Ha THe" 6poeBH Ho,

OHI.UTO BaXXH CJIEAHAaBa Teopema L

T

i AKo a Wb Ce NOIUTUBHM peanHm 6poeBM Toraw 3a CeKOj npuUpoaeH
T 6pOJ n BaXM paBeHCTBOTO =z
R |

- Vab = V‘V“ Sy




\ ) B ‘ ) T
Jokas. Heka L = <'/ bub = ‘Q/_ ’(’/— BpOCBHTC Lu D ce HO3P[THBHH.\

3a. ma Dokaxeme nexka - L. = D,gosom-lo e na HOKaXKeMe LeKa.Ce eAHaKBH.
'HCKOM HHBHH Ope]eHH CTETICHH.

.’, ~ i Ln/_= -v/—) =ab ‘ ‘
R = (Va - ‘C/b) (Va)" (v/‘)"-— ab

3uaum, L" D" co mro TCOpCMde c ﬂoxam‘ma (3meo 33 L >0,D >0
. L” D”< >L = = D). )

\

Fipumepr:” 1. V5727 = BT =273 -
| | 2. YBTE%S - VBT - VS 15. T
3.‘\/38‘0(3 ‘.—",\S/g VN = 2_1

1 Oape:m Ha WTO ¢ c:méxso a) \/1000 125, 6) \/8\3a-

Ila ro’ 3dITl/ILLlC\I(, deCHCTBOT() (]) BO o(pdTHa HacoKa:

Va VB =Vab, | o

" -

. Co deLHCTBOTO (2) ¢ aaacHo npamﬂ()'ro 33 MHOXKCHC Hd K()pu-lu co
. CAHAKBY KOPCHOBH NOKa3aTCN.

~

M())KU\[C Ja puu,\w acka: oo -

il pousbogow og lCOpeHu co uctau xopeuobu uoxaaawe/zu e ‘kxopeH- co
ucwuow doxasaties1 u co UoWxOpeHob uspas wio e egHalcob co up_ousbogow
09 uolwcopeHobuwe uspasu Ha lcopeHuwe wito ce Mﬂoxauz C

3 3 R '
ﬂpuMcp 4. a) \/_ v'§' v 3 = 6. T ‘
< o ' ' . : -

RE (’) ‘/—‘_'_ :/:=\/\—" Lo B .

2 Oapeau ro np()usB():loT o l\Op(,HHTL Vx, V o

. AKO ,led K()p(,HH wITo €C \lH())KdT H’\lddT pPa3AHUYHIL KOPLHOBH n()Kd3d— ’
T(,'Ill ﬁp(,TX(),IIH() pr()d Ada c¢ CB(,,'.Id'I H4 KOpPCHH CO L,ILHZ‘IKBH I'lOl\djaT(,"IH

N

ﬂpHM(,pS Q/T \/_‘ \/7 1\2/_“ \/—Y“ L T T
- 3. (),Ip(,,'lll rH C"I(,,ZLHHBL, npohss(uu ' L R

PdBLHCTB()TO (1) MOXKE 33 cC npmuupu‘ﬂ Ha n()BCi\e on aBa MH())KHT(.Hd,
Tde dK0a>O[)>0c>0 :

a-—

’4

rrr ‘/_abc e

T
o7

CeKako, BaXH M paBCHCTBOTO BO 00pAaTHATA HACOKA;'

 Tpumep 6 &)X W VB =VRE D o



. . .
: A .

OIIpCIU/I I‘H CJ'IeIlHHBC l'IpOH3BOILH

T2

4
a) ‘/— V2y - \/37 - 6) Vaa. - \/_b7
@g Kop/e'H‘yBa}bc”Ha xognm{ﬁx-;"ﬂa ONpCAMME Ha ILUTO € e1HaKBO
25 (3a£La'{a 8 oz B) ox MHHaTaTa J;cxunja) -
~ /100, | VIO 10
=2 s =2 . 7
25 \/_ . HO M s 2
Criopen Toa TOUHO ¢ PABCHCTBOTO: L | :
100 - E / 1-00" : . o ‘ )
: OnIITO BaXH TCOPCMATA: ' > .
AKO a u b-ce nOSMTHBHM peanHM 6poeBM ToraLu 3a CeKOJ npuponex 6p0j
1, TO4HO € paBeHCTBOTO - o
Vel 5 .
o “ -

TcopenmaTta T.2 ce J20KaxkyBa ¢1MuHO Kako u T.1. JoxaxH ja!

w

(\‘u
\
/

2

.rlplfocp7. "Vooz = - = —, ‘ N ,

27
J

81 T .
5 anC\lCTd_] \/_———— - . : o N

. 3a

1

10 000
PaBCHCTBOTO (4), samnmuwaHo BO 06pdTHde H3COK4, IO AaBa I'ldeH'l()TO

JCIACHEC Ha KOpCHH co C,IHdKBH K()pCHOBPl moKa3aTC o,

- L G

- - B .
. N

. : . \/b
6. 3armum ro, CAOpeH deLHCTBO ro (5), deBHJIOT() 3a ACACHC HA Kopum

v

€0 HCTH KOPCHOBH nokasaTeaum. - . .
7. HNogcnu ro. KOpeHoT \/x y co KOpL,HL)T \‘v (x> ‘(), y > 0).
pHUMCD- 8. - Ja ro oapeame K_O.‘TH‘{HHK-()Tr ‘(‘/—7

. ' ) : E‘/——‘r v 24/ s

= " VFQ’ \/ \/ Y

PcuicHue. H3G (-()A ) =23 = Y o0 =Y
- S /\\/ Xy \/—F—J x)’



~

o Bex6u . o
\/8 .Mpecmeraj: o . B - . ‘ :

\/ 2) V& T00.  6) V&S00 5) VIZ5- 7.

. - Hpecneraj: ‘ o - :
2) V2545, 6) Wyt | : g
. TloMHOXH, a oTOA OnpeaM Ha UITO € enﬁaxsé: '

'

VT VI VA VIO - VIS, ) VG
- 11 peCMeTaj Ha HajKpaToOK HauWH: .

Jz a)\'lOlz—ZO2 6)\/1002 967 \1‘1172—}082 -

H3Bpum TH HasHAYEHMTE onepauHH

13. H3Bpum U HAZHAYCHHTE onepauuu

‘S a). VI - Vil Ve, 6 \/’_'4'" Véa 6’ - \f‘2' '
Hpecm;raj: o _ )
a) V%: 6) \/%_ ) \7%?. ‘ B

. . - . <
) \SIS HsBpum ru HasHayeruTe onepauyu:

AY
N

a),-_‘/;_;. és)‘\;’/'_‘r N2 K

3 A VrovE- B e.Va . aE - YE
14. 7 '

16. Haspum U Ha3HAYEHHTE OITe PaliMu: ) T

S 2) \/—Z ‘/E 6) V& 1?/7 ' . ) -
Bps ociHoBa Ha TCOpemMaTa 3a kopeHyBarse Ha npouasou u CBOJCTBOTO_- o .
Va = a (@a>0),. '

yn pom‘n"ru,cnemqusc M3pasu: . -~ -

a V&l 6 V&%, Ve o

L VI 4 HOPMAHEH BI/III HA. KOPEH

i

@ Hanncxysax-sc Mnoxn'rcnn r(pen 3HaKOT Ha KOPEHOT. Ka] KOpCHO’r

a \/—-5 rloxa3a'ren0'r Ha HOTKOPCHOBHOT u3pa3 € TorojieM on noxa-

3aTENOT Ha KOPEHOT, Momeme na 3anmueme V&S = \/'&3_a7
Bp3 ocHaBa Ha TeopcmaTa 3a KopeHyBax-be Ha TIPOM3BOA, _ .
L Ve E = \/__ Ve = a\/71
\ - \/BT = aVa?, - .
Co oBaa Tpchd:)opmauu_]a Ha naneﬂnor KOpCH mBne'-ch € MHO)Km'en

HpCIl 3HAKOT Ha KOpeHOT

IS



Hpumcpn' L V& = \/_Fa= W'-‘%=.WE27[’_ -:/‘Z=a2-\‘>/‘;—

2 VA = B Txi= V. YE - vzx_ss .
3.@ 1/2'5_' 5V'2

On HpHMepHTC MO)KC Aa. ce corncna aexa H3BJIeKyBaH>eT0 Ha MHO-
KHUTCJ Mpe 3HAaKOT Ha KOPCHOT . MOX(C pa.ce noem{oc'raan Taxa Ha

IpUMEP aKO € fafeH- KOPEHOT ‘Q/ “,opumro m>num=n-p+gq, a>0,
Toraw a” = q"? - g = (gf)" - Bo TOJ Clly4aj, MPeR 3HAKOT Ha ROPEHOT Ce
U3BJICKYBa @, a BO KOPEHOT oc*ranysa @i, T. €.

VE=d Va lalxb"m=n-p+q' (‘q<'n:n a>0)

_Tipumepn: 4. f/'yT7¥y \/)7 Buaejku 37 5-7+2

5. V5 y14 = xy2 y 6une]m 7=6" 1 + 1, al4= 62+2
oo T3 7 @
6. b5 = —b— A (O6pa3nox<u To pemcﬂuero)

1 H3B'!€‘IH I"H I'Ipf:ll 3HAKOT Ha KOpCHOT MHO}KHTCJ'H/ITC OITO MOXAT aa ce.
H3BH6“I&T

_a)%ﬂf.’ . ‘6’) VEE. B)

6 BHOCYBaI-bC MHOXHTCJ’!H TlO)l 3HAKOT Ha KOPCHOT cha C JagcH

a n3pa30'r aVb KaKO Ke ro BHECEME HOI.{ 3HaKOT Ha KOpCHOT

I\iHO)KP]TC"IOT LITO € HDCII 3HaKOT Ha KOPCHOT?

. L W = \/23 \/F Vab
3Haum; uocwaulcawa 3a brecybarwe Ha MHOXUTeN H0g 3HaKoW Ha Xope-

HOW e 06patina og @Waa 3a usbﬂexybawe MHOXUTlen Upeg 3Ha1cow ®a xopeuow

HpHMCpH‘ ”7‘ . x‘\s/i = \S/F\s/)_z =¥y . a a

On npnmepnae MOXE Ja-ce coriena aexa noxom(y npea KOPeHOT uMa-
MHOXHTEJ 32 -Aa Ce BHece r[o,q 3HaKOT Ha KOPEHOT, Tpeﬁa NPETXOMHO - ua ce.

CTEMeHyBa €O xopenonnor TNOKa3aTel.
2. Bnecn i MHO)KHTcIIHTc ITO ce mpen 3HAKOT Ha KOPEHOT:
a)x\/y 6) x° V/xE ©oB) xHyVxy. r) 3V3.

Ese ymrre chonk'y NIpUMeEpH.
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I'lpuM(:p 10. ,[I aiu bHeceMe flog 3HaxolWl Ha KOpeHoW MHoxuweﬂuwe wilo' ce
' ipeg :maxow Ha xopeuow T -

a)x\/— 6)b\/_ \S/g L :

Pcmcmdc.. : o -

| B)'_ \/—_ Wa r a -

- a.‘) b -

‘3. BHepn ru 1\1_H0)KHTCJ’IHTC ILITO Ce Mpes 3HAKOT Ha KOPEHOT.

x 4y- N
a) - Tt 6) b3 a}_-. A , '
Co chonxy npnMepH Ke cornenaMe KaKo MOXE 7a ce TpaHChopMHupa

CACH KOPEH €O MOTKOPCHOB HM3pa3 nponxa BO KOpEH €O HOTKOpeHOB u3pa3
ucn anrcbapcku u3pas. - . oo .

.- ~

Hpumcpn: 13/‘ A /u\ Ve l\/_i
, “ y ooy o
Sx f 5x 5»2 VT
: X f S5x- yz . 4
1. \/— N
Ty Y2 Yz Al yz Voxy 2
oA SR ' CNATv L1 L ' -
o V- = FAGT
4. Bo crleIHUBE KOpCHH 0cn06o;m ce 0;1 uML,HuTenn're Ha HOTKOpeHOBHTe
' H3pa3M: B

‘a)\/_' 6)\/— B)\b/;?  ‘ _”.

HopmancH BMI Ha xochor. 3a eneH KopeH ce BEJIH nexaae—so -
u HOpMAJICH. BUAL (YpoCTCH BMI) KOFa MOTKOPEHOBHOT M3pa3: HC
COAPXKH UMCHHTCI, HE COAPKH MHOKMTEIH LITO MOXAT Ja CC U3B/I€4aT npea
3HAKOT Ha KOPCHOT W Kora MOKa3aTenoT Ha 1_(_0pc1«1/01‘ M MOKa3aTesloT Ha

‘ho-rKopCH()Bnormpaa HCMaaT 3aanm{xn'ﬂenu~Tcn. P o

HpnMcpn 34 KOpCHH BO HOpMdJ’ICH BUI- _
3\/3' ab\ﬁz—b--' = \/_xy \sz-i-;z o : o

~

Hc ce BO HOpMaIICH BUA cnennnse KOpCHH

sfaf WYFE >0y 1 V2 V2.
- ' x

v



. N ‘ )
. ) . L /

5. 3a CCKO] ox ropHm'e KOpCHH yTBpAH. 30LUTO HE € BO Hopmaneﬂ BH}l
HpHMCpH 3a CBCR)’BaH:e Ha KOPEHU BO Hopmaneu Bym '
1 3 R ] _./ .~ i
14\/. \ff \/xf_
1/ \/8 v IR 4
15. ” = —V¥y xf‘é?y._
16\/2——"/— - 10v2. SR
6. CBC}IH_ M BO HOPMAsICH BUA CICIHMBE Kop.el—m'f

L 5/; : 4 ‘ ‘5-/\ o
a) - 'i, B i) i - B) E . r) v40. -

A : b7 -

ﬂ:Bex(ﬁu B

7 H3Bneun npen 3HAKOT Ha xopeHo-r WITO MOXE [1a CE H3BNEYE.
\/ ay Vab. 5)\/16ab3. T gy VBB

Biiecu ri O3HAKOT 114 KOPEHOT M NPHTOA YT POCTH IO NOTKOPEHOBKOT M3pas:

X

D @) AVE. . 6)/3?/7. L 5) f /2.
9 Ceenu 1 BO HOPMHHEH BHJ] CIFEJHHBE KOPEHH: o : :
oV o VE o wVET

10. CBCZLH TH BO nopmam.u obank KO[X.HHTC BO CIEJHUBC mpaawa noroa 2 yNPOCTH IH:

a) \3/' o esb /T pENT .
. X0 — ' -

a+b a-b oy

I'I3B[')IUH 0 Ha3HAYEHOTO CTcrncuyname:

/\ Ed
- 4 v ' . oot

--'a) ()’ 5) @ b“ ») (—) ' =
Bp3 ocHOPa Ha 11])ar;w1a'ra 3a crencny‘nalbe M Teopemara sa KopcuyBalbc Ha npowssoa
OTIIX: Nigs Ha LUITO € €111aKBO. N .

‘a)(\‘fi)-'_"ﬁ)(\/;). ”B)(\J/—r— - - -

S - . . . -

VL5, C"T.EHEHYBAI-BAE H KOPEHS/BAH)E HA KOPEHH

. ~ - 4 .
@c CrencHyBame Ha KOpCH HOa Bni‘mMe Ha mTo e elIHaKOB (Va)?

(a > 0) ‘ - - ' '
- (Vay= Va - VE-.«‘ VZ-VE:‘W',T.& S

Cnopen ropHOTo (\./_)4 = VT?F = W. Hokaﬁxu!

2 Maremaruxa 3a”I rofifHa IPHPORHO MaTeM. ctpyxka o : . ’ 17



-

’

-~ BoonmITo, 3a CTENEHyBake HAd KOPEH BaXH ClleHaBa TeopeMa:

3 T, Ako a € R*un p € N, TOFail e TO4HO paééHCTBOTo_
S (,\”/E)v=’%5 o 1y

P

Hoxs. L* = (V&Y = <«/‘)”“ @y =
= (VaPy = e -
L‘—D“—>L D' o :

; L . _

co 1uTO0 Teopemara e noxaxana
Mpumep 1. 'a) (VaP =
6) V7= " = WAy,

1L Haspmu rO Ha3HA4YEHOTO CTCHCHYBa}bC (\/azb3 )2

Co paBeHCTBOTo (1) e 03HaUEHO KAKO. C& Bpum CTCHCHyBaH:C Ha Koch
Co PaBEHCTBOTO (2), NakK, WTO € 10DMEHO CO 3aMeHa Ha CTpal-m'rc Ha (1),
03HAUeHO €& KaKO CC BPUIM KOPCHYBake Ha CTETeEH:

SRR V& =@ ay e
puvep 2. 5)\ V& = day. ‘ R
' 6) Y& = V@Y = (Vay (:a b = 0). -

Baﬁeneuu(a. Vouu- 1€Ka KOPEHOT w/_bf Bo 6) Mma cvucna 3a° Kou BuIo -

BPEAHOCTH Ha a u b, HO (\/5711 ) Hema cmucna 3a b < 0.

- 3a HaTaMy, KakKo . .UTO pexosue n’ Ha crp. 10, - BO ‘cnyqéHTe‘ Kora.’
xopenosnor rnokasaTeq ‘€ MapeH, K¢ cMeTaMe JeKa NMPOMEHIHBUTE IUTO Ce
' jaByBaaT BO MMOTKOPECHOBHMOT M3pa3 (M CAaMHOT MOTKOPCHOB H3pa3) AoGuBaaT
. €aMO-ITIO3UTHBHH BpeaHOCTH, §e3 Toa noceGHo JIa ro onﬁencmysamc

~

2 3armum rH BO BPUI Ha CTCHCHH CHCJIHPIBC KOPCHH \

a)F 6) 'vs)

, -

@ KOPCHYBaHaC Ha KOPCH.. Kaj mpa3m‘c KaKo ‘V VYV X m e

o HUMaMe KOpCH)’BaI-bc 'Ha KOpeH. 3a KopeHyBal-se Ha’ KopeH BaXH
cnenHaBa Teopena: - v :

v

| Ako @ € R* u'm, n € N, Toraw e TOYHO pPaBeHCTBOTO B

T, ,
| VAa = "a

S

'Ionaa; L= (¥ '%)n =a . o o
@y =L"=®r=a - |

L™ =D™=>[L=D wroTpebawe 1 1a TOKaXKeME.

18



- : R .
IIpHMcp 3. a) V \6/(7 v
6) Vx VA Vxly,
-3 Ynpocti ru cne;mnse H3pas3u: 7
a) V V.‘ x. - B) Vavs . B) V xVivx

b Be)xﬁn

_ /
J .} H3Bp].ll" TO CTCHCHyBa}bCTO Ha KO}xHOT a noroa CBCI]}( rO KOFHOT Ha HopMaerH BH I
) (Var). o (V2 ). (V )

\/5 anocru TH ClIeAHHBE mpaau

ay I &) VVT. - B) Vs‘az\’/a‘\/a‘_.‘
Q 6. Hsppuu ru Ha3ﬁaq¢uuTe onepauuu: ) o
R edEy L

7 3anuium co IOMON Ha 3HAKOT Ha xoiaeﬂ Ha WITO € eJHaKBO:
a)x, ako x° = a,(a‘S 0,x >0) ]
6) X%, axo (x*)° = gr(x".} 0,b>0). . S
B) x‘, axo ()25)4 = 0% (x>0c 5,0). -

VI 6. CTEHEH CO HOKABATE.H PALII/IOHA.HEH BPOJ

a Bo noveTokoT Ha 0Baa Tema ce HOTCCTHBMC 3a CTENCHOT a" Kajae -

. WTo ” e npuponeH 6p0] [ToToa ro npompusMe MOHMMOT 3a CTENEH ‘

U 3a TIOKasaTen Koj Gumno e, 6p01, HO' IpHUTOAa HanpaBUBME orpaHquBaH;c,

3a OCHOBaTa 1a 6uae 6poj pasnuuen ox Hyna. Tyka ke M3BPUINME YIITE CAHO ‘

: npomupyBa}Le Ha MOUMOT 3a cTeneH. Ke BoBeaenme crencH CO TNOKa3aTen -
' paunouaneﬂ 0poj. . : :

" Heka a e nagen HO3HTHBCH 6p0_] n knaneH 6pojon Q. CH rIOCTaByBaMe
3ajaya ga necanupaMC cTeneH @ Taxa wTo 3a Hero 1a BaXaT cHTe CBOJCTBa
IITO BaXaT 3a-CTENEH €O MOKa3aTeN uen 6poj. :

l'ona3aTen0T k, 614).'[6_]1(1/! € pauMoHaneH 6poj, Moxe na ce npeTCTaBH’

. m.
BO BUA Ha 11pom<a —Kazxe urro mu nce npupozmn 6poeeu. Ha ro paarncnaMe

CHM60HOT .
an
m 4
Hexa —e HCKOJ npnponen 6p01 l’IpeTCTa-BCH €O ApomnKa, Ha npumMep - >
6 .12 6 = ‘

» 3 p M TaKa

~

W

AR , : ‘ o A 19



TOUHO; 614,1(:]1(“ 57 =5, aV5" —'\/(52)2 = 52.-.

‘ ‘(2%)3‘ - 2% 2 \/——

‘(3 )3 312_ 3'-\1/_17— . -.;\;

‘OHH_ITO (a ) =a" mm a" 7— /_ {a > 0).

R /

4
2

52=152 a (52)2_= (522 . e. (527 = 54 : :

4 SN

Bp3 OCHOBa Ha ,ELCCbHHPILIPI_]aTa 3a KopeH 5" =V35 OBa paBeHCTBO e .

Bp3 OCHOBaA Ha nchTa nocTarnka, - ;‘ B P

12 .

Hopanu T03, ]a npmpaxaMe cnanaBa Jrccpmmunja

. AKO m W n Ce NpUPOLHM BpOeBU 1 aKo a e hosuTuBeH 6poL Torauw

CoomoL T ‘ o
TlpuToa; a” Ce BMKA CTeneH CO pauMoHasleH nokasares

B ¢

- SN

1.

. 4 o ' .‘, ' y . \ T L
Taka, 3? =V3*=3=9. - = 7 . e ‘
T ’ AR . o
8 =V8 =2 7 D . ,
S B

an’I:CTaBH I CO KOPEHH CJICAHHBE CTENEHH”
s L2 1. o
a) 4 e 3 L e

Bp3 OCHOBa Ha paBeHCTBOTO (1) ceKoj KOpCH MOXE, na ce MpeTcTaBH

KdKO CTGHEH CO pauuonaneﬂ noxaaa'ren

-

2" CHCJIHHBC KOpCHH 3anmuu TH KaKO CTCHCHH.

3. OllpCILH ja Bpe:mocra Ha CNEAHMBE m3pasm:

Wit

cos
TaKa ‘\/" =2 =2 \/ 35

a)\/_f . 6)\/_3— B)\/_r . B

v

a) '47 ) 6) 27’5 B)(81 16)% -

3a Baka BOBCIICHPIOT CTCITCH CO paunoHam:H nokasaredn - BaXkKaT.CHUTE

CBO_]CTBa Ha CTENeH! ¢o noxdachn ﬂpHpOIICH Opoj. Baxu TeopeMaTa

20
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AKO a u b ce FO3UTHBHU peanHu 6p0eBM apw q ce NO3UTUBHU'
: anMOHaJ'IHH 6poeBM TOI'aLU.V X } iy :
-~ | (@ aPat=arta T (r) (ab)? = aPb”. i *
T ‘ . (6) aP:ad4 = aP-4; ).(&y =4 "~ . . ) o
(8) (a2 )3 =.ard. N e
B : 2 4
HpBO f(f: noxax«:me ‘ACKa CBOJCTBOTO non (a) BaXH 3a p = 5 g = El
2, 4 14 B S )
=+ = a’:al = all - g2,
)3+t 7+ 21’ ‘ : ” ,
JURY) ' : LT
2) a2t a7 = \/ 7. AYgn \/ B g1z \/'—13?_17 N
’ 14412 1412 . P
) T = a 2. = a2l+21 = a3+_. . - L o .
e 2 4 2 ) B o ’ - N L

. 2 2,4
3Hauu, a3 - al = a¥' 7 wTo Tpe6ame 124 ,Ia JOKa)KCMQ. :

JlOKﬂ)KEL\iB P[ 3a OI‘IU.IT cnyqaj

HO3HaT0 HY € LJCKa CCKOJ on paLIHOHaHHI/ITC 6pOCBI/l pHug MO)KC aa ce

HpeTCTaBH BO BHO Ha npom(a a CO TOa H BO BI/II.I, Ha IIpOl'IKPl CO CIIHaKBH
Hl\ICHI/XTC"[H i =z : -

m- koo _
Hexka p =',—’;-,‘a q = ;, Ka,zle LITO k, m, n € N.

- 7 ’ m+k -m E

. ;
can = v Va* \/u a'dt = Var¥k = g n = gn = = gr+a,

IJITO TpCGalHC U aa 110Kax<eMe

m
n

ar - al=-g

.Ha cinuen. Ha‘{PlH ce ,uoxax\yaa ncxa BaXkaT M (6) (B) (r) u (n)
36

HPHMCPH. 1 (0,5)7 (V,?l.z_)7 = \/(‘/—a'f)b \/m m —as 7,
‘ : B O 316 .
-~ T. e. ‘/(aS)VT = aS__ - . ' ‘\ ) .-

2. @,ﬁ :‘W-%W =V&? VB = a7 : b7

4. CAMYHO KaKO BO FOPHUBE TIPUMEpPHU TOKaXH AeKa

: 3 4 - - - .
a4 a5 o Al . : i
= i - 2 3 = ,
,a)() =5 0V)—F=a3
. b3 asg -
\ . N L . ! -
5. HpeTCTa-BH 'Y BO B Ha cfcncﬁu CO pallOHAIHHM MOKA3aTEIH.CICAHKYBEC,
.M3pasu: ' ,' ) '
) Lol s 3T s e
a)a®atan.  6) (5. - BN 0 - S

Co TOa IOKaXaBMe NEKa (a) BaXH 3a OBOJ KOHKpCTBH cnyqa] Ha =



@ Bo PaBEHCTBOTO @ = V (a > 0) I‘lpCTHOCTaBHBMe AEKa M U n ce

m
npupomm Gpoesy, T. €. IeKa MOKA3aTeNOT r-e

HaneH Opoj. Ha moTmosiino npupoleH HauuH ce

H03HTHBCH pauuo—

BOBCJIyBa H LTCHGH ‘-IH_]_

TIOKa3aTel e Hera'mBeH pauroHalIeH 6p0j, T. €. npncbaﬁame AeKa

Loom
a"=——(a>0)
L an
N S T S S St
Taka, 4 2 = —=—=7; a '=—=
: 4.5 Ve 2 % J‘“

I/I 3a CTCHCHH CO noxaaaTcn ‘HCI‘aTHBGH pauH
CTBaTa on anTXOIlHaTa Teopema

!

<a>0>

oHanmeH 6p01 ‘BaXKaT" CBO_]-

’

1 ‘ 1. 1
Ha npmwep, (a by~ - el == = pycapie
’ (ab)‘ V@@by  Va'b Vai- Vb
’ 111 3 -
= _3_..__2 = 4—; - --—‘— = Qa - b .
a*-bs a* bt
. 6. l'Ipecme'raj i ' - -
-1 A -4
a) (81 16) L 6) ( ) B) (-8-27'1) -
- . B B Al
ba Bexo6n ~ B
7. H pc-rc-résu TH CO TOMOLI ﬁa~xopéﬂu C/leAHMBE CTENCHM: i
' 7 : -3 1
a) 48, _6) (a—b)*. B) x9.
8- CJ’ICII}{HBC KowHH 3311"1.1" I'M KaKo CTCHCHP[ N
a) Va' - 6) V(x-y) (ﬂb)’ ,
9. Onpennj Ja chm»xocra Ha CIICHUBE U3PAIM:.
: 1
. 27 VL
a) 3!4_ O] 16*57 5. (1 000) .
10. Tipercranu ru BO BUA Ha crcneuu €O paLMOHATIHH NOKA3aTCIN cAcMBE CTETiEHH: |
: 1 o R ;2 1.3
a) x5 - . xB. - 6) (a3 )i x5, 8) (7 : ¥ )
11. 3amuuim rH €O NOMOI na KOpeHY CliETHK.BE CTCUEHN!
<2 N A
’ a)x 3. -6 378 " ) (a—b).
.1 pecmera}ja BPEHOCTA Ha CIEAIMBE H3pasH: -
. - i \
‘a)( B 2 6)(—)-- B (0,077
.. Onpean koM Of CreIHUBE H3pazu ce uc T pauuonannu U3pasH, a Kou apodum

pauuonamm U3pasmn:

a3+ 5 g ?—_'f_2+ 3 oy B
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>x = 1

VL. HPALIHOHAJIHU H3PA3H

e

Tlonm 3a npamlona.ncn Hapaa. Ha ce no*rcc'mme I/Iapaam‘e on

‘@u BHUIOOT:

e

Xy
‘—y; 5; (x—y)2 H CJI.

3
2—4y; Sa; %

. ce BﬂKaaT a./ne6apcxu pauuona.fmu uspasu HJIU caMo pau,uoHa/mu uspasu.
B TYKa CE 3acTaNeHH CcaMo 3HAUMTE 3a. oncpaunu'rc COGHPEIH:C oa3emMame,

MHOXERE, IeNICHE U CTEMEeHYBakE €O MoKasaTes npnponcH 6p01

Hapaawrc nax BO KOH € 3ac1'aneHo H KOpCHyBaH:;CTO €€ 'BHKAaaT Hpa—
IHOHATHH napa:m - - ) e

Ha ITpUMCED, Hpauuonanﬂu uspaan ce:

SVx; 6x+\/‘7 \/‘f 2; sxV 3\/‘ U co.

Hpaunonannnre HU3pa3H co npomeunnsu Ke ru paarncnyBaMe €aMo 3a_
BPEAHOCTHTE Ha npomcx—mnau're 3a KOM KOPEHOT (KaJe ITO THE ce HaoraaT)
MMa cMHcna. _ : : ‘
Taka, HpaLHOHATHHOT M3pa3 2x+vx—1 una cmucna 3a x=1 = 0 te. 3a

1 Onpczm KOH oz cncm-mse M3pasH ce HMpPAlMOHATHH H3pa3n
ca) x—vVx 6) S—x\/— B) VA=T+3x+5. r) x+1—y
2. Onpc:m 33 KOM BPEIHOCTH Ha X MMa CMHCTa HpauHOHanHHOT M3pas:

vx +3x7 - . s

Kora so nanen npauuonanen H3pa3 MPOMEHTTHBHTE ce 3amemar co
Gpoesu, MOXe aa ce I06He Hn paunox-laneﬂ MU npaunouaneu Bpoj.

Taxa, MpaunonanHHoT u3pas Va+b 3a a=4 u b=12 ¢ CTaHyBa pduHOHaJ'ICH

. 6p01, a 3a a=1wu b=5 craHyBa ‘MpaLMoHaTIeH 6p0_| ‘ ®

Hpauuonannuo*r mpas V5 e Hpauuouaneu 6p01, a Hpaunouanmio'r
‘H3pa3 V125 € pauHoHameH 6poj.

3. Onpenu KOM 0 crenHuBe npauuonam—m H3pa3u ce pallHoHa MHH 6poeBn

“a) 5V, . 6) 7w ) 4933, )

4 O,:[penu 6apc:M N0 ABE BPEAHOCTH 32 @ M b Taxa wro upauuouanHHOT ‘

u3pa3 ava’+b aa e paunorxancu Opoj.

6 Cnuann xopcr-m Hpauﬂonanﬂnre:uapmu Oa.BHAOT A\/B, Kaze .
‘ o wrodu Bce PalUvMOHAIHU M3pa3H, ce BMKaaT, HCTO TaKd KOpPCHH.
* IpuToa uspasoT A ce BHKa . xoed:mmcn'r Ha KOpCHOT

- Taka, koedHLHCHTH . Ha KOpPEHHTE 5\/_ TaVE y (3a;b)m ce
:COOABETHO 5, 7a u 3a-b. . : '



I.[Ba HIIHA . HOBCKC KOpCHH IUTO C& AOBEACHH BO HopmaneH BPU.[ C€ BHKaaT

CHHIHK KOPEHH, axo MMH.aT CJIHal(BH HOTKOPCHOBH napaan H eI[HaKBH KOpeHOBH
.noxa3a're:m

TaKa CcRuYHM ce xochuTe a) 3ar u 7b‘/_ 0) a\/_b"r u ab\/_bT

an-mu cc HCTO ‘Taka, u KOpeHH’l‘e V10 w /40 zawTo V40 =2vV10

5. Tlokaxwu nexa ce CTHYHM xopcnm‘e _ o . ‘
3\/——"1/18\/_@"' 6)a\/a5’rpib\/_row~. - L L

G Ceeam. rn KOPEHHUTE BO HOpMarieH BHAL. T

-

Coanach M om3cMame Ha KopeHu. [la TO ompeaume 36upoT
o 6V2+3V3— 4VZ +7V3. Cornacuo nHCTpMGyTHBHHOT 3akoH (Gunejku
ce pa60’m 3a peanHi GpoeBH), MMAMe:

6V2+3V3—4V2 +7\/_ (6— 4)»/_ +(3+7)\/_ V2 +10\/‘
CJ’H‘I‘IHHTC KOpEHH ce rpyrmpal-m H e MaBnequ 3aCIIHHHKHOT MHO—
KHUTCIL. OBaa TpaHchopMalldja cC BHKA CBeJlyBale HA CANYHH KODeHH.

Bo FOpHHOT NpUMED CUTE KopeHu 6ea BO HOPMaJieH BHIL. IononKy Toa
HC € cnyqaj, ﬂOTpC6HO ¢ THe face cBenaT BO HOpMAIEH B, '

\

_ Tpumepw:- 1. 516 — WAT+3V350 + 1V32 0—5\/ 2- 2VAT0 + 3\/2 125+
. +7VZ5T0=10V2 = 4V10 +15V2 +35V10=25V2 +31V10

2. aVal? ~bVaB + Jab* = a»/*b’f ab*Va b2+ab4c e N
= (a—ab’) \/_b7+ab“c\/PFZ '

6. M3Bpuu-ru Ha3naquHTe onepauuu:-

‘a) 3\/_ WIZ+ VS . 6) a»/Zz’5+b\/'T+c»/?z

F Coanamc 1 OJ(3CMAMC Ha Hpaunonannu wapasy. Heka ce HaneHHu
©  upaiuonannute wspasu 3V3 + 4V2w 5V3 -2V2. 3a na M

co6cpcmc OBHC, [1B2 MPAIHOHAHU H3Pa3H, npso K& IH 3anMHICME- IOCNEfoBaTeN-
© HO M KC'TH cspacmc €O 3HaKOT +, a noToa KC ™ cchpcme cnulmwre KOPCHH.

I'axa, I

SN . . 3\/—+4\/2"+5\/_ 2\/7_8\/_+2\/7

‘ 'HpHMCp3 Ia ja onpeanme paanm(a"ra (3\/_ 2Vb)—(5Va — 7\/_) 7
Pcmcnnc (3\f_ 2Vb)—(5va— 7\/_)—3\/_ Wb - 5\/—+7\/—-- 2Va +5vb.

7 Oapeau ja pa3auKaTa:

(5\/‘5 F)—(N‘“ 3\/‘)

' T \ ‘,—- T ! L
gBexﬁn o ) v

8 Qpem4 KoM OJL CHIEIHUBE M3pa3u ce Hpauuouanun

S VNS 6)'33;+4.3 _3)5»/_+3JE; r)z+»/__ T

e . ST



. 9.. ,"IPCZI,H 33 KOH Bpeﬂ}{OCTH }ra a OZIHOCHOX F{Ma CMHUCNa H3W3OT .
a)»f”+1 _ 6)\/_—a o *B)\/——+\/‘ r) 7——+ \/‘

10.-011pe1m 3 Bpem{ocru 3a X 33 KOM H3pa30T Vx+ e pauvonaneu 6p0j i

11. Yrpau Aanm ce cnwum KOPEHHTE: ]
- a) \/, \/ a*pw . 6): Y x w 7oy WV xmy”.
’ 12.»H3Bpum TH 11a3HAYEHHUTE, oncpauuu

/"a)mﬂ/— G+ B G)a\/?+b\/—+a\/7 Nr

N 13, qucn.uja paanuxa"ra (4\/37 +2‘/—) (5\/'— \/_) ~-

N r14 Creny ru na ‘€AHaKOB xopcnon 1101(.333TCJI crtezpImuse xopem{ -

a}\/__u‘\/bJ. G)V, ‘Q/_. ‘

VI 8 MHO)KEI—bE H HEHEH:E HA I/IPAI_II/IOHAHHI/I I/IBPA3I/I

@ MHOXC}BC Ha Hpauuonam-m u3pasy. MHOXKEHETO Ha Hpauuonan-

HUTE H3Da3H CE BPUIM KaKO MHOXEHETO Ha paunonannm‘e H3pasH, -

npn WTO Cce KODHCTH . l'lpaBHJIOTO 33 MHOXEHe Ha KOpCHM 1 CBO_]CTBaTa Ha
- KOpEHHTE. .

 Mpuiacpu: 1._(3.;1\/2?) (4&:2\/‘ 39)5 1/243\/6 o 12a3x2\/— L
2. 4V 2wV = V- 2¥/3 = V5T = sNGT

3. (Va = 2\/‘+b\/?1?f) (a\f_)_m/‘f“ “2avab? + ab 7H =
=a?Vb - 2abVa + a%b’."

4. (3Va - 2Vb) (5«‘ + 4\/5)':15\/2{?-- 10«25 + 12\/a_b— &/‘b”f =

\

=15a + 2vab - 8b. . . ' - s

1. Oapeéaw ro npomeonm‘ Ha n3pasuTe . 3Va 1 5vab, S
2. Hsepmu ru "Ha3HaUYCHHTE onepauun 4N B

“a) 6Va - (4V@).
6) 2\’/abZ 5\/_ o o
VB)4</)' Vil _' S

’r)3a\/2_a -2b ) / |
“‘n)3V/— 25\/_ : ,\ |

3. H3BPUJH M Ha3HAYCHUTE onepaupm
a) (2\/_ 3Vy) - : i
6) (5Va + 3\/_) (7»/_ 3»f‘) SR B

s (- r)(r+r) o ’

-



lIenc}be Ha Hpam—mHamm u3pa3n. HOenemwero Ha npauuonam—m
o u3pasu ce BPIUM KaKo M nenemero Ha paunoaanﬂn WU3pasy, Npu
’ mTo'cc KOPHMCTH PaBHIOTO 33 JEJICHE Ha KOpuHPI M CBOJCTBATa Ha KOPEHUTE. .

I'Ipumep 5. L[a ro onpcnmvxe KOJNTMYHUKOT 8\/9 4\/

) | 8VIe “Ox4
- Pcme}mc 8Vo* 4\/—7 4\/— =2 ; = 2\/_

N Hpmucp 6. Ha “i,‘o'onpennme-xonuqHHKOT: ‘

(8VPy— 4\/75 + 6V 1 2V

. Pemenve. 8Vy 4\,/?— +. 6Vxy \/_1’3’_ ;_ x3y -3 \/)_’iJ_c 6\/5_

4V ZV +3 4\/7—2\/?+3 4x—2y+3

4 I/I3BPIIIH ro Ha3Ha‘ICHOT0 HCHCH:C " yﬂpOCTH ro H3pa301'

a) 12\/T1,x5.3f_7. . 6) (ls\f~ 12V55) : (—3»’_)

E@ Bezx6uvf

H:mpum ' 03HAYEHHTE OMEPALMH:

SR AN S N Wy

“

B) (5Va - 3 ')~\/‘ S r)(6\/_+3\/_)(5\/— 4\/‘)

6. - H3Bpum ™ Hasﬂaqemrrc oncpauun _ -
‘ a)\/9+\/— - Vo—viT. 6) (/x - V5 o » :

~71. Hsepiu ro MHOXCMTO Ha CTIEAHUBE U3PAsH U ITOTO2 XOPCHOT BO noGchuor u3pas
CBEOM T'O Ha HOPMArieH BHIL

» Y orrall W o —\/_ '\ /
" 2) 6a 2_2 .8 _""_ 6) Sz 2 3
- 8. Hanpum TH O3HauéHHnTe onepaum( ;

a) 4 V Xz ;5 Vi 5)"2)' V \/

9. Haapmu rO.Ha3HAaYEHOTO JleTIebe Bo uspasm'e
a) 25,\/ @b 5V ab.  6) 6aVxlyl i (3aV x+y).

10. H3BpuiM r1 Ha3HaAYEHHTE OIe PALIMH:

@Vab - Vab -2ab + 8Vad?) i 2Vabh
@ Onpcm I'H CJIeAHKBE TPOM3BOIH: : o ' E '
a)V5 - V5. “6) (5 + VI (5-VE. B) (VT + V5)(VT - VE). - 7
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VL9. PALMOHAJIM3HPARE HA IMEHHTEJIOT HA JIPOTIKA

6
a 3a Aa ja oxpeaHMe BpenHocra Ha npomca'ra % Tpeba 6 aa ro

nogennume CO Hexoja npu6nuxma chzmoc*r Ha V2. Cnopen TO‘H{O-
- ¢Ta WITO caxamc aa ja noGucmc MOXeMe Ja 3a0KpyXHMe Ha ABe, TpH u,rm'
noaer\c neumuann Ha 3eMCM6 Ha 4 ACUUMAIIH. 3Haumy, Tpeﬁa aaTo nonennme :
6 co 1,4142. Hop, Hamecido co gestere, 3agauaiia MoxeMe ga ja cbegeme Ha
3agaia co MHoXere, ITO e NOEAHOCTAaBHO.

. ) . . " E

: BpOHTeJ’IOT M HMeHH'r_e‘no*r Ha M3pa3oT 7 Ke rM MOMHOXHME CO V2,
TE. L '
6 V2 _6V2 _6V2 , 6

Vs V2 Va2 T V2 -

_ I’,‘c nsgpu;usme enHa TpaHchOpMaLHja Ha H3pa3oT 757 €0 Xoja ume-
HHUTEJIOT 01 HPaLIMOHAJIEH H3pPa3 To npc:TBopHB'M'c BO pauuonaneu mspa3. OBaa
TpaHcOpMaliMja Ce BUKA PALMOHATM3MPALe Ha MMEHHMTENIOT Ha JPOIKATa.

Bo npononxel—mc Ke CC 3aIO3HAaCMC KakKo ce BpIHl/l paunonam/BHpa}be
Ha HMCHHTCJ’IOT Ha HCKOJ’IKy BH A leOl'IKH - '

HpBO Ke YTBplIPIMC KaKoO c¢€ BpH.IPl pauuor;anuuapar—sc Ha HMCHHTCHOT

‘ A
Ha JPOMKa: O BPU.IO'I‘_\/—, kage uro A e Gpoj mnu uspas, a B e TIO3UTHBEH. -

6p0] I/IHH HU3pa3 MITo MO)KC Aa J.IOGHBa caMo HO3HTHBHH BpCILHOCTH o

Npumepn: | 10 _ 10 A 10\/‘ 10v5 \/g'-

& VE_aB
2o |

3 -y x2—y? "w’}:— (xz—yz)\/_
Vx-y \/x y\/x Yoo xy /
) =(I“Y),(j:3’)' = VEsy .
Onmte, = . E \
S ALAE 4
1 Pauuoﬂanmupa] UMEHMTEIOT Ha zxponxa'ra
L3600 @ L a- o

a)\/g 6)%“.’8)‘ T

@u Paipionanusuparme Ha HMcy{HTcnOT Ha APOIXa OX BHIAOT
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'HpPl\Mlcp}l V5 V5~ 3— \/_ \/_(3 \/_) 3\/?—5 ' » \

*3VE T3 3T e T |
s 130 4+V3 13(44V3) L 13(4+V3) . +\/§ -
'?1"—7'3'" 4=V3 4+V3 T 16-3- T . 13 . R
. : : ‘76‘ x . x __7‘1+\/';_ x(1‘+ﬁ) Coxtxvx ‘ v
- o N 1=vx 1-Vx 1+Vx 1—x\ Colex
: 3Havm 32 Ia.ce ocn060;mMe oa KopeHOT BO HMEHUTCIIOT a + VD, 'rpe6a
6poUTENOT H HMCHPITCJIOT Ha npomcara fla cCNOMHOXAT €O a — b .
) (a + \/—(a— VDY ) (\/_)2 = g% = p. Hoxkonky, nax, UMCHHTCIIOT - ¢ )

- a - Vb, Tpefa fa ce MOMHOXAT 'MMCHHUTCIOT U GPOMTCAOT Ha npormaTa co -
a+ \/-_(301111‘0") e ’
2 Paunor-lannaupa] ro MMEHHTENOT Ha RpomKaTa: .
6 10 x
a 0) - . B
) 2+\/_ ) 3 Vs ) x— \/—

o Palmouanm}ipame Ha HMCHHTEHOT Ha IlpOHKIl OIl BH;(OI C
A A ' ! '_ - - . T
Vi Vi"GaE .
3a ,ua ce 0CJ'I06011HMC ox KOpCHHTe BO HMCHHTCHOT Ha ImpeBaTa ﬂpOHKa

BPOMTENIOT ¥ UMEHUTEIOT Tpeba aa ru HOMHOH\HMC co Va - \/b (3omTo") a ..
.Ha BTopaTa aponka - co Va + Vb (3omTo") . : -

Hpmwcpn 7 w3 a3 V- \/— 4\/_(\/_' V3) - 4@(\/7—\/?)?
VI3 ViV VT3 (\/_)z—(\/—Y ; =3
= V3 (T-VE) = VI3 N

8:

YatiB  VasVE | (aVEY atbidVab
Va Vb Va b (Vap-(Vey | ab

3. Pauuouamdsnpaj ro MMEHHTENOT Ha AponKaTa:

Dt B B ~'
WNEE OVivE VievE
T Be)xﬁn ) ' _ R " - ‘

\1 4 Pauwonannsupa] ro m\{enwrenor na IlpOITK}{TC BO 3a,z1a‘mrc 4-7"

; . 9 Lox3 ‘a+b

d LIS
NA a\/— \/- \/—\/_ Vi+Vs

,  5vI+vE o aB-ba
\"‘ a) 7’o+37 6)'3{5—2.v’é'~'_ B) avb+bva " -




- Hekae A= Vx¥1 u B \/ 1. Onpezzu Ha: wro e €IH1aKBO:

10. l Yn poctu o pchHCTEOTo
(Vx5 + Vx=5) £

a)A 6)B u  B)24B.

: - -Haspmm TH Ha3HAYEHMTE. onepauym o - E
N .

a) (3 + VI=T). _-‘.y‘s)(\/‘-u\m—)

[ LT I B AN
| . . L .

3AJIAUH 3A TOBTOPYBAIGE H YTBPLYBAKE — VI

1. Usspmm v ﬁé3ﬂaqegﬁre bfxepauﬁﬁ: o B _— SN )
a) Vay - Vayt ' 6) Vea'b? : e -
2. Mappumu ro créﬁenysa};er Ha xopesor (V2'b%)%..
3. Yﬁpécm b7 cnenmﬁe kspasn: o - - e -

. Hpe'rc'raan ro co [IOMOTI Ha KOpeH M3pa3oT (x - 2y)

\- L
. Hpecme'r‘aj ja BpezHOCTa Ha- mépa3o&~ (811-) &

‘aj 7 "x.‘_ 6) Q/x Vi B) @x\"/x_z o

Tz
8

~

. Onpeznu xou orn cne;[me"mapéém ce Mpéuyionamr‘n K

a) x? —ax 41l -6)2+ W , B) -3x\+'\/a_+ 4 1) (ﬁ-b) @+ b).

. y'rsp,zm Has ce cmqm Koperm're . e
2 VB w 3VEE. ) 29T u VAR

: ._Msﬁpmn I Ha3HAYEHNTe ONeparyL:

- a) 2VT - - 332 VI ) (\/“ Vz)

10.

11.

.12,

13.

14

15

. MBBPU.IK ™ Haanaqemfre onepamm

(Vb - VaF): V.

Panmonamaupaj ro uMennresoT Ha nporKara

, ‘ Vi-V5 .

Ia ce pammoxamaupa Mmemenozt Ha nponxa'ra : - R T
gy 12 o 124 gy 10 -
Y-V Y v

X 'zx)»LY«__,

Vr vz Vit Vy

JIa Ce TIpeBe/ie MPaIPIOHANHOCTA O 6pom~eno'r ‘BO, MMEHMUTEJOT:

’

J VTSV g VEEees R
10 3x o >

Visspuiu m Hasnaqe}m-re onepauvm M yIpocTH rn‘n3pa3wre (13 - 15)

1 L 1 : . . . ’_i
Tve TIisve :
Vi + \/_ \/—2 _x__x
(‘x_?/f_ Er v
(\/— \/; \/_+ Vi - ) (1‘“ )
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— . VHEPABEHKM

]

Co noumre JTuHeapHa cbyHKuuja nuHeapHa paBeHKa U JMHeapHa g
- HepaseHKa Cy ce 3anosHan rnopaHo. Oane Keru npoumpwvue U nponnaGOqMMe
cosHaquaTa 3a HUB.

VIL.1- AJI'EBAPCKA PABEHKA

©Axo A u B ce nBa anrebapcKH u3pa3su U aKo Gapem eqHMOT OX

: @c HUB conpxm TIPOMEHIIHBA, TOTALI 3a cbopMynaTa (paBeHCTBOTo)'

_ A=B W

ce BeNH JeKa ¢ anrcbapcka paBeHKa; HajuecTo 3a rIpOMeHJ'IHBHTC ce BE/W ACKa '
ce Hemo3HaTH BO Taa pchm(a

Ha upumep, ako A = 2/(,\2 + 1) B = (x 2) / (3x 4), TOram
: 2 x=2 -

T N B PRI - @

‘e anrcbapcKa paBeHKa CO CiHA HeMo3HaTa.
- Taxeu cc U s . .
. o C 2K =5 Yy + D) =y 4y x—=1=1+Vx,...

’

- . . ~

1. Hanuiuy HEKOJIKY anrebapcku paBCHKH

‘Moxe J1a ce cbop\mpaaT u anre6apc1<n pancmm co_aBe Win noscxe'
HCMO3HATIL, Ha MpHUMeEp: ,, : =
- 2 '
7x+3y—5 X+ yirxy =0, P+x3+xi=1,....
Axo BO paBeHKaTa (1) Hemo3HaTaTa ce 3aMECHH co oApeneH peaneH 6poj
G WU ako TOraml' Taa paBEHKa CTaHe TOYHO OpOjHO paBeHCTBO (5. ... €

3dn0BONIEHA”), TOraml 3a TOj 6poj a ce Benu jeka e > pemenye Ha paBEHKaTa
« (1) (5. ja 3an0BONYyBa paBCHKaTa ”. ,

Taxa Ha npnmep, 6p010'r -2 ¢ peumrcHMe Ha paBeHKaTa (2) 3amITO: |
2 (=2)-2 ' '

2_2,
(C2p+1  3:(=2)= 4”T'°'5A"5'

HO 6p0_|0T 5He € pemerme 614,19,11(14

2 o, 5=z 1.3
51 354’ B
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2. I'Iposcpn Janu6pojor 1 ¢ pemenne Ha paBCHKaTa 2); a 6p0_]OT a) -1,.
6) 32 . .
3. Corncaaj pemeune Ha pchHKaTa

\a)'2t‘—1_=x+2; 6)\/E+2;x, N L ' -

s

' 3abencinka. CHrypHO BeKe yBHIAE AeKa CCKOja anrebapcka paBEHKa, -
NpeTCTaBYBa npeUKaT co:egHa, gbe wmm Lobeke. TPOMCHIIMBH, BO 3aBHCHOCT
0l TOA A paBEHKaTa. MMa: egha, gbe vnu uobcxe Hen03HaTH 3aToa U
HNOMMHTE ,peleHue”; OIIHOCHO »MHOXKECTBO pcmcqua Ha paBCHKa ce mo-
CeDHH Cc/ydau o1 THE ITOMMH Kaj npennxa’m're

@ ' EnHa paBeHKa MOXe 1a HMa ¥ noseke peme}m]a a MOXe u Ja
®  nHema pemcm/x]a Ha npUMep, paBeHKaTa X2 = —1 HCMa pcmerme
614113]1(14 KBaleaTOT Ha CCKO_] peaneH 6p0] € HOBHTHBCH

’

Bo Bpcka. co e;ma anrcﬁapcxa paBeHKa, Ha]qeno ce rIOCTaByBaaT'
CTIEIHHBE JBE OCHOBHH 3aJlauH: ‘

a) ua.rm paBeHKaTa uMa pemeﬂnj_é; U, aKO HMa,

6) Kbu OpOEBH cE HEj3MHM pcmcnuja.' o ' e

Ha iipumep, paBenkaTa (2) MMa.pelieHHja M CHTE HEJ3HHH pCHICHPI_]a
ce 2,1u 3, T..e. MHOXECTBOTO. pemenuja M wa'Taa paBeska ¢

{"’1 3}

PaBCHKaTd X+l = .0, mak, HeMa pCHICHPIC M HEJ3HMHOTO MHOXKECTBO
pcmeHH]a e Tpas3Ho. : ' '

3Haum, eaHa anreGapeka paBeHxa MOXE na

- ¥MMa PCIICHHE, T. €. € ‘pemnHBa paBCHKa aKo HC]3HHOT0 MHOXECTBO -
pemenuja He € mpa3Ho, T. e. M = O 1 : N : - :

- Hema pemeHue, T. c.e nexoamomna (HCpCHLTII/{Ba ancypm{a) paBeHxa .
ako Hema HHU €IHO. PeIIEHHE, T. ¢. M g, ,

4. KoM 0oa cieaHMBE PaBEHKH C& HCBO3MOKHU? 30mTo?

~

X +2 =13k 6)2x2=—3;~‘ B)O - (x+1)—2

_r)x(x+2)‘=x?+2x“~n)x+l 0- x-; r)x‘=x—ll.

b- ~ 3a mBe paBeHKHM A = B u C = D ce Benu Aeka ce- ‘€KBHBAaJICHTHH
a

PaBEHKH, aKO HMBHHUTE MHO)KCCTBa pcmeﬂu]a cc cosmaraarT; Toa ce
O3Hayysa:

_ =B<=>C=D.
Cnope.L TOa, ako Ml e MHO)KCCTBOTO peleHHja Ha paBeHKaTa A=B, a
Mz - Ha- paBedeTa C=D, Toram TOYHA € C/IeAHaBa cbopmyna

,({1:3 <=>C=D) <=> M.l = M,.



g
;

pn TaKaHapéquoro ;,pemasarbe Ha paBeHKHUTE” Ce& KOPHCTAT MOBEKE
CBOJCTBa Ha pe/lauMjaTa ,eNHaKBOCT ;, THE HH OBO3MOJXYBaaT Aa coriexame.
,,nanu ABE PaBECHKH Ce €KBHUBaNICHTHH, . EBe Hekou on HHUB:

'A=T=5(A=B <=>T=B); -
PA=B<=>A+C= B+C L
: 3°‘ =£ —>(A-—B <= >AC BC).

. I'IpBOTo CBOJCTBO HU yxaxcysa IeKa M3pas’oT IUTO € AecHa (MM NeBa)
_CTpaHa Ha-elHa PaBCHKa ceKorail MoXe Ja e 3aMEHH CO npyr n3pa3 KO] e
, HJICHTH‘{CH co Hero. Ha mpumep, Bo paBeHKaTa

- 6x? +2x+10 3x (2x—1) ‘ : '_[(al)_'

necHara CTpaHa T.e. 3x ~£2x - 1) MOXeE J1a. ce 3aMeHH CO 6x4— 3x 614;13]1(14 THE -~

aBa n3pa3a CC HICHTHYHH ITa

6x* + 2x + 10 6x*~3x, o » ‘(02)4

‘T paBCHKHTe (a;) 4 (ay) ce CKBHBHHCHTHH
Cera, cornacuo co CBO_]CTBOTO 20 MoXeMe na HaI'IHI.HCMC

; 6x\; + 2x + 10 = (6x - 3x) 6Jc~ - 3x - (6x7 — 3x)

"Sx +10=0,. \g_‘

N

OAHOCHO o S o : -

5x+ 10210 = 10,

na o s ST N _
CoSx=-10. . : LA > _((}_3) |
.‘QJI /(03)0 1;0 cofnaén—xo_cf co éBojc’TBo'To 3‘5,- II\OGVHBaMe: , R
o T 5x - 1,'—‘—10 l,Te vx—-2 ' - 'f‘\/ (@) -
- s s »

3Ha'-{Pl (a) <=> (az) <=> (03) <= > (a4) i ) L

BTOpOTO M TPEFOTO CBO_]CTBO 2°u 3° Ha]‘{eCTO Ce IO3HATH 1o ucxaxysa— .

HETO ,,upedipﬂarbe og egﬂawa Ha gpylaiia cllpana og 3Haxoll pamno”, .OJJ.HOCHO
: ,,Muoxerbe Ha pabemca co- 5pO_], pasaudern og Hyﬂa” o

5. Hoxax-m ™ CBO_]CTBde 10 20, 30, o B

O C BOJCTBOTO 1° cnenyBa 011 cnmeTquHocra u TpaH3HTMBHOCTa Ha- pc—
) naunja'rd ,a:2° 1 3% 01 T. H. MOHOTOHOCT Ha 30MpoT K npomBonor
. Ha peaanTe 6pocsn i

N -

Hpn npax’rlfmﬂd pa60Ta co paBCHKHTC quTo ce KOpI/lCTH M cIeQHaBa
cbopuyrra ' - ,

4°AB o< >A o-v3*='o.~
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Cornacno Cb'C.BO;i'CT;BOTO 49, 3a. paBeHKaTa x=-3)x + 2)( = 0 HMamMe:
| =)@ +2) = 0<=> (- 3—0V~x+2 - 0),

na, OYMIJIENHO € AeKa 3 H-2 ce HEJ3UHU pememi]a '
| Ha ce pcnm egra paberxa 31-la'-tu ga ce Hajgaw cuwe Hejauru peweuuja.
6 Kopucrejkn ru CBOJCTBaTa 1° 49 peum ja paBeHkaTa.

Yo 2x—8x=2x-8

. E.'B*ev‘x 6n

. 7. Kow oncnenynse paBeHKu Ce HEBOIMOXHH:

.

L IS gxox s
V2t Ogri=grn o T

DX +1=0;, @M+t

1-x2.

8. Yxaxymajku na npumenara na cnéjcrsa-ra lbr 4°, pemk ja paBera;x'a" S
Ry 7-(x-3)=10% 6x+3-(x-2); '
6) 3x - (2r\+‘5) =5 (- o+ P
9.. Hajzm TH CHTE pelueHHja Ha paBeHKaTa

s le. - E : .

a) (rz— X)(x—2) = 0; 65— o ‘ , . SN
10. 3ourro crienxapa panemca MMa cMMCria camo 32 HOSHTHBHM BPEIMOCTH Ha X ? Pe‘mx}x ja
: pasenxa-ra -
\
’ ! x+3 - x+3 1 -
Ca)——=1" 6)—— == . . .
- a)r+,t| )x+|x' 2" : o '

1L 30mTo cnenﬂasa paBemca e HCBO3MO)KHa

N R , .
VIL 2, TIUHEAPHA PABEHKA o

@‘ - AKo BO anreﬁapcxu’re M3pasu A u B Bo paBeHKaTa (1) 'on

MHHATaTa NeKUHja, 110 HUBHOTO CpenyBame, Heno3Ha'raTa X ce
jaByBacamo *CO IIPB CTETIEH, TOTaul 3a Taa PaBEHKa Ce BE/IM feKa e nnneapﬂa’
paBeHKa.
-4
TaxBn ce, Ha TIpHMep, paBeHKHTE:

~x +1=2x; = 4. 2-x = 5x—13

Co CJ.ICH npuMep Ke BHIMME. KaKoO ,,ce pemaBa enHa (nHHcapHa)
‘paBeHKa. :

IIpmwcp 1. ,ZZ a ce pewu pabemcawa

4x— 4x-1 2x+1
s T T3
3 Marematnka 3a 1 roguya TPHPOIHO MaTeM. cTpyka . o ' - 33
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o Peenme. ol '
T dxe1 2wkl = -
ad X 3(4x— )= 5(2x + 1)

s 5 3 ‘ :
ce KOpHCTH CBO_]CTBOTO 3° (on MHHaTaTa ncxuyx]a), npu wro C = 15;

<= >12v3 10x+5 e .
- 7 C€E KOpHCTWCBOJCTBOTO 19: cna‘ra nu nccnaTa CTpaHa ce 3aMCHYBaaT CO

COOIIBBTHPI PIILCHTH"IHH H3pa3n "

_< >12x -3+ 3~ 10t 0x+5+3 -10x, = '_
" ce KOpI/XCTPI CBO]CTBOTQ 20:C = 3 10x; Ha ABETE crpaHu ce nonaBa no

3 10 x' ’ ~ g . , . 3 v

.<=>2x‘=8 e . o
ce KOpHCTH CBO]CTBOTO 1°\c1'paHm*e BO paBeHKaTa ce 3aMeHyBaa'r co

COOOBETHH HILCHTH"XHH H3pa3u

- €€ KOpHCTH CBOjcTBOTO 3° : € = o3 ‘

?xce 3aMcHyBa cox as -8

‘ce_ KOPHCTH CBO_]CTBOTO 1° TIpH 1OTO 3 2

co 4 _ o . :
: 3Ha‘m;f ‘ s ) - T
‘ C4x—-1 2x+1-<»‘_;xj; 4 .
» 87 T 3 T
PaBeHxaTa X = 4 HMa CaMO EeJHO pCI.HCHPIC M Toa 6poJoT 4 (6HJIC]KPI
caM o

N

4= 4), f1a, ¥ JaZcHATA- paBEHKa, nopajm eKBMBAJICHTHOCTA, HM2
\ B .
. S

renﬂo peLIcHHe: Gpojor 4. -
3a6cncmxa 3a mokyco, HAMECTO ,,6p010"r 4'e pemcﬂuc Ha naneHaTa

paBcHKa', KC BesTMMe ,,naneHaTa paBCHKa MMa pelueHue X = 47,
1. lIa ce pelu \paBeHKaTa :

- o © 3x+1
x—S—.. R

~
v

06pa3no>xu U CHTE YCKOPH I'IpP[ pcmaBa}seTo

- 3aBenemka. Bo TBOETO noceraumg mxonyna&e cm'ypHo cu pemaBan "
CH pEeLINIT MHOTY PaBEHKH; cnrypHo 3Haell JeKa eIHa paBEHKa MOXeE .13 Ce
UHTa 0NNIEBO HaIICCHO u onnecno Hancso  3Hael za npecbpnyBam On exHa
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[ — T s

CTpaHd Ha apyra’, ‘;ma ce ,,ocnoﬁoaysam on MMEHUTETUTE”, ,,na MHOMXHLI CO

-1” urH. TIpoaomxu Taka U BO MIHHHA, caMO_BHHMaBa] CEKOj HYEKOp BO
' paboTaTa Ja e BO COMJIAaCHOCT €O cBojcTBaTa 1° - 3° .04 MMHaTaTa JcKUuja,” - .

3aTO CAMO TaKa Ke \10>Ke Aa 100uem eKBHBATICHTHA paBEHKa. ‘

3. 3a KO]a BPEAHOCT Ha 6p010'r m pasem(a'ra

\

@

- XaXe WwTo au b ce HCKOH peajiHH 6pocsu C

Ce&o;a mmcapﬂa paBeHKa MO)KC na ce nonene BO o6mmor

T N W

Cnopen TOa, BO cnyqajor Kora:

1

TIa= O,\paBemgaTa € pemnmza M HMMa_ CaM o0 eIHo 'p’émcnucr—a-;

- ‘ o b< >0x Of

) N ) L,

.. uMeHo: ako (1) ce MOMHOXH % ce mo6uBa neka o -

” ax =b <=>x = —-
L . = a
. a OT'TaMy U ﬂexa 6pojpT -a~ e pé'memdc;

- -

2. 0 A b = 0 paBeHKaTa e, HCTO TakKa pem.rmBa - CCKO_] peaneH

6p0J e He_]3PlHO PELIEHHE; PIMCHO Toramt. S -
SN

a BTopaTa pchHKa € 3al0BOJICHA 3a CCKO] peaneH 6p0],

3° : =0 Ab =0, paBEHKaTa € HEBO3MOXKHA' (Hcpcmnuaa ancypaHa),

._-a)x—3¥6x—5(x -2); * 6) 2(x— )+_2=x‘_‘_4;_

‘B)x.+6

614,[16_]](}{ paBerkata 0- X = b,b # 0, He CTaHyBa TOYHO GpOJHo p2BEH—
CTBO 3a& HHEJCH pcaJIGH 6p01 x.

2 Cernenaj ox KO] 'mn ce CJ’ICI[HHBC pasemm o

2%-1" 1 N
-1 L

7x— 6(x~ 1) ) 5 =3

‘

(m- 3))5'—‘m2 -3m~

Ke Oupe a) HEBO3MOXKHa, 6) pcmnm&a €0 caMo e:mo pcmumc B) pc-‘
OITHBA CO 6ecxoucquo MHOTY pemcuma" ‘ :

b qCCTO NaTH. BO c:.ma paBeHKa MOX\C na cé Ha],txe HCKO_]a 6)1(134

- LITO MOJXe Aa-ce CMETa KaKo nosHat 6poj; 3a Takea Oyksa, oG‘wmq,f

Ce BeM xeKa e ‘(peanen) napamerap I'Ipu pemaaamc Ha pascmm OX TOj BUA

'rpe6a na 6uneMe HOBHHMa'ranH'

’

,;30'/
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N

i

Ha ]a pCHIHMC CIICI[HaBa 33113‘13

3anaqa 1 Jla Ce peld paBeHKaTa

x X 2m—1

CELE LA S O

m m-1 —m@m-1)
Kane mrTo m e HeKOj mo3HaT peaneH Gpoj (mapamMeTap).

o~ AN . . - . - 3 -
Pemenne. Tyka, TipakTHYHO, pellaBaMe OECKOHEHHO MHOTY PaBeHMKH
IITO ce A0GMBAAT 3a Pa3/inyHM pealHY BPeAHOCTH Ha TApaMETAPOT, M1, UMEHO:

Came3 XL ELS :
BM=2:373 5% < o .
' e X - 3

-,3am—2.>2+.5: > : : 1
i L5 8

. 3 =5 313’ 3> MTH

Hpen I[a MMoYHEME CO pemasar-be TpeGa Ja T OchanMe OHHE chn—
HOCTH Ha m 32 KOM paBEHKATa HEMa CMHCJ‘la T. €. HE MOCTOM. .

336ene>xyBaMe neka 3a m = 0 uan m = 1 BO paseskara ce nOJaByBaaT
»HAPOMKH CO UMCHHTET Hyna (") OuaejKu TakBH IlpOI'IKH HE [10CTOojaT, cienyea
[eKa He nocro;a'r HY PaBEHKH Off 06J1m<0T (* ) koram =0 wiu m = 1.

3aToa, OOHMYHO ce BeIM AeKa ,Ke ja pemaBaMe paBeHxaTa (™), HO npn

"~ YCnoB in # Oum # 17. Cnopen TO3,N10 MHOXCHECTO €O m(m 1) H CpCR)’BaI-bCTO

011 paBeHKaTa (*) ce noara 00 paBeHKaTa

em-Dx=2m=1. —

By
%

" Cera, TpeGa Ja OATOBOpPUME Ha npaman:c'ro 33 KOM chm—xoc-ru Ha m
paBeHKaTa ¢ pewrnsa?

Cnopen 1°, paBeHxaTa HMa caMo en}{o peIlCHHE, KO 2m 1 '+" 0 T.€.

) 1 . . < .
aK0m¢5,Toac6po_|0T1 . : I '

Cnopen 20,;1aK, paBEHKaTa € UCTO TaKa PELIIMBa u MMa DecKoHeuHO

N

1
MHOI‘y chI.ICHHja ako2m-1 = 0, r. e. aKo m, = o 3aLUTO € eKBHBarIcHTHa co

paBeHKa'ra 0-x=0.

4, PemujapaBeHKaTa"' . o

-x-3 x-2a - = - ,
- = 1._ - o )
2m 3 : o

Exna paBem\a MOXE 1a conpxm W TIOBEKE. pa3iiM4YHU napameTpn BO
TOj C/Tydaj AMCKYCHJATa 33 PELINIHBOCT Ha paBeHKaTa ce BOIM 3a CEKO]j napa-
MeTap MoceGHO, a ¥ 3a eBCHTyaHHH BPCKH Mery HUB.

N

.



Taxa, Ha TIpUMep, paBeHKaTa : . -
: x ~ x b o , .
= , : .
, atb b a+b. - T '
. MMa CMHCTTa 3a b=0ua #—\-b.

~ I N

5, HCI’IHT&J 3a KOH BpCJ.IHOCTPI Ha napamerpprre aun 1be pemnnBa I‘OpHaTa
. paBeHKa. .

-

T Bex6u- :
6. IIa.rm ce EKBUBAJIEHTHH paneHKuTe

aA)x=3u x¥'= 9;“__, 6)x+3—xux—-x 3;

N . 2 ’
. i -1
B)§+§=Bux=15- _r)x =“0Mx+1=0-

x=1 ‘
7. Peurnj ja paneuxara TaKa WTO Ke TH.- }IaBEZlC].U M oé;acnmu cuTe YekopH: .
o ) : —2 ' x
. + - Ip=4 =T . '
a) (f ) ’(\’ ) ; b) 3 p
- 8. IIa ce pellM paBEeHKATa: N . P
v ~ o .
14x—1. 2x=3  3x—4 = - 4x—3 3x=1 S5x+1.
+ = . 1 = 0:
) 5 5.7 T3 973 T g T1=0
5+2)  2(x—1) _ 3(x=2) )
5) x _2x 1 - x 2. )
6 3 2
9. /;Ié ce peurd paBeHKaTa: o 7
aAyax+a+1+x=20;.. 6) E:ll_lm..a:a-»b; . -. . : o
N T b a
- )x-;-Zn’_f_x—%n_l' "x—a'_+x—1 _;' -
| ST T aw T R x=1  x—a )

. 10. Oa<ce PelLH. paBeHKATa:

a) |x] = -5 &) x—|x]| + 4 =0. S S -

RN

'

VIL3. 3AHAYU HITO CE _CBEIIYB»AAT HA -J'IHHEAPHA PABEHKA "
3agaua 1.  [la ce pemu paBéHxaTa' o - o

Cxtl x-1 | & -
S x—3 x+3 x2-—9.; : - ’

Pemenmc. TMocrankaTa 3a pemaBaH:c Ha caHa paeeHka Tpcha ,ua ce
- BOIM CaMo KOra Taa paBeHMKa MMa cMucna. Bo oBoj.ciydaj 3a X = 3,X = -3

paBeHKaTa HEMa CMHEIa GHHCJKI/I HEKOH ,ElpOl'Il\H ,'.IOGHBaaT HMCHHTCH HYya.

3a’roa Ke zeMeMe X # 3 u X # -3

\
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~ . . o . - [T

[Iopaay Toa IWITO - T ,
- ,‘H3C(x—3x+3x2 9)—Jc2 9/\Jc2 9;:0, . i )
o <MHO}KC]KH ja paBeHxa:ra co x2-9ce JIOGHBa- . - o
(x+1)(x+3) (x—nl)(x 3) U
WM, TI0 cpenyBaH:eTo o ‘
Lo L o x—Og

- 3HauM, pchHKaTa e pcmfmsa u CeKO] peaneH 6p01, pasIHueH on3mu
-—3 e Hcpmxo [PEUICHHE; MHOXKECTBOTO pelieHmnja Ke 6nne\ :

M = {x IxER x#-3 A x¢3}

)
N

1. IMokaxwu AeKka pascﬂ_xa'ra o
1.1 2x -
X+2 x-2 x-4

[ . - . -
e HeBo3mo>xHa, T.. HEMa pEICHHE. : T

3anaqa 2 ,ZIa cé pemu paeemcauta ;

L .. x+a  x-a

a-— b+a+b - - S

Pemcunc PchHKaTa ‘HEMa CMHCJ'Ia 3aa=bua '——b'(3oulTo") na,
rIopam/r TOa Ke SCMBMC JaeKa napaMCTpm*e awn b mMoxe 1a 6unaT KoM GUII0
peantHu 6poesH TaKBH wroa+b = 0u a-b= 0 Bo TOJ cnyqa_], MHO)KC_]KH ja /\?
_PaBeHKaTa €0 (a+ b) (a-b) ce nobusa . , ,

J

, (x+a)(a+b)+(x a) (a— b)='0
R : . o .
< 7"7 '=—ab . : . T~ T

: . . g

; . 3a a # 0 paBEeHKaTa MMa CaMo. EIHO pemeHne x —r—b non YCIIOB,
. b #-anb # a (3omto?). ' B
‘3aa=0wu »_b %0 cexoj Gpoj e peﬁlc;ﬂu_e ﬁﬁ.paséﬂkaTﬁ.- &
;2'_-_I.’cu1'14;ja/paéel~1.‘1’<:z>1:ra‘ : - | o
o S x _x¥2a _ 1@ oo

_x+2a X— 2a ‘ 402——x2

Banaqa 3 Co wpamuop A edHa Huea Modce da ce uaopa 3a\] 0 aeHa aco

Wpakiiop B — 3a 15 dena. 3a xoaxy beHa beazua wpaxumpa Ke ja. uaopaam
: Hueama7 - . oo

4, \

PCIIICHHC. 3a,uaqa'ra I\C _]a pCU’JH'\lC Cco T H. CBCI[yBaH:C Ha enmmua

- . A



IIa 3CMCMC JEeKa IlBaTa TpaK’ropa Xe Mome na Ja cBplaT pa60TaTa 3a.

xneHa R N B}

3a eneH JICH pa60Ta

- TpaKToper A Ke u30pa

-

el ox HHMBaTa ‘ N
1021 A HuBaTa, ,

" . o~

- TpaKTOpOT B Ke H3opa 15 JleJ'I O HUBATA4, .
( -

'~ ABAaTa TpaKTOpa K’C Hiopaatr ;,IICJ’I 00 ‘HHBATA.

Cnopex Toa L TN
EEUREEE R TS U L | ’
x— 10 AT HE T

oX Kaze ce nobuBa X = 6. B

) T . o
+ —='pgen ona

|- ’ ) ", ) e ' S ! 4 .
,prgepxa. HBata TpaKkTOpa 3a ene‘g IEH K¢ 'uaopaaf.'r‘ia * 15

HuBaTa, ™A . . - .
! , _ N , .

N . . 7 K . 7.' B ,

3 EJlCH BazeH ce nomm npexy eaHa HEBKa 3a 4 uaca, a HANONMHET 6a3eH0'r,
-7 . MOXE Ja C€ UCHPaTHH I‘[pci(y‘ Apyra ueBKa 3a 7 4aca. 3a Koe Bpeme Ke ce;,
HATOTHM §a3eHOT aKo0.Cce OTBOPAT ENHOBPEMEHO JABETE LEBKH?.
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Bex6wu. - o

4. ace pewn paBenkaTa; - . - .

3 2 .05 . ix=2  x+2

D T e O TG tin s Ny
o ) 4l 25 s Lo, 8 o 37-9x -

B " T = —_— > r = L
- 649, x+37

A=l  P2xdl PO-Pxl

L - \
5. Mace pemuvpaBeHxaTa: . .

b - N v

S x=a | x= oA _4+a 7

e x= b =203 aﬁ—x—‘l’
) x—-‘3a_2a+3 - a-ﬂ-5_: S T e -
-9 x+8 T x=3° ‘ - :
- ax—b. bx+a; : ‘az-f;bz\ . R - R

e T e 'b‘ ,12 b2 S i

6. Enen 6a3en ce IIOTTHH OJ1 ZIBE LIeBKH. l'IpBa-ra LeBKa cana ‘MOeE 212 TO HATIONTHH 6a3e1-10T
- 3a9wvacd,a BpraTa cama 3a 10 uaca. 3a xoe Bpeme Ke ce Hanon}m npasﬂuor GascH aKo-,
Ce OTBOPEHH em{onpemeno Ipete ueBm" :

-

- ) . - . Tl S
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7.. BoeaHo seMjonencko CTOMaHCTBO raky PAJTE CO CBOMTE Komﬁajnu 14 ja CBpUIAT XkeTpaTa

’ 32 14 nena. Ilpes na movHe XeTpara HaSamme yurre usseceH 6poj xoméa]m{ Taka ITo
K& MOXETIE €O CETa MEXAHM3ATIHjA 13 KHEAT ‘cexOj AeH 110 20 XEKTapH fIOBeKe it KeTBaTA
ja cnpuxune 3a 10 aeHa. Korixy sxymso xexrapy 6ume oxueanu?

8. 36upor oa ungpUre Ha.eIEH NBOLHG PeH 6p01 e13. Axo uud)pm"c CM "M 3aMEHAT MecTaTa
' HOBMOT 6poj € 3a 9 1oman o TLPBHOT. Koj e Toj 6poj?

9. Komcy npouem"u a7TKOXON MMa BQ CMecaTta IuTo ce noéuaa on3 J'IMTpH 60%—TCH ns
' nm-pu 82%—TeH anxoxon? -

10. Bo QJaGpmcaTa A 3a onpeneﬂo Bpeme uspaboryBaar 27 nponasonn ITo pexoncrpyxuuja-

"~ Ta, BpeMeTo NOTPEGHO 32 M3PAGOKTA HAa efIeH NPOW3BOK e HAMANHIO 3a 40 MHHYTH, 11a
33 HCTHOT BPEMEHCKM NEPHON: Cera ce M3paboTyBaaT 36 MPOM3BONH. Konxaso BpeMe ¢
IOTPeCHQ cera 3a M3paboTKa Ha efeH npomsou”

N

- VIL4. IMHEAPHA ®YHKLHJA -

o CDyHKHHjQTa _ o
f@y= ax +b, S : R ¢V
‘Kazue wro @ u b ce AaneHH 6poeBH (KOHcTaHTH) KaKo IITO 3Haew, ce BPIKa
miHcapHa dyrximja. :
" AKo ro HCKOpHCTHME 3aNmHCOT Y = fx), Toram mmg:apHaTa ¢>yﬂxuuja
(1) moxe ma ce 3anmue Y Ha CICAHWOB HAYMH -
y=ax +b . ) - )

Co HHHeapHa (i)yHKLH/l_]a ce - cpeKaBaMe MHOry ‘ICCTO npH OHPIU.IyBaHa(,

Ha pa:«;}m HaCTaHH, COCTOjoH, TNPOLIECH BO npupona’ra Haykara, TexHUKaTa.
HUTH. ‘

'Ha npwuep, BKYNHHKTe Tpomouu T 3a npomBormTBo H2 OfpCAeH BHJ CTOKA

(}{a npuMep — YEBIIH) MOXE nia ce TIpecMeTaaT co (popmynaTa
. O T() = ax + To,
Kaje WTo g — ce ‘TPOLIOLUTE FO SAHHHLA MPOU3BOX (nap uesnm), JTo -
(pHKCHH Tpowrons wWTO He 3aBHCAT OX MPOM3BOIACTBOTO (amopTH3aumja,
xupnja M 1p.), @ X = roToB- TIpOH3BOx (6p0] Ha NPOU3BCACHH- !mq)rosu qcnnu)

. “

CPH‘ypHO cH ce CpeTHaJI H co npyrn IpUMepHu:

- ITOMHMHATHOT maT § npu paMHOMCpHO ABUXXEHE €O 6p3m-1a Vo ce
> TIpecMeTyBa co cpopmynaTa

ST s(t)—s0+vot, - T
‘ - Op3HHaTa V Ha TCJ‘IOTO IIITO CJ'IOOOILHO nara ce onpeana CO cbopmyna’ra

o v(t)—gt+vo,
WTH. ?

—

1. TIoTceTH ce ymTe Ha chou 3aKOHH 0f cbmm(a'ra mTo ce cha)xyBaaT
" co nm{eapHa dyHKLIHja. : -

N - S



011 cbop'v(yna'ra (1) ce 33.6CJ'IC)‘(YB<1 Hexa:
- xoeqanunchnTc au b MOXe ha BHIaT KoK Buno peamm bpoerm

- J:[OMCHOT (ncdpnuuunono*ro nonpatqe) Ha beHKuH]aTa e uenoro MHO-
JKECTBO peaHu 6poeBu (3om'ro*’),

- rpa_q;vm(o'r Ha NHHeapHaTa pyHKLM]ja (1)‘6 'M}'{(jx('ecn_so'rd
G={kxy !lx€ ,y—ax+b} . S (3)
HpHMCp 1 Ma ja pasmeaame gbyﬁucuu]ama y =2x + 3 e

N

- Pemchue. CDyHKunJa'ra e mmeapna 3allTO C on 06nm< (1) coa=2u
b.= 3. Taa e pedunupana 3a cexoj peancH 6poj, Gunejku cymara 011 ynaoeHaTa
BpeII,HOCT Ha Koj 6uyo 6 opol X 1 GpojoT 3 e maK peasieH 6p01

'

Hcpm—mor rpacbm( e MHO)KCCTBOTO - . -

- o " G {\xy)leR y—2x+3}

@ - Axo cakame na ro- nperc‘raénme reome’rpncxn rpacpukoTr (3) Ha
o JIMHeapHaTa CbYHl\IlM_)a (1), Toram Toa ro npaBUME BO KOOPAMHAT-

Ha'ra paMHm{a T.C. pal\lHHHa BO KO_]a c 38}13.,2[6 eIICH npasoaroneH ILCKaPTOB
' KOOpIMHATEH cHCTEM, ; ‘

1

Tu 3Haell OeKa rpacbm(m' Ha eaHa nHHcapHa tbyﬂxlmja ceKoraum ce

'.HpCTCTﬂE_YBa co npaBa na nopasu 'roa 3a HCJ3I/IHOT0 up'ra}be JIOBOJ'IHO [ ,ua

3HaeMe ABE TOYKH, T.e. JBa Pa3jIM4HH mapa (X, y) oA TOj rpacbm(

Co HaupTaHa'ra npaBa Ha up’r 1
€ MpeTcTaBeH rpadHuKOT Ha hyBKLUHja-
Tay = 2X + 3, Guncjku -

-1, 1) €G;
(1,5 €G. - -

3a66nemxa O6uyHo, 3a camaTa
MpaBa ce BEJIH JeKa € ,,rpacbmc Ha yH-

KUMjaTa ..” WIH HEKa ,CO IpaBaTa e
reOMETPHUCKH TIpETCTaBEHa yHKIHja~ -
”»” -

Ta... . \

/2. Haupraj rv npaBuTe CO KO Ipa-
tHuKH ce MpeTcTaBeHH hyHKUM-

HTE: .
: a)y = 2x + 1, y =20 =3
v upr.1 N _/0)y=x+1' y=—2x+1 .

Pewasajku ja TOpHaTa 3azaua’ cm‘ypno yBM,:Le AcKa non0)x<6a'ra Ha
rpacpHLIMTE - NPaBUTE CHPEMa KOORAMHATHHUTE OCKH 3aBHCH 011 KOCd’)HLIPIF‘H-
THTE @ ¥ b Ha dyHkuMjaTa y = ax + b; 13 ce noTceTuMe Ha Taa 3aBUCHOCT. "



.3ax =0 q:)yHKuH]aTa y = ax 4+ b pobusa chnHOCT ) = a ‘0' +
+ b b na 3HAYH. TpagpUKOT (npaBaTa) Mlmyna HH3 TOYKaTa (0 'b) (upT 2):

- .. _ 1 Upr. 2.

Ipr. 3

Cnopen TO4; axo

e - . -

b > 0 rpacbm(m' ro. ceue HO3HTI/IBHHOT Aen Ha y OCKaTa;
b= 0, rpacbm(or MHHYBa HH3 KOOp;[PIHdTHI/IOT noqerox
b <0, rpacbnxo*r ro ceue HETaTHBHNOT Aen Ha y-ocxaTa (upT 3).

- 336cncmxa KO(,CbHLIPl(,HTOT b ja oﬂpenysa ,,orceqxaTa mTo rpacbm(or '
j,a'np_aBu Ha y- -ockaTa”, HC]3KH€1T3 ROJIKHHA H3HCC}’Ba ]b]

\ . PN .
\ -

20 Pd3FHeIld_] ™™ upTemec 4 5 )% 6 Ha KOH cC npeTCTaBeHu

~

- : 1,
' -rpa»qpﬂunTc Ha @ynanizife y=x (a = ) = (a 2) u y 5 (a )

o

”Iip'l;. 4 o ) 7 L u‘pT,: 5- ) L “ o Ilpr. 6
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Ha cekoj on THe uprexm MOXKE na ce 3a6cnc>xm ¢7eXHOBO: aKO mpo-

MeHTIHBaTa (apryMcHTOT) X te 3rofieMHu 3a 1, Te. on'lnHa2 ox2Ha3 on3

‘Ha 4, .

2

1
L~ TO‘»{HO 3a TOHK}’ KOJ’IKy ITO H3HecyBa HC_]3PIHP[OT KOCQJHHHCHT a

, IO "CEKO]j qexop cbyﬂxunja'ra ce 3ronemysa 3a 1, 0HOCHO 33 2, OIIHOCHO

-Toa BaXH H OIIITO: Ozl CRAHYHO-

y . cTa Ha npasoaljonHHTc TpHaronHHULIH
‘? ' ' - Ha upr. 7 cornenaj Aeka € TOHHO
B ll‘z,yz)v . R b . .

- y2 —yl

x.z'*x; )

-a

X - . 3abencoika. 3a KOS(PHUMEHTOT @

|
ol ; " —t=  ce¢ BEeNMU JeKa ro OXpeAyBa MMPaBEUOT Ha ’
‘ Lo T rpacdukoT (MpaBaTa) M ce HapcuyBa-Koe-
-7+ {JuumenT Ha npaBenoT. AKO JBE dyH-
N C o o " KIHMH MMAaT UCT KOCHHIMEHT Ha npasec-
) : o ‘UOT @, TOrauwl HHBHHTE rpadHiy ce 1ia-
IlpT 7 e -pancnﬂu HpaBld (30mTo’7)

HpHMcp 2. la _]a ogpegu.Me Jzuueapﬂawa gﬁymcu,uja wuj zpagﬁwc Muuyba Hus

Woyxume A (1,1) u B (3,7).

Pemcrme -Ha 3eMeme eaHa npomsom—xa Touka M (x y) ox npaBaTa —’

rpacbm( Ha GapaHaTa nHHedpHa hyHKUM]a. Koecbmmcx—no‘r Ha npaBeuOT Ke

ro onpcnennwc on cbopMynaTa (4), Te:

71 - -1
o;tAuB a = ——7 L —aoanM =2 ,
S 3-1 . x—1
.01 Kaje WTo - R ) ’
X 3_1,.' - .
o y= 3r 2, ]
3. O,Ipezm ja rchapHaTa beHKLIH_]a aKO HEBHHUOT 'rpa/cbnx ‘MPIHyBa HU3
- ToukmTe (-2, 3) M. (5 4) e '
. AV S - '\'j e 7 4.{’_HoﬁHcr1>éTlo.Ha eaHa LMCTEpHA €O
! ' A o BHHO € IMPUKaXaHO CO rpa&b_nxor Ha -
: oo 27 % upr. 8 (HenmpekMHaTa OTCeuKa).
R B T T UL T -7 . by .
ngobopu'

a). Koru(y BMHO IIPOTEYYBa HU3 ues—
- KdTa 3a 1 yac;

‘

6) KOJIKY BHHO HMAIo BO LIHCTCpHa—'

!

W
'

- . oo B Ta 1ped Za NMO4He Ja ce JOJHH;
e R R B) HalTH1UH ja nTHMHeapHaTa cbkauH—
o i - “" Jaco Koja MOXe aHa JTHUTHYKH 13

LipT. 8 T ce ApUKa)e 050] npoucc

A



5.

N

N~ . | ’ ) - . . B
MeHyBarmeTO Ha NUHeapHaTa yHKLUM]a (HEJ3UHOTO PacTEHe O1-
HOCHO Omnarars€, Op3vHaTa Ha TOa MEHYBakE) 3aBHUCH O Koedu-

LHMEHTOT a. O CACIHMBE LPTEXKH MOXKE A2 €€ COTIeAa Taa 3aBUCHOCT:

B

y =x+ b
paMHOMCPHO pacre

p rodpso pacte 02 9 )
g nOBABHO pacTe on p S
o 1 ~ N .

44

oy=b -

3a dyHKLIH)aTa «c€ BEIH [JEKa &
~KOHCTAHTHa, T.6. HE C€ MEHYBa HCJ3U-
HaTa BPEAHOCT CO MEHYBAHETO Ha ap-

= - TYMEHTOT X.

y=-x+b
PAMHOMEPHO 'Omara |

" p noSpso onafa on'q
4 nobapno-onafa on p

P
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-5 HaupTaJ €lHa mnpasa BO xoomeHaTrmor- CHCTEM M MPOAHUCKYTHpAj o
o ogﬂecysa}beTo Ha JIMHEeapHaTa ¢>ym(un]a 1TO € HpCTCTaBeHa CO ‘Taa mpasa.

J

v
. A

'
'

aBexouw . L S

6. -1 péTC'raBH ™ rpa(i)mnd[ tbyﬂldlnuréi s

a);v —2x+3 6)y=—2‘x-—1 ]

7.\:Haupra‘| ro rpaq:nxo-r Ha Q)ynmu]ara y = v 2):\ +'b, axo év; éﬂae IeKa TOj Mpgnysa HU3 .
TouKaTa A (-1, 2). . ’ o ) : ‘

.8 HpeTcraBH ja rpabuyxy cpyﬂxuuja'ra y = ax - 3, axo HB]3HHPIOT rpatpmc € mpasa -

NapareIHa co rpaqum Ha cpyﬂxuu]a-ra y=2x+ 1 {

Bo @yﬂxunjara y=ax +b onpcne,rm ™™ a v b raxa urro HC]3HHHOT rpnd;:mc na MHHYBa -
HUzZ TOukHTE A(0, 2) W B) (—3 0)

5

VILS. IMHEAPHA PABEHKA CO JBE HEGO3HATH

@D‘ Cexkoja anrefapcka paBeHKa WUTO MOXKE [a ce KOBEXE X0 O6MMKOT

. ax+by='c' AR Ol

Kajme mTo a, b C ce peam—m 6POCBH ce BPIKa nanapHa pchm(a co JIBC
_IIpOMCHJ’IHBH HHH HCH03H3TH x . y T

- 3a 6poeBuTe a u b ce Benu neka ce. xoe(bmmem*n npepg HENO3HATHYE, 2 C . /
- cnoﬁoneu 9NieH Ha PaBEHKAaTa. :

AKO CO 3aMeHa Ha HENo3HaTaTa X o 6pojoT.a, a y - co 6p010'r B ce
noGue A¢Ka (1) € TOUHO GpPOjHO- paBEHCTBO, TOTALI 33, MOXPEAEHATA IBojKa
(a B) ce Benu feka e pemrenme ma pasenxara (1). -

- Taka, Ha TIpUMEp, IBOjKaTa (2,3) e pcme_ﬂnc Ha paBEHKaTa
5x-2y = '
Hu ixBoijuTer (4, 8), (-2, -7) ce pelIeHHM]a Ha Taa paBeHKa.
1. Hajou __6apeM\ym'rc 3 pewrekHja Ha i"opHaTa paBeHKa.

-Ox camarta paBenka ax- + by = ¢ ce riema meka Bo cnyanO'r Kora -

Ca#=0 HJ’IH b:t() PaBEHKAaTa UMa 6ecxone=m0 Muory pememua.

Hpumep 1 ,ZIa 2u Hajbewe pemenujawa Ha paser{xawa K

. 5x-2y =



; ' - . i : T -
Pemenve. PaBeHKaTa MOXe Ja-ja AOBEAEME BO OOJIMKOT

o S A Ex -2,

: 0N Kaje ITO, AaBajKN Ha HEIMo3HaTaTa X npomBonHa peayiHa BpeAHOCT, MOXeE
Ja Ce TIpecMeTa BTOPaTa KOMIOHEHTa Y Ha COOABETHOTO PEIICHHE; TaKa, on

JlOJ'IHaTa 'ra6nm.1a MO)KC aa cc BHIlaT HOBCKC pemel-m]a Ha pchm(a'ra

T

s - T
. . . L N - ’

.| -}~  oo
y .} S r 771i’;4% _"42’ Jf % jf 3 ( ]

MHO)KCCTBOTO peme}m]a Ha Taa paBCHKa MOXKE: na CC 38.111/[11!6 Ha C.IIC,IIHHOB
. HavYHH

M={(x'y) |x€R y = 2x 2}

Oniuro, MHO)KCCTBOTO peleHMja Ha paBeHKaTa (1) xora b # 0 nin

a # 0 MO)KC na [+ 3armme Ha CﬂeﬂHHOB HaqHH '
T Zakob = 0: - N - R
o - ’ ' ' "~ a c
M = {(x.y) | xER,y=-7x +.3};
—"axio a = 0 ' o o |
S ~{(xy)|y€Rx—»——y ‘}

2. Hajnn Hexonxy peL!ICHPI_]a 2 011pezm ro. MHOXECTBOTO pemel-m]a Ha
_paBeHKarTa: : »

a)x+y=‘1;';6)—2x4_y=,3.. -
' 3amawa 1. [a ce najgall cuie peweHiija Ha pabenxailia:
a) 2y '+ 3x) + 3(y—2%) = i0; |
-1  y-1  x+4y— 5 Do ‘ - o -
6)4,.3___ 12 e

Peme)me. IIo cpenyaa}bcTo Ha paBem(aTa ce noﬁmaa

a)y=2T1e.0-x + 1- y =2, on Kanc TO ‘ce rnena nexa cexo_] nap

(x'2)epemenue T.C. S
- {&, 2)|xER} R

- —

5 - .
ji,y) € pelieHHe, T.e. '
. ) ~5 ; ’ l» .
- M={G.»|yER} s

.46

6) 2x = 5, Te. 2; nx +0-y =5, 01 KaJe LITO ce IIeAa AeKa éexbj map -
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. Bo cyuajoT Kora @ = . 0u-b= - 0, T.¢. kora pchm(aTa (1) e on o6nm<0'r
0-x+0: y = ¢, ce tnepa nexa 3a:

1) ¢ # 0, paBeHkaTa e HEBOIMOKNHA . (Hepcmnuw) T.e. HEMA HH CJIHO

pemelme na MHO)KCCTBOTO pemeHu]a Me npa3H0 N o

'

2) ¢ =0, paBeHKaTa e peuunma M CEKOj nap peamm Gpoesu erleji?HHO g

-~

pcme}me T.C: ‘M = RxR, S : ) o . e
3. CQrJ}énaj on Ké] TUM €€ CleIHUBE PABEHKH:

-4 Z 3x+2y 2‘
3 .

: 51) 3x-+ 53 - y) = 3(5 + X) = 5y; 0) T : 6

6 " AKO BO- paBeHKaTa ax + by ¢ KoecbuuueHTO'r b # O TOrai 'ﬂaa
©  MOXe Xa ce AOBEAC A0 ofnMKOT. . : .

)

yekewnoo @

T
M A= i
- b

Kafe mTo k ==

Sl Es]

-

Ox Toa MOXC Ha & 3a1cny!m AcKa cO CEKoja paBCHKa (1) npu b0,
MOXKE zra ce sajafe eaHa JHHeapHa dbyrkumja. (uu] rpaq)m( e npaBa)

_ > 3HauH, paséuxafra- L e

- § ax+by=c, b #0,
-npeTC'raByBa fipaBa KOjalwTo BO ONHOC .Ha KOOleHHaTHHOT CHCTCM HMa
KOCOHIUHMCHT Ha npchu k M Ha y-OCKaTa NpasH OTCCYKa 7, MPK WTO, - )

;

]

SR
\

P ) - s L il

o paBeHKaTa (1) ce cBeaysa Ha ax = 'C, Taa
a . .

; (—,)) T.€. THE npcrcraByBaaT TOYKH Off

of.- & .cm-la npaBsa mTocnapanana co y-ocka-
v - Ta (upT. 1).

. S I'Iopa,rm Toa 3a paBeHKaTa (1) ce
.. .- Bend feka e. paBenKa Ha npana. ’

~ Hpr. 1 ’ ’ ' -

) A . B U o cnyqaj(')'r b = 0, Te. Kora

npetcraByBa npasa. HMeHo, cute peme— .
S > HH]a Ha Taa paBcHKa -cE OX . OBIHKOT -



0=gx

- Iz -
Ha upr..2 ce Hai{p’raﬂnvﬁm npaBu'n C€ Ha3HAYCHH HHBHHMTE PaBEHKH.
Hauptaj ja npasaTa

®%+@=&6M=% 52 -

)

_OJ.IpCI[H ro KOG@HHHCHTOT Ha JTpaBCHOT H OTCC‘{KaTa Ha y ocxaTa 3a

IIpaBaTa:

) 3r-4y = 12 6)x?c 2y =

Koja orceuka ja ,paBn” oBaa npasa Ha X-ockaTa?

-
-

I

a Be)i(6n , C

48

6.  Hajau ‘Héxonky pPelUeHHja Ha paBeHKaTa:

"a)2x +3y=6; 6)2r=3; By+3=

~3

. Haupraj ja npaara sananena co papeHxata:
. a)3r—4y 12; 6)x y—1=0' " B)x+y=0
8. Onpem»( 'V OTCeuKHTE ITOTNpaBaTary mpask xa xooanHaTH MTE.0CKM, Ta IOTOA HALIPT3)
- ja mpaBara: e ; ‘
a)x +y=13; 6) Sx—y—2 = 0;  .B)x—2y+2 =0 - .
9. Hajmija Paécuxa'na Ha np;iBaTa IUTO MMHYB2 - ToUKHTE:
“a) 4 (3,.0), B ©,~1): - 641, 2, B (2,—4)

10. Hajau ja paBem(aTa Ha TpaBaTa 1UTO Ha KOOPAHHATHUTE OCKM HpaBH orceukm m (Ha -
*-OCKaTa) u n (Ha - ocxa-ra)

Bm=-1,n =2

o ‘ 2 .1
. =1, =1 = —Z . p=—
. ‘a)m Lin= 6)m 37 7

~
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" MHTEDPBANOT (- ®, +0_0).

VIL6. HHHEAPHA HEP'ABE'HVKA‘ co EHHA‘HEHO3HATA '
@ cha A 4 B ce B2 am‘e6apcxn H3pa3H caMo €0 enHa npomer{—
‘HBa. AKO THE ce CBp3aT €O eAeH OX 3Haumc 3a’ HepaBCHCTBO- <,
<, > WM Z, Ha anMep, S :
A<B, S ¢
7. . - S
TOFall Ce. noGnBa npeJmKaT co enHa npomeHnnBa HITO Ce BHKa Hcpaacm:a co

CcaHa HCHOBHaTa. : E ) - - .
Hampmvep: 0
o S | T—1)

‘ 2x—3 <x+1, — <x, x2+1>0 ( @x=1y >0,
: —1 , L1

ce HCpaBCHKH CO CI.IHa HeﬂO3HaTa.

AKoO 3a HCKO]a BPE[IHOCT Ha -HENo3HaTaTa, HepaBewkara (1) cTaHyBa

"TOH HoO 6p0]H0 HCpaBCHCTBO TOFaHI 3a Taa BpCHHOCT cec BCJIH ,uexa € peme-

nue Ha HepaBeHKaTa (1)

L

TaKa Ha npumep, MHO)KCCTBOTO pememd_]a Ha HCpaBCHKaTa

ST xX—4>0 S )

. © MHOXECTBOTO peamm 6p0€BH IOrOIEMH 01 4 T.€. PlHTchaJIOT (4 + ©); BO.

~0BOj cryvaj OH MOXeJe da KaxeMe TeKa ,,naneHaTa HepaBeHKa ja 3a11030ny13a _
cexoj 6poj ~ x € (4 + °°)” ‘
' HepaBCHKaTd, naxK,

B +5<0

He e mononeﬂa 3a HHeIeH peartex 6p0] (30mT0‘7), ra Taa HCMa pCU.ICHPl]a

PCIIICHHCTO Ha cienHaBa HepaBeHxa

’ x+1>0 :

€ ueno'ro MHO)KCCTBO R Ha peanﬂme GPOCBH iT. e MdO)KCCTBOTO pemeﬂma e .

"

1.- KoM 01 ClielHMBE HEPABEHKH Hemaar pewenne? 3omwTo? -

¥ x4l
< () - <
11 Of . 3) * =0

-2 3anm,1m ro MHO)KeCTBOTO pcmcnma Ha HepaBeHKa'ra'

a) (& ;152‘+ 2 <0 5

a)x<1 6)x 1, B)x+2 05 r)x 5<0

;e

'@ 3a nBe HepaBCHKH ce BesTH I€Ka ce cxsnnancnmu AKO MHOXECTBO- *

O TO pelucHHja Ha CAHaTa € CAHAKBO CO MHOXECTBOTO pemeHnJa Ha .
npyra'ra "Toa ce _3anMuyBa, Ha npmwep, 'BaKa: )

A<B< >C<D

4 MaTemaTHka 3a I roguna anponﬁo, MaTeM.‘ cTpyKa: " » - - 49i



I'Ipn H3y‘lyBaH>€T0 Ha 6poeBm'c € 3amo3Ha €O noseke OCHOBHM csopm
Ha 6po_|HH're HEPaBEHCTBA; THE CBO]CTBa BaXaT M 3a Hepchme"e Ha. upu.Mep

1°A<B< >B>A S0 ' - _' .
2°A<B< >A+C <B+C | - { ;

-y

KanemrTo Ce HpOH3&0J’IeH u3pa3 mITO UMa CMMCJIa 3a JIOHymTCHHTC BanHOCTH
Ha HpOMCHJIHBaTa BO HEPaBCHKaTa A < B -

o R ) -

: . OBa CBOjCTBO_HH, yxa)KyBa JeKa M Kaj HepaBeHKm‘e BaXH »TIPABHIIOTO
3a npecbpnyBaHae KaKo Kaj paBem(wrc 'Ha TIpUMEDP :

x3>2< >x— 3+3 2+3< > x = 2+3
_.3°.C>0 >(A<B< >AC<BC’)
' C<0*—>(A<B-<=>AC>BC)

. xane wr9-3a C, IOKPaj HCTOTO OTpaHHtyBale KaKO BO 2", BaXH_ H 'YCIOBOT:
cC>0 (OI(HOCHO C < 0) € TOyHO 6pOjHO HEPABEHCTBO 3a CeEKoja . nonym'rena
BPEHOCT Ha NpomeHnuBara B0 A < B. Osa cBojcTBO 'Tpe6a fla ce KOpHCTH MO-
LUHC BHHMATCIIHO; MHOXCEFSEUIO CO HezatugeH 6p01 20 Menyea 3HaxowW 3a uepa-

- 8eHCid80 60 uepasemcuzue : SR , RS

' - -

2. I'onaxm nexa Ba)KH cnanaBa eKBHBaHCHTHOCT ‘
- x(x—2)>x —x+6< >x< 6

06pa3n0xm ro/cexo_] qexop co rIOMom Ha CBO]CTBaTa 10 - 30. .

. . - - P

"~ 7 . Tuneapna nepanenxa. CeKO]a HepaBeHKa KOja MOXeE €O rlOMOI.I.I
@  Ha CBOjCTBATA. 1° 2° unu 3¢ na ce aoacnc BO" 06nm<01' :

T s w<by, @
KaILC I.UTO au b ce peamm GPOCBH ce BHKa :mneapﬂa Hcpchm(a CO caHa
HEeMo3HaTa. ‘ : - ; '

On cneuunse npnmepu MOXe fa ce cornena KaKO Ce oupenysa MHO-
)KCCTBOTO pemem/ua Ha ana mmeapHa HCpaBCHKa BO BaBHCHOCT o0 au b:

+ a) ,2x<_3<=>x<5; xE( co,2) ~ B

s -

6) —5x 5‘3/<‘=>x2 —-%" xe[ +°°)

e B) 2 1<2(x+1)< >0x<3<= >0<3,

T.e. /:Iazcha'ra HcpaBCHKa [ EKBHBATEHTHA CO TOUHO 6pO]H0 HepaBeHCTBo na
'HEJ3HHOTO MHO)KeCTBO peuieHHnja ¢ R, T.e. (-®, + ©); Bo Toj cnyuaj ce BeM
nexa AaneHaTa Hepascm(a € HACHTHHA (Gc3ycnoBHa) HCPaBCHKa;

) 1+3"<x—1—< >0<-2 Lt -

-~ T cl naneHaTa HepaBeHKa € CKBHBaHCHTHa co HCTO‘XHO 6p0_]HO HCpaBCHC’I‘BO na
3Ha'~{H HCpaBCHKaTa HCMa pemcm{Ja ;

~



Iipnna.cp.‘lﬁ “[a ja pemMe HepaBeHKaTa . - )
xS Txml _axl D=2 3 .
8 "6 3. t7a +,12. e

Pemerma -Co mocTamka Kako Ka_| paBCHKV(TL, ce OCJ'IO60IIYBaMC ox
HMEHHTEJINTE, I'H npcd)pnysamc ,HETO3HATHTE Ha JIEBO”, a ,MIO3HATHTE Ha-
necHo H, 1o cpc,r[yhapbe'ro ce noGHBa ceaHaBa cKBHBaneHTHa HﬁpaBCHKa

- - . =5lx = 51. _' e

N

I'Iopa;m —51 # 0, HepaBeHKa'ra ]a nexmme co —51 T . ja MHOXHMC €O —1/51 INE

(co HETaTHBEH 6p01') na 3aToa ce go6una - \

-

N N ' -
x'= -1,

MHO)KCCTBOTO pcme}m]a Ha nancna‘ra Hepascm(a KG 6"}16 HHTepBaHOT

. 7 DR . ! s ° ’ P .
MHO)KeCTBO'ro pCHICHI/l_]a Ha HepaBCHKaTa ‘Moxe Ja cé npm(axe M-
‘rpaduuky Ha GpojHa OcKa, Taka IITO -Ke To Hcmpaq:mpame AEAOT 0K DcxaTa

. co 6pocnwre wTo np;maraaT Ha uo6ne}mo1~ MHTEPBaN, KaKO Ha IIpT. 1

B0 pa R
N S ANNNNN LS - N

-5 -4 73 -2 1 2
: - Lpr. 1
3. Pewn ja HepaBeHKaTa e )
l ' : C3= sx . Txe6 ‘
L +2<= - -
4 2 =

'

H TPHKaXH ro Ha 6pojHaTa ocKa MHOXECTBOTO PELICHH]a.

B Bexow
"4, IIa ce pewu HepchmcaTa - s o h o - ‘
o AEW2- R <3x+T , L .
" 6) Gr- 12 F (dx + 3)° (Sx ¥ 4) R
.. 5. Hace pcluu HEpaBeHKata: ) o )
oo 3 x—1 x _ .
a) <r i76)“4 3 Z\'Z' . :
.. 6. ﬂa ce peluu ﬁ%paaenxara: : - . :
x=5_ _ 3x=2 . 7x+6 Cx42
R ..a)\2 >3+ 3 . 6)"5- = +—-IQ }
2 N
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- FVII 7. CPI"‘TEM J]I/IHEAPHH HEPABEHKI/I CO EHHA HEHO3HATA

@  Hexa cc sanancﬂu nBe Hepchm{u co ana HETO3HATa, Ha npumep,
i @ A< B u C < D Tne npe'rCTaByBaaT ‘npenm(a'm €0 em{a MpPOMEH-
NHMBa. :

KOHJyHKuu]aTa Ha THe Hepascnxn ( T.C. npenvn(a'm)
: (A<B) N (C< D)
‘cc Buxa cucTeM HepaBEHKH CO eHa Henoanara. -

_ Toa npeTcTasyBa 6apa1—be Ja:ce yCTaHOBH ,uafm ﬂOCTO]aT JOMYIITEHH
., 'BPC/IHOCTH Ha HEIIO3HATATa BO JIBETC HCPABCHKH, TAKBH UITO THC HCPABCHKH MC-
. TOBpPCMEHO TH 1IpaBU TOYHH GPOjHH HcpaBCHCTBa 3a CCKOJ TaKoB 6po; ce enn

neka ¢ pemelme HA CHCTEMOT..

/.

. s 1

‘ 3a MHOXECTBOTO. 0 cuTe peanHH 6p0(:BH LITO ro 3a,'1030nyBaaT e,tLeH/
‘cUCTEM Cct BEJIM JeKa € HEeroso MHOXECTBO pemcﬂu_]a, Ja ce pein eneH
-CHCTEM 3Haqu ;La ce onpenu HLI‘OB()TO MHOXECTBO pemeHH]a '

HpHMcp 1 ,[[ a 1o pewsme cucweMow
4x-3 =z
1+r<1627c' "\"‘ = i : '

" Pemenwe. AKO enHa HdeBCHKd O CUCTEMOT ce 33MEHM €O Apyra IITO

e CI\BHBaneﬂTHa CO Hea, TOrall MHOXECTBOTO pemeHnJa He CC MCHyBa, Ma

,HOBHOT” CHETEM € CKBHBAJICHTCH CO AaJeHHOT.

TaKa RAJICHHOT, CHCTEM MOXC JIa CC CBCAC Ha CHCTEMOT
' x = 2,

. x < 3. . :

Cera ce onpenyaa MHO:KCCTBOTO pcxucnn]a Ha ccxo;a HCpaBCHKa nocc6Ho '
npccumT Ha THC MHQXeCTBa (-re 3aCAHWMKMOT ACN O HHTEpBAaIUTC- .
pCLUCHHJa) KC BiIe MHOXKCCTBOTO pCUJCHM_]a Ha CHUCTEMOT. 3a CCKO]a ‘on
HdeBLHKHTC BO CMCTEMOT MOXKE Ja 3amuiuene o L

|
e

< u_xzz, xE[Z +o0)
: o Cx <5, xE(—-w 5)

na MHO)KCCTBOTO pcmcHu]a M ua CHCTEMOT Ke 6ue =
' - (oosm[z +oo) = [25)

MHO)KCCTBOTO M Moxe Aaro onpc;mmc H rpacbw-n(yl co nemom Ha 6p0JHaTa
ocka (upT.-1 1 upT 2)




WIIM-CaMO Ha €Ha.ocka: . .

Lpr.. 2 .
3a6cncmxa M0>Ke na ce 3a6c:ncxm neka pH pcmasau;c Ha eleH cHCTEM.

HCPaBEHKH HaBaXHHOT qexop zxoara Ha KpajoT!
Ese HEKOJIKY CilydaH cO KOH ce cpeKaBaMe BO npax'mxa'ra

a) x <'—2? X <-f2,‘xe(—c'n -'-2)'_‘ : ‘

x> 1, x>1, x e +oo) .

N

CHCTEMOT cha pemcHHC, 614;[631(!4 o ' o S

L ke N e =g
6)" x <3, CHCTCMOT HMa. caMo ‘enHo pemenue, 6HJ16]KH
Tem s RS 3 n s, o) = )
B)“ 0 -‘x_.< —1, i CHCTEMOT HeMa pemcnne Onaejku ana'ra
’ o HcpchHKa e HETOUHO 6pO]H0 HEPaBEHCTBO S
A x>2; ~
) |0-x=3; X € (=, +w),-
o v x<$5, ':IE(—oo 5), R -
; na, M = (— 5) ﬂ (—-oo +oo) (—oo, 5) € MH_O;Kf:C,TBOTb pcmémdja Ha

" CHCTEMOT. ' ) -

1 anTCTaBM ro Ha 6}')0_]Ha ocxa pemeHuero Ha CCI\OJ ox ropx—mTe CHCTEMH, -

2. Peum ro CHCTCMO‘]‘ HcpaBCHKH

i - T ‘“ " R .

x 2 :
—_— — \
3 < DR ' -
3745672 - :

Cxuuupaj ro MHO)KPCTBOTO p(,LlICHHja Ha 6p0JHaTa ocKa.

H- BO Cﬂy‘{aJOT Kora CHCTC'\(OT HMa I‘IOBCKC o JIBC HdeBCHKH pCUIdBa—
HEeTO Ha 3anaqa1'a O4H ITO HUCTQa nocTanka: ~- -,

<10, x€ (-, 10,
: x5 xe s 4w,
x<4, x€(-w,4);
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- MHo)x.e_chO'm pCII_IC‘_HHjé‘MHa. CHCTEMOT Ke 614;16: i

C M= (-, 10] N (5, +) n"(—o'o‘-4‘), o |

M Hlmﬂhwﬂ—ﬁ4)* R
TeM 5, ), (upr. 3). o I

It

-8 -7-6-5-4-3-2-1 0 1 2 3 4 5 6 7.8 % W
S et 3 -

3. Pewn ro cﬁCT¢MOT ﬁepaﬁeﬂxh:

© | 21> x4,

' +7< x+27
4x -1 ? x+20. _

@_' chou 3a:.1@!m ce csenyBaaT Ha pemaBal—be cHcTeM J'IHHeapHH
o HCpaBCHKPl eBe HEKOIIKY ﬂpHMepPl :

">; cM—(l 7] T

PR

P . . <y

’ . : Jx=3>1,
Brmmasaj:l < x —3.<5<=>, 3.5 '

' N .

1) 1<x<7 <=‘>‘

o —

,HT.C. S v ; e
- S ,vl.<x-—3<v5<=>ul,+3‘</j’x_<-5,-i-;3.'

N Lt I i ] ' o~

2) x| <5<=>=5<x<5, de. M=(5,5; .
'aﬁanbrnd: ‘ - ; S , -
|x=3] s2<=>-2=%x-3<2 -

s '.‘ [ v

2

- oTe p :

. T x=3z -
, |x—3'|‘$2’,<—> {3 2
B =3y >0; 0

IA IV

' oBaa HepaBeHKa ce cscnysa’ Ha MHO)KCCTBO./OII‘ asa cncrcmé HEPABEHKH, T.€.

(A~3>0A1+5>0)V(A 3<0/\x+5<0)/ TR
'(l’lpOPBBOI_lOT ‘Ha lIBd 6p01a € H03HTHBCH aKo )ZlBaTa MHO)KPITCIIa MaaAT HCT
3HaK) - i IR I o0
54 " E



yHu_]a

YH“J

’

Toa 3Ha‘{H AcKa MHO)KCCTBOTO pemelmja M Ha naneHaTa HepaBeHKa C

l_-f.(3 +®);

M= (—‘°°;—5)‘;

x—3>0
- . x+5>0
. x— 3<0
x+5<0,
.na-'r‘»':;"’ ./ o
- 4)."x_—_8_ ‘_<_0,
x+3

Toa 3Ha‘1’H AJCKa MHO)KCCTBOTO pemeH}qa M Ha I(a}IeHGTa HepaBem(a e L
a 011 I\-iHO)KCCTBaTa pemcnu_]a Ml H MZ Ha JIBaTa CHCTeMa:

x— 8<0
x+3>_0,

x—8 =20,
,x+3\<' 0,

nma

M= M1UM2—( -3, 8)U'Q5

+1

Ml = (_37 8]:

Mz‘= @; 7

bl

e

) 1 .
‘ 4 Peuu ja HepaBCHKaTa x—— + 5 <.

-0 I'IpBo coﬁepu 194 ):lp”o}'lKﬁTC(!

E@ Be)x6nr  /\

Peiiu ro. cuereMoT Hepancmm :

{x= 10.< 0,
a) 2x+3 < 0, 6 |2x+1 >0,
.r+3 > 0; 22220

6. Peumja }IepaBeHxara

6) {}:1 <4

:a)10>r+2>0 ‘
- 3 N
N B_).r(:.r-.3) < 0, o )m <—7 -

0/\x+3<0)

01 MHOXECTBaTa pemeHHJa M1 u Mz B1a aBaTa cHCTEMa:

M=MUM=(—0,=5)UG+e).

(-3 &]

©H OBaa HCpaBCHKa CC CBCIIyBa Ha MHO)KCCTBO 0[[ JiBa CHCTCMa Hepchmm T. c
(-8=0AT+3>0) V' (x-8'=

- (czu-la ApOIKa e, HcraTHBeH 6p01 aKo 6pon’ren0'r u HMCHHTCJ‘IOT HMaa'r '
cnponmm{ 3Haun) : :
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VILS. 3ATIAYM 34 PABE’HKI/I CO ATICOJYTHN BPEILHOCTI/I

. CO HeKom{y\3anaqn Ke. noxa}xeme KaKO ce pemaBaa'r HeKGI/I paBemm .

1ITO conp}xa'r HeImo3Hara oM 3HAKOT 3a aIICOJIyTHAa Bpe,zmoc:r h

Ha ce moTceTMMe: ancoJyTHaTa BPeIHOCT |a| Ha peanHuor 6poj, a ce
onpez[eJIyBa Ha c.ue,z:HMOB HAYMH:

s

v a, akoa = 0.
lal = -~ a aKoa<0, ‘ N
" mopamir IO] 0 Mome Ta ce'seme 1.
|a| = —a, ako a < 0. T

Taka, Ha npmvzep 15].= 5, |- 5| = —(—5) =5
1 Corne,ua] Aexa: ) - o L .
o) ] = )t = v? al, [‘|ani=j-|a|; e e
x—a, ,e[a ©), . h BT

0) |xl—_al = { (x a) X €{(~=,a].

TIpso, na permve HeKOJIKy npmv‘xepr_/[:' .

Ipuvep 1. Oa ja pem-mvxe_cnenHaBa paBera - ) e
3 |x| —x =12 ’ .
Pemexme Bme]m x| = x3a x = 0 [x| =-x3axx0, 3ajazenara -

paBeHKa' »Ce pacmafa’ Ha gBe PaBEHKM:

P:3x-x = 12xe[0 +°°)
P;: —3x—x—12 xe(—oo 0].

Oxroa: . . - ST
g P;:2x=12,x=6, a6€]0,+ »);
Pydx =12/x=-3, a-3 e(_oo 0].
- Buauy, x = =6nx=-3 ce peme}n«qa Ha 3a,ua,u;eHaTa paBeHKa

HanpaBM nponepxa' '

IIpmuepZ lIa Ja peLuume paBeHKaTa/ e _/ ' R .

|2x 4 = 3;— 1.

Pemerme I'Iop any

2x — 43a2x 4= O're3axe[2 + ),

- '|2X—4l (2x—4)3a2x 4<0 T.e. 3axe(—°° 2]

paBeHxaTa Ke ja pema.Bame BO CEKO]j OR OBMe mrrepaa:m noceﬁno. ‘

'



Taxa aKo X e [2 + 00), TOTaMI -

2 4 ‘3x 1 <=> 2-4 = 3x-1,
T.€. s

x = -5; .

HO, -5 ¢ [2, + ) ma -5 me e peméﬂne‘ aKo, nak X *(—05 2], Toram

re. o dr—4l=sx-1<=>_ (2x - 4) 8x-1,
. .. € pelueHne Ha .3azia;era'ra‘ paBeHKa.

3Ha‘IM paBeHKa'ra mvra CaMO e;mo pemeune x = 1.

.I Hpumep 3 lIa ja pemmvxe paBeHkaTa ’ o 'F-'.
Ix 2| Fx =2,

Pewrenne. I'IopaJm Lo e

X = 23axe[2 1 o),
lx 2l = - (x~2),3a x € (=; 2],

_‘3a,qa;:(eHaTa paBeHKa Ke 6M11e eKBMBaJIeHTHa €0 COO,ZIBGTHaTa paBeHKa BO
ceKOJ o oBye MHTepBaJIM noce6Ho T.€.

NI

o ' - x 2+x—23axe[2 +°°),
|x—2]+x'=2/<=>{(x 2)+x—2 33 X € (—o, 2]
“a) Bo: MHTepBaJIOT [2, + ), noGnBame U - 0
2x = 4, '
s . . e x =. 2’ :
: a 2€]2, + °°), max=2e peme}me Ha paBeHKaTa

6) Bo: MHTepBaJIOT (—oo 2] aonsame s
o CmX+ 2+ x = 2
: 0-x =0,

i = H ceKO] 6p0] on 0130] MHTEPBAJI ja 3anosony3a paBeHKaTa E

BHauy; paBeHKaTa nma 6ecxoneqno MHory pemeHn]a a Mnox«:ecmoro
pemem:]a e

M = {x]-><x < 2},

T.€. MHTEPBAJIOT (—’°°, 2].

\ 3agava 1. la ce peunr 'paBeHK'aTa
» ']x'|+2|x +.2|,,= 11 — |3 —x|.
 Pemrenne.. Mapaao'r 3 -xe . N

— NO3NTHUBEH: .38 CeKOj x € (-, 3),
— HETaTMBEH: 3a CeKoj x € (3, + ), -



\ . S,

ma 3TORHO - ‘e oBue MHTepBaJIM ma ™ Hapeyeme nn'repna.uu Ha 3HAKOT" Ha
#3pasor 3 -x S - N .
Taxa VMHTEpBaJIN Ha 3HAKOT Ha Mapa30T x + 2 cer

o f=o0; — 2) e I/IHTepBaJI Ha 3HAKOT —, . ‘ _ .
(-2, +=) e MHTepBaT H3 3HAKOT + ' - ’ BN

\
i

OTKaKO Ke ™M Hajreme m{TepBaJm're Ha 3HAKOT Ha’' CHTE M3IPA3N ILITO
ce of 3HAKOT 3a aIICOJTyTHA. BpemHOCT, Ke HanpaBnme enHa Tabania BO
'Koja ke T1 o;x6e.nexmme rpa}mn;wre Ha cuTe THE m{TepBaJm ¥ Ke I'y1 BHeceMe
COO]IBeTHMTe 3Haun -

3a 3a,ua,ueHa'ra paBeHKa Taa 'raﬁmma Ke 614,11e -

C—w 2 0 3 4w
) 2 RN L B B S
, x+ 2 - 1+ + + .
‘ 3-x + |+ e A
f 1 P 1»0‘ X 20‘ T30 ) 40

~ ) . ~ : \ [ -

" Bo CeKO] on -oBHMeE qe’rnpn MHTepBaJN \paBeHKaTa %e nobue momHAKBa |
cbopma ma 3atoa ke Tpeba na v mobapame Hej3uHMTE pelieHnja BO CeKoj -
MHTEePBAaI | noceGHo Py OfpefyBameTo Ha dopMara Ha paBeHKaTa Ke 'rpe6a
Jia BHMMaBaMe Ha nedmm/ruma'ra 3a anconyma BPeAIHOCT.

TaKa Ke noﬁneme.

1 (e, L2 mx- 2 = 11-@-x) *
S o —4x =12, . .
N N . .‘ T n x. e 3 )
6M,ue]1m ‘3 € (—oo —2], c.ne;:yBa JxeKa x =~ 3 e peme}me Ha paBeHKaTa
2° [52, 0]:' 2(x+2)-11-(3-x),, o

-

0 x =45 0 Coe

. paBeHKaTa He e PELIIMBA BO OBU) MH;IfepaBan;,ﬂ

3°00,3;,  x+2@E+2=11-(3_x), |
BT =4 .
. x.= 2; )

_ 6umejku 2 € [0, 3], cenysa feka X = 2 € peLIeHye Ha DaBeHKaTa; .

4o 4wy x4 242 =1L+ GE-0, .
e - 4x=10,k. R

- . - 2,55,

bunejin 2,5.¢ [‘3,' +09), ‘crenyBa ,nexa x = 2,5 He e pelleHne Ha paBeHKara. .

58 \‘:,'/. . B ‘V‘A



3Ha'{I/I paBeHKa'ra mvxa IBeE. peme}rM]a X =— 3 nux,=2. . -

) . I ' .
2 PemMJapaBeHKaTa' o ceen o S

a)px 2+l = 3x - 2; . 6) f2x-1] + [sx—2] = 5.
3ana‘1a 2. IIa ce peum paBenkara - ‘ '
o heelll=1o e

Pemenue. Ce npenopaqua ,,0c.no6o;r,yBa}5eTo 011 ancony'r}m're BPEI( ,
‘HOCTHM” Ka- 3anque ,,o,z:Ha'rpe ' ; e

" Jlamenata paBeHKa, Opamy |
| Vx|l = -x Baxe (—», 0], -
x| x. 3axe[0 +°°),

,,ce pacnara Ha JBe paBeHm

A {1 + x [| = 1 BO MHTepBaJIOT (—‘oo 0L .

T R |2 |1 x||"‘lBOMHTepBaJIOT [0 +00). SR o

PO

I/Ic'ra'ra noc'ranxa BOAN 1o ,,pacnara}be Ha CEKOja Of OBME J.IBe .-
paBeHKK Ha ym're 10 ABE paBeHKM (0 COOlIBeTHMTe MHTepBaJIM)

T Ay |2+(1+x)T='1',~ R s
o B+x|=1 BO (-, - 1],
ST Ay m-u+n|=1,\ S
o =1 Bo[-1,0; T
BI:H |2+(1 x)[".=,;1,,/ L :
o Bex[=1. 7 o1, +x),
By J2- 1-x)]| = 1, R \ _
' S +x[ =1 Bd,[O,‘l]. o PR

Cera, ox CeKO]a ‘on oBue paBEHKM ke ce noGM]aT yiuTe 110 mBe (BO

- COOZBETHIITE MHTEPBAIL); NOPAIX TOA, IIaK, WITO M3PA3}Te TOK 3HAKOT
Ha allCOIyTHA BPEJHOCT.BO A, 1 B, ce mosyTuBH BO mocoyernTe v~
TepBaM, Ce r.nena Aexa U 1BéTe. paBEHKM ce cse,zxyBaa'r Ha paBeHKaTa
S “x=0"

o . S :
ITO € U peme}me Ha na,uena'ra paBeHKa (IIpOBepM O J‘Oa)

\ N . /' . R
O,D; npyrn’re oBe paBeHKI/I Al 78 B, ce p,oﬁmza S
A_—w+n N  ;‘ -

L x = —4 BO (=, —3];

T. e.. —4 e pemem/re Ha na,ueua'ra paBeHKa

‘519‘ .



[y

| T.e.—2 e pelleHne; N . o
' By ~ (3-x) =1, R T
B . x=4 B3, +%),
_T.e. 4 e pemenne; <. ’ S
~ By . 8-x=1.
‘ ) N : . x‘=‘2 ';30,['1,3], .
s _T.e. 2 e pellleHne. ’ B Co ’
‘3nauy, 347af€HaTa PaBeHKA MMA TeT pellemga:
.;,, B xl,=._47 x2=,_27 . X3 = 07 ‘ X4 =27 ' . i‘x5=4' -
3. Pemmn ja.paBeHKaTa
oo o ”xl— 214 = .
‘ ‘ w7 »
“Bexmomnu.
4 I'IpecmeTa] ]a Bpe,zmoc-ra Ha n3pa30'r o )
@t = -lt-lil, . 8 £ = [Tk sar=oan-z 2

A (3+x)-1 L
x'=-2 - Bo[-3,-1)],

5. Pewrit ja paBeHKaTa

R ’ u1+Jc ,'l—vx

- 6. Peunt ja paBeHKaTa .

a) |3—x]+[x+2|=0' - )I

2 —1
6) [2x—1] = 3x=2| + 1 = 0; | ¥

7. Pemn ja paBemxaTa

a) 1,\]+Ix+ll+Ix+2|—9 : 6) |4x—1|‘— |2x - 3] +'Ix;-‘2]>='_0.‘ .‘

ts, Penm ja paBeHxa'ral |x -1|-6| = ‘ N _' -

3AJAUM 3A TIOBTOPYBABE ¥ YTBPIYBAKE — VII'

~

60

Bo 3ap;a'tmré 1-5nza ‘ce-peinaT paBeHKiTe:

.2x(x'\—)+3x(x+4) 1)+ @r-3n -
.(.3&-'"1")2+(4x+.3)2=‘(5x+_z;)._ I '

x+ 1. x+2 %-3 _'1

PR e R :

g



6. MaJKaTa e mocrapa on CBO]aTa kepka 3a- 26 rommm nocie 10 roumm»
Taa Ke Oufle TPUIIATH HOCTApa -0 Kepxa'ra Kom{y rop;mm uMa MajKa- |
., Ta, a KOJIKy KepKa’ra'? ’ » : '

A PaCTOJaHMeTO nomery CTaHm];MTe A u B narmmarnor 803 ro TIIOMMHYBAa
3a 3 caaTy OMAaJIKy o ToBapHMOT. Ha KOja OZRaNeYeHOCT Ce CTaHMIM-

Te A 1B ako 6p3MHaTa ‘Ha TOBapHMOT BO3 e 50 km/h 2 Ha DaTHMYKKOT
80 km/h . :

s

8. BpO]OT 4575 paap;e.)m ro Ha TPy co6npoum Taka LTO TVE ,ua ce o,zmecy-
Baat KaKo, 3:5:1. ‘

Bo 3a,uaqMTe 9 —~ 12 Ia.ce peuar . paBEHKMTe n na ce. nmcxy'mpa 3a
‘pasHyu Bpe,I[HOCTI/I Ha napameTpM're

9. a (+b)+b(x+a) TR

f0.3-4=4%a T .
i . x=-1 . :
3 5g4
11'x‘—4 S oa-2x
o a g A T . ‘
12. 3a—x b x 0. - L I

Bo 3a,uam're 13 - 16 ,ua ce pemar HepaBeHKwre

3x_'— x+1

5 . 2 ) o , “
W IS0y | osva g

15. (éx - 3) (6x = 7)< (1é3x - 1) (3x+ "2)"_\i.

13.

N
+/7v_<,1.

16 (3 - 1)2 (4x+3) > Gx+ % o
Bo 3anaqm‘e 17 19 J_xa ce: peum CMCTeMOT nepaBem\u ‘

17. 5x—3>1+x

1 2x
B | |
e 2x-1 _x+1 30
B el R .
3x+2 _ 2x
7 S7. 16 -




19. x—1>0 x+2<0 3\'+2>0

~ Bo 3a11a'-m"re 20 - 25 ,na ce pema'r HepaBeHKMTfE m’!‘o ce CBenyBaa'r Ha
- CHUCTEM IIepaBCHKM

20, (v + 1) (x ey 2L x_fr+930

oy X= 1 e L T a3kl o, T
22x+2<0 - T BT Sse

~ -~

: f‘gg. x? (x-5)> Y 1 L

26. I[a ce peum paBeHkata S : S
= a) |2x + 1| lx 1] + 2, 6) |2x 3| |x ¥ 1| 5x—_— 10.
.. 21. Dace pew paiBeHKé'r_a. :
a) lx—1f + fr+2f = r 43l |
. 6)'|x+1|-~ x| +3|x 1 —2|x—2| ¥ + 2|,
6lx|+14 - ?1 L N
- Bc 2| + |x + 2] 2 . '
o "28 ,ZIacepeLuupaBenKaTa S R R

& [x+1-k-11=1 0 lk-2k-1}-2.=

B) |j;2—x—'6[ =‘ix2'—x-_—“6i
‘\:- N
v | , -
A - >v
™ /.’
v N
- .h -
;
< N
. .
'/ . . - . ‘ »1 \. S - -~ .\\
62 S A



THABA VIIL N

R DYHKUWA

VIII 1.3A. HPABOAF OJIHHOT TPI/IAI"OJ'IHPIK " HEFOBOTO
PEI_HABA BE -

- - N

- TpnaronHmcor KaKo q:opma ce cpeTHyBa MOUIHE 4eCTO BO npnpo—

Ho. AaTa, BO TeXHHKaTa, npu npax’mtmn Mepcrba MTH. -
Cexoj Tpnarommx ‘T1aK, MOXE €O eIHa. CBOja BHCHHa na ce pa3noxm
Ha [Ba NpPaBOAaroJHH TPHATONHHLIM; UCTO TakKa, TNpaBoaroNIEH TPHUATOIHHK
MOXeE Ja € COCTaBeH Jeli Ha NoBeKe EpYTH reoOMeTPHCKH (HTrypH: (I‘IOchTH
_¢e JIeKa Hero-ro CpEeTHyBalll Kaj I‘{paBoaI‘OHHHKOT p0M60T J.IC.TI'TOPI}:LOT Tpa-.
 BMITHHTE MHoryaronHmm m'H.). 7 o S s

Cl'IOpCJ.I Toa npaBoarom-mo‘r TpHaI‘OﬂHHK MO)KC.MHOI'Y HAa IIOMOTHE BO
I/I3y‘{YBaH>CTO Ha JIpyl"H FCOMCTPHCKI/I q.)"l‘yplfl )24 l'IpI/l perraBame Ha MHOFy
npax’rmmn 33113‘!!4 na TIIOMOI'HE BO/ noc*raByBa&,e H COBIAAYBAKC Ha pennua
CJ'IO)KCHH HpOGJ’ICMH BO I‘COHC3H]aTa I‘paﬂC)KHHH.ITBOTO MamanxaTa TCXHPI—
Ka HTH :

3a'roa Ke My nocse'rmwe noce6Ho BHHMaHMe. Ho, npso Ke ce HOTC&THMC
,Ha chou TTOMMH H CBO]CTB&\BO BpCKa CQ HeI‘O‘ ‘ - :

1. OCHOBHH €NIEMEHTH Ha npaBoarom-mo’r Tpuarom-mx CC HCI‘OBHTC
C'rparm (KaTCTHTC H XHIIOTCHY3&T3) H HCI‘OBHTC OCTpPI ariu;

S o 2 Ka're'rm'c Ha. AABC (upT 1) Xe-

T - IH 03HaquaMe co a u’b, HeroBaTa: Xuno- -

' TEeHy3a ¢O ¢, a oc‘rpm'e armm co a u B
. - HAEIHO €O HUB Ke I'M -03HauyBaMe M HUB- -
HHATE MEpHH 6pOCBH‘ IlpuToa ke BHMMa-

O3Ha4YKMMeE CO @, a Taa CIpOTH aropm B~
' co b. 3a KaTeTaTa a Ke BestUme ywrTe xeka
€ HajgerHarta 3aaronor. B, a

C. b A CrIpOTPIBHa 3a aroJoT @; 3a KaTeTaTta b -
D Do B} -A€Ka € HaJlerHaTa 3a aronoT «; a cnporn—
Opr.1 = BuHa3a aronor B;-

- I . \_'\", b ',".,7 . -

3 3a ocnoamne €TIEMEHTH € TouHO - R »
S a+ﬂ=90?, a2+b2—c2 ’ T

- f

— . TPUrOHOMETPUCKU

-~ - . - 'OnOCTAPArON

Bal\(c KdTCTdTa CHpOTH arono-r . na ]a '

N

,



N

4 HpaBoaPOJIHHOT 'rpnaronﬂmc e HanonHo onpcneneH Ko My ce
Mo3HaTH ca MO ABa OCHOBHH cneMeHTn O KoM GaPCM €leH ¢ crpaHa
- (3owrTo?); » . : - - Ny
' 5. Ja ce pemn npanoaroncn Tpnarom-mx ‘3HaYM O 3aldadcHUTE ycnosu
'BO 3a)1aqa'ra ‘A ce onpena'r CH T €& OCHOBHH e.TleMeHTH Ha TO_] TpHaI‘OJ'lHHK

Ege HexkoKy 3an3um BO KOM cé 6apa
A2 CE Hajie HEKO] OCHOBEH EJIEMEHT Ha
'.[IPaBOAroHMOT TpHaroaHuK. IIpuToa ke
‘Tpeba Aa ce.MCKOPHCTAT OApefeHH 3Hae-
12 33 CITMUHM TPHaroTHALA.

*Ha LpPT. .2 ce .riefa CToNG BHCOK
6 m, ocTaBeH Ha Gperor Ha €3epoTo, a
HEroBaTa ceHKa Mafa Ha NMOBPIIMHATA Ha
BOZATa; COHUYEBHTE 3pauM . 3acakaaT co
3eMjaTa aron a. o

1. Oxpens ja nomxuHaTa Ha ceﬂxara,‘

o ea aoas=dw -

2. Konxy npnGanHo € J10Jira ceHKaTa Kora a = 30°7? ‘

@ chopncnfr ro npaBoal‘OJ’IHHOT ‘TPHAT OJTHHK wTo € nen (nonosm-ra) on
COOINBETHHOT péMHOCTpaH TpHaFOIIHHK

OGHIIH ce na _]a npecmcram rxpn6nmx1-lo ccHxaTa Ha c1‘on60T aKo, Ha
npuMep, aron0'r a uma 20°. .

@ IMotceTn ce IEKa CHTE npasoaronﬂn Tpnaronnuuu CO EIHaKBU OCTPH. -
_arau ce cnuyHM Mefy cebe; MoToa. HaLpTaj TPHMArofHHUK IITO € CIHYEeH
. Ha oHOj Ha upT. 2 (a = 20°, BHCHHa Ha cTonboT 6 m), BO pa3Mmep, Ha
npumep, 1: 200. Oxmoco'r mery CnpOTHBHaTa H HaJjerHaraTa KaTeTa Ha aro-
nor 20° u BO nBaTa Tpuarommxa Ke Gunie ucT 6p01

:R Cnenﬂnse 3anatm Ce NMO3HATH MOJ HMETO OCHOBHHM 3ana!m 3a- pe-
\Jo wasame npasoaroneﬂ TpHaI‘O.ﬂHHK S ‘ N

I Hace pe-wu ﬁpaboaioheu 7] puaio./mux axo My ce z‘tosHatHu gbeu7e xaitiedti.

II. Hace pewiu upaboazoxleu wpuaw./mux axo My ce osHatiu xuuoweuyaawa
' u egna xauuetaa.
1. ,ZI ace pewu upaboawﬂeu wpuazoxmulc ako my ce uosuawu egHa lcawewa
| u.ocidp aioA.

IV. Hda ce pewu upaboazoxzen wpuazozmux aﬁco My ce uosi—tawu xuuoweuyaa
u ocwap aio.. : T

4
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/

AN .-~ Tue 3ama44 MOXe CEKOrall 1a ce

RN . pewar rpad¥4KH CO AUHUjap, wecldap u
N atjiomMep. AKo 3anaqu're ce OJHecyBaaT 3a
. °~__ - . - Hexoja KOHKDCTHa CHTyalMja, TOram

g ~ LPTameTo Ce HM3BEAyBa BO HEKOj pasmep,

HO NpUTO2 UPTEXKOT Tpeba Xa ce HanpaBH

~ °  NpELM3HO TaKa IITO GApaHMTE EIEMEHTH

Hp‘r 3 .+ ;ace AOOHMJAT CO IUTO MOroNIeMa; TOUHOCT.

=~ —X——----—
/

" Ha upuMep, Heka oX ToukaTa M (upt. 3) co noceGeH HHCprMeHT e
,- H3MEpEHOo pactojaHMeTo d 10 aBHOHOT M, MCTO TaKa, arooT a Tpc6a aa ce
© Hajde BUCHHATAa Ha aBMOHQT. . . S L ~

AKo oBaa.cocTojba Ha TepeHOT Ja ﬂpeTcTaBPlMC co up'rex BO pa3Mep
1:100 000 M aKO TIpM MepereTo Ha GapaHaTa BUCHHA Ha. upTe)KOT €€ HanpasH -
‘Tpeurka ox 1 mm, Toraum r'peuu(aTa Ka] BPICTHHCKaTa BUCHHA K¢ M3HECYBa
100 m. ‘ : . - - '

b‘ Hasenenn’re OCHOBHH. 3alauH MOXe Aa ce. peurapaaT ncnyMHo M
@) €O CMeTam-e; Taxa, Bo 3amaunte I u1l, co KOpI/ICTCl-be Ha IlaTtaro—
pOBaTa TeopeMa MOXKE' Ja’ ce npccme‘ra XHIIOTEHY3aTa, OXHOCHO /npyraTa
KaTeTa Bo-Ill 1 IV MoxXe nace Hajne ApYrHOT 0CTap aron - U caMo TOJKY.
3HauH, CUTE THE 3afayH, CO JOCEraurHuTe 3Haema He MoXeMe aa ry
pelMMe KOMITIETHO CO CMETame (HUTY X2 M Hajaeme arauTe BO 3a11a1m'rc
I u Ik, Huty CTpaHHTe go III u IV). : ‘ -
TIpumepot co cTonboT M Herosa'ra ceHKa He HaBCIIYBa Jla-corimename .
IeKa MOXKe Ja ce BOCI‘IOCTaBH -OnpenesieHa BpcKa Mefy OCTpUTE arjiH- U
OAHOCHTE Ha CTpaHHUTE BO MpPaBOarOJIHUOT TPHAroTHUK. ’

TakBo ycnen:Ho MOBP3YBaKe Ha arjauTe H, CTPAaHHUTE € MOXHO €O -
BDBClIyBaH:C Ha TakaHapeyeHWTe WpuzoHomempucku Gynruuyu. Co HHUBHa
NOMOII LEIOCHO. CE PellaEaaT CO CMETare CIIOMHATHTE OCHOBHH (Kako M
MHOTY. IPYTH) 3a1a4H 32 IPABOArOJIHUOT TPHAroJIHHUK. ITpuroa ce nobuBaat
'MHOTY TIOMTPELIM3HU PE3yTTaTH OTKOJIKY pellaBareTo na ce NpaBy rpadpHuKy;
ce oiBerHyBaaT rpyoH u HCJ.IOH)’CTHPIBH rpeuum npH MepCI-LeTO (xaKo Kaj
TIPUMCPOT €O asnonm‘) B - - .

HalwaTa HaTamoinHa pabora Ke 614116 fa tH nccpnﬂupame M Ja TH.
pajpaGOTHMc CBOjETBATA Ha THe QyHKUMU. .= ~

[T: Be’xﬁ-u}“ S : : 2T

. - P
' - |

4. 38}13;16}{" ce npaaoaromm-re Tpuamrmuuu ABC co a=86, b=38 u A, C,Bl co a, = 9
n o ey =715 o . -
~a) l'onaxm nexa THE Tpuaronnuuu ce crmnmu
> 6) 1 pecmeraj 1 pesMepuTe (OIHOCUTE) Ha cnpo-runua-xa KaTeTa Ha aronor a u xuno- _

TEHy3aTa BO AABC H_Ha arosioT o Bo AA ¢ By o o

~

5 MaTeMatiKa 3a I rofHa IPHPORHO MaTeM: cTpyka - - C ) : 65 -~



K

Haupraj Tpn pa:mmnm TIpaBOAro/IHA 'rpuarommuu KOM MMaaT ETHAKBH TIO €ACH oc’rap
_aroiI @ K M3MEepU MM I'i cTparuTe. [l pecmeraj ru omiocuTe Ha CNPOTHBHATA KATETA Ha
aronoT @ M XMIIOTEHY3aTd OA CHTE TpH 'rpuarom-muu I[anu THE ™ TPHATOTHULH CC,
CITHYHH. : . A

m Hauipraj 82 npanoaromm TpHarOJ’IHHuH ACBu A C.B, ¥ O3HAYM I’ HHBHHTE OCHOBHM
enemenTH. [Toxaxy nexa:
‘e,

a
T, .axo a@ = @p; TOram — = -—.
. ; 1> ¢ cl‘

. vm.z. CHHYC OII\‘OCTAP ATOJI
a CHl‘ypHO ™ pemasamc 3alauMTe 546 ox BC)KGm’e BO MHMHaTaTa
nexuuja' Ja ce norceTuMe, yure eqHalll, Ha ToCcIeXHaTa 3anaqa

AKoO, 3eMeMe neKa BO TPHAroJHULUTE Ha LPT. 1 arauTe’ BACu BA, Cl
Ce eIHaKBH, T.e. @ = O, TOrall THE TpHa-
FOTHHULM C€ CIIMYHH, Na, a:d; = C:C; 0f
a, Kaje WTO ClIeAyBa JeKa.

1

C1 o Sy

-Ja r'u .MpoaoNIXKUME KpauuTc Ha

4 BAC u fa HaupTaMe 110BeKe IIpaBoaron-

“HH TPHATOTHUIM Kako Ha UpT. 2. (Konky

TaKBU TPHaTOTHMIH MOXKE Ja Ce HallpTa-

at?) - Buuep\u CUTE THE TPHATOJTHHLM -

MMaaT 3aeAHMYKH. arol a CCKO_] O HMB ©
cnuueH co AABC.

‘ |
A C.C CGC
LIp_rr. 27 ’

! ‘\
Flopa,:m TOa, ."ICCHO MOXCEC na CcC cornc:xa ﬂel\a
B C1'

_AB,

:C: e BiG
4B, 4B,

m

(XN

II
XL}
nl{:-‘

N

B

3Hauu, BO CHTE NPaBOArOIHU 'r"pua'ro'muuu CO OCTap aron @ O I H 0O-
€ 0 T Ha CMPOTUBHATA KaTeTa Ha TOj aron a i xunorcny3a'ra e eleH ucT 6poj
(BpCD.H()CI‘d Ha pa3McpoT a : ¢).

Toj ()p0_|, T.C. KOIIH'-!HHKOT. ».CC BUKA CUMYC O 4F0OJI0T & M Ce O3HAUYBa

co sinc,
Y

- | Cwiyc Ofl OCTap arori WTO e BO NPaBoarosieH TPUaroiHUK € O4HOCOT
) Ha CNpPOTWBHATA KaTeTra Ha TOj aroJl v XunoTeHy3arta. -




Taxa 3a l'lpaBoal"OJ'lHHOT Tpuaron-
nuxk ABC on upr. 3 HMaMe:

. a
sina = —,

_.c

' CoC ' b

A . . : ) . SlnB =

pr. 3 : _ _
1! Hajaum ro sina oa IlpTC)KOT 4. ' ' : B

oL/~
. ~
>
. ~
3 =
) I[p'r4 o ’

P

IIpHMcp L Ha ro ﬂpCCMCTaMc sm60°

Pcmcmlc. OZ 1paBoaroaHHOT TPH-
arom-mx ADC, mTo € MOJIOBHHA 01, paM—
HOCTpPaHHOT TpHAromHuk ABC co 4B
(upT. 5), MOXeMe na Hajaeme:

1 :
sm60 =z=£:1=£,
AC 2 . 2

T. e. sin 60° = 0 86602

kIlp'r 5~ : . : : o , .
@ "Ha upr. 6 npaBoaronHuTc 'rpnaronuuun A CBu A, CB UMaaTr
o 3aeiHMYKa Kateta BC. Tue TPHArOTHUUM MMaaT pa3r1wmu arjan
O{ OMHOCHO O, M Pa3JH4YHM XUNOTEHY3H A,B, oaHocHo A,B. Tlopagu Toa,
B W BT .
‘R == ——, na sind; # sing,.”
' A B AzB ! '
3Hauw, .
- @Ko o # az TOram smoc, # sina,.

AKO BHHMATCIHO CC paamucnu 3a ce-
TO IUTO € PEYCHO [OCCra, TOraill MoXe Ja
cc coriicia ACKa: CHHYC Ha KOj G0 ocTap

- . _-aron o €-OfpCACH HCHMEHYBAH OpOj, HO H
l ICKA CC MCHYBA KOTa aronoT & K¢ c¢ npo-
c MCHU. 3aToa cc BCIM fAcKa sina ¢ ¢yH-

KUuja on aronor q. ~

s ‘ 6T



Ha eunime, cera, KaKo- Kc ro onpcnyaame CHHYCOT Ol MaXeH arod,
L.JD Ha npnmep, sin25°.. ] : ‘

. .- Ha HaLlpTaMC -aroJ- <:l:SAT—25° M BO HEro na BLIpTaMe npasoaroneﬂ

TpraronHuk ACB Kako Ha LpT. 7; Bo ‘TO} “FPMAroJiHMK, LBAC=25°."

i

— o o -~ Upr. 7 o R

Cera TpeOd BHuMaTenHo A2 TM H3MepUMe: nonxmnure Ha KaTeTraTa a
M xunomﬂy3a'ra ¢; O UpT. 7 ke m\xcpnmc BC—a 21 mm u AB=c= 49 mm.

CHHYCOT Ha,arQJIOT on 25° ke 6",’16
_21_ ;o
sin25° .0, 42. : - :
49 I y
2 HaupTa] npaBoaroneH TpHal‘OJ‘lHHK ‘co octap arom 530 Onpe:m TO
ApYrHOT aron f, a MoToa Ha LPTEXOT NPOBEPH ja HerosaTa rojleMHHa.
(Ao cu upTan BHHMAaTelHO, TpeGa Ha Aobumewmr =350 Hamepu tH

,npeuvm-lo CTpaHPITC Ha TO_] 'rpnaronHHK M npecmeraj ru sin 55° u smﬁ

OBOJ Ha4YMH Ha o,upenyBaH,e CHHYC Ol €IE6H arofl ce.BHKa rpaxbuqxo
onpcnyna}bc Ha sina ox 3afafcH aron a. TIpupomHoO ce HaMETHYBa MMC/IATa
3a YNpOCTyBakC Ha Taa II0CTANKa H, npwroa BEJHALI CC IJIela ACKa e-3rOAHO
xnn0TeHy3aTa aa Guae co pomkuHa 1. Kc ro HCKOpHCTHMe TO4 BO HaPCAHHOT

npuMep.
v

'l'Ipm«cp 2. )la ro npcsMcTaMC sin 20° -

Pemcx-mc. Ha upr. 8 ¢ HaupTaH npasoaroneH Tpnarom—mx ACB €O ocTap
aron 20° n-co xmm'reﬂysd AB 1 dm. :




e !

BC '
On AACB cc noGnBa sm20° = =g HO' 6mlc1xu xx«moreny:;ara AC HMa

XomxuHa 1 dm, necHo 3axny‘{yBaMC IeKa $in20°e ClIHaKOB Ha MEPHHOT 6po_1
Ha CIPOTHMBHATa KaTeTa BC (ucxaxana BO OBOJ npumep, co JICI.IHMeTpH) T.C.

3. Oxpenn ro sin36°.°

A

5.

‘TullBj‘é'x( 6“11‘ ‘. o | S o -

~sin 20° = 0,34 - o=

N

v

Haupra_, PaMHOKpaK npaBoaroncu 'rpuax‘om-mx w onpezm ru CHHyCHTC na HCI‘OBHTC
oc-rpu arnu. (Kaksu ce Tue ar.‘rm")

- Janene npaaoaroneu AABCcoxaretna=9 ub= 12. HpecmeTaj ru cymycwreﬂa HCX‘OBHTC
" - OCTPH ariu. . .

* Hazenu ce xuno-reHyaa-ra ¢=13 cmm karerara a=1,2 dm na npasoaronnuor TPHATOITHHK: -

ABC. ace TpecMeTaaT npu6nm|mo Ha YETHPH JELMMATIH BptlIHOCTHTC Ha sindg 1 smﬁ

.Oapc/:u« ja rpadpHukm Bpezmor:ra Ha: a) sin35° 6) sin65°.

I paBoaromHuoOT Tpuaronnmc ABC nma xa'rcru a=36 mm u b 15 mm. Hpccme"ra] ro

PA3MEPOT a:c, T.€. $iNQ,’a TMOTOA TPECMETaj. TO. PAIMEPOT B¢, OIHOCHO pasmepo*r Ha
HaJIETHATATa KATETA HA-ATOTIOT. @ K xnnOTeHy:;a'ra

VIIL3. ‘K_OCHHYC Ol OCTAP ArOJT

I'Iornena] ro Llp'l‘ 1 Ha KOj e HaupTaH HpaBoaI‘OJ'lHHOT Tpnarom-mx
ABC co ocTap aron a’ =« BAC. Bo npc1'xozma'ra nexunja 36opy—

BaBl\‘IC Cc a M 0 3a paaMchT a. C

' KaKo- TaMy,. MO)KC nace cnposcne H 3a
- pa3aMepoT b:c. Taka ce moarfa ;o aHa- .
j1a norcH 3aKJ1y40K ncxa

s+ 1° BO cuTe npaBoaronHH TpHa-
FOTHULM CO OCTap aron a OAHOCOT Ha

/{ b . C HaﬂCPHaTaTa KaTCTa Ha TOJ aroia u

xnno‘rcnysa'ra € EACH MCT 6p0j
upr 1

2° 3a pa3rmtnm arnu, TO_] OHOC € pasnuueH.

beHKLIH_]a ce BHKa KOCHHYC 0}1 arojIoT @ M CC O3HavyBa COSA.

KOCMHyC on OCTap aron wrto e-BO npaaoaroneH Tpldal'OJ‘lHMK e
0aHOCOT Ha Haner HaTaTa KaTeTa Ha TO] aronu xun0TeHy;3aTa

- Hanonno wucto pa3M14cnyBaH>e -

-~ 'Ha Toj HaumH 110]11031\1(: Ro ywire enHa dyHKUHja OX arono*r a; Taa >



-Taka, 3a IpaBOAaro/IHKOT TpHaronHUK ABC Ha upr. 1:

b
"~ cose = —
) c

1. Hajam cos a criopexn upr. 2.

lerrZ I LT T
Hpmucpl da 2u obpebu.ue cos 60°ucos 30° 7 ’ o

, Pemenme. TpuaronHmm'r ABC
(upt:3) e PaMHOCTpaH, a AADC - npaBoa-
roJIeH €O OCTPH armm 60° u 30° On AADC -
. MOXe 1 ce Hajae oo :

>

cos,60°‘ = 1:2 = 0,5;

“‘cos30° = V3:2 = 0,866
‘pr. 3 ‘ ‘ :
npumcpz Ha ce npccmc’rd sin%60° + cosz30°
. Pemenue. CH\IOOHOT sin2a’ o:maqyna (smcz)2 ma: .
OB, OBR_3,3_,
sm-60°+c05230°—( )+(2)- 2z T ‘4+;4,'1’5'

: @ Co enen npuMep Ke MOKaXeMe K4KO rpaq:quu ce onpcnysa cosa

: o ox 3ananeu aron a.
Npumep 3. da 20 oapeau.tge cos 40°.-
, ) B

_PcmicHue. TIpso ce upfa TIPOH3BO-

40°. Ha upT. 4 € _HaUpTaH €ICH TaKoB
TpHaroyHHK, co AC = 3,5cmu AB= 4,5 cm.
On. AepMHHLMjaTa 3a COSE. MMaMe:

29mm

AT 35mm » C 7 ' . Cosw=ﬁ=‘4—5'=0,77."
U,p'r 4 N - ' g
_ fel T - ‘ ' N
2. Hajxm sin 40° o1 hetHoT upr. 4. ; '
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3. Hajam c0s20°, KopucTejKH ro LpT. 8 OX MUHATaTa NEKLM]a.
AKO BO MpaBOarojieH TPHArOJIHHK ce 3Hae €IeH OcTap aron aq,
[@q TOram M ZpYrHOT ocTap aroit f ¢ OApencH. (30muTo0?), Ma 3HAUM
MOXaT Jia ce ojpeniaT BPEJIHOCTHTE Ha CHHYCOT ¥ KOCHHYCOT M Ha TOj RpYr aroi.
Taxa of 1pT. 1 MoXe na Ce BUAH JieKa, 33 B <)‘:ABC . .

-

h

) b
SInP = —, COS =
B=2 = »

4. Ako npyruor aron BO IpaBOAaroMHMTE TpHaFOHHHuH Ha LpT. 2 ro
. o3HauMMe o B Toram! Ha jJIH ru sin B, cosf. .

5, Onpenu ru CHHYCHTE H Kocm{ycme Ha OCTPHTE arfiK o H- B Ha NPaBoaAroN-
HHOT TPHATrOJHMK ABC 3afianeH co Karera b =21 u xnno'renyaa ¢ =29.

. R .

. - ' o . ' N L~

[Fo B e X 6 o

6. Bo npasoaronen Tpuaronnux ABC, co xare-ra a= 5 M xunoreﬂy:;a c= 13 Ha]ma ro _
a) cosa; 6) sina. o

7. Co xopuctemse Ha upr. 4 npeccha] 1 cos 50° w-sin 50°.

8. Haupra] TpaBoaroneH Tpuarommx co aron 42° -Hamepu rin BHMMaTETHO c-rpalm're Ha
T0j TPHATONHHK npecMeTaj ' cunycu'rc H KOCHHYCHTe Ha arnuTe 42° u 48°,°

9. Ennackanae nOTnpena Ha-SHAOT TAKa MITO nommo-r Kpaj. e o;maneqeﬂ 28m on suno'r
¥ NpHToa 3acgaka coO 3emMjaTa aros1 o 65°. Konky e ponra cxanara? - -

ﬂaupraj npaaoaroncu TpHaronuux ABC co CTpanu 4, byen 3anmUUIH T cure paaMepu
Mefy CTPaHMTE 11d TOj TPHArOMHHK - -

VIIL4. TAHi‘EHC' H KOTAHI'EHC OJ1, ocTAP ATOJI

Y

@_ Mcry KaTeTHTE a, b Ha npasoaronHHor TpHal"OJIHHK ABC (up'r 1).
0 MOXaT Ja ¢ 3alHuaT cnenHHBe paamepn

a:bub:a

Bpe IHOCTHTE Ha THE pa3MEPH OCTa-
HYBAaaT MCTH BO CHMTE NPABOArOJHH TpMa-
FOTHMLM €O 3aXafleH OCTap aroj a; Ho cé
MeHyBaaT KOra arojioT & Ke ce MpOMEHH.

Llpr. 1 ) L
Jlanu I\IO)KCUI Ja ro Corncﬂam 'l'Oa‘7 HOTCCTH cec KaKO IlO]ﬂOBN(C A0 .

NOHMOT CHHYC O OflpcHcH aron' S L -
HBaTa pasmepa a:b u b: a onpenenysaa'r ym're IBe Q)ym(upm '

~
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; -
‘

. 3a KOJIMYHUKOT a:b ce BETH J€Ka € TAHIeHC OJ arofioT a xojnn'o
a

‘JMexu CcnpoTH-KaTerata a.Bo' AABC (upt. 1), a 33 KOJNHMYHHKOT .

b :a-dexae KOUWIGHz€eC HA Wioj azoa; Uue ce osnauyeaaw co tga, ONHOCHO CO -

etgos .
L | .
) Tanrenc on OCTap aron wro e B8O npaBoaroneH Tpuarom e
I OOHOCOT Ha CMpOTMBHATA W HAnerHataTta karera Ha TOj arofl.
* KOTaHréHC -Ofi 0CTap aron WTo e BO (PaBoarosied TPUAronHKK e
'OAHOCOT Ha HanerHaTaTa W CNpOTUBHATA KaTeTa Ha-Toj aron . -

" Taka 3a TIpaBOarolHUOT TpHaroaHHK ABC Ha upT. 1:

t =% caga=-

v . . R . . - -

© DyHKUMHTE sma cosaq, (ga u ctga ce BUKaaT TpHI‘OHOMCTpHCKH ¢yﬂ—

k. Toa mme noara on 360p0'r ,,Tpur0HomeTpH]a LUTO 3HAYH — MEPeRe ‘Ha

'rpnaronumc

1 Hajzm tga H ctga cnopen LlpT 2. /

a

Ilp'r 2

Hpnmcp 1 ,ZZa io ogpeguMe tg. 300 u ctg 300,

. C "~ .  Pememme. Tpuaronuuxor ABC

: (upT 3) e PaMHOCTpaH co cTpaHa AB=2,
. Ta 0x HpaBoal‘OJ’IHHOT TpuaronHm( ADC
- MOXe Ja ce Ha]ne

.' . P 1 ’
tg30°——-~0577

3 N
'}\ ctg30°=—‘/1—3z1,732 S
- /60 / g e -
A 8 1 Hajnu rm tg60°pictg60°.<

o tga U ctga ox 3aJaicH arorl a.

I'lpHMcp 2. ,lIa au obpe()uMe tg 40°u ctg 40°

v
'

Pcmcnuc. HpBo ce upTa npomBoneH NpaBOaroJieH TPHAroJHUK CO aroJi
40°, ma MoTOa BHUMATENHO.CE MepaT HeroBHTe cTpaHu. [da ro HCKOPHCTHME

e

b Co creaHHOB HpHMep ke I‘IOKa)KCMe KakKo rpacpmumce oxpenysa’ .-

PR



T

-

AACB Ha UpT. 4 0N MHHATaTa JEKLMja CO KaTeTH AC 35 mm, BC=29 mm- M
XHNoTeHy3aTa AB=45 mm. Cnopen nechHHuun're 3a TaHTeHC H Koravreuc.

S BC_20
gaor = A_C_—35 =08
) ac s o | )
cigd’ =gz =55=120. . S

3. Hajzm rv tg 20°u ctg 20°

e [T Cera OTKAaKO0 T'M 3ario3Ha (byHKLIHHTC TaHI‘CHC PI KOTaHI‘CHC PI
o

HCKOH HUBHH BanHOCTH MO)KCIII na 3aMHCITHIN - KOJIKy HOHCCHO

¥ noGp30 6m ja pewrrt 3agavats 3ox nexuujara VII 1. Bo K0_|a ce 6apamc aa
ja ONpeAHII AOJIXHHATA Ha CeHKaTa O c*ron60'r aKO - COHYEBHTE 3paun

3adaaxaa'r co 3CM_]aTa aron on 200

~ ~ !

Ccra CHl‘ypHO HE TH € TCLUKO aa ,1106Hem

*xesc@m L /

, . - Co mpaBOaroJIHUOT TpHaron-
P " " HuK ACB Ha 1pT. 5 ¢ npeTcTaBeHa '

na, aKo ja ncxopucrmu BPEAHOCTA Ha Clig 20°= 2, 7~un'o _|a onpenu BO 3anaqa-ra

3 JICCHO KC Ha_]nem nexa : * { )

S 1 x=627=162

.

Cnopczm ro 030] pczym‘a‘r €0 OHO]j ITO IO 110614 Kora ]a pa3pa60TyBaBMC

nexunjaTa VIIL1, - R o S S

4. Onpeuu Ja npuﬁnmxno BHCHHATa Ha ApBOTO, Ha npxmep,‘on ).‘(BOpOT Ha~
BAlCTO YYWJHMINTE, aKO CH M3MEPHI fieKa HETOBATa CEHKa KOH' IIafiHe

N
€ 2oara 5,4 M U CH OUCHHMIT 1eKa COHYEBUTE 3paun 3acpakaaT: co%M]aTa

NpUGIIXHO 70°

'

G. -Hpéo, oapexu Ja rpadyp;i;xu BpEAHOCTA Ha tg 700, ‘

G Ako. 1oGpo cnpe;uasa}; - APBOTO € BHCOKO MpPHGIHXHO. 14,6 m. _

73

S~ Taa cocToj0a Ha TepeHoT, Oa Kaxe
s o LWITO cTIeayBa Jeka =~ ..
( \Q\ - : - ) .
20 — x P CIEEN
X , A \g=ctg20.

,

" T.e. Zexa BO TOj _MOMeH"r CEHKaTa Ha C'ron601' GHan. nonra rpo6JiH>KH6 16,2 m. -



@ Be)x6u‘

- 5. Bo npasoaronen Tpuarom-mx ABC, co KaTeTH a=9 ¥ b=40, HajIM ro: a) tga, 6) ctga B)

‘smﬁ r) cosp. } S - . /

6. 3apanen e pam{oxpax Tpuamnﬁux CO OCHOBa 6 cm K BHCHHa 4 cm. Hpecue'ra] TH
TPHTOHOMETPHCKHMTE q:ynmun Ha arofIoT Y1 OCHOBATa.

7. Haupraj npaBoaroneH TPUAaroHMK co aron 35° H:mepu I} BHUMATETHO crpa:-m-rc Ha
/10 'rpuarom-mx u npecme-raj rH sin 359, cos: 35°,1835% ctg 359,

8. l'Ionom-m ja Tabruuasa:

~ . 45° 60° ;
1 L 2 ’
. cos 2 - -
w4 .
o 1 &
g . 2
. \ N . N -
9. [Ha ce onpenm BpeaHOCTA ‘Ha: : o : ‘ ‘
" 8)2c0s60° + 4c0s60% - 7 B) (lg45° + ts60°) + (1g45°- 186(19), .
. 6) 3sin30%g30° + cos60%1g60°; 1) ('1 + ¢0s30°) (1- cos30°)

10. TpoBepyu nanu € TOUHO PABEHCTBOTO:

a) 31g30° + 2cos30° = 2¢1230°, ) 4sin260‘:’+ 4cos?30° = tg760° + ctg?30°;

) o . o ) A . i : B ®
1260 - 2 = 0; -1 - Co

6) 3ctg60-" - 2sin60" = 0; W = (a5 b ctgasO)R,

B) sin300 + cos60° = tg45°' sin30 c05600 o '

2

llaupraj MTPaBO2roJI€H TPHArOTHHK CO KAaTETH d, bu XMITIOTEHY3a C H ocrpu armm 50° u
- 40", TTokaxu neka C

sin50° = cos 40° 1 cos 50° = sin40°. ,
. E Hexa aun ﬁ e OCTpHTE arsiu BO €IeH M PABOAroJieH Tpuarommx.
© a) Kaxo €€ BHKaaT armu qm 36upc 90°7 I[a:m au B ce Taxsu? -

.6) Hapm ro cos 3, axo ce snae nexa sina=0 6

s VIIL. 5 TPHFOHOMETPHCKH CDYHKI_II/II/I OII KOMHHEMEHTHI/I

AFJ'[\I/I

‘

o ‘ ‘ . .
@ OCTpHTe arnu a u f Ha npaBoaronHHoT TPHArOJIHHK ce KOMIIe-
- MEHTHH ar.rm Te a + B =909, ma Moxeme 1a Hanmueme.

~ ~ /

=90"-8 _.uﬂ = 90"~ a.
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) OxnToamwroaup CE& KOMIUIEMEH-
THH arjlx CleAyBaaT OAPEXCHH BPCKH Me-
1'y TPUTOHOMETPHCKHUTE (hYHKIHH OX THE
_arJid; TH CHTYpHO ro 3a6eexa Toa qocera,
0coGEHO Npy pelraBakbe Ha 3agauuTe 11 u
12 om MMHATaTa NeKuMja. ' S

Ilp';. 1

s

On ne¢ﬁﬂnuuja'ra Ha CHHYC, OHOCHO Kocuuyé', of upt. 1 HMame:

sina =

| - - cosa ="

BenHam cc Ilena Aexa
sina = = cosf 14 cosa = smﬂ _
na nopanu B = 90° - a,.ce noﬁnsaa'r cnem{nae chxn_ ‘
“sina = cos (90°-0). - B ¢ §
cosa- sin (90°%-a). - . ) @

Ha upuMep, ako a=27° u B=63°, Toram nopann TOa IITO a+ﬁ 90°,
uMaMe:

. sin 27° = cos 63°, .cos 27° = sin 63°.. S
Ilpumep 1. [a ce Hajoe @, aKo: o . o
a) sina = sin38%  6) sina = cos 38°. ' T~
Pcmcnnc: 3Haew aeKka 3a kou 610 aBa. pa3nﬁqﬂn ‘arnu merly 0° n 90°

BPEAHOCTUTE Ha cnnycm‘e(a M Ha ApyruTe TPUrOHOMETPHCKH GyHKLIHH) oxn -
THe arfiv ce pa3inuHK Mefy cebe, T.e. o

aKko.o; # «, TOram sin o; # sin Q.

IMopanu Toa, i
aKo.sin a} = sinq, TofAm o, = .
- 3na4u: a) ox sina=sin 385 cnenyea néxa. d'='389 )% | v
' 6) oa sina=cos38°= sin(90°—38°), T.e. OX sina:sin52° éhényna_néxa a=52°,
1. ~O}1pé1i1<! ro a, ako: - ‘ S o ) o o
) sina=sin 63°30; ~ 6) sina = cos 40°; -

B) COS@=c0s35%~  'T) cosa = sin 55°55'.



t

-

2. ITokaxu OgeKa:

~

Cnwnana nucxycuja MOXeMe xa cnposeneme H 3a chxprrc Mefy
&) 0 TaHIeHCHTE W. KOTaHI‘CHCHTe (43,4 xomnnemeﬂnm arnu.

RRa = ctg (90°_a). lv - o i } . - 3). :
\ctg'a = tgf'(90°:—a). - ) ‘ s . ‘,(4) -
3. Onpe;m ro arOJIOT o 011 paBeHCTBOTo

- a) tga = tga54° '/ 6) tg28° = ctga.

N

HpHMcp 2. Haiu yupocque c./zeguube uapasu

5tg40° +3CthO°

g a) sm20°'+ 3-cos70°, '6) 3tg40° g5

Pemenne 3Haeme nexka cos70° .= sm20° u ctg50° =" tgd40°% ma:

a) sin20° + 3 cos70°- sin 20° + 3sin 20° 4sm 20°, _
. ‘mnu sin20°+3 - cos 70° = cos 70°+3cos 70° =.4c0s 70°

6) 5;g4'oo+3ctgsoo— 5tg40°+3tg40° 8tg40° a4 S .
| 3tg40°—ctg50° 3tg40°— tg40° Totgage

\

4. lepocrn ro Pl3pa30T’ ‘

4tg20°+5¢tg70° Ssin150— 2cos73° Lo -

'/6
.9tg20° 3 9)

_ ?) g 5sm15Q+ 2cos75°

-Hpumep 3. [Ja 20 oapeawue azonout Q,. axo tg35° = ctg(a 10°)

a

Peluemle Bunejku
ctgf{a - 10°) tg(90° - (a - 10°),
na tg35° tg(90°-(a- 10°)) o4 Kaae IITO 9)°—(a—10° =359 a=65°.

- Ho, Moxe H TIOAECHO: O tg 350= ctg 55° crnenysa AeKa 55°— a- 10° na -
65°. _ o : o '

- 5. O,u'pc;m/ro aronoT a, ako sin (a+30°)=c0520°

3aGenemka. O6uyno, 3a cbyﬂxu,u]a'ra KOCHHYC ce Benm nexa e xocbynxmua

Ha CHHYC, HO M JieKa CHHYC ¢ KOQYHKIH]a Ha KOCHHYC. Hcro Taka, 3a q:yﬂxuu]ara
KOTaHTEHC Ce BelH JeKa €. Kocpym(uu]a Ha TaHICHC, a 32 TaHreHCOT - neka e

Kodpyﬂxuu]a Ha KOTaHICHC.

»

Co BpckHTE (1) - (4) e HCKaXaHO CJIEAHOBO CBOJjCTBO:

P

" coonseTHaTa KOOYHKUMA O HErOBMOT KOMIUIEMEHTEH aros. . -

Cekoja Tpurouomerpucxa thyrkumia on naneﬂ\‘ OCTap ‘aron e enHakea co

L6



b

6.

7.

Cr)ctgs®4s=ga. N | R

Be)xﬁu ) \': o S

JIa ce Ha]ne aronoT @, aKo ce 3HAE AeKa a) sm23°16’ = cosa 6) cosZ7°23’ =sina, B) clga tng

J

Ja ce Hajne aronoT @, aKo Ce 3HAE AeKa:
a) cos(a + 100) sm"O0 6) 1g35%= c(g(a- 150)

- Ha'ce Hajnc ar onoT a; axo ce 3uae ;exa: . . .

S /o _
a) sm(20. +a) =Tcos(20°+a). " 6) ctg(a-loo) =‘,g(a+200)./. E
Hace .ynpocra"r uspasute ) o e

sin15® clg62 5 5ind0° - cos50° R »
cosTs® 'zgzs"’ eos?s0O+sint0® L0 T o

\10 Ha ce ynpocrar uspasuTe aKO C¢ 3Hae JeKa-a +8=90°:. y

a) sina + cosp,” . 6) cosa - sinf, i a) sin® o+ cosﬁ r) cos’a - sin’p

11*, Janu riocrou ocrap aron a KOJ LITO IO MMa CITEHOBO CBOjCTBO: cexo;a TpHrOHOMcrpucxa

”3]3]’)1[]" COOIBETHH nI.X!CMCTy‘BaI-ba H TIOKaXH acxa CC TO‘{HM CJ’ICMHBC mBeHCTBa

VIH 6.

. Bo npaBoaroanor 'rpuarommx ABC)Ja Ce npecMeTaaT: N

Q)yuxuuja on TO] arojT &-e/1HaKBa €O COOABETHATA xocpymcuu]a on ucTHoT aron?’

a) BPCHHOCTHTC Ha Sing 1 cosa;

6)‘6pojua1-a Bpezmod Ha W3pasor sin:a + cosza

!

4 . T sinen®
a) -sin45° _‘3450; 6 sin60" 1g60° 8) c0s30°

cos45° S cosGO } sin30°

'

é’ Ctg30°‘ r) 1g30%-c1g30° = 1

- ~

A

- - . to -

BPCKI/I MEFY TPHFOHQMETPHCKI/ITE CDYHKHI/II/I o I/ICT
' v ‘ AFO.H

-

- Bo oBaa‘ neKqua cakame 1a- yKa)Kcmc Ha HCKOH chxu Mery TPHIOHO-
MCTPHCKHTE q:))IHKLII/lH H nocera, cexako, TH cit 336e1ex<an pciiaBajku pasHu

3ajavH,

ACKa TaKBH BpPCKH I'IOCTO]aT Toa CHI‘ypHO TH €€ HaME‘,THa OCOGCHO

npu pcmasawe’ro Ha 3afaunTe 12 w13 ox MHHaTaTa J’lCl\U.Plja

o ’ < /

Enﬂa Of OCHOBHUTE chxr{ Mcry CHHyf‘OT H KOCHHyCO’l‘ on €fEH MCT

Q. aron (1 c:

si'i12a"+4cos?a,='1‘. o P ()

Ha upu.uep, 2a o = 30°; Kc uMame:

sir:1_230°’+;cosz3Q° = (1) +. (\/—)

NI
+
Hlw
i
k.

it

"N



,[Ia ja IOKaXeMe cbopmyna'ra (*)-On npanoaronHHOT 'rpnaronﬂux ABC
Ha up'r 1, cnopen neq:uﬂmmnrc MOXEMe a Hanuimeme

. a. ,b
-Sina = —, cosa = —,
N - R ;
_ OOHOCHO: ) .
a=c-sina, b = c- cosa i m

3a CTpaHHTC a, b, ¢ 3Haeme AeKa, BaXxH HuTaroposa-ra Teopema' '
' @+pr=c ‘ @
3amcHyBa_|Ku TMmaubon (1) BO (2), I[OGHB&MC ‘
. (c - sin oz)2 + (c - cos a) = 2,
N T.." ) -
: ‘cz‘ - sinfa- +c2- cosza = c2,
fla aKO NMOAENNMe co ¢, - ROOHBaMe .
sinfa + costa =1, B

wTo Tpebame ga qOKakKeMe. .
1. TIpoBepu AHpPEKTHO AEKa

a) sin%60° + cos?60° = 1,  6) sin4S° + coss® = 1,

Co KOpMCTCH:C Ha cbopmynara (*) MOXe¢ 1a ce OXpeau cosa, aKo € nanen g

sina u 06paTH0

npmcp 1. ZIa 20 oapebuMe ‘cosa, ak_o sina = §.’ o

Peisenne. AKO BO paBCHCTBOTO sin a + cos a=1 ja 3aMeHMMe fajeHara.
BPEIHOCT 3a sinda, TOrau '
B , (—)2 + cos2a =1
oa Kajxe UITO
- ma )

'3anaqana MOXeE f1a ja pemume M Baka> of sin a + cos a 1ce no6uBa
P . costa= 1 — sin2a Lo I

cosa:ﬂ—sin’a; ‘ . R -

éosa='V1—(53‘—)2_— V 12,,

rna

cosa'=

wis
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2. a) On_benu ro cos a,-ako sina = 0,8;

_ . 8
6)Onapenu ro sma, ak'o, cosa = FeE

Co HeKonKy rrpmvtepn Ke TOKaXeMe KaKo PaBEHCTBOTO sin?a+cos’a= 1
MoOXe Ha Ce MCKOPHCTH 3a yNpOCTYBak¢ Ha onpencﬂu H3pasu.

I'Ipmuep 2. daiu yupocwume uspasuule
a) 3 - sinfa- cos2 - 6) (1 + cos a)(l cosa)
Pcmcmlc. a) 3 sinfa-costa = 3-(sm2a+cosza) 3-1. =2,
6)(1+cosa)(l-cosa) = 1- (cosa)2 l-cosza = sm2 ‘

3. YmpocTH ' u3pasuTe:

a) (l—sma) (1+sma), L 1 -

6 + ' :

. ) -1-cosa . 1+cosa . -

@ ~On npaBoaronHHor TpuaroiinuK ABC na upT. 1 cnope,u nccbuﬂn—
o LMMTE, MOXKEMe Ja HalHIIeMe :

B

tga = %, ctga'=' e \
Bo peTX0AHHOT AEN Ol OBaa JICK-
uMja BMAe AeKa MOXeE Jia ce Hanuie a=c- a
- sina 1 b=c - COs @, ma aKoO I'M 3aMCHHMC
Ke n06meme AEKa-
. _ = C
. a c-sina ©c-cosa : _
tga‘z; -, Clga=——— - o - Upr. 1

¢-cosa " eesine’ .~

10 CKPaTyBaKeTO Ha OBUE APOTIKH CO ¢, K¢ TH TO0OHEME CIIEAHHBE BPCKH:

sina- - cosa R

tga=—— ctga=——;"
g - cosa’ ‘8= Sina’

Ox uuB, nak, ce 106HBa popmynaTa: - : o

tga-ctga = 1. | | S -

E I]plmep 3 ﬂa Toxaxceme dexa tg 30° ctg 30° : ;

- Pemcnne. tg 30°- ctg 30° = = @ %=' .

N

Hpumep 4 ﬂa 20 obpebwue ctg o, axo tg a=1, 6

T

" Pemenne. On chxaTa tga ctga 1 Moxccme aa BHIIPIMC AeKa tga U ctga
- ce peunnpormu OpoeBn, ma :

N o~
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SN . - : . B - ~
B - .

4. a) Onpenu TO ctga axo tga =3 - T S ‘
6) Onpe;m 1§ tga Ko ctga 1,25.. . :
- Co riomow Ha OCHOBHPITC BpCKH Mery TpHFOHOMCTpHCKHTC cbym(um{ 7

MOXaT Ha ce OxpelysaaT Bpe}IHOCTHTC Ha TpH O HHUB aKo e 3ananeHa
BpeXHOCTA " caMO Ha c,ru-la dyHK1IH]a. . - e

Ilpmuep S. Ha 2u uajaeme epec)uocutuwe ua cosa, tga u ctga, axo .

5

sine = = -
S )

Pemcumue. anO Ke ro OdpeauMe COSa, T.€.

'cosa_V1 (_2=V1 25 - .144‘ i

169.- 1697137

ITotoa . .

- ,‘ | N ~ [ga____—- _ \ L | S V . ._“

Te T3 BT

5 Onpexm I¥ sina, tga M Ctga, aKo cosa = ~2—‘-1-;

b lIa pasrnezxaMe ym're HeKOJIKy 3anaqm co Kopnc're}be Ha OCHOBHMTG

o chxn N
3a£;aqa 1. ,I[a ce Ha]z[a'r Bpe,T.IHOCTI/ITe Ha sma cosa U ctgav aKo tg = 43T :
- Peme}me HpBo Ia ro o,upezmme ctga 'r e. R S "
\/.‘ .{ ‘cltga_,tg_la .=,% T ‘. s
Ox tga = Sina . MMaMe neka Slﬂx— = :—3~,‘ T.€. ;sina = m f1a ako
) cosa cosa 4 S

_.A3&M6‘H1/IMe BO paBeHCTBOTO siner + cos®x = 1 ‘Ke no6meMé

a , (—-3 Zosa-)z + cos’o =‘1j,

Co '9-cos a - Cer e
i e + coszarfl' : -
N . e ; 16 ) : ) -
. TI0 MHOXKEHEeTO Ha paBeHCTBOTO co 16 noGMBame : ) : N

9 cosa+16 cosa—16

25 cosa = 16 P )
‘cos’a E S :
%



- . .. o; Kame'mTo. S oL T

"cci)'sar\= \/26 =_ o R /,

. CTL -~ V5
Cera He e TeIIKO fa Ce HajA€ feKa '

siﬁd = ‘\/‘ lf;coszq _=  \/'1‘—(5)'.2 =.g 7'

PSS

6. Ogmpenn ru-sina, cosd n ct'g‘a', aKo tga =

7 Onpe;m ™ sina cosz u tga aKo ctga = 53

3anaqa 2. ]_Ia ce noxax(e J.J,eKa e ’I‘O‘-IHO paBeHCTBOTo:‘

a) tg’a - sma tgto - sma
6) (sxna + cosa)? + (sina = cosoz)2 = 2.

AR

Pemerme. O6M‘-IHO TO‘-IHOCTa Ha TaKBU paBeHCTBa HapequM Tle‘OHO-
METPUCKN M}.’(CHTMTGTH, MO}Ke ,ua ce noxa}xe Ha IIBa Ha4dMHa:

T 1. ce TpaH@opMHpaaT U JeBara ¥ LeCHaTa chaHa Ha PaBEHCTEOTO,
~ Ce_jojeKa He [OjAeMe A0 OUUTIIEeRHO BUCTVHITO PAaBEHCTBO, MM

2. ce TpchcbopMMpa caMo efHaTa c'rpaHa Ha PaBEHCTBOTO ¥ Ce Hac'ro—
]yBa Ha ce CBelie Ha Apyrarta. - e

N L ’ - - -
- g . . . .

a) tgza—sin2a=tg2a-sina Lo

- sina © ©oUsince L

<=> —sina = — - sinfe’ - : : T
cos o . cos : -
‘ sin @’ . sin a L - ‘
<=> —— ~sin’a = - -cos @ . . N o
, cOs a . cos a . ‘
<> .Sina(T-cos o) _ sina “
cos o, cOSa .
e Sma-sina_ sina
/€08 o cos. o
e ‘sin @ _ sin @ T
cos @' ¢os o - - . T

- '

(3Hauwre <=>, o6wmo He ce 3anmuyBaa'r npm pemaBaH:e:ro)

0) Ke 1a 'rpch@opMMpame JeBaTa crpana Ha paBeHc'rBo'ro-
a ‘ (sina + cosa)? + (sina — - cosa)? = o : ;
(sinza. +2- smd cosa + cos’a) :l- (sm -2 sma cosa +- cos? e) =
=-1 + 2sinacosa + 1 - 2sinacosa = 2; )

CO Toa noxamaBme zxeKa n J'IeBaTa c'rpaHa e eAHaKBa co 2
\ . ) ‘ -~

.6 MhTemaTniga 3a.1 ro;mﬁa NPHPORHO MaTEM. dpyxa ~ Co o 81
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_ 8. ITokaxu feka e TOYHO PaBeHCTBOTO:

a) cos?a — sina = 1 - 2sin’a;

- 8) (- .lﬂ + .12 ) - sin®acos’a =, 1. R
. : sin‘a cos’a - '
U:; ‘Bex6mu . ) S

9. Ila ce ympocrar u3pasure
s ca l-sine _cosc
a) 3—-2cos*a — 3sin‘e;, . Oy T - T
) o . ) cose - . 1+sina

10. Oppenu ru cosa, tga u ctge, aKo:
. 7 e

N e .. _ 9 L
a) smq =35 6) sina = E) B) s_mq = 0,7. )
11. Ompeny ru sin, tge u Ctga; aKo: )
" a) cosa = -22-8 6) épsa = 0,8, .B) cosa = 0,55;

12. Ogpenn m_;inaz, cosa u ctga, axo!

4 12 v
a) tga = 3 6) tga = 35
13, Onpenn ™ §inqz,A cosa u fga, ako: "' ™~ o~ _
‘a) ctga = 1, B) ctga = S

40 .

14. Ja ce moxae AeKa € TOYHO PaBeHCTBOTO:

i . a) sin’x —cos’a = 1 — 2cos’e, 6) l-cosa  _sine’ _ . B
. ‘ : o sina - 1 -cosa. T
5) (1-sina) (1+sina) (tgatctga) = ctga, 1) A% - - ClEa

l1-tga ~ l-ctga”
Tloraxu fexa ‘e ro3uTuBeH 6poj CleRHaBa pasiyMKa: '

" a) siné0® - indS%,  6) tg60° — igds°. o
Koja ox creguuse pasmxu e NOo3UTUBeH 6poj, a koja < weratusex 6poj -

| a) sind5°—sin30°,  6) ctgds® - ctg30°,
' B) cos45°—sin30°° 1) tg60° — tg30°.

VIII;7". MEHY BAI—EE HA TPUTOHOMETPHCKUTE ®YHKIIUH
@r PewaBajku ja 3ai1aqa'1!il6 on MﬂHaTaTa nexuuja cnrypﬂd yTBpPAHU AeKa Np-
. paTta pa3NMKa € MO3MTHBHA, a BTOPATa HEraTHBHA, T.e. sin30° < sind5°, opwo-
- cHO ¢c0s30° > cosd5°. . R - o s
B 3HauH, BO THC [BE 3a/jauyy. YBHAOBME ue"gc'a', aKO OCTPHOT aroJji c¢ 3roJeMH
on-30° ua 45°, Toraiu HErOBUOT CHHYC, HCTO TaKa, CE 3rOJICMH,. 4 HETOBHOT KOCH- .

82



\

~ '

HyC ce namanu. Ke noxaxeme fieka Toa Baxm H Kora ocrpuor aron 3ema Kou
6vmo nBe Bpenﬂocrn

‘ Haupr.le Haup'raﬂa xpyxrmua L~
© CO_LICHTap BO 'rom(a'ra ‘A ¥ co.paguyc

AM=1.

Toukure By, Bz, B,, ..Ct n36pa}m
MPOM3BOMHO Ha KPYXHHLATa, a OTOA
€€ KOHCTPYHpaHH: npaBoaronHm-e 'rpn—,

aroJTHHLM: . A

AC\By, AC,B;, AC:Bs, . . . .

—L?C\

e,
A

Co Toa ce- Ol'lpCJJlCJ'lCHH arnm‘c a,, az, ajs, ,ﬂpH 1ITO

a,<a2<a3<

Ox LPTEXOT BEAHALL 3a6cn::>l<y3a\tc ncxa nopagu

o BT<BT—<R_<
w ABl—ABz—ABa— ‘
cﬁénysa o X 5
BC _BG _BG _
ABy ~ AB; ~ 4By ~ T
T ‘siﬁa, <si11a2;sina,3< R

G C2C1

IIPT 1,

‘3Ha"m "aKO OCTPHOT aroji a pacTe, Toraur u :j)yHKunja'ra sina paé:rc

Toa pacTeme Ha sina e _€ OTPaHH4EHO 6",[(0]!(}{ orccuxwre B,C,, B,C,, 3C3,
... cexorau ce nomanu on AM—l T.e. sing <'1. -

- 3Haum, axo awﬂow a pacilie u ce cwpemu xor 90°; Wotaw sina pacwe u
ce cwpemu xoH L - .

OX LUPTEXOT NECHO ke’ Ha]nemc onpasnynalfbe 3a Toa JeKa MO)KCMC na
TH 3eMeMe CITETHHBE BPEIHOCTH: smO° 0 u sin90°= 1

“3HauM

ako 0° <

'

= 90°, Toram.O < sina

=<

==

1.

Ha upuMep, aKo a1—37° H a;=63°, -roram sm63° > sin37°."

Hpnmep 1. [la najoeme xoj 00 3adadenuiiie 6poeau sm37° sm31° sinS3° €

Hajzone.u a koj Hathm

Pcmcrme. Bunejku 31° < 370 < 53° cnenyBa AcKa Ha]l‘OHCM e GpojoTt
sin53°, a Hajman 6p0]0'r suL’51° - . ,

6‘
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1 I'lonvpcnn i 1a paCTai'r" ' ) o ‘ _
a) sin55°, s1n38° sm42° - ’6)">sin48_°, sin40°, siﬂ490_ » ' E

" O6MAM ce Ha MCTHOT up'r 1 na ™ cornenam CJICJIHHBC 3axnyq0uﬂ
o 3a cbym(un_]a'ra cosa '

1° Axo OCTpHOT aron a paC're Taka IITO 1a ce CTpeMPI XoH 90°, Toraw
dpyHKunJaTa cosa onara . CE CTPEMH KOH Hyna

.20 BHJI(C]KH oTceyxuTe ACy, ACZ, AC;, . ., Ha upr. 1 cexoraiu ce noma:m
on AM =1, cncnyBa nexa ¢>yuxuu1a'ra cosa cexoram ¢ ‘nomana og 1, T.e..

cosa<1 , . L . B

30, Cnopen I.IpTe)KOT MOXeMe 1a npucba’mme neKa €0s0°=1u cos90°=0.
3Ha'~lH N . .
I axoO <a 9Q,Toram12cosa20.

. Ha upuMep, aKo a,—lS az=38°, a3 =669, '4roram -c0s15° > cos38°~
>c0366° o - o e R

— '

'_ - 2. Oupenn KOj 6p01 € noroncM.
‘a) 0s22° mnu cos73° 6) cosd6° man cosado.
3. Onpenn KOj GPOJ € momMarn: S " R -
a) c0s22° unmn cos33° 6) cos18° HIH sm19° B) cosSSO HJ’IH sin55°, |

~

E@c 8. Ha upr. 2 ce Hal.lpTaHH noBeKe NPOU3BONHH" npaBoaroan Tpnaron—'

HuuH ACB ACBv ACB:s,... co 3aexHnuka Kateta AC=1, wTO € HaJlerHaTa KaTeTra -

3a arauTe al, 03,03, . . . IPH IUTO . - . R
| T <o <as<.l.. B
/ _ L . - - ) N . - = N \\;7 p .

‘On UpTEXOT JIECHO ce 3aberiexysa neka, mopaam . - Tk

TB, <TB,<CH< ... u iT=1,

“cnenysa n{ellcja‘ S : L
S T‘ A_C T <... N

T Te. tga  <tge; <tgaz< ... .

. . 3HauM, ako OCTPHOT aroa ¢ pacre,
"« roram ¥ QyHKLHjaTa tga pacre.

~ . B - . ’
. \

PacTeHeTo Ha arofoT a € OrpaHMYeHo, GMAEJKHM TOj € ocTap aro, T.c.
a < 90°, 'HO, pacTeneTo Ha tga He ¢ orpaHuycHo! [lanu corftenyBa Aexa 3a

\

N4



~ .
o~

arnu 6Jmcxy 0 90° HHBHHTC TaHreHCH Cé MHOI‘y ronemu 6poesu? Mmeno, ako
a 614 nMan 90°, Toram HETrOBHOT Kpak Bu 6Hn napanencﬂ €O mpaBaTa CBl

3a Taa CHTyawuija BO MaTeMaTHKaTa Ce BENH: ako az010W o paciie u ce
'cwpemu xon 90°, Wozaws tga pacilie Heozpanuteno, W.e. ,.ce CHpemu KOH 6ecxo-
HEYHOCUT (3Ha'm ako a — 90° TOTau fega -+ oo)

J'Iecno MOXe Ja ce BHAM 01 uprcxor Aexa e onpannaﬂo da ce “seme -
tg0° 0. 3Ha'-lP[ : . : . -
" -ako 0° = o < 90°, Toram 0 < tga <+ w . o

**’Ha' npumep -szo o = 18° Ho, = 23° 'Toram tg23° > tg18° ]

Hpumcp 2. Ia w uogpeguMe 6poebuwe tg35° tg25° tg58° tg83° " tg48° waxa
Oa pacuiaii. ’ )

- Pemexmc. tg25° < tg35° < tg48° < tg58° < tg83°

4 Onpezm KO_] 6p01 e moMam: - N
a) tg88° unu tg87° 6) tg5e urm tg85°,

pumep 3. 3a kou epebuocmu Ha ocwpuaw azon a u.ua.ue rgo < 1 ,a 3a Kou. .
tga > 1. .

) Pemcmlc Bpmcpm o;( a < 45° cncnyna IEKa tga < tg45° MOXeMe 1a
3agIyaume: - , S T
“ako o < 45°, Torau 0’ < tga =1, o

aKko @ = 45°, Toram tga = 1

5. Nanu e TOYHO neKa: a)‘ tg46°>< 1, 6)'tg44.° < 1,_ i;) 1-1g15°>0.-

3HaCMC ZeKa BpeJ.[HOCTa Ha ctga on xoj Gumo ocrap aron o e
’ [ﬁ: pCLIPlITpo‘lHaTa BpenHOCT 04 tga (04 MCTHOT aron) T.e. ctga- tga 1.

Pasrnenaj ro upr. 3 Wobumn . - = —————
' C€ CO CNHYHH Pa3MHCIyBamba, Kako : ‘
- IOTO TOa roO HanpaBHBMe 3a TaH-
TEHC, J1a IO COTNENall MCHYBAMBETO
Ha yHKIHMjaTa Ctgo, aKO OCTPHOT . -
: arqn a: pacte (MnH; mak, omara M
CE CTPEMH KOH HyNa-arom). L
OunrnegHo e neka MOXé fa ,
ce 3zeme ctg90° = 0, a cuamuHo
KaKO 3a TAHTEHC, aKo O — O° TO- -

+

ram ctga — + %, . - v:"-' Ilp'r3

Cs

‘CHI'ypHO. MOXelil ‘a YTBpRMIL neKa aKo, aI‘OJIOT @ pacre, Toramw (pym(-
uuja'ra ctga onara. \3Ha‘{H ‘ ,

ako o < 90° Toram ctga 0

'

Ha upumep ako al 33° H a2=53%, T. e a1 < a, FOTALl ctg33° > ctg53°
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6.

7.

10.
11.-

12.

'_Onpé;fu'koj 6poj € morose: _
a) ctg48<0 HIIH ctg75°, \ 6) ctg39° nm ctgdl®
Onpenn Koj Gpoj e rioronem:

a) ig23°‘imu otg57°,  6) tg10° mau ctgll®,  B) ctg35° wmm (@550,

q Bexﬁn

Onpem{ xo_| 6p01 € noroneM o
~a) sind2° wrn sind8°,  6) cos42°— wnm cosas®,

. _B)sin28° WM c0528 " 1) sin62° unn— cos67

"Koj on 3ana,ueﬂm'e GpoesH ¢ HB]I‘OI!CM a xoj Héjman

a) sin152, sin75°, sinds°;  B) €0s20°, cos70°, cosds®;

6) sinS0°, cosd0C, sind0® 1) cos1s®, sin1s®, cos18%. -
Ianv € TOYHO nexa: o '
a)sin250-sind0® < 0,  6) sin25%-sin26° > 0,
5) 5ing0°-cos80° > 0, * 1) cos10%-sin10° > 0.
Onpcu.u kO] 6poj e noronem: ;

a) 1g12° umn tg_81°, )lg46° win 1g44°, ‘ _
B) ctgl5° wim ctg75°, r) ctg,23° MITH 13230. N . ’ , -

Hafu ce MOSUTHBHHM MIIM HETATHBHH PASITHKHTE:

') 1g50%1g73°,  6) tg16%-1g10°,

T 13,
14.

15

' B) tgl7°—c1g17°,~ ) tg58°- cthSo

'

].'Ia.rm € TOYHO nexa: .
'a)t523 -1>0, 6)1—!372°< 0, 3)13519—1 >0.
JIaIm e Touno ncxa o o : .
a)ctg28° > 1, 6)cgsd® <1, B)ctg8® <1, r)egl <1’ -
Iompen ru- ga omafaaT npenHocrH;re Ha" a) cHHYcOT, 6) l-(OCHHyCOT, B)-raure'ﬁcor,,
r) xoraHrescor off armate 10°, 20°,'30°, 40°, 50°. :

- -
B -
b ~

S OL NCTOPWUJATA HA MA_TEMATMKATA‘W 7 ,
Kako WTo Beke Harnacveme, 360p0T ,TpUroHomeTpuja” (oA rpukute 360poBU

+TPUTOHOH” — TPUAroNHUK U ,MeTpo” — usmepyaam) O3HayyBa Mepetbe Tpuaroniu-
um. Tle‘OHOMeTpM]aTa 6una opaeneHa of acTpoHoMMiaTa TPEeTHpPaHa KaKko camo-

CTOEH fieN of MaTeMaTtnkara co nojaeata Ha TPYROT ,[1eT kHuri 3a praronnmume, :
Ofi CeKakoB BKA" HanuulaHa Bo 1461 roguHa of repMaHcKkuoT MaTemaTmap JoxaH
Munep (1436-1476), nosnar non UMeTO PerMoMoHTaH. i ‘

PafarbeTo Ha TPUroHOMEeTpUCKUTe yHKUMU € CBP3aHO CO PA3BUTOKOT Ha

acTpOHOMMjaTa — HayKaTa 3a ABUXKErbeTo Ha HebecH!Te Tena, crpoe»(or “ pa3BMTO-
KOT Ha BceneHaTa -uco reorpad:wjara ~

'



~— " ENeMeHTM Ha .TpUroHOMETPUCKM PYHKLUMU Ce OTKPUEHU BO co.u/yaaHn'noxy-
MEHTW Ha. cTapuoT BasunoH, kafie LWTO acTpoHoMujaTa '\nocmrHaJ’ja 3HauMTeneH
PA3BUTOK. o o ' - o
CTaporpukuTe HaySHUUM NpBM CH ja nocTasune 3agavara Aa ro pewar npa-
BOArOSIHUOT prarohHMK. 3a Taa yen Xvnapx of, Hukeja 8o Il Bek n.H.e. v u3pabo-
TWUA WU-NPBUTE TPUFOHOMETPUCKM Tabnum. ' o , '
- TpuroHoMeTpUcKuTe yHKLUMM He Ce nojasune HaepHatl. CUHYCOT U KOCUHY-
cof ce cpekaBaaT 3a NpsnaT BO WHAMCKM TPyROBM 3a acTpoHomujata of IV go V
BEK, & TaHreHCOT M KOTaHrEeHCOT ce BoseaeHu og IX Ao X sex.og CTpaHa Ha HayuHu-
UM 04 ucnamckute 3emjn (an-Xabuw, an Baranm Aby-n-Bacba v Aap.), a uMeTo
TaHreH¢ e BoBeAeHo 8o 1583 FOAAMHA-0f repMaHCKuoT MaTeMaTHHap T. ®uHk.

- Co3HaHujaTta 3a TPUFOHOMETPUCKUTE
dyHKUMM Bune paashBaHM HW3 BEKOBUTE 0f
. BUQHU MaTemartuyapy mefy Kou KonepHuk,
Buet, Kennep u ﬁper.‘COBpEMeHMOT eug
Ha TPUrOHOMETPUCKUTE PYHKUMM Ce cpeKa- -
Baar ‘npsnaT BO TPYOOBWTE Ha rONEMUOT Ma-
TeMaTuyap Jleonapp Ojnep, xoj ru'Bosen v
03HAKUTE LUTO TM KOPUCTAME U HUe. -

1

N..Oinep (1707-1783)

VIIL 8. PABOTA CO TABJIMIA HA TPUTOHOMETPUCKWTE *
S . ®VHRIMM - , -

‘ IToBexe maTH A0cera OXpenyBaBMe BPEIHOCTH Ha Tpn'rOHOMeTpﬂcxu,_Te'
byHKUMH; HEKOM OX HUB Oea coceMa TOYHH, Kako Ha npﬂMep, sin30°=0,5,
tg45°=1, UTH., a ' HEKOH Gea-npuGiIMKHO NpecMeTaHy, IIpH LITO ro KOPUCTEBME
rpapHUKHOT METOA. ' - L RS
' HcT6 Taka BUAOBME CO HEKONIKY IIpHMEDPH KaKoO ce KOPHCTAT TPHUIOHO-
METPUCKHTE (hYHKLIMK NpH pelIaBake Ha NMPaKTHYHH -3aXaud. Tue HaofaaT
. TOTIEMa IPUMEHA H BO TEOPUCKHTE MCIeyBakba H BO KOHKPETHHTE npobieMH,
Kako BO MaTeMaTHKaTa, TaKa M BO MHOrY Ipyru Hayku (¢pusmKa, reoznesuja,
aCTPOHOMMja, TEXHHKA HTH.). - ~ B R
Ho, 3a xa Moxe Tue. na cé xopuctar mpn npecMeTyBarbaTa, HOTpeGHO
€ la €¢ MO3IHATH HHUBHMUTE BPENHOCTH 3a CeKOj aroid. Bo MaTemaTuxkaTta
TNOCTOJaT METOAM €O KOH MOXeE 1a €& OAPEAaT MPUOTHXHMU BPEAHOCTH Ha
OBHE (PYHKLIMH €O rojieMa TOYHOCT. CoBpemenuTe cnéxrpox-rcxnén«cfa@x
(xommjyTepuTte) 0BO3MOXKYBaaT NpECMETYBAKbE Ha THE BPEAHOCTH CO rojieM
Opoj TOUHH nemmMMaiH. b o

7z
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Hue ke KOpHCTHMC Ta6nnua 3a BPCJIHOCTPITC Ha TpHI‘OHOMCTpHCKHTe

¢yHKuuu co net geunmanu . Toa e Tabnuuara II op ,,.TIorapu'raMCKu Tabauuu’”

copep O. Ilnemunx u J. MajueH BO U3faHue Ha L IIpocsetHo aeno” — Ckonmje.
Taa HOCH HAaCMOB: I'Ipnpomm BPEAHOCTH Ha TpHI‘OHOMeTpHCKHTC cbyﬂxuuu
3a arnure ox 0° oo 90° BO MHTEpBANH 1O necer MHHYTH.

Co nomol Ha oBda TaGnWLa BO OBaa JEKUMja Ke HaoraMe BpClIHOCTPI
Ha Tle‘OHOMCTpHCKHTC ¢byHKOMM 33 JaAcH OCTap aroji, a BO HapeaHaTa
TeKUMja K K€ ro oApeAyBaMe arosioT. MmTo onrorsapa 3a JajeHa BpCIIHOCT Ha
TpHI‘OHOMCTpHCKaTa byHKLHjA. :

- - ! / oL N . - Lo .
) @c TIpeo ma ce'3an03HaCMe co yC'r'.pojCTBO'ro Ha Ta6mfiua'ra.'

‘Ako ja pa3rncnam n06po 'ra6jmuara CHTYPHO Ke yom«lm nexa: _
1°. Bo mpeaTa M BTOpaTa KoJOHa (onneBo) ‘M BO nocnenHaTa M TpeT-*

. noc/ieAHaTa KOJIOHa (OIUICCH-O) ce JajJcHHu CTCHCHHTG M MHHYTHUTE, 3a0- .

KPY>XECHHM Ha LIETIM-JECCTKH. I'Ipm'oa OIUICBO ce armrrc on 0° 1o 45°,a o;uxccuo

on 45° a0 90°.

2°. Bo mpBHMOT M. BO TOCTEABMOT pen ce O3HaKHMTE 3a TpHI‘OHOMCTpI/I—
CKUTE cbynxuun Ha TIpUMep, Ha CHHyC (Sin) rope, BO TperaTa KOJIOHa; My
onroaapa IOy HeroeaTa Kocbnyuﬂ_]a KOCHHYC (COS). . :

30, Ox TaGaHMIaTa MOXe THUPEKTHO Aa ce onpenu Bpenuocra Ha TpH-
ronome'rpncxa'ra\ dyHkuHnja 3a xoj 6us10 aronm mITo € AaZ€H BO CTEMCHHU U
MHHYTH BO LE/H AECETKH. - - : . :

IIpmwep 1. a) sm35°20’ "0,57833 (cTp. 65), HO K cosS4°40’ = 0,57833
 (Bunejin 35020’+54°40’ 90°, $in35°20°= cosS4°40) L
- 6) 1g51020°=1,2497, Ho n- Ctg38°40"=1,2497.
B) c0560° 0 SOOOG 0,5 (To TH € Beke no:ma'ro) HO M sin300= 0,5.

1. Onpenu ja chnﬂocra Ha Tpuronome'rpncxmc tpyﬂxulm 3a arono'r
a= 28020’ co rIOMom Ha’ TaﬁnuuaTa

2 Onpezm ja Bpelmoc-ra Ha Tle‘OHOMCTpHCKHTC cbyﬂxmm 3a aroJyioT -
.. B=76°10’ co momou Ha Ta6nnua'ra

Co Hexom(y nppmepn Ke TIoKaXeMe KaKo ce OfpelyBa chnﬂocra
. Ha ‘TPUrOHOMETPHCKHTE cbym(mm 3a arfu co’ MnHy'm IITO He ce

) uenu JECCTKH. - N

‘ Ilplmep 2. a obpebwue Ha wilio e ebuaxeo a) sm31°24' u 6) cos31°24".

; Pemcl-me a) BpenHocra Ha sm31°24’ ce Haola Mery chJIHOCTHTC Ha -
sin31°20° u §in31°30’, T.e. sm31°20’ < 51r81°24’ < sm31°30’ sin 31020’ - 0,52002,
a su81°30’ =0 52250 : ; ]

- Pasnuxata 0,52250-0, 52002.= 000248 WIH caMo’248' (Hmajl’m NpeABH
AeKa HpEX TOj 6poj uma 0,00) onrosapa Ha 10°. 3a 1’ ce 3ema za onroaapa

©248:10= -24,8. Toa' ¢ maxeHO BO. qe’erTaTa KO710Ha no;( D1

- . - '
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3Ha‘l’ld Ha 1’ onroaapa nonpasxa 248 a Ha 4 ke onrosapa nonpaBKa
4248=992 unu = 9. - ' . ) - . o ,
\ * Cniopen T_oé: ' . : ST ‘
T © o osin31%20° = 052002 - . 0
SRR SN |
‘ si181°24’ 052101 .
6) Bpem{ocra Ha cos31°24’ 'ce Haora Mery chzmoc*rm'e Ha cos31°30’

u cos31°20’ T.C. .
00831930 < cos31°24’ < cos31°20’

6HI.16_]KH CO PacTeHeTO. Ha aronoT « ox 0° no 90° cosa onarta 011 1 1o 0.

D.1I’=15.2 (80 necéTTaTa KOJIOHa), LUTO 3Ha4H Ha I’ onrosapa nonpaBKa
‘ 15,2 a3a 4’ Ke onronapa nonpana 4:15; 2 60 8 WM = 61 o

- Cnopen To2: . _ L o : ' .
o T cos31020°, = 0,85416 R

¥ I_)_,'_. ) 61
cos31°24’ 0,85355

3aﬁcncmxa IIoGucnaTa [pasnuka 32 MHHyTHTC ke ce Jxonasa Ka_] cHHyc
M TaHTEHC, a Ke-ce ox3eMa Kaj KOCHHYC U KOTaHLEHC:

Hpumcp 3. ,Ha Ja ogpegﬁ‘Me bpegHociia Ha ctg74°27’

Pcmcnuc . h
',ctg74°20’ = (0,28046 Dl’ =_‘31,4 :

+ . T 220, D7 =3147 = 2198
| ctg74°27’ 027826 .D.7' =220 ;
3Haum, ctg74°20’ 027826 o : :

3. Onpenu Ja Bpem{ocra Ha 'rpuronome'rpncxme cpyﬂxuun
a) 3a a= 28035’ u 0) /3 83042’ '

.Ce 3aMO3HABME KAaKO CE HAOra BPEJHOCTA Ha TpHI‘OHOMeTpHCKa (byﬂ- ‘
60 'Kupja off Tabiuua KOra e 3ajjaféH aronor. TIpeky. HEKOJIKY PHMEpH
Ke cc 3amosHaeMe Kako-Of Tabmua Ke ro Haofame aronor cn0pen '

_naneﬂa BpenHOCT Ha TPUCOHOMETPHCKa . <byKLmJa .

vIIpmvrep 4. ,Z[a TO o,upenmwe aro.no'r a aKo e‘sina =‘~0 5'5’436
Pemenue Bo kosioHatTa 3a CHMHYC ja 6apaMe Bpennoc'ra 0, 55436
BpO]OT ce Haofa Bo Tabaumara Ha cTpamnmarta 64. Ha Hea o,urosa,pa
-‘aroJyoT 33°40’ T.€. O = 33°40’ :

‘ 4'.",_\Onpenn TO aroJoT & aKo e: a)‘ smai.\——' ‘0;6'17§5,7 I
6) cosa.= 0,63383, " B) tga = 0,70455, T) ctge = 0,73333.
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- 7 N
IIpmvxep 5 Ha ro o;[pep;mvle aroJIoT & aKo tga = 0 39223.
' Pemmenme. Bo KOJIOHATA 33 TAHTEHC ja 6apame BpeAHOoCTa- 0 39223 Taa
- BPERHOCT ja Hema TaMy M 3aTOa ce 3afipxyBaMe Ha 'HajbamckaTa no
o Hea BPEJHOCT INTO e ToMaJia of Hea, a Toa’ e 0,39055. PazimkaTa ox-

,ua;;ena'ra v Hajnexara BpeaHoct e 0,39223 - 0,39055 = 0,00168: nim ca-
" Mo 168, mvxa]m npenBym ,aeKa npen ‘Hero e 0,00.

o 0,39055 = tg21°20’ R D1’ = 33,6 -
T+ 1685 + 5 168:33,6 .= '
0,39223 = tg21°25' ]

o = 21°25
5. Oxpeny IO aroJoT o akb'e sina = 0 35155. k
IIpmvxep 6 JIa ro ofpemyMe aroJioT o aKo e cosa = 0 88220.'

Peme}me. Ha]6.rmcxa 0 OBaa Bpem{OCT ITO € IIOMaJIa ‘om Hea e
0,88155 mTo oxrosapa Ha cos28°10’. Pasymkara mefy faneHaTa BpeA-
HOCT M Bpe,uHoc'ra BO Ta6.JmuaTa e -62.

- &

D 0,88158 _ o280 DI = 1377
<~ . - 4+ 62> - 5  62:131=

0,88220 = c0s28°5" ‘
S a =28

Op oBMe ABA mpMUMepa MOXKe Ha Ce cor.nezxa nexa Haorame'ro Ha aroJ

_ On HajeHa BPENHOCT Ha TPMUTOHOMETPNCKa QYHKIja ce crpoBenyBa

' cnopej, IIOCTanka IITo € 06pa'rHa of Taa co KO]a ce Haofa Bpe,uHocr Ha
Tpnronome'rpncxa dbynxmmja 3a fanex aros. :

'_ 6. Onpezm IO aroJIoT & aKO € a) sin@ = 0 39405
6) tga = 0,51408; . -B) cosa =0, 8'7500 u ctga =1 8;102'.

(Bo IIOHOBO BpeMe, Ce IIOroJeMa.e yno'rpe6a'ra Ha [e0HM cmerady; £o
HYB MHOTY JI€CHO Ce oZpenyBaaT BPefHOCTHTE Ha TPUTOHOMETPYCKHTE
byHRIIM 32 ,ua,uen aroJ, Kako u o6paTHaTa 3ajava. )

E@D-B‘\C‘KG'H‘ L o ‘ R

5. Onpems. ru BpegHOCTHTE HA Ti)Ml‘OHOMe"I'pMCKM'Te GYHKOVMM OX.aTJIATe:
a) o= 27°40"; 6) B = 35°28' wm B) y = 7844
6. IIpecmeTaj ja BpemHOCTA Ha M3Pa3OT: . |
a) 12,4c0s36°20;  6) 13sin16°10" Cos16°105 3) E%%‘%:% )
7. IIpBO ynpocTH ro u3pasorT, a ’noroa TIpecMeTaj ja HerqBaTa BPeAHOCT

- | ) sin36°20 + 5c0s53°40;  6) i‘;‘s‘f;?z%, + 1gl6°18' - ctgl6°18”.




. 8. ORpem: TO aroJoT @-aKo e:a) tga= 0,37720; _
©) cosa = 0,48242; B) sina = 0;8732‘1 n r) ctga = 2‘,0965\. e

9. Ozpeny ro arosor a a.xo: e: a) ctgﬁ = 2,04075'; _ 6) sina = 0;47560;
B) tga = 1,9805 u o i') cosa = 0, 90102. ' ‘ )

10. Onpezm FO 'aroJior o BO npaBoarommo-r AABC coxareTma=T7ub = 8.

11. O;(pezm TO aroJoT MIpH ocxoaa'ra Ha paMHoc'rpaH TPHMATONENK co ocxosa 16 n
Kpak 10 .

-

12. Oppemn I armTe Ha PaMHOKPaKHOT Tpane3 co ocHOBU 16 u 10 i kpak. 4.

VIII 9. 3AIIA"IPI 3A PEIHABAH)E HA HPABOAI‘OHHHOT
TPHAFOJIHHK

Bo ana'ra ncxuuja CH NOCTaBHBME 3a1a4a Aa Ha jneme onpeneﬂu chxn
Mefy arnure u CTPaHHMTE Ha NMPaBOArOIHUOT TPHMATOIHMK 3a 12 MOXKEME co_
HHBHA MOMOII LETOCHO Aa I'd pelaBaye TOJ TPHAroaHUK.-la Ce NOTCETHME:
Ja ce pewrn npaBoaronm{ TPHArOJHHKK, - 3HAYH ‘Jla. cC ONPENaT CH T e HEeroBM
OCHOBHH €/TEMEHTH. ~ - >

OTkako Haydn Kako ce o;(pcnyBaa'r Bpe,IIHOCTHTC Ha TpHI‘OHOMCTpH—
CKUTE (DYHKLIMH 01 TabnuuaTa H KaKo ce HaolaaT COOIBETHHUTE arjH ako ce
NO3HATH THE BPEAHOCTH. - MO)KCMC Ia peqc'\ic ccra 3HaeMe Kako ce peuwiasa
NpaBoarofaeH TPHAFOMHHK! : -

Co Tpu KOHKDETHH 3a1a4u Ke ro MmoKa)eme TOA.

3ajmawa 1. Ja ce pewu apaboalonnuoi WHpuaiosnux co sagagena xulioiie-
Hy3a ¢=25 u ocllpuoi aioa f=32°40°. -

B’ } 3aga;<}e_ao: c=25f ;325;10’. ' \
, Ce bapa: a,'b H a. a .
1 Pgnﬁchuc. I'Iomc,iaj ro ﬁpr. 1. o 7
1L a=90°f = 909-32040° = 57030, .
c - 2.O0pa=c- cosB uan a=‘c sina

_ ILOGHB;\\IL

Llp'rl :

25 cos 32°40' = 25-.0,84182 = 21,0455 = 21.

3. 0q b=c. smB unu b= c - cosa noﬁusame
b 25 - sin32°40’ = 25 - 0,53975 = 13 ,4937 = 13 5

336eneuma. Karerara b MOXe na ce onpennu u on b? = ¢* — g2 i b =
= a - tgf, Ho, mpuroa ce xopucm npecMeTaH eneMCHT KO]IHTO ¢ nobuex co

npu6anHa BpeAHOCT. 3aToa ce Npernopavysa, BO TOj cnyqaj, 6apal-m're ene-
MEHTH Ja Ce ONPEAyBaaT XHUPEKTHO OX 3aJaleHHTE.



. Ce 6apa. b, c 21 ,B.

1.8 = 9a = 900-400 500

-

1. Pemu ro npaBbaranHOT TPHaroTHUK aKo ce 3ananeﬂu-é=70 a = 58030’

3anaqa 2. Hace pewu ipaboaiosier wpuazomiux co mgageuu xaideitia a=40 - -

‘B

u ocwpuow aios a= =40°. o -

Pcmcnnc- 3agage7-to a=40, a= 40°. - i

2. b="a-tgh= a-ctga =40 - tg50°i=
= 40 1, 1918 = 47,7, " -
T osina 064279 Hpr. 2 '

2. Peum ro HpaBoaI‘OHHHOT TpHaI‘OJ'lHHK ako .ce 3ananeﬂu b 215 cm,

Ca=3ls ]

B o \ . . Y . .
3amawa3. JHa ce pewiu upaboawﬂeﬂ wpuaw/mux co mgageﬂu Icawewuwe‘
' _ -,a40b42 ) ’ .. . L S Lo
PcmcHue. 3agageHo: a= 40, b= 42 S » 3

B

Ce 6apa. c,aunf. -

loc= VEre = Varsai= .
= \/1600+176 = 58; . a

- - ‘m . - oL

2wesgog 095238 ‘ i
3HauM, @=43°36". - A ; - b .. . C
3.4 = 0P-a3036 = 46024 I pr3 -

3. Pcum ro npasoarommo‘r -TPHArOJIHUK aKO Ce 3anancHn:_-
'a)—6b8 6)c17b8

7 ‘ -
3axava 4 ,lIa ce uajgaw ciliparuilie Ha upaboawfmuxow axo ce anae gexa
hewbaula gu jawua/la e goma 25 cm uco cwpauawa :,;ag’;arca aw/z

: : og 36020’ -
D"’ S A Pcmcrmc. Oxn upr. 4 rnegame ne- -
: S - - K'a~'BO-,rIpaBoal‘OHHHKOT.ABCD MOXe. Ka

o d ~ Ce Hajne npaBoaroJIeH TPUAroHHK ABC
N KaKO HEroB COCTaBEH ACIN. '
A ,’BY ~ 011 AABC umame mexka - .
" ,
o lpr. 4 b= dsmB a= dcqu ‘
ma b = 25 - sin36°20" = 2 - 0,59248 = 148 ‘ '
4 = 25 cos 3620 = 25 - 0,80558 = 08, i

T.€. 'a=20,1 cm,;b—14,8 cm:

~



s 4 Hajzm ro nepume'rapo-r Ha npaaoaronﬂm(or ABCD 3ananen co d =84,

SoBsTR.
3apaya 5. fa ce obpebu uepu.uewapom Ha pa.uuoxpax zupuazo/mux €0 az0n upu

-+ epeold a=44° H Kpak 40 cm. _ i

PCIIICHHC.. Oxn mnpasoaronHuoT
~Tpuarom-mx ADC (upT. 5) MOXEMe na
Ha]neme AcKa -

‘b smi, ‘

NIQ

re. a= 2-40- sm22° on, Kafie wro

= 80 - 0,37461 = 30 a-= 30 cm.

3Haqn ncpuMeTapor - 

CMprs L=a+2b 304240 = 110; L=110 em.

5 Haj,un TO ITCpHMCTapOT Ha paMHOKpaKHOT Tpnaronﬂnx 3a11a1:l,cu co
'KpaKoT 15,5 €m u arojiot npu OCHOBaTa 33, » :

3anaqa 6. Pasrokpaxuoid ulpanes e 3abaOeH €0 nozoaeMalia OCHOBA' A= 42 cm,
- KpaKow ¢=25 cm u-az040W npu 0adexaiia ocHosa 47°20’ Ma ce Hajbe
Opyz(uua OCHOBA U BUCUHATAA. :

Pemenne. Off upr. 6 ce riena ac-

Ka 2v=a-b, T.e. b=a-2x. 3HauH, oxn npa--

BOArQIHUOT TPHAroNHHK ADD,; Tpe6a

‘Aa I'M OApeaHME X u h OJHOCHO: )

h ='¢ - sina = 25 - sin47°20" =
25 - 073531 -18,4; - - o

x = cosa =25 - cos47°_20' =

_ = 25 0, 67773 : i E
a . X B BapaHHTe cncmcn’rn Ha Tpane3oT- cc:
llp'r 6 184cmub 42 2- 17 8 b 8cm

6 Ha]nn I'M IOManaTa OCHOBa M BUCHHATA Ha paMHOKpaK Tpanes aKo ce-
3afafeHH: noroncMaTa OCHOBA 86, aroNIoT IpH Taa 0CHOBa 54° 1 KpaKoT
70, - - L ‘

Bexowuw . LT : - e
7. Peurnro npépoarphﬂuo;r Tpuaronﬂux samazen cor
a)c=84,a=54%205  6)c= 112cm a=48%30. "
8. Pemu ro. T1paBOarOITHHOT Tpuarommx 3ananeH co: .
a)b = 12 a= 73075 : 6Ta = 215 em'a = 18°30'.~ .
-9 Peum ro npanoaronmqon- -rpnarommx 3a11a11cn co: .

‘a)a—z4b—1o 6ya=2mb=15m . . - .



10. Peumn ro IIPaBOAroHHOT Tpuaroyil-mx 3anaAneH coi

- ‘a)a—24 c =30 s)b-ns c=125.

11. T1pecmeTaj ro IEPUMETapOT Ha NIPaBOArOTHMKOT €O crpaﬂa a=16 u aronor Mex‘y Taa,
cTpaHa M m{]arouana'ra a=36"20'.

T12. 1T pccme'raj ro NepUuMETapoT Ha npaBoaronHuxor Ha'KOj aronor Mery zuqaronanwre My
e 64°40’ 1 nutjaronanaTa d=10.

13. TIpecmeraj ro ncpnme-rapor Ha paMHoxpamo-r TPHUArONHMK CO OCHOBA 16 cm ¥ aro npn ’
_ OCHOBaTa a@= 38%10. - -, :

14. ‘Hpccme'ra] M arHTe Ha pazsmoxpaxuor Tpanes co OCHOBH 18 H 10 174 xpax 6.

VIII 10. 3A,[IALII’I o HPHMEHA HA TPHFOHOMETPHCKI/ITE
CDYHKI_IHH BO NPAKTHYHHU MEPEHA

t

3agaga 1. IIumoror Ha aBHOHOT (up'r 1) My jaByBa Ha, KalleTaHOT Ha
pubapckHoT 6pon Aeka Mox cede 3abe- - ' :

‘nexan roiaeMo jaTo pH6PL M Jeka ce %
Haora Ha BucHHa oa 1200 m. Ox 6ponor

rO MEpaT aroioT cnpemMa MOPETO MOX » “é:o’o.. S~ % :

KOjI'0 rj1eJaaT aBHOHOT H Ha‘of“aa"r nexka S .’130;_,\0,\;, é_ - i

H3HCCYBa 18°30". Konky e nancxy 6p0 “W"""‘"’V“""‘ WATERRAAN
. IOT ox jaToTO pubH? T et ‘

PCII]CHHC. Cm'yaunja"ra BO 3a:1aqa'ra I\iO)KC Aa ce anKa)KC cO npaBoa—
I‘OHHHOT Tpnarormm{ Ha UpT. 2 Ka,T.lC wITo GHI)Z!HOTO paCTO]aHHC -€ O3HAYCHO
CO X3 0).'( up‘rex(O’r ce raeaa aAckKa .

t] X A
gtg18°30 = W ‘
T.6.x = 1200 - c1gl8°30’ = 1200 m
= 1200 - 2,9887 = 3 586,4. | B
3Hauu, OpoaoT e oajane4eH of | A1' - X ‘
]aTOTO pubu 3586,4 m. N '

o - JIIp'rKZ

1. TlpecmeTajja Taa AanNeuMHA aKO aBHOHOT € Ha BUCHHA OXL 500 m. (ArojoT
OCTaHyBa MCT)..  / ‘

3anaqa 2. Co uen ga ce ogpegu wupuuawa Ha pexaila ( (uptd. 3) uaMepeuu"

: . ce: pacw01auuewo AC=45 m u atosow
p=25°. La ce Hajge wupuuawa ®a pe-
xaila.

Pemenne. O LpTeXOT ce rjiea AeKa:

tgf = BC » O Kaje WTo,
AC’

BC = AC- tgh = 45- tg25° = 45-0,46631 =
A =-20, 98

T.€. 6apaHaTa inmupuHa € = 21 m.’

94



2. Onpenu ja umplmaTa Ha Taa pexa, ‘ako AC = 100 m, B 20°

3anaqa 3. Ha xoueu 3a1cpeueu co egen. xpaj u gonai 1=12 m o6ecena e
ewxa Touxa (Huwano). 3a xoakae

4104 a e QWK OHETO HUWALOTHO 0 PAM-
HowexHallla Tosoxba axo e Halpaber
otk oH(amiauiyga)a=17 cm (upT. 4).
Pemenue. Oxn upT. 4 ce Iiena nexa

. ' a B
sine = 7, na cgopmynara co Koja ‘ce
' npccchyBa aMnnuTynaTa rIacy -

= 1- sma

" Bo Hawmara 3amaya: [ = 1',2 m = 120°¢m 1 a=17 cm, na
- 17~ : . g
. A _ . . B .
na 2 —— = 0,14166, : : , : -
S = a0 T Y T Lo
OX Kaje IuTO a/~ 899, ‘
3. Ha];m O - ATOJIOT. Ha. OTKJIOHYBaIBETO Ha' nmna.uom co nommma
0,85 m, kora- amn.nwry,u;a'ra M3HecyBaJIa a= 13 cm.

\Sanaqa 4. Ha-ro OnpemMe paCTOJaHI/IeTO BC Ha IpT. Ocnopen p;ap;enm*e + 5
(EIIEMEHTH. .

l

L

|

|

i B !
A ' S o
A -12r‘n' . C ' -

~
Pcrﬁeﬁne tga = E ©
| S 1o
BC = ACtga, BC = 12tg37°12' =12-13111 = 15,73;+ BC = 15,73 m.
4. Oppenu-ja BucuHaTa ;Ha ,zJ;pBOTo Ha np’r.[jcnope,u JAa/leHNTe eJIEMEeHTH E‘ Q)

Bexou .

5. ITpecmeraj ja BucunaTta Ha dhabpudKMOT OYaK axo ox Touka M, mrTo e Ha pacrojanue,
76 m oJ HEroBoToO nd,zmoxje, OIAKOT Ce TJIela IOA aroJ (crpeMa 3eMja'ra) ox 28°.
6. Jo xoja BUCHHA zxormpaa'r NOXKAPHMKAPCKUTE CKAN Zoarn 25 m Kora ke ce Hasem-la'r

Cripema 3emjara Tox aroa 58°.

Cor
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1. Kom{aBa aMIuIMTYAa (o'rx.nori) npasu m/mJa.no'ro JONIO 63 cm (1= 63 cm) ‘aKo.aro- ’
_ JIOT Ha o'rxnonynax-be'ro oz, paMHo:rexma'ra nonoxcﬁa e 5°50' T :

-Hanp-ra] TpABOATOTIEH -rpuarommx ABC CO XMHOTEHy3ad. AB=1 (Ha npmvxep
. AB =1dm) warm %A = 30°u ¥B = 60°. Mamepu ru Heronm'e KaTeTy ¥ yCTaHOBK
\p;exa BC = cm30° 0,5 u AC = cos30° 0,87. .

'VII"I.11. CHHYC Y KOCUHYC HA ATJAM IIOT'OJEMMN.OX 90°

Bo pasxm npouecu BO. Tex}mxa'ra HIIM [IpH HEKOM HACTAHU BO IIpHpO-
nara, YeCTo IaTH Ce Hanara; a ce BOBEMAT U aer mTo ,,HMaaT HOBe-

ke on-90°” wnm fma ce MEpaT BO ,HEraTHBHA Hacoxa --Ha npumep,

'noronemaTa CKa3alKa Ha YacOBHMKOT 3a 10 MMHYTH ,,onuuIyBa’” arox- o,tx =60°, 3a

© GfieH: Yac — arol on —-360°, a 3a elHO KEHOHOKHE — arol on 24 (—- 60°) =

= — 8 640°; TakBH arjld Ce CPETHYBAAT BO (bmmcaTa npu xpyx(}m mmxcn’a ‘TIpH
H3ydyBAKETO HA HUIAIOTO M CI. s

Ha upt. -1 ce npe'rCTaBe}ru (reOMeTpHCKH) HCKOJIKy TAaKBU aFIH.

—240° S -690°
o B u‘ﬁf:'* T '

1. HaIIpTa] M ariyTe ox 120°, Z 120° 540° - 540° 770°

- TIpn pasrienyBame “Ha TakBy Hp06JIeMH MCTO TaKa, Ce Hajlara ma ce

'KODMCTAT ¥ 'rpnmnome'rpncxm‘e ynkwm op Taken arm. Ho, kako 7a ce

,OTPefieTyBaaT” HUBHUTE BPEAHOCTH, KaKO ,la ( ce usxese” O ‘Tpagoaron-
’»"HMOT TPMATONHMK? | . -

; ;
. _—~ _Bo szapmauaTta 8.0f npeTxonHaTa .nexun]a MoKe 7ia/ce COrJiefia IeKa BO
,cnyqa]o'r KOra XMIIOTeHy3aTa Ha efieH npaBoaronen TPUATONHUK Ce 3eMe Ka-
KO euHM4YHA MEepKa 3d- nom&{mna TOTAMll AOJIKVHITE HA HETOBJTE KaTeTyl
- 6pojHO ce eAHAaKBM CO 'BpeJHOCTUTE HE cm{yco'r M Kocm{yco'r Ha ezxen on

HeI‘OBI’ITe OCTPM arJmn. . s



- . . - i)
Toa CBOJCTBO MOKe 7a ce ncxopuc'm 3a ozzpeJIyBaH;e Bpezmoc'm Ha

CHHYCOT ¥1. KOCHMHYCOT OX 3afiafieH aroJ (i Kora Toj ~He € BO npaBoaro.rer
.~ TPHAroJHNK" 7) | co HOMOII Ha c.nezmaBa KOHCTpyKUHja. -

-

3anane}mo'r arox <):XOY =a (up'r 2) ke ro ,,cmec'mme” BO Koop,um{a— :

¢TeH CHUCTeM Taxa mITO: "HErOBOTO TeMe Aa 6yuae BO KOOPAMHATHMOT IIOHETOK,
HETOBMOT ,,IPB” KpaK Ja Ce COBIafHe CO IO3UTMBHMOT NeJ Ha X-OCKaTa, a '

" ma »BTOPYMOT” XpaK Jia ce IpeHece (om Temero) OTCedKa OM co e,ummrma

,uonxcm[a T.€. OM = 1, KaKQ Ha up'r 3. : B

y . .
1
Y,
P e e e
. 3 ;M
Lo
> T isind
| )
1
Ol : L X
G °’\7-*cqs'd.' M 1
ETR T s

, Cera JecHo Moke ,u,a ce nporm'raa'r Bpe,unec'm're Ha sina u cosa: Ha .
X-OCKaTa — cosa a Ha y—oc:xa'ra —sina (upr. 3) e

;-

“Taxa, Ha IpT. 4 ce Ha3HadeHy —

é0560° =0,5; cos30° = 0 817,
 ONHOCHO. | .
_  sin30° ="0,5; sin60° ~ 0,87,
> . R -
IR “2. O,qpe,zm ™ npmﬁnmm{o co$45° ]’/I_“
Opr.4 . osindses

6 . Opaa mocramka 3a ogpezinarbe BPEIHOCTY Ha CUHYCOT ¥ KOCHIy-
o, COT CO IOMOWI Ha KOOPAMHATEH CHCTEM, HM OBO3MOIKYBA 712 BOBE-
‘leMe CHHYC K KOCHHYC U Ha ariy TmoreJemMmu onx 90°  na ,,HeraTMBEM" arim,
a ¥ KaKOQ. Za T OfpefyBaMe HMBHITE BPEIHOCTH. : o o

RN . . . PN
7 Maremarnka 3a I rofusa npupoHO MaTéM. CTpyKa - . T : o . 7

N



Ha npmvxep, ‘Ha TpT. 5 ce IJrefla KaKO MOXKAT jJa ce Hajaar Bpem{oc'm-
Te Ha cmryco'r n Kocnnyco'r oz arumre 140°, 320° —120° 420°. ’

v o .- oy R
. +1 RN 1—!! ’ a - N
0,874 ————— > M

b et e e e Y

x (7 A 20°

@/ ‘ &5 - 3 >
\ ‘ : B

.i "0,76\ \_0’5 R

sin1402064 = sina20% 0,87
cos 140-0,76 . ‘  c0s420°-0,5.

o - 3 -
Jr2o® o \ " 7

!
: 7
:. +-05 - ' .-05 4
A JEEYY-7.Y S M
1 -
M- +-0,87 .
' IS B L
sin(1209=-05 = - . sin320%-0,64
005(-120)q 087 . - . ' c08320%- 0,76
5 upT.s", Do L

3. Haupraj Koopmma'ren cnc'reM u Ha Hero 03Ha4YM TO c0s225°,
* sind05°, cos(-45°), sin(—405°).

CmrypHo safesexysall zieka Opojumre BPETHOCTU Ha KOCHHYCOT M
CHHYCOT ce OApeAyBaaT Ha MCT Ha4yH KaKo LITO cé ofpenyBaaT KOOPAWMHA-
THTe Ha TOYKM BO OAHOC Ha €fleH NeKapTOB IIPABOATOJIEH KOOpZA¥HaTeH CHU-
‘cTeM; TOMKMTE CO Wiy KOODAMHATH Ce HaofaaT Tue 6pojHIt BPETHOCTH CEKO-

" ram ce Ha pacrojapue 1 o KOOPAMHATHMOT HOHETOK, T.C. .ne}Ka'r 'Ha efiHa

: prx«:mma co pa,u;nyc 1 u meHTap BO KOODAMHATHMOT IOYETOK,
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- METPHCKa KPyXHMOA M Ha Hea e.

- mexa ,mpBuor” Kpak OM, Ha arosot

Taa Kp}?x{fmna _ée BuKa Tpni‘onbme'rpuci(_a KpYyXHHIA.
“Ha mpr. -5 e manprama ‘TpsuroHo- .

o3xayveHa Toukara M mro cooxiper-
CTBYBA Ha aroJyoOT O, Kaje.IITo o =
¥M,OM. Taa Touka nma Koopnm{am
- coso u sina, T.e.

M(cosa, sma)

nu Ha'ramy, ceKoram Ke cmerame

‘a = ¥M,OM ce coBnafa co TO3UTUB-
HHMOT LeJ Ha X-0cKaTa.

- ]'_'[p'rG ) . ) - ‘ _ .

4. Hamnpraj TPUTOHOMETPUCKE KPYHKHUIIA O3Ha4¥y I} Ha-Hea TOYKM-

Te M;;, Mz, M; u M,, ITo COO,T.[BeTCTByBaaT (co peg) Ha arJaure l35°
- 315°%, —-45°, —135°.

5. Co IIOMOL Ha TpnronomeTpncxa pr}xmma ozpeny i BpenHo—

CTMTe Ha R
a) sin90°, cos90% '6) sin180°, c05180°;
B) sin270°%-cos270°%; - ~ 1) sin360°, €0s360°.

Koxxy e: sin0°, ;cosO"?

b ] Ha OpT. 7, CO IIOMOII HA' Tpmonome'rpncxa KD y}mmua ce oxpe-
‘s memm Bpe;moc'rme Ha CMHYCOT ¥ KOCMHYCOT- Ha aramre 570° '

"‘/‘ E A}y. : : .' ‘ ( . y
. . ; ) R

, g ;
sin 570*-0,5 - . sin 780° 0,87
cos 570=-0,87 S 7. cos 780% 05

o : L S Ipr. 7
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6 Co momoru Ha 'rpnronome'rpmcxa pr}K}mna y'erJ.m Kou o,u; cnen—
Hmae PpaBeHCTBa Ce TOYHM: .

© @) SndsO=sing0; ) cos380° = c0s20°%
‘ B) sin500°.= sin50° : S

Oxn OBMe npmepn MoOKe na ce corne;:a e,uHo MOLI.IHe Ba:m{o CBO]CTBO ‘
'Ha cbynxmm're cuHyC Kocmxyc mvxeno B E
 SinS70° = sin(210° + 3609 = sin210°, - . -
~sin780° =_sin(60°+ 2 - 360°) = sin60°; ‘ ' '
S L CosST0° = cos(210° + 360%) = cos210°,
A >cos780° = oos(60° +2- 360°) = cos60°.

.  Toa Baxu ommiTo, T.e.

sm(a+K 360°) = sina, - M
cos(a + K - 360°)A= cosa, e @
: xane LITO K € e 6p01, T.€. x =0, +1, +2, .:. ;_a:q‘ e HeKoj -arosu ox 0° it}

v360_° ';‘e,0° ‘< o < 360°
6. Onpenw ™ co ﬁp’rex Bpéni{bCTMref |
a) sin750% 6).costta’. .
1140° = 3 - 360° + 60° B '

IIpmvxep 1. IIa ro npecme'rame mpaao'r j '

sm45°+sm405° - sm765°
cos45° — cos405° +(cos765%.

ﬂPeme;me,.;Bmxejlbi 405° = 360° +45° 1 765° = 2°--360° '+' 45°; c.ne,uy.Bé
nexa ‘ Lol e S

sind5° + sin(45°+360°) - sin(45°+2 : 360°)
~ cos45° — cos(45° + 360°) + cos(45° + 2 - 360°)

s
A= — = tg45% = 1.
. cos45° e

-

PaBeHc'rBa'ra (1) n (2) yKa}KyBaa'r IeKa To CEeKOM 360° BPENHOCTHTE
Ha CMHYCOT ¥ KOCKHYCOT Ce IOBTOpYBaar. Hopazm TOA Ce BeJM AeKa TPUIOo-
Home'rpncm're GyHRIIOM CHMHYC XK KOCHMHYC MMaT CBOJCTBO Ha II€PMO-

" IMuYHOCT (MK nega Tug ce nepmo,zmqﬂn cbyHKuMM) co nepnon T o,u;
360°TeT—36O° o :



B (o) 36_0°,' OIHOCHO COOABETHATa TOYKA

_ Bamb€ Ha Kpyxunuuara (upr. 1). Toram
‘ockaTa, OIHOCHO O X—OCKaTa CO Yy

KpuBa Jmmqa

H:Bexﬁn R

j

L Onpenyt ™ npuﬁmﬂxno (co momom Ha Tpmonome‘rpucxa xpyxmm;a)
' 1) cos(- 198°)

a) sin54°%; .06) cosl62°

8. I{a ce pecmera mpasor

‘ 2 1+cos400° . 1+ c051800°

B) sm(— 37°),

i

"c0s360° + cos750° — cos1110°

1+cosdt® 7 —sm1800° ;

BN

KITE IITO coozme'rcmyaaar (co pex) Ha armmre:

.Hginaj TerOHOME'I'pMCKa KpyXwma /.

a) 0° 0° 60° 90°° 120° 150° 180° 210°

. 6) —180°, —125°,. -120°,v -90°, -60°, -30°

150° 180°.
14. IOJ:pezm ro a) sina, 6) cosa, axo -

A

03HAYM U

240°
0

= 0°90°, 180°,270°, 360°

" VHIL12. TPAGUIIM HA OYHKIMUTE CUHYC U KOCUHYC

@' AToJIoT 012 TO cMecT¥IMe BO TPMIOHOMETPMCKA KDYy KHMIIA M, II0--
. o o N - . , .; X

| TO&; Ja CYM 3aMMCJIMME [IeKa TOj. Ce Me-

HyBa HeIIpeK¥HaTo M pacre ox 0°.
Ha aroJioT Aa HaIpaBy efHo ob6uroxy- - -

MeHyBameTo Ha Sind, OAHOCHO COSO.,
T.€. IIPOMEHMTE Ha -OTCEYKHUTE O y—

e

300°,

270°,
30°,_

Ha -

60°,

5in360° + sin750° —~ sin1110°

Hea-

330°,

'90°, .

TO4-

~360°;

1209,

JOJIKMHM THe Ce€ M3pas3yBaaT, MOXKe
Ba.ce MpeTCTaBaT HArlefHo CO- e,zma g

Lo

- Ipr. 1.

\ 7/

KOHCprmjaTa Ha Taa Kpmagi (rpacpuxor Ha dyaKLIjaTa) MozKe .zxral
e BUAM Ha 1pT. 2, OZHOCHO Ha IpT. 3. - - S . '

sinct .

'

-1

[=]

8" o
"%__%_;_,__;,;_ i X
g;,__________

. T" ‘
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) - - -
3abenemka. Ha 1upr. 3 TpuroHoMerpuckKara KpyXHMIA € HalpTaHa
- BO-KOOPAMHATEH CHUCTEM YMjaIuTo. X—0CKa € BO ,BepTMKAJHA”, a y—O0CKa BO
,,'xopmsoH'ra.nHa” mosnoxba. ‘Toa e HampaBeHO 'caMo ,3apamn II0JIECHO TIpeHe-
' cyBame Ha Bpe,ZIHOCTI'ITe Ha cosq, T.e. 3a TIO3rOJHO LPTarse Ha coop;BeTHaTa

KpuBa. -

X ' -‘cosol: . ’ .

; ' ; ,
120° 150° 180° 2/0°
[ ! i

I i
1 1
I i
i

Lpr. 3
' Ha rpadmyite ce 3abenexysaar CIeIHNTE, TaKaHapedeH), KapaK-
TEPUCTUYHM TOYKY IITO Ce 700uBaar KOra apryMeHTOT O ¥MMa 0°, 90°,
180°, 270° Wi 360° TOa Ce: '

O

Hy.nn ‘Ha cbynxnn]afra (Mm mpeceny ‘Ha HEJ3MHMOT rpaduE
co ockaTa); ce gofbmBaaT Kaj : ‘ L
. =, CHHYCOT 33 O = 0°, o =180°% a ="270°
S cunyco'r 3a o = 907, o= 270°;

2 MaKCHMMYM Ha q)yHKuM]aTa (max) ce 1106maa Kaj
—~ CHHYCOT 33 & = 90°;
_ KocuHycorT3ad=0"uo= 360°;

BO THE TOYKM cbyHKuMWre uMaaT Hajroixema BpeRHOCT 1;

3° MMHEMMYM Ha cbyHKuM]aTa (min) ce noGMBa Kaj - o
- — cuMHycOT 3a o = 270°% R
— EOCHHYCOT 3a 0 = 180°
BO TH€ TOYKM (bymm‘nmme uMaart Ha]Mana BpPENHOCT -1.

~

a0 90°  180°. ‘27‘0° - 360°

sina | myma max Hy7a min  Hy71a

2 o 1 o . - 0
cosz ~max Hy.nav' -~ min Hy.na’v © max
o1 0 -1 0 1

. ' S
_1 Haunpraj ‘o rpacbm{o'r Ha Sino KOra arojior o ce MeHyBa o/:: —180° o
180° T.€. ‘—180°< o < 180°.

102



(P Hocramyr kaxo-wTo TOA ¢ HanpaBeHo Ha LpT. 2 npm IO HA OCKATA O
ke 171 o3Hawmn armre —180° -150°, .. ., =30°, 0° 30°. .., 150°180°.

3a6enemxa. Bapamn ,an'peKTHo upTame Ha rpaquo'r Ha cm{yco'r 178
KOCHMHYCOT BO KOOpZAMHAaTeH ciucteM Xy, apIyMeHTOT Ha dbyrrunjara, Hame-
CTO CO 0, K€ TO oanaquame co x, a Bpe,uHoc'm're Ha CaMaTa (bym{uma co ¥,
T.e. Ke nmnyBame

y = sinxuy = cosx. - . ‘ o

=3 CBO]CTBOTO Ha NepyoAMYHOCT Hif OBO3MOXKYBAa JIECHO a TO Haup—
(O), rame rpadmkoT Ha Sinx, OFHOCHO Ha COSX, ¥ KOra aroJot X e Hera-

TUBEH M KOra TOj € II0roJeM op; 360 MMeHO neJxo'r ox rpadmxo"r BO CEKOj Of
MHTEpBaINTE - :

[ 720 ——360] [- 360° 0° [360°,_72‘0°]','
Ke 6M1J;e VICT KaKO OHOJ (LuTo TO HainaBme) BO prBMOT MHTepiiaH” ox
0° o 360°. ) : ,

Ha upT. 4 1 UpT. 5 ce na,ueHn ,,KOMHJIGTHMTe” Tpadym Ha 43ynxmm—
e y= sinx, ozmocno y cosx.

T _ e J. }
-540% -450°360f° -270°-180\ -90° -

-
\270°480°

~ -360°

- Jlecuo ce 3abesexysa.gexa. rpacpmn're Ha CHHYCOT ¥ KOCMHYCOT C€’
* TIPETCTABEH) CO' MCTa KpuBa; THe Ceé PasiMKyBaaT CaMo IO CBOjaTa II0JIO-

xb6a crrpema KOOp,IIHHaTHI/IOT CHUCTEM. CeKO]a KpI/[Ba O,ZL TakoB 06JIMK ce BMKA
CHUHYC 0 nHixa.
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2 “Axo rpadukoT Ha a) y= sifix, 6) y €OSX ' TO- up'ram BO MHTepBaJIOT 1)
[360°, 720°], 2)- {~180¢, 180°), Toram 3a KOJL BPETHOCTH Ha aprymeHTo'r x ce
p;o6msaa'r KapaK'repnc'rw-mwre TO‘IKI’I? Lo _ R St

Hpn pa'3;‘nenyBa}I>eTo Ha QyHKIMTE y=sinx 1 y=Cosx .CEKOTall

o ~CMeTaBMe JeKa apIyMeHTOT X € aroJs u3paseH BO CTENEHN; TOA IO
KOPHUCTEBME IIPM DelIaBarbe Ha reomeTpMcane 3amadyu BO KOM Ce€ jaByBa
IpaBoaroJieH TpuaroiHuK. Ho, Bo Texmmkara, Gu3MKaTa U Ip. Ce EPETHY-

,BaaT nipobsieMt Ipy une periaBame ce KopucTaT 0BMe QyHKILMH, a aprymen— '

TOT X MOXKe na Bune: Bpeme, TeMIlepaTypa, pacTojaHue ¥ CII.

3aroa e 3rofHo ‘apryMeHTOT X Za Ce MCKaxyBa IpeKy (HeMMEHyBaHM) :

‘ peamm 6p0€BM 3a’ Aa MO}Ke Aa ro KOpI/ICTMMe CeTo ILUTO Jocera ro- 3Hae1vxe

‘ZeKa ce Mcxa}xyBaa'r co 6p0€BMTe

HaMECTO o = 60° Ke 3anmne1vrea 7; P

3a TpUTOHOMeTDpMUCKWTe MYHKIMM, HJOBOAHO Ke Dyie Ja BM KaxKeMe KaKO ce -

JMCKaXyBa CO peajer 6poj aroJr mro e 3agageH co cremenn. Toa ce mocTur-
HyBa aKoO 3a aroJioT ce BOBefle, TaKaHapequo pann]ancxo Mepee:
' 3a arox ox 180° ce Bexu neKa uva T pamvx]am(, T.€. npoc'ro HaMeCcTo

',x—-180°cenmny3ax—n - .
TaKa 3a ar.nwre mto umaart 30°, 45° 90° 360°,. 480° . Ke cme'réme

‘mn T om 8n -
6 4 2,2 3, coo,uiBe'rHo -

Ha npsmep, CBO]CTBOTO 3a nepno,uwmoc'r -HA c;mycoz'r Ke MOXKe fa ce
zanmuie Ha CIIeHIOB HauMH:

sin(x + 2kn) smx k= 0, il, :*:2
OZHOCHO nexa nepnono'r T 2. S , o ' o

3. Co KOH 6p0€BM MOKe na JCKaKell MepMTe Ha arJmire. Ox:
—120° 0°, 135°, 270° 390°

A . - . - A

: [ﬁ: Bexou -
4. Haupra] O rpacpmco'r Ha y=COSX BO m-rrepaano'r [-:r :1:] na noroa Haup'ra] TO ,,KOM-
fLeTHNOoT” rpaq:um{ Ha Taa cbyr«n-nm]a )

5 Ha.up'ra] ro rpadmxor Ha q;ayz-umma'ra . -
a)-y=1+cosx' 6) y=—sm.x " B) y = 2sinx.

P a), Cexoe y ox y = CcOSx 3roJIeMy IO 32 1
- 6) ,Cekoe y ox’y = sinx 3eMI1 IO CO CIIPOTMBEH 3HaK

B) .Ceroe y'ogy= smx 3roJEeMI IO ABAMATH. ' e

-
N

6. Haupr_éj ro ~rpacpmcor Ha ;bynxmq]ara :
a) y =J —,sin.'x;‘ 6) y= —cosx; " B)y= % COSX.

7 3a xou BpegHOCTH (BO pa,zm]arm) Ha apryMeHTOT X ce noémaaa'r KapaKTepKCTM‘II-m-
" Te TOUKM (Hyna max-u min) Ha tbymcxm]ara
. a)y “sinx; - 6)y.—- cost -

- - 7
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VIII 13. HEKOI/I 3AI[A‘II/I 3A I‘PACIDI/IIIMTE HA
CIDYHKI_U/II/ITE CHUHYC Y KOCUHYC

.~ 'Bo. @opmynara co Koja ce 3afaBa egHa TpMI‘OHOMeTpMCKa qyymcun]a :
'mMoxe na GurypupaaT pasHu. NapaMerpy KOu To ,,,ZIe(bOpMMpaaT” obmxoT
Ha CHHYCOMAATA. . - '
TaKa, Ha npmvrep, ako - . T . . .

) R S S aSin(bx+'C), ' y = aCOS(bx:f-c),
. TOI‘aH.I ) ’ ' ”

- 6p0]0T a Hn noxax«:yBa KOJIKY € Ha]ronemaTa (max) Bpezmoc'r Ha
Q)yHKHPI]aTa TO] 6poj ce BAKA aMIIMTYHA; | « Lo

- —"6p030'r b Bimjae na nepnono'r T Ha (byHKI.U/I]aTa umeno, T ce Haorai
ox paBeHKa'ra .

27
bT 27t T.e. T b s
= 6p0€BMTe bucia onpezxyBaa'r ,,anaTa KapaKTepUCTHYHa TOYKA, Off -
' paBeHKaTa : o s
' “bx +¢ =0,
T.e. T2a TOYKa ce JIOGMBa 3ax =— % S o
N

~ — ,TIPBYOT MHTepBaJI” BO KO] oGntmo ‘Ke ro nprame NHMOT ZeN OF

IpaduKOT, - 33I04HyBa CO npBaTa KapaKTepMc'rana TOYKa” yMa-

»HOIKUHA” efHAKBA Ha nepuogor T;'Bo 0Boj Cxrydaj T0j MHTEPBAN

ke 6uge . :

APYTiTe KaPaKTePUCTHHY TOIKY TpeGa BHMUMATeNHO 1a ce Opely-
'BaaT OJ{ COOABETHMUTE PABEHKY; ¥ TME MOXKE fa .ce TIpoMeHaT 3aBMCHO
ouﬁpoeBMTea bnc o _ _ -

Co crenamse ABE. 3a11atm ke noxax«:eme KaKo npax'mqno ce Iipta rpa—
cpm{o'r Ha eHa TaKBa (byHKIJ,’M]a. , : - .

3apava 1. ;xa ce HaupTa rpacbm«:om‘ Ha q)ynxun]a'ra :

= sih 2x,
e 3] ‘
Pemenne. Jla rn olxpenmvxe nepnono'r n xapax'repnc'mquwre TOYKM Ha
q)yHKnM]aTa S o o o
9T s - ;
- nepn‘on: 3 = 2n, v.e. T = 3m; i
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“npBa KAPAKTEePMCTUYHA TOUYKAT .
3 = 0, re.x= 0,_
— OpB UETEpBAIX: ~ i .
. “ [o,T] = [0,3n); . .
3HAuM, IEJIOT Of TPaPMKOT TO Ke ro uprame ke 6yae BO OBOj MHTEP-
" BaJI, 4 I0Toa Ke TO ,,JIPOFOJKIME” HAJIEBO ¥ HaJeCHO; : '
— Hyan (3a ¢yHKuMjaTa CHMHYyC): C€ OH¥e BPEINHOCTM HA X KOMU Ce -
‘pelneHuja Ha PaBEHKNUTE o ' )

2x Cox 22X .
-3'- = 0, 3 = T, 3 _' 2“’
3HAYM, ,ﬁynm‘e Ha‘(byHKquEafra ce: - .
‘ =0, . x=:EE wx=3m )
— max u min (3a ¢pysKIjaTa cuHyC) ce RobuBaar 3a oﬁne-x’spe;l,noc?m
, Ha X KOM Ce pelleHyja Ha paBeHKNTE: R _— '
. 3 2 3 2’
‘ 3Ha4y, ‘ ‘ -
- el _3n o rogxata M. (5% ‘
,‘ma), elsax =, Te BO TOUKaTa M, (T’ 1))
T - on
min e -1 3a x = 5 » T-€ BO TOUKaTa: M, (T’ —1). i
Ia ja @ovampéMe'c'JienHaBa rabmuma: . - ’
, AR R 3¢ - 3w . 9w - .
- | x 0 T 35 4 3m -
y -0 10 - 0. E
N . Hyma — max }/Iy'na min = Hyna . S
Tpadwuxor ma y =sin 5= € Ha IpT. 1.

‘ ) LIpT.rl
106 Co T



3agauya 2. Ja ce Haﬁpfa rpadmxdr Ha beHKquaTé
o : -y = 3cos (x-,73£). R -

v ST ) . ’
Pemmenue. “Ha ™ onpenmme alvmnm'ry,r.:afra nepno,uo'r n Kapax'repn—
| CTHYHMTE TOYK) Ha qbyHKLxMJaTa : .

-

- amnnwryna a=3; Te. Ha]ro.nema'ra BPEJIHOCT Ha cbymcmqafra

e 3, a HajmaJara e —3 ,

-'-nepnono'r: T.= 2m;; - s
— IpBa. KapaKTepMc'rnqna TOYKa: 'raa Toqxa ke ja onpennMe
' Ofi paBeHKara . :

—"an MHTepBAX: , IR )
B3+1-0 3’2~f1,;+[%’2—“];

— Hyau (3a dbyuknmjara KOCHMHYC) €€ OHME BPEIHOCTH Ha X Kou ce
pemeHM]a Ha DaBEHKWTE

\

no_n® . m_ 3w
Ty T M ATy Ty ]
3HauM, HyJmTe Ha QyHKIMjaTa ce: _
. T 2
X=g oM x= :

" = max u min (3a pynkmmjaTa Kocunyc): 6unejku amn.rm’ryna'ra e mo-
3WTVBHA, T.€. @ > 0, cienysa AeKa GyHRIMjaTa MMa MaX BO TOYKNUTE
T x KOOp,IU/IHaTM ce pememqa Ha paBeHKyTe

xfjl=0_ n x—73£—2ﬂ:

3
a min Bo TOYKaTa ynuja x Koop,zmna'ra e pelrleHyue Ha paBeHKaTa
. X — 3— = ;. . /
3Haqm . )

n. . _n \ v (TR .
. maxe3zax = gux=-4,1e ;BOT.O‘IK?ITGMI (— 3), M, (—3— ,3),
i rmne—3 T.€: BO TOYKaTa M3( i 3). :

Ha ja cbopMMpaMG c.nezmaBa rabima - o oo

T

Ll o= 57 4n 1in I
3 6 . 3 6. 3

y |8 0 T3 0o 3
max  Hyza - min HyJa .max
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i“pacbn-xor Hay = 3cos (x - g- ) e ma wpr. 2.

- m»pr2.

1. Hanpraj ro fpacpMKOT Ha cpym«:imja'ra R  ' ‘

s Eono
Be k6 H 'i‘ ,
2. HaAeHaeéym@daﬁ: . o |
y_—55m(2x+ﬂ7),- .20 '=§"f°5 I‘Q‘ -‘ : ‘j ‘ o

’ ,lIa ce onpena'r ) )
' ‘a) amiumrygara, 6) nepuosz'l_', B) ana'ra xapax'repnc'rw-ma TOYKa,
r) npsuo'r mepna:i p:) Hyme 'M - f) max u rmn Ha obym{uma'ra

"3, ‘Ha];m ™ nepnoz:or " anno'r MHTepBaJI Ha q.)ynmm)a'ra

/a)y—cos(2 z )) N 6)y—sm 3x;‘%.

4. Hanpraj ra 'rpacbnunre Ha PYHKUHHTE Of éanaim're‘ 2.u3.

’3A11Aim 3A HOBTOPVBA'H;E’,H YTBPL[YBA}bE - VI
L 3anazleuu ce. npanoaronﬂure 'rpnarommuu ABC co a= 5 = 13 u A B,C; co b1 = 24 u
= 26. : : . N
- ay Hoxaxﬂ Bexa THE -rpuaronﬂuuu ce cmilu'-m L -

6) Hpemc-ra] ™ pasuepm-e Mefy. CTIPOTHBHaTa M HaJIeTHaTaTa KaTeTa Ha arosoT a ox
AABCuaronoralonAA B.\C,. - i . T

A 1 pecueraj ro npuﬁmuu-ro Ha 4 genMMany tga onx AABC oxn perxou.ua'ra 3ajava.
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©10.

11,

12

13.

14.

15. ¢
16

17,
-a) s\ina = L

18.

“19.

)

6) (tg45°+sm30°) +(tg45° sm30°) ‘ -
. B) (1+sm60°)(l—sm60°) ' < o

Onpezm ja rpacpwnm BpeTHOCTa HA a) tg28° 6) lg73° :
Haupraj npasoaroncn TpHaromHuk co aror 35° u usmcpu TH BHMMATEHO HEroBHTE
KaTETH; npccme'ra] TH tg35° H ctg35%:

Onpemy v rpatpm;xu 1§22° uctg22° . R SRR

’

Bo npanoarommo"r TpHaronH}{K ABCcoa=10u c= : 26, Haj M TO: -

;- a) tga, ctga ' 6)sing, cosa.

Bo A4BC ox npe'rxom{ara 3ajaua HaJIlM TH smﬁ cosf; tgf u ctgﬁ

Haipraj npanoaronen Tpuaronnmc co aron 58°. Hamepn M BHMMATEITHO crpaﬂwre Ha
TOj Tpnaronuux 173 npecrvxcraj ru 5inS8°, c0558° tg58° m ctgsS8°.

Ja ce anc,uu chm-locra Ha:
2) 10sin30° + 20e0s60°; '

TTpoBepH mATiM € TOUHO pchnchoro
2) 2c0s60° + 26in30° = -2,

6) 3lg30°,- 3etg60? = 0;

B-)‘tg45° + 'ctg45° = 4sin45°-co§45°..

Ha ce Haj[le anono*r a axo ce 3H1ae:

a) sin53°24’ = sina; - °6) COs34°15’ = cosar;

.B) sina = .c05540' - r) cosa = Sln17o35’

ﬂa €€ Majle aroJioT & ako ce 3Hae

a)tga =_t383°~]5’; .6) ctga .=' lgS4°15’;
B) cl\254°54’ =1ga an o
Ha c‘ery'npocr'ra'r Hépas}:re:

tg80° ctgﬁ3o -6<sin15° _eosa0® o -

a0 @37° " cos75%  sinS0°
Onpem ro cosa ako: L
~a)'sinc = Ov,,6;‘ 6) sina = 0,32; B) Sina = = .
Oripeu ro sina axo: .
a) ‘COS(;:&;—SA; ‘ 6)-C056{ =08 . B) coca = %—
Ha ce ynpocrar ﬁ3pasnTe:
a)‘cosza—jsinzaﬂ‘ S| 1 ‘ o ,
cos? + sin’a e "!—cosa_ 1+c'osab'-" o : o

Onpemt' 1 npyrure TPUTCHOMETPUCKH Qﬁynxuuk axo:

o 45
r)ctga = —.

6) cosd = 0,%5; B g‘) tga = ;—0 53 -

37;: r

LIa ce ynpocru HspaaoT .

-~

a) sm a+teos a+tg @ 6) (l-Hg a)cos a.

,Iafe TTOKaXE- IeXa. € TOYHO paaenc-rsoro.
L2 S
. l=sin"a 1 . . :

lg a="1_- 6) = .
cos’a } l—cos’a: 1g'a

v



. 20. ]_Ia ce peurr npasoaronen Tpuarormux 3ana11e1~1 co:
“a)c =29 a = 46%24; 6)a=39p= 6401'
B)a'= 48, b= 55; r)c—23a—155

21 3agagenuH  ce OCHOBHTE 24 dm n 15 ‘dm Ha .efleH paMHoxpax 'rpane3 Jla
ce npccue-ra nepumerapo-r Ha TPane3or K aronor Ha roneMaTa ocnona

22, Ila ce’ Hajie NepuMeTapoT Ha pamocrpaﬂ Tpuaronmu( aKo_ce 3agajenu: hc = 25,
a = 64°24' u p = 45°18". .

W

1o B



R TUIOWUTUHA HA
: - ~ MHOTY ArOJTHUK
S I/IKP)’I'

~

/ CeKOjAHCBHMOT XHMBOT YECTO NATH HAMETHYBa NpOGICMH 3a ornpenenysame
IJOIUTHHA Ha OfpCHEHH OBJEKTH IUTO MMaaT ¢GOpMa Ha MHOTYAroJHHK HIH
Kpyr. Ha'HekakoB HauuMH, CEKO] Off HAC CH CO3/1al NPCTCTaBa 3@ MOHMOT MIOLITH-
Ha ¥ 32 TOA JiCKa Taa CC HCKaXyBa CO HCKO_] 6poj.

"Bo MaTeMaTHKaTa IMOMMOT MIOUITHHA € OCHOBEH ouM KaKBH LUTO CE,
Ha' TIpUNMEp, TIonMuTe ouxa, Ipaba, 6paj, mHoxeclibo ¥ Ap. TakBHOT moum,
KaKO IUTO € MO3HAaTO, He ce Aed HHHUDP a, TYKY 0BHUHO, Ce-CoTaeayBa

- M°CC OCMHCIIyBa TIPEKY HEKOM HETOBL CBOJCTBA-LITO, TIPOCTO, CE HAMETHYBAaT.

) 3a MOMMOT NIeMTHHA Ha MHOTYATOJNHHK C€ n'pmbaf(aa'r ClIeIHHBE
OCHOBHHU CBOJCTBa IITO, CUTE 3aeAHO, ce .MO3HAaTH nog HMETO axcnoma 3a
'mom'rpma' : : .

4.

19 rlJ'IOLLITMHaTa P Ha eneH MHOFyaFO.nHMK e ceKoraLu MoO3UTUBEH peaneH opoj~ |.
T.e. P > 0; _ . X

2° TNOWTMHATA HA MHOMYarosHWMKOT He 3aBUCH 04 HerosaTa MeCTonoanSa
T.e. CknagHuTe MHOTyarOnHALM UMaaT eHaKBH NIOWTHHY,

3° AKO MHOryarosHUKOT e COCTaBeH Ofl naa'um noBeKe MHOryaroJHALM WTO
He Ce MPeK/ONyBaaT, Toraw HerosaTa NioTUHE e 364P 0N MIOWTUHHTE:
Ha TWe pdenosk; i ’ .

. 40--33 KsaﬂpaTOT co CTpaHa a ce 3ew|a ,ueKa MMa nnowTuHa a?

. co.lm? v ‘

/ . - Co- N .
‘YeTBPTOTO CBGJCTBO OBO3MOXYBA 1A CE.yTBPAM TaKaHapedeHaTa MCpHa
CAMHMUA 31 TTomiTHHA. M MoKpaj Toa LITO 33 TakBa €IMHHLIA MOXE A Ce
3CME KOj Ouio KBaapar, co CBETCKHOT CHCTEM MEpPKH (SI) e mpudpaTero Taa
na Guge Kﬂanpa'r O cTpaHa 1 m 1WTO e HapCueH Kaanpareu MeTap i Ce O3Ha4yBa
[IOMMOT NIOHITHHA Ha KPYT, NaK, C& ocMUCITyEa Kopucrejxu TO NOMMOT
3a MJIDIUTHHA Ha MHOryaroTHHUK.

7

IX 1. I'IJ'IOHITI/IHA HA HAPAHEHOFPAM

@ I'Inom*mHaTa Pi Ha Kaanpa'r co crpal{a a, cnopen CBO]CTBOTO 4° on. .ﬂ
Axcunomara, ce IpecMeTyBa co @opmyna'ra :

: P =a : o .
Taka, KBagpaT co cTpaHa a = 25 cm ‘mda miowTkda P = 625 cm? =

= 6,25 dm® = 0,0625 m? -

- AR |



c _ ‘ Nujaronanara ‘d crpanaTa @ Ha

) KBanpatoT (upT. 1) ce MOBp3aHH CO pe-’
* nawmjata d = -aV2 -(30mt0?),na, mo-

. WITHHATA Ha' TOj KBaJ[paT MOXe na ce .
: npecmc'ra H €O Q)opmynara

4 . .

) - . - . ) -

I'InomTHHa'ra nax, Ha npanoarommx MOXeE na ce npecme'ra co: d)opmyna E
IUTO € HCKAXaHa CO CNefHaBa Tcopcma

T FlnourrmaTa P Ha npaBoarOnwu( co- nmeusm aube 6pO]OT da-b,
: Te. - , P = ab. .

_ Iloxaa Heka & naneu llpaBoaI‘OJlHHKOT ABCD co CTpaHH a u/b KaKo Ha
UpT. 2, a Heropara ILIOLITHHA Nia ja O3HaYHMeE co P.

K
v ‘D'g_ - D,
P
AL' a 4 A,
mpr2 . ,up,‘_'_; g )

3a ﬂa je J:loxa)xeMc TeopeMaTa Ke HaupTaMe xBanpaT A EGK €O .cTpaHa
a+ b KaKo Ha LPT.-3, Y €OCTABHH AEIOBH ce ABa npaBoaronHuxa (4:1B,C1Dy
u FGHC,), cknalH1 co AajeHHOT M JBa- KBazlpa'ra (DIC1HK “ B;EFCL) co
crpaﬂa a, onHocr«xo b T -

Cnopcn cBojcTBata 2° M 3° ox Axcuoma'ra 3a nnomTHHaTa P* Ha -
o KBanpaTor A EGK uMaMe - ; , he

P*-P +P2+2P e

J112



- '33113‘]31 ,ZIa ce upeCMeLua HJIOWWUH(IW(I Ha upasoazonmucout co. cmpaHa

a KOpPlCTC_]KH Ja Q)opmyna'ra 3a HJ]OI].ITHHa 'Ha XBaJpaT, 1106HBame
(a+b)2 = a2 + » + 2P

ox xane un'o cwenyBa J:lelta ‘ N

E = ab . . : . | T

~

o N : R
" Co TOAa, 'reopcmaTa (] noxa)KaHa

a=12cmu aujaeouaﬂa d =13 cm.

Pcmcmlc. 3a na ce npccmc'ra IUTOILTHHATA, nOTp66H0 c npeTXOIlHO aa

ce Hajue CTpaHaTa b: =

b= Vd=a; b= = V1 69—144 v25; b 75cn1 -
—125—60 P 60 cm? - T

3a11a'ia 2 ﬂa ce upecmewa TAOWTIUHAEa Ha upaeoazozmuxom ABCD co cuipa-
.. Ha AB 14,3 cm’ u az0a0m Mezy bujazoriaﬂuwe cupoulu cwpaHaula
<. AB, 6 120°46". :

N

[ - . . -
JPemerne. Crpanara b MOXE fa cc ONpPCACHH Of npanoarommm" Tpua-
‘ . ToNHUK ABC (upT 4), Ha KOj My ¢ mo3HaTa "
CTPAHATA @; aroNoT & MOXe A4 ce ompe-
_ AJIM CO TIOMOLU Ha naneﬂuor‘aron d..

Cata+d =180% 2 = 180° - 120°46"

‘@ =2937"; b=atga;
b=14,3-0,5685 ~ 8,13; b~ 8,13 cm. |
P~ 1438132 116,26;.7 P=11626 cni.

IIp'r.4' . ) R

6 I'Inoun'nHaTa P Ha pomoon,rm'r MO)KC aa ce npecmeTa KaKo npom—
“BOJ Ha Herosa'ra OCHOB2 a U coo:(BCTHaTa BHCHHAa h, Te.
P = ah. .

TaKa nnom'rnHaTa Ha pomGonnor ABCD _Ha I.{p’l“ 5 co ocHoBa AB =a

- 3 : ‘ H BHCHHa DE = h L QAHOCHO, CO OCHOBa
‘ ' C BC ='b u Bucuna DE, = hy MOXe a ce
TIPECMETA €O cbop\aynaTa :

P =ah = bh.

Bo _3aBMCHOCT on Toa kaze ke
mamHe uonuo,;ch“o E wHa BucuHaTa DE,

Upr. 5 S ee PasMKyBaaT ciyyaute K2KO Ha upT. 6.
) - . oy R ) ] T ) N .

8 Ma-re.ua:mxa 3a I ropuna TPHPOOHO. MaTeM. CTpyKa. R T 113
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1

3apgaua 3. Oa ce HpCCMCTa NJIOIUTHHATA Ha p0M60m10T CO CTpaHH 4

pr6

OGHI[H ce BO CCKO_] o4 OBMC cnyqau na noxaxccm JACKa .

t
\

PABCD PEFCD =ah

CTpaHHTC Ha eneH pombona ce a = 8 cm u b = 6 cm. BucnHaTa
KOH cTpaHara a ¢ 3 cm. Konkaga ¢ BUCHHATA KOH cTpaHaTa b? -
= 9cm
ub = 4cmu aron0T Mcry HuB o = 36°20". ' -

Pemeuue. On npaBoaronHMOT Tpuarommx AED (upt: 7) JICCHO cC yoqua
KaKo Ke_c€ Hajie BUCHHATa h CO MOMOI -

C Ha CTpaHaTa by aronor a:

a

Lo h - .
sina = Z; h = b-sina;

A

OTTYKa CﬂéﬂyBa ACKa
upT’. 7 P = ab sma

Toa ¢ ywTe exHa cbop\iyna 3a npccmcrysa}bc Ha MIOIUTHHATA HAa:

pOM6OHIl KOra HH CC 33,’131’,8}{” (‘:rpaHu'rc H arojorT *\ICI‘y HUB.

Cnopcn TOa, P = 9 4 sin36°20" = 21, 16 P =21,16cn.

2. Tlpcemertaj ja IIOIUTHHATA ' HA POMBOMAOT CO . (.Tp"mu a= 164cm u

b = 7,8 cm u aronioT Mcry HuB a = 48°20" ,
M~ - JlecHo ce cornemysa acka cpopnynata P = ah Baxu M 3a pomMooT,
Mo 3alITO MCTUTE CAyYaM WITO W pa3rjciaBMe 3a "pomGOMOT  ce

- jaByBaaT M- Kaj HCTO.. Bu,rxc:]hu TAa BaXKM M 3a IPABOATONHMK W KBaApaT, cncnym
- ZI€Ka €O Hea MOXKE 1a Ce MpCcCMeTYBa MUIOIITHHATA Ha € CKO  j mapa 'lunorpa'u

3. HpccmeTa] Ja BHCPIHaTa Ha pOM6OT Ha KO_] CTpaHaTd My c ] 5,cm, a

JIOILTHHATA 80 cm?. . - o
Ha upt. 8¢ AaACH ponboT ABCD IToToa ¢ KOHCprHpaH qc*rupndr(n-
' HukoT KLMN, Taxka LITO HCTOBHTC CTpa-

HH CC napananu CO H,H_]dI‘OHd"lHTL Ha -~

poMOOT. ,
Bpa OCHOBA Ha OBOJ l(pTC/K OOHIH
cc Ja Hajaciu vcbopmyna 3a MpECMCTYBaA-

114

b€ Ha TUIOLITHHATA Ha pOMD CO TTOMOLL
Ha HCTOBUTC AMjaroHasiu. < '

.



-3
HpBo TIOTCETH CE LITO 3HAewW 3a nnjaromnu're Ha p01\160T ToTo0a
YTBPIAM KaKOB € 4eTUpHaromHUKoT KLMN, Kako K¢ ja mpeciicTaill HEroBaTa
.- TUIOLUTHHA CO MOMOII Ha di ¥ d; M, Ha KPajoT, BO KaKOB MelyceGeH 0XHOC ce
. TIOMWTHHATA Ha pOMOOT M YeTHPHATOTHHUKOT KLMN. C '

¥

CHprHO noou aexa

. dyd,
P= 5

3amaua 4. /a ce upecmeia UAoWUHatia Ha p0M60m co cuipaHa a= 10 cm u
' ()U]azouafza d, = 12 cm

© Pemenne. 3a na ja onpencnume MJIOIUTHHATA, 110Tp06ﬂ0 c npcrxo;u{o faja.
onpcncnuMc Apyrata MUjaroHana. :

On mpaBoaronsuor TPHUATONHHK OAB (upr. 8). "

| i |
%: —(2 Pi S-=VI00=36 = 8; d\=16¢m.
p-‘16'212 = 96 P = 96cml

HnomTHHaTa Ha 'poMDOT cO C'rpaHa a ¥ aron a(a< 90°) IITO ro
3acpakaar’ CTpaHHTe MOKE Nd CC Hajae M OX . o
P = a’ina. (BOLUTO"') L o

4 I‘lpecme"raj Ja rUIOU.ITHHaTa Ha p0M60T co cTpaHa 8,3 dm ua 38034’

[T Becxbm
5. nchl\l'CTaJ ja mowrTuiaTa’ia KBanpaT co a) C'r;)éJ{a\S 3 em; 6) nujaronana 64 dm.
6. Onpenenu ja nourTuHaTa Ha TPABOATOJIHMKOT €O CTPRIIM. 4 1 b

a)a = 7cmnb =3em; 6).a = 1/2cm; b = 4cm;

\

' 1
B)a=0.2m,b=0,6m; . r)a 3zmub=ldm. ;

13

. 7. Tlpecmeraj ja (ycrio) nnounmx_a"ra Ha KBaJpaToT O CcTpana: ..

a)Scm, ‘6)%c‘m,‘ ' n)OScne
8 Onpenenu ja nnomTuHaTa HA NPABOATONHUKOT €O C'I"paHM ambakoea)a = 164,3'm,
b=735m; 6)a= 3m, b = Tm; B) a = 167cm, b = 3,2dm.
9. KO.’IK‘}}‘HHTH‘I(C cc npbmcnu NJICIUTHIIATA HA 11 DABOATOTHKKOT?
a) ako enHa C'rpaua My ce 3romeau S narTu, )
6) ako ¢anaTa chaua My ce 3romemu 3 matu, a npyrara My ce Hamanu 4 natn?

10. Konkynaru Ke ee sronemu NIOUITHIIATE 13, KnaapaToT ako CTI)aHaTa MY €€ 3ronentm 3a
2,3, 4 ... matn? .

11. H[xcwc(aj ja mnowiiaTa ia TNDAaBOATONTHUK Ha KOj Yuq'arona:m're MYy 3aq)a1€aa-r aro'n
o
= 50715" u cTpauarta cnpo.u oBoj aron - 16,5 cin.

12 [Tpeesteraj ja maowrniara va pom60n;10T 11a KOj c-rpaum"c mMy-ce 13,5 dmn 174 cm M
aronor z\xclylmn47010' -

‘



13. CTpanH're Ha napancnorpamo-r ce 8 cm u 10 cm. I'chcmeraj )a HerOBaTa TTAOMITUHA axo
noronemara O HETOBUTE BMCHHH e6em. -

14. On pcnen M ja IO THHATA HA pom6o1' coc-rpaHa 16 dmu pazmyc Ha BIM1IAHATA xpyxmmla
on6dm. - ) . ST i -

15. Onpe,uenu ja mlom-muara 1 BUCMHATA HA pomt‘)OT co C'rpaﬂa a = 12 dm u arom mefy
- crpanuTte a = 61 020, . o -
[16] Tlanpr.9 no A4BCce nobneueny sucunara  ° - a4 -

. AA'.u cpennarta nuauja MN w Tipuioa e . -

} naipran N paBoaroHMKOT, BCPQ

a) Hoxaxy nexa: AMAMO = A BMQ 7 Q, M - N p
wAAON = ACPN. -~ /A% 0N
6) dokaxu 11cxa;2‘5=67'=w. s B‘ . A R . . C»
- Lpr. 9

"IX.2. IIJIOIUTUHA HA TPHATOJTHHK
. '\ : ‘ N “ .7 ‘ . ' . ) - " - ) V -
© . TInowTuHaTa P Ha TPHAroJHUKOT, KAKO WITO 3HACL, CE MpecMe-
@u‘ TyBa co ¢opmynata - IR R _

‘ah o o N
) _ 5 7 e B

T.c. Taa ¢ efHaKBa <o TIONOBHMHATA Ot npouasonor Ha HCI‘OBaTa ocuoaa )% coo—
'JBCTHaTa BHCHHA.

HaBHCTHHa axo TpHaI‘OHHHKOT ABC (upT 1) ro KOTIOTHAME no napa—
\ ncnorpaMO'r ABCD, ‘TaKa ITO

AD |1 BCu CD || AB ,;

Toraur c:rpaHa'ra AC e Herosa nuja
roHana ¥ ro MXejH-Ha ABa CKJIaLHH

ILpT 1 —_— ‘ - TPHAroHHKa (30un'0")
I'Iopa:m TOa, cnopen CBO_]CTBaTa 2° n3°oxn Axcnoma"ra 3a nnom"‘nﬂaTa
" P Ha TpHMaroiHUKOT ABC wniame . - -
2P h SRR - S

1. Z[oxaxm ja cbopmyna’ra 3a MJIOWITHHA Ha TPHaroHHK co KOpHCTCI-bC Ha |
" 3amayaTa 16 o MUHaTaTa nexKuMja.
‘Cekoja cTpaHa Ha A ABC MOXE Ja ce 3CMC 3a OcHOBa U 3aTo0a € TOUYHO
Acka - - 1 ,

I e -
szf”?”z?’hb—ﬁc”c- -



- 3amauz 1. ﬂa ce upec.uema cmpanauta Ha pa./uuocwpanuom wpuazonuux co
) uﬂowwuna 43 25 cm?. : .

Pemcnue. IIpBo, oGunu CcC A2 AOKaXel AicKa NioiuTHHaTa P Ha pam- -
HOCTPAHUOT TpH.aI‘O.TlHPlK co CTpaHa a.Moxe ua ce npccmc*ra co cpop- .
‘MyJata - - ‘ ‘ ) v
B . ! aZﬁ - ‘ S : . ' . . -

] 4 P = 4 .

na nOTba ' E ', S
g o 4PVZ 443,241,173
) ’ ac = = 0 =
37 3
a = VIOTTE = 9,988;- a ~ 10cm.

2. anCMCTaj Ja nnoanHaTa Ha paMHoxpaKnor Tpnaronﬂux co ochoBa 24
" xpaK 15 : . E . ,

=

= 99,76,

i

rey

= I'lnourrﬁha*ra’ P Ha TPHMaroNHUKOT MOXe Ha ce npecMeTa M €O

OU KOPHCTCHC  Ha | TPHTOHOMCTPHCKHTE ¢yHxuH,  Kora “TPHaroJHu-
- ' KOT ¢ 3aJaicH cO 1BC CTpaHH M aroioT

3a¢aTeH 0X HUB. :

(Y
)

Taxa 3a AABC Ha LpT. 2 uMaMe
P = ch

Ho, on np,asoa'ronHuTe TpHaros=

.. Huun ACC' u BCC' moxe na ce Hajie

© naeka . - ‘

h. = bsina = ZzsinBl

na 34 NMJI0IUTHHaTa P Ha AABC ce 1106HBa

P besina P._' acsing . R
LT T T2 B
- Ha ciiMyeH HauuH MOXe Na ce 106ue u dagprirynara_ ’
o absimg S -
. poabsiy | |
2 ‘ .

o 336cncmxa. T'opuure cbopmy*m BaXaT ¥ Kora- AABC e TanoaroseH-co,
' 'Ha MpUMCp, y> 900 Bo 'ro] cnyqaj Tpeba na ce Kopnc‘rH PaBEHCTBOTO’
7 smy = sin (180° - .y >90°,
CO kOCLUTO KC CC 3an03Hacm BO ﬂOHaTaMOlUHOTO u3yquaH>c Ha TpPll‘OHOMCTpP[-
jara. - . . - : ‘

Hpnmcpl Ha ]a upec»:ewame uﬂowwuﬂawa Ha upaeoaza./muow wpuazozmwc
" co Kawiewu @ =-§ cmu.b = 1 3 dm .



-
;

‘Pcmenne: Bunejku aronot y = 90° u sin90° = 1, Torawm CHUTYpHO
MOJXKe @ BUAHII NeKa MO THHATA Ha IPaBoaroicH TPHArOHMK

CO KaTETH a u b ce HpﬁCMCTyBa co (bopmyna'ra
P ab
2 '

N : 8-13
. Taka, ke mvame :

=52; P=52cm? = 0,52 dm®.

3alla‘la 2 ﬂa ju upecmewiame Unowtiiunaa na AABC, 3adaden co cuzpaHuzue
e ~ b=8cm,c=12cmu azonowi o = 36°40°.

N

~ Pemenne. 33.MCHyBa]KH BO dopmynata

bcsina

=5 |
812 °40"
ce a00uBa: P = ——-—-251‘-’3‘510 ~48-0,50716 = ~28,66; P = 28,66 cnf.

3. Hpccmcra]]annommuam Ha paMHOKpaK TPHArOIHHK co Kpak'h =12 cm
M aroyoT NpH ocHosara 68°23".

bo '3a CTMHMHH TPUATOTHULIM BaXM CICAHABA TCOPCMA:.

- nﬂOLUTMHMTe Ha .[lBa CJ'IVHHM TpMaI'OﬂHMLlM ce onHecyBaaT KaKO
T KBa.upaTwre Ha'. HUBHUTE COOABETHU C TpaHH

,[ona3. cha Tp)lldl‘OJ’lHHLlI/lTC ABC nA BIC1 (upT 3) ce cnwmn Co P
A4 ja O3HAYMME MUTOWITUHATA Ha AABC, a co Py - nnomTuHata Ha AA,B,C,

.
\ R .

lpr. 3 e '
: - ‘besina ~ L
) B v —_— .
K P 2. b-c b _c_; .
P, bicsina  by-ci -b,.C1
/ ) : 2 ~ -
Ho, 01.cavuHocTa unance b by = ¢ ¢y, na cc 106uBa
- P b P & ' '
- = - H — = ey

118



Hpmuep 2. Inowituruide Ha gba cauuHu wpuazo./muuu ABC-u A,B,Cy, co
ocHobu a u dy, ce coogbeumo 49 u 36. Ocnobaua a = 7. Haja
) ogpegume ocHobamla ai u bucuruime h u h,.

o

Pcmenue. Bps OCHOBa Ha ropHaTa Teopema, P P, ='a*: ai.
‘3aMcHyBajJkH I'M JafeHHUTE Bpe,ELHOCTPI Ha oBaa I‘IpOl’IOpLIHJa ce
nQGMBa T _ - ' -

49 36 = 49 : a? o Kanc wTo a3 # 36; al = 6.~

' Oﬂ cbopMyna'ra aa I'IJ'IOI.I.ITHH& Ha Tpuaro'mnx 3a BI/ICHHHTC Ha
OoBHC Tpuaronﬂnun I[O6HBa\lC

... 2p 249 . 2P, 2-36

Hpnmcp3 Huea co ¢popma Ha Lupuazoﬂuux e HaupuzaHa 60 pasmep 1 : - 200..
ITrowldunaiia HA WPUARONHUKOUL Ha upweycow e 1,75 dm*. Za ja
oapebume urowdiunaila Ha Hueawa. :

1 - -

‘ Pcmcrmc. Axo ja o3Hauunme co P NIOWITHHATA HAa HUBATA, & €O
Py nrlom'mHaTa Ha LpPTEXOT, 'roraul cnopen ycnonor Ha 3a-
naana a:a =200:1, na:

P 101_2002 12 Te. P Pl 40 000 : 1:
- AKO ja'3amMeHMMe fazeHaTa Bpe)lHOCT 3a Pj ke nobuene
) P : 1,75 = 40 000, | |
‘oa Kaxe wro P-= 70 000; P = 70 000 dm? usin P = 700 m2.

4. Hiuiea co chopaia Ha TPHATOIHMK MMa nIoITHHA 64 apu. Taa ¢ npcTcTascHa

Ha InfaH Bo pasnep 1: 500 Konky KBa,upaTHu CaHTHMETpPH € NIOWITHHATA
Ha TPUATOTHUKOT Ha MaaHoT?

EBCXG‘H;‘

s, }\OIIKV Ke ce 3[‘0J’1€MM NIOWTHHATA HA TpHaI‘OHHHKOT aKO

" a) 6cupsara My ce sronemu Tpuna'm a BucHHaTa My ce HamManu werupunaru, .

6) OCHOBaTa My c¢ HAMATTH IlBaHaTH M BUCHHATA My ce Hamanu nernarn

6.  Komnxy nmpoLieHTH K¢ ce 3rOJIeMM IJIOLITHHATA Ha TPHArQNHUKOT aKO OCHOBATA My Ce '
sromemu 50%, a BUCHIIATA My Ce Hamanu 30%?

7. TlpecmeTaj ja IIOIWITHHATA HA I1PABOATOJTHUOT Tpnaronﬂux COKaTeTH a v b ¥ XMNOTEHY3a -
. caxkoia)a =12,b = 10;6)a = 24,¢ = 2,6; 8) a = 15 m enen on arnmuTe 45°.

8. Ilpecmeraj ja 1utolITHHATZ HA PaMHOKPaKMOT AA4BC co 0cHOBa @, Xpak b, aronm npu .
OCHOBATA @ M aront Npk BPBOT B, 3ajaneH co:

aja = ]5cmua—48015’ 6)b—8dmuﬂ—55° B)a—/18cm}1ﬂ— 79040*
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9. ﬂpecue'raj ja nnowTHHaTa Ha' AABC 3ananeH co a) a= 5 b =8ny= 45" 6) b=9,
=7wua= 30°157 s) a=>5,%, c—75uﬁ 44°15’ r) b =138, B = 68°, 7—72°40’

10. ”all]’)’!‘a] Tpuaronmiik ABC; noroa, co np:u;a WTO Ke Munyua HM3 TEMETO A, pasjesin ro
112 IR3°TPUArOIHMKA UMM IUTOLITHHH xe cc omccysaar xako 5 : 3.

11. TINOWTHHKTE Ha fiBA CIUMHH TPHATOJIHKIH ABC u A\B,C, ce’ 81 ] 25 Crpanara b na
AABC e9. Onpenn ja. c-rpaHaTa b, Ha A,B,C; 1 BHCHHATA hl IITO € CHYMITEHA KOH Hea.

' E Harnpraj AABC3a1_13neu coé= 6cm,.a =501y = 70° 4 notéa BO HErO BITHIUK pr:«nuua.

- 11anpraj AABC 3ananercoc = 5§ cm b=6emua = 55 a n0Toa onmuu oxony HETOo,
' KPyKHUUA. B - .

IX.3. OPYTH CDOPM'Y.HH 3A nno,LH"THHA’HA TP./HA'I“OJ'IHI/I'K' .

Cuipanutiie a, b uc, pabuycwue rou R Ha eUuwanaTda u oUuLManalia
KkpyxHuug u Usowdunaiia P Ha Wpuaiosnuxom ce cbpsanu co uobeke.
Pop My w0 ueciio ce KOpuclaWl 34 pewasaroe: pashu 30gauu 3a Wpuaios-
HUKOW. Bo obaa* ﬂexu,uja )ée ce 3auo:maeMe co "Hexou 0g uub -

@ - MnowruHara Ha TpuaronHm(o-r MOXE 1a C& MPECMETA U BO cny— 7
_ © wajor Kora.ce nane}m ¢ a ‘M 0. HeroBuTe cTpanu. Taa cdopmyna. .
. keja I/IBBC.’.'lf:\IC. o N ‘ - ' :

Oz npaBoaronHH're TpHaI‘OJ‘IHPl—
LIPIABA1 uACAlco 3geAHUYKA KaTeTa
AA;,wro e BrcHHa Ha A4BC (up'r 1),

. ‘m\la\(e : Lo
B=c-e g
U ) » kR = b? — (a=x)?, \ )
Tlpr. 1. o R C o
/ L0l Kaixe WTO b = (a—x)2=¢c -2,
7 ‘ S _devies .

¢

AKO noGncHaTa BPEXHOCT 3a x ja 3aMCHPlMC BO npsoro paBeHCTBo on
(1) no CpCILYBa}bCTO AoaramMe .o paBeHCTBOTO

'

. | 4a2h2 = 4azé - (azalrbl-{-@y B ‘ . .. . |
o 3aMCHyBa_]KH 3a ah = 2P W pacTaByBajku ]a HOCTaHHO necnara CTpaHa
Ha I‘IpOCTH MHO)KHTCJ’IH ,.'10614531\[6 \ '
T 16P2=-~(2ag+a2+b2 é)(zaé—aqub’m)
- E— o l6P= ((a+é)2—{f)(@ (a—g)z)

- 16})2*— (a+b+c)(a+b- c)\a b+c)( a+b+c). T @

!



Axo (B:)/Beneme O3HaKaTa R - - / A
: S 2s =atbtc, L | '
Toram | ‘ ; .
~at+bte = atbtc—2a = 2(s—a),
a-bre=2s=b), R
a+b—c= 2(s—c), - )
na, co 3aMCHa BO (2) noGuBame

16P7= 252(s— a)2(s b)2(s=e). .

e P= \/s(s a)(s b)(s c).: o o _—

ER OBaa cbopuywa ¢ HapeucHa chonosa tbopmyna BO YECT Ha C'raporpquOT
_ MaTeMaTH4ap Xepoa - . .

l'lpmwcp 1 HnoanHaTa Ha TPHATOJIHHKOT CO CTpaHH 12 cm, 35 cm u 37 cm,
MOXE Aa ce TpecnMeTa KaKo MITO CIEAYBa. ' o -

2s 12+35+37 =84, s = = 42,
P =Va2(aZ= 12)(42 35)(42 37 = V44 100 210,
P =210cm. :. ' -

/

A I'Ipecue'ra] ru BHCHHUTEC Ha TpHar‘OIIHPlKOT co‘cTpaHH 17 21, 24. A -

6 Ha upT 2 e HaupTaH AABC M BO HEro e BIMIIaHA pr)KHuua co’
paauyc r. Ox uenrtapoT-O Ha prxcx-m—
' 'LaTa ce moeje4eHH oTceukuTe OA, OB .
n OCu co Toa ¢c noGHeHu TpPlaI‘OII-
N HHLIHTC L )
AOB BOC, COA. - . - g . L

Axo HUBHHUTEC IUTOIITHUHH TH 03-
HERUI .co Py, P,, P3, TOram

er ar br. . » I o
P=fim=L

ma \cnopen CBO_]CTBOTO 3°0n Axcnoma'ra B

- P—P1+P2+P3——(a+b+c)
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ITpHMCp 2. Haio upecMewame paguycow Ha biiuuarailia kpyxHuua bo wpua-»
zomtuxow cociipaiu a = 12, b= 15u.c = 17. '

Pcmcrmc. P 124 15+,17 o
L E
s 2 -
P = VI = 15)(22 17y = $7,75 (Tlposepy )
87,75
»r- 2 -399 ‘r—399

2 Hajan ro paIMyCOT Ha BIIMINAHATa KPYXHMLA Ha npaBanonHHOT
TPHArOJHUMK co XunorcHysa 10 cm u -katera 6 cm. -

[L@_ PaauycoT Ha KpyXKHHLATa omMiiana okony AABC ce mpeeneTysa -
g co doprtyraTa : S L - -

_ abe
-

R ] .
S ‘Ke ro mokaxemc Toa.

Ha 1pt. 3 okony AABC ¢ onuua- -

Ha KpyxkHH1A co pasuyc R. Hus Temero

A w-ucnrapor O ¢ nopicucHa Hpasa o

IIPCCCKOT €O KPYKHUIATAa M NPUTOR C
. nobucha toukata M (MA = 2R).

llpT 3

_ TpHdI‘O"lHHKOTAMCL npasoaroncn (30m'ro‘7) W' € CIUYEH CO npasoa—
roMHHOT AABA' (<ABC <AMC, 301UT0") Topanu Toa, ' ‘

be
h =b: 2R, he=7s.
ha:c oX Kajac. wTo hg 3R
L1 . . "_ abe .vabc 1
’ BHH_C']M.‘ P =3 ahf, c?nc,n:)fsa acKa =R R= 4P )

Tlpumcp 3. [ aio ipecmeluase paguycolil Ha oduwaratia xp_yxnuua'ua wWpua-
TosHukoll co clgpadu a = 5, b = 84 uc = 96. ' :

'Pciucxmc
abc 5484496 - ..,
R= P \fs(s a)(s b)(s —o); —T—— 11,5

P
‘ P—2098 TR=48 (Mposepn 1)

3. TlpeenmeTaj ro paJaMycoT Ha BOMUIAHATA M PaIHycOT Ha onnmaHaTa
prmmua Ha TpHdI‘OJ‘lHHKOT ABC co CTpaHM 7,7wn 9.

[
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'EBCX6H | - - —

4. Tlpecmeraj ja NomITHHATA HA TPHATOITHHKOT CO .CTpaHH 17,21 n 24.

5. ITpecmerajja nmowTrHaTa HA 3€MjULIHATA TIapLETa HpeTcTaBeHa Ha LpT. 4.
2 - . N -

\

D b C

‘g5 m.

IIpT.4. S X ‘ HpTTS L .

6. Kopuc-re;xu ja. Xepouoaa'ra ¢opmyna H3BENH. ja ¢dopmynaTa 3a NIOWTHHA Ha paMHO-
' CTPaH TPHATOJHHK.. v

o

7. ‘Onpenu ja HajManaTa. BHCHHA BO TpMaI‘OIIHHKOT co CTpaHH 13,84 u 85

-8.. Tlpecmeraj ja rmourrmxaTa H pazmycnrc Ha BNMIUIAHATa M OIMILAHATA xpyxuuua Ha
npaaoaronnuor TPHaroNHMK co Xarera 48 crh u XHIIOTEHY3a 73 cm: o

9. Hajiu ja nnoun'mxa"ra Ha paMHocrpaHuor TPHMAroTHHK 3a x0j paxu-R - r=216..

10.|Ha IPT. 5 e nanen Tpane3soT ABCD. Toukara § € cpesuna Ha crpanata CB. Bp3 ocHosa -«
'Ha IPTEXOT YTBPNK fieKa Tpanésor ABCD u TPHaroJHUKOT AND ce- eJHAKBONNOIUTHH
HIYpH, T.€. HMaaT eJHAKBH IUIOIUTHHH. .

OO MCTOPHNJATA HA MATEMATHUKATA

[TorpeGaTa 3a Haorake NIIOWITHHA Ha pa3HU curypu ce no-
jaBMITa MHOTY OomanmHa. Bo Bpcka co Toa HajroneMuoT ATaporpukm
uctopudap XepoxoT (V BEk T.H.€.) 32 parameTo Ha I‘COMCTDH]aTa BO
Crapuot Eruner npea okony 4 000 FOAWHH 'O HANIMILAT CJICAHOBO:
»EruneTckuoT hapaot Ce300cTpHC je pasmenn obpaboTauBaTa 3¢cM-
ja wa Erunkanurc u, criopen r'oJicMMHaTa Ha 3eMjaTa MM 3eMasl Ha
¢O0IBCTEH HauMH aatioK. Ce cnydysano pexata Hun ga cesmsnee o
KOPUTOTO M 13 YHHUI r¥ ae1 QX Ragenure napueni. ITo Gapase Ha
COTICTBEHHULIMTE HA OIITETCHHUTE napuenu cbapaOHOT MCTIpaKasI 3eM-
JoMepH3a Na YyTBpAAT KakoB A€l O napuenure ce yHumTenu. Toa
Ce NMPBHTE YCKOPH O parameTo Ha rcomeTanaTa Ha EI‘I\/II'ICT on
KaJ1e WITO MpeMUHana Bo I'pumja”. o
) OTTyKa u Hepnnoro nMme FBOMCTpH]a uiTo € COCTaBeHo on
_TpUKHTE. 360p08H »rea” - 3eMja, ,,MeTpOH - MEpKa M 3HaUM MEpEIhe.
3CMja. - ~ . -

Co pa3BHTOl\OT Ha 3CMJOI[CHPICTO TpalCKHHIITBOTO, 3aHa-
ETUHCTBOTO H TProBMjaTa cc HaJIOXM1a nNoTpela Aa c€ KOHCTpyypaaT
u uspaborysaaT ce rxopaammmd M TIOCTOXSHH (PUrypH YHjaAlUITO
naomTHHa Tpebano da .ce npecmeTyBa H raka, reonterpujaTta co
TCKOT Ha BpeMeTo TOJICKE TIPECTaHyBa Ja.ce MHTCPECHpA CaMOo 33

/ o ‘7123"



‘MEpEHeTO Ha BCM]aTa M CTaHYBa HayKa WITO T'M M3y4YyBa chopmuTe,

. TOJIEMHUHUTE H MeryceGHHTE nono>l<6u Ha q:pu'ypprrc HO, M TOKpaj '

_Toa; Taa CHTO 3azpkalia- MMETO WTO CeKoraur ke morceTysa Ha TOa
' JeKa Taa NoTeXHana 01 MPaKTHUHHTE no-rpeGH Ha JIyreTo M AeKa
‘MMa rojieMa TIpHMEHa M JleHeC BO CEKOjAHEeBHAaTa MPAaKTHKA. .
Ha UpTEXOT ‘€ TpHKaXaH HauMHOT Ha HpCCMCTYBaIbCTO Ha
MIOWITHHATA Ha TPHArOJTHUKOT BO MATMPycoOT Ha AXMEC (ITped OKOITy

4 000 ronmm) l"opc € JajneHo. I\m/monucuo a poiy xnepornncbcxa
TpPaHCKPHUIILHM]a. ) ' b 1

\3(((( Z o — (o ?M;HI (>
‘ zw/?a T -"3’\"“"% r(;f‘
A3(k(T s I 5?1‘52}{%1%11

,;1(3 s&oﬂﬁ’s) ;w,,; ?M ,|,)>A<<71>g j} 7&2‘ :

o L T H -

. lﬁ\" 0<> —_— T = "—. o_ — ot G!\!ﬁﬁ\:b"fz_\q

‘,.,,.' J" _J"IT ' jl«/‘-u 15 ‘é’k‘r’f
Nz = o o)

o 9P a\.o«" - , Toe— T
D’D—JI; l-/./éléh /0 /‘” o]lnrﬂ)“ n T.:\ »%Bﬁ:‘ ,21" Jﬁ&

'J'n,
e
180 .:, N

IX4. I'UIOI_HTI/IHA HA TPATIE3 U TPAI'IE3OI/IlI

 JIoKoInKy ja pewn 3a11aqa'ra 10 (ox VIIL.3) Ti cm‘ypﬂo OTKpH Kaxo -
) @o MOXC Ja ce npecmcra nnoanHaTa Ha Tpane30'r Ha KO] My €
AadeHH OCHOBHTC M BUCHHATa h.

- Ke OKaXCMC /IeKa 3a MJIOIUTHHATA Ha TPANc30T CO OcHOBa aun bu BHCHHA
h BaxM ClcAHaBa TCOpCMa: . :

ﬂnoxurunara HA Tpaneso'r € ennaxna co’ HPOHBBOAOT Ha llOle35Hp0‘l‘ 01(
HCroBMTE OCHOBM M BHCHHATA, T. e

\D. b ‘_C‘, - P"g'—'—h.,

-y

7 Hancno e Tpanes coocHOBM @ n .
b v BucunHaTa h (upt. 1).

: : S ath,

. Tpcba na noxaxcmc: P = 5 h .
a ‘ AHanu3a: 3a na ja oApednMa 110~
Ipr. 1 - : urrnHaTa Ha TpdﬂC3OT ABCD; IIOBOJ'!HO

. E 3 . . . . -



N C zxa ro pa36nc~.1c Ha I'COMCTpPiCKH (l)l/ll'ypﬂ YUH HJIOH.ITHHH 3HaCMC JaTrda -

' mpecMeTame coO moMow Ha a,bu A - :

Toa MOXCAME Aa'TO _HampaBHME U aKo TpaneaoT ABCD ro Tpch¢)op~
‘MHpaMe BO €1HAaKBOMJIOITHA (hUrypa uMja FIOIITHHA MOXEME, HCTO TaKa,
na ]a TpechCTaste. O MIOMON HA NANEHHTE EJIEMEHTH. 3a1.1aqa'ra 10 ox VIIL3 ;

JiaBa ufeja 3a Toa. \

Iona3 (co noMowI Ha pa3JleJIYBaH>CTO Ha Tpancao'r Ha ABe dnm‘ypn) Ha

UpT. 2, CO NMOBJIEKYBAETO Ha AMjaroHa-
nara BD, TPamne3oT ce pa3duBsa, Ha IBa

\Tpl/lal'OHHHKa CO OCHOBA 4, OIIHOCHO bu

BucuHa h. [Topaau Toa, < ,
T ~ah .- bk g
PABD'—;?, Pcp =~ -

— , 5 ‘
4 Di~r - Cnopen Tpe'roro CBOJCTBO Ha AK-
- Copr 2 . cHOMaTa 3a IIIOUITHHR, noGuBame
O ah bh atb . atb A
P =— 4+ = h,'re P—" -h . s
D= T2 2

LITO TpeGaule H Ja IOKa)KCMC

anMCp 1. fa ja upecmewa,ue uﬂowwunawa Ha zupaueaom o OCHOBU 10 u-8

u bucura 7

' , _a+b
Pemenne. P'= T-h ;

7=6%”P=&.‘_ L

1. ,[Iomxm ja cbopmyna"ra 3a MIOWTHHA Ha Tpames Bp3 OCHOBa Ha Hae]aTa
BO 3azaua 10 o1 MMHaTaTa ncum]a .

¥

TIpHMCp 2. la ja upecmezuame TnowTunatiia Ha paMHoxpaxuow ulpauea co .
. OCHaGa. 15u 7 u Icpalc 5. : .

Pcmcuric. O daicHMTe eNeMCHTH anQ Tpc6a na ja Hajncme BHCHHATA h.

Y

'Bo npasoaronmm'r AAED (upT 3),

. a—b )
AE =5 (30.ugro”)
na, ) .
W=&( Y—9h—3
a” 3 ;
e 1547 o
IIpT},. N jP=_’T'3?33,\P—33.‘

u IllddeOHa 7a 20

.2 l'lpcc'\wTaJ Ja TUIOWITHHATA HA PaMHOKPaKHOT Tpanc3 CO OCHOBM 20 us

=

~
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\3a1(aqa 1 ﬂa ce upecmetua uﬂowwuuawa Ha paMHoxpakuom mpaue3 co OCHOBU
a =15 cm, b—7cmuazona—75°50’ ,

- PcicHme: On NpaBoaroIHHOT TpHaFOJTHHK AED Ha UpT. 3,80 X0j -
a = d:DAE ce mobuea: - -

a—-b

2

- IST 15,85 ~ 174,35 ; P=~174,35co2.

h = -tga = 4-3,9617 = 15,85,

3. IpecMmeTaj jd nuiowTuHaTa Ha
oo NpaBOaroHUOT. Tpanes Ox LIpT.
. 4

6:1 HnmeuHaTa' Ha eleH YeTHpHar
' FONMHUK (TPane30Ma) MOXe 14 ce -
mpecMeTa co momow Ha Xepo-
.HOBaTa‘cbopmyna axKo My ce jJa-
AEHW CHTE CTpaHM M eaHa OX
AujarOHaIHUTE. - ‘

Taka, arowrHHaTa P Ha ueTHpHaros-
HHKOT 01 UpT. 5 K¢ ja anCMeTaML KaKo IITO
c'xc,lyBa

\/8(8 78— 3)(8 6 = V80 ~ 8,94

Pz-\/14257_\/980~313
P—P,+P,~4024 ‘

+

Axo MakK, CTHpHaI‘OJ’IHHKOT MMa
HOpMaJaHH ,‘le/[]aI‘OHa'IH KaKo Ha upT. 6,
TOTAll HEroBaTa MJOIWITHHA MOXKE Ia CC
MpecMeTa €O cbopmynaTa

dd,
S
'3aL'uTo-

dl OD d,-0B
+ i
2 ‘2 ‘

| P= PADC + PABC =

T.C.

d.___— dy-dy
' P =/(0D+0B) =~
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Taka, 3a MIOIUTMHATA Ha [CATOHJOT co Jm]arOHaJm dl— l6cm u
d; = 2cm ke MMane: . :

20 :

P=%—-—16O P—16Ocm2--16dm2

3anaqa 2 Ha ce ipecmetiia TaowidunaTia Hd beﬂwouaow co ciipanu 17 u. 13 u
eOHa dujazonana 30. ‘

PCIIICHHC Ha ru 03Ha‘{H1\{C CTpaHHTG Ha TO_] lICJ'lTOHlI KaKO Ha upT. 7

3a cTpaHuTe Ha AABD BaXH He- -

s -

paBEHCTBOTO

. 4D + DB > 4B,
Te. 17+ DB > 113, 1—5§>9'6 .

o xanc wro cncnysa ficKa JajcHaTa - )
‘jaromanma ' He MOXc ia 6usie Ocka Ha Cu-
MCTpHja Ha JICATOMJOT (DB # 30).

S Upr. 7
di= 30, ma oa paMHOKpakuTe TpuaronHuun ACD u ACB

3Bnaum, AC =
.ce no0uBa - ° ’ L
' ' = VIT?—157 = V64 =8,

: \/1132—152 V12544 112,
Te. BD =;dz,; 120, ma -

~ Bo nmeaTomn co CTpaHH 10 m 6 ¢ BnMaHa pr)KHHLId co pa;myc 3

'
~

- TIpceateTaj ja nioWITHHATA Ha TO_] ACATOMA.
5. PamHokpakuTte tpuarontuiu ABC u ADC co 310;1Hwn<a ocHosa AC =20 cm
M LABC = 86°30", LADC = 138°46' o6pa3yBaaT ncmoun KaKko. Ha HpT.

7. Tpecmeraj ja HerosaTa nnommua

E@DBC)KSH : . L ‘ ’ o B

‘ o o ‘ . ) . !

6. ITpecneTaj ja HNOMWTHITATA HA TPANC3 €O CpeHa imumja s =40 cm u pucuna h = 7em. -

7. IlpecyeTaj O IIOUITHIIATA W TICPUMETaPOT Ha NPaBOAro1cH rparnes co ociionu 16 ein u
5 cm, ¥ KpaK HITO He € HOPMaleH Ha OCHOBHMTe: ¢ = 17,5 cm.
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8. npecme"ra] ™ TUTONITHHATA M e pHMCTapoT Ha paMHoxpax 'rpanes CO OCHOBHU, 25 S cm u

16,5 cmu zurqarouana d= 29 cm.

9. TIlnowTHsara Ha efeH Tpanes e 420 cmz a ocuoamc ce 25 5 cm K 16,5 cm. Hpecue-raj ja

BHCHHaTa.

H 3,7 m.

/

10, Hpecme'raj ja naowTHHATA Ha Tpanes co ocuoau 6mu 2 m, a KpalHTe My ce 13 m

~ . . N B

C 1L Hpccuc"ra] ja nnourrunara Ha PAMHOKpaK Tpanes co ocHoBa 18 m, xpax 12m M aron npu

ocHOBaTa @ = 48°50’

i~

112.} Bo kpyxuitta co paaMyc 3 ¢m BrMLH npasueH 'a) 1recTaroHuK, 6)- Tpnaronnux H

l'l]'X:CMCTaj ]a HerosaTta nnourruna

| _/IX.5.'1’IPABI(IJ'IEH MHoryAI*OnHHK, HE'P_I/IMETA,P H IVIOLITHHA

. @ PaMHOCTpaHHOT TpuaronHHK M KBaIpaToT CE: I'IpaBHIIHH MHOrya-

HCTaI‘OJ'lHHK ﬂpaBPlJ'[CH mcc*rarom-mx HTH

.

-ronauud. U cexoj MHOryaromHuK (koHBeEKCEH) co egHaxbu ciparu
78 eauaxeu azau - ce BuKa NpaBHIIeH - MHOCYarOIHHK. Taxa HMaMe: PaBHJICH

I'Ipumep I Bo gageua xpyxnuua ga buuweMe upabu.ﬂeH uewazom-twc ‘

-

1. Bo pr)KHHua <o pazmyc 3em BHHLUH npaBPUIeH ocymaronHm(

Npr. 1

[

Pcmcﬂnc. 3a na.ro ﬂa IMTaNE 63;}3-

A

“p

HHOT NeTaroNHUK J0BOIHO Ke Gupe
la’ HalpTaMe  MOCIEI0BATCIHO TET’
LUCHTpa7HH arjin 0x 72° (5-729 =

360°) Kako Ha upT. L

On /cxnanuocm Ha Tphafonuulque e
-OAB, OBC, . , OEA (cnopen npu-
3HAKOT. CAC) cncnysa AcKa NCTarOMHU-
- ko1 ABCDE uma cm{aKBu CTPaHH M e1-
HAKBM.ArJIM, N1a 3Ha4H — TOj € TIPAaBUACH.’

2. 06]aC}m ]'* nocranxa'ra 3a u,p"rarbe Ha npasnncn 1 - arOJHWIK co moMonm

Ha mecTap, NHHUjap X

TOHHO € CJIEXHOBO CBOjCTBOI

ar 4.0\469

o

y

Okony cekoj npasunen MHOMYaronHuK MoXKe Na Ce OME KPyXKHULA.



I\onas";._'HeKa QAFIAZAG . A, e mpa:
BUJICH 71-arONHMK (upr. 2), T.C.
A = A - = A

LA] = €A, = L= %A,

Ha ru nbéﬁeqcme CHMETpanuTe Ha

KA, n. €A, ¥ Heka THE Ce cedaT BO To-
- ykara O; 3Hayu, A OA,A, € paMHOKpaK -

) OA1 = OAZ (30u1To'7) )

A Up'r.","!

'Banjliﬂi AA, = A4, OAz - 3aanu‘{Ka CTpaHa H {AIAZO =
='4A34,0; cnenyea neka AOAIAZ AA2A3 o
On TOa- MOXKE JECHO na ce- 3axnylm nexa OA3 e cnmc*rpana Ha: <A3
(zomro?)m - - : - )
‘ ' OA, = 04, = o4 T
AKO Ce TPOdOJIKH co pasrnenyBa}be Ha FlapOBMTE: COCeXHH Tpnaron-
HPILIH’ ‘BO MHOI'yaI'OJ'IHHKOT kC ce ,.TlOOPIC L i -
OAI = 0A4; = .. —OA
OJ.I TOoa ciaeayea JAeKa CHTC Tel\ﬂdl—ba Ha npaBHJ’IHPlOT MHOI’yaI‘OHHI/IK
Jlexar Ha prx(l-mua co ueH'rap BO 0 - . o

Co Toa Teopema'ra e noxaxaﬂa » T

Touno 6 M TOa ICKa BO: CCKOJ HpaBHHCH AiHOFyaI'OHHHK MOXE )1a CC
- BITHILIE pr)gﬂnua Tad &2 KOHLICHTpPIqHa co H/CI'OBaTa OonmMmaHa pr)m»mua

3*, Hoxaxm O TOPHOTO TBpIICl—LC

0 06141114 ce Ia’ MoKaXelr Aexa cpennHm‘e Ha CTpaHHTE Ha NIPaBHICH'
MHOTYar oJIHMK ce eAHaKBO onnaneqeﬂﬂ Ol UEHTApOT Ha ONHMIUAHATA -
prx(mma. . :

CTpaHaTa a; n pazmycprrc R wu 7, Ha _OnMHIaHaTa M BnnmaHaTa :

KDY>XHHLIa Ha NPaBHUITHHOT 7 - aronHm(

)ﬂ\ S AB-.... ce eleMEHTH Ha E1EH PaMHOKpaK

- ) \ : - ~TPHAroMHMK (UpT. 3); Toj ce BUKa Ka-
! = \’ pax’rcpncchn TPHATONHEKK Ha MHO-

I '\, o ryarommKOT .
‘4, OJI AOAB Ha UpT. 3 cornenaj aeka
Ce TOUHH ClIeIHUBE copmymm:

80° 180° t
an 2r,.tg

‘ T : - 180°
Upr. 3 . S rn—Rcos ”

e
A

' 9 Marematuka 3a I rogmsa mpupogHo MaTeM.r‘CrpyKa - Co " ) 1 29



5. HpecmeTa] IH as, as, as, alo, BO 3aBHCHOCT off R.

I
b AKXO BO. TPaBMIIHHOT | n—aronHm( TeMUMbaTa ce CBp3aT co HeFOBHOT
o UeHTap, ce NO0OUBaaT n CKITa JHU  TPHAroTHMUM (Kapax’repucruqﬂn
TpI/IaI‘OHHPILIH) HckopHcTH ro Toa U . lOKaXH TH' CfIeIHUBE cbopmyfm 3a

TpecyMeTyBare MepuMeTap L. w nnomrtuna P, ua NPAaBUIIHHOT N-aroJIHHK:
/
- t=]

L, = 2nRsint2

©

HIU L, = 2nr,,tg180

{ :
p =P 5 180° ’
| Py 2 a*-ctg: P Hn‘u
- ’ i o © .
Pp = n-RZ-sinlgo‘ 180

+cos
6 Ox ropum-e paBeHCTBA M3BEAH TH daopMyrmTe 32 IEPUMETAp ¥ NNIOLITH-
Ha Ha: ‘ 7 -
a) PaMHOCTpaH TPHMATOJIHHK; - ‘
~ 6) xBaapar; L ‘ s
B) npaBanfxmeCTaronHHK. ' : o s 7 ‘_'* -

Hpumcp 2. Hﬂowwuuawa Ha upaeu.aeu OCYMazOAHUK CO cwpaua ay = 5 e
" ‘ ,

: 1 180
Py = 3 8- 25ctg g =50 ctg22°30’ '50-2,4142

. : N P8 120,71 .

A HpccmeTaJ ja nnom’ruHaTa Ha NIPaBUJICH JBAeCETar OJTHMK BIMIUAH BO -
KpyXHMLA €O. pa;u/lyc 10 cm. :

Babenemka. Hc e HCOIXOfIHO fa ce NOMHAT dopmynute’ 3aL u P,
Cekoja on HHB MOXe Ha ce A00He 0 KapaKTepPHUCTHUHHOT TPUATONHUK TpH
pEIIaBamETO Ha 3ajavaTa. 3a:1aqm‘e O 0BO] BMA MOXE. ja ce pemaBaaT co.
cbopmynm'c “ o » , . . -

Lh=n-a,, P,= na,',’h- (h=rn) ,‘

O]

_KOTa OIAeNHO ce 6apaaT eeMEHTUTE LITO HE Ce MO3HATH.

{T[I: B € x on

8. [Tpecmeraj ja HHOmTHHaTa Ha ITpaBUITHHOT ncse'raronnux coctpana 12. v

- 39. I'Ipe(:Me'ra] ]a rmom'ruHa'ra H nepHMe‘rapOT Ha npasunnuor HBaHaCCCTal‘OHHHK waTo e
; BIUIUAH BO KPYXKHHLA O PajBayc 6 cm.

10. Bo xpy>HH11a TO paaHyc 8 cm € BIMIAH M GNMIIAH MPABMIIEH IIeCTaromHMK. OIpeaeny
'ja pasnMKaTa Ha IJICWUTMHMUTE Ha OBUE JBA MHOTYaroIHHKa,
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11. TlpecMmeTaj ja NUIOIITHHATAa HA NPAaBHIHHOT “TPHECETATOJHHK IUTO € OMMIUAH okony
KpyXHHULA co paggyc 20. :

12. Bo ABOpOT Ha €4HO YYWIIMLITE,Ha MApuerna co GopMa Ha NpaBUIICH LIECTATONHHK &
_ sacagesu usekuHa. Taa Tpe6a ma ce-3arpagm co 3 pepa )Kuuu Konky MeTph xuua Ke
Guge norpeGHo ako IUIOLITHHATA Ha napuenata € 692 cm?.

- Bo xpyr co paamyc R = 10. cm ce BrMmraHu 'MpaBMIIEH IIECTATOIHHK, NMPABHUIICH
OCYMaronHHK U npanuneﬂ nBaHaeccTamnHHK

" a) Hpecmeraj TO IePHMETAPOT Ha KpyKkHu1aTta L '= 2R% 1 Ha MHoryaronHmm're
-6) MpecmeTaj j ja TUIOIITHHATA Ha kpyror P = Rx uHa MHOTYaronHuuuTe P, Pyu Py,

B) OnpenH rH Pa3nMKHTE P-P P Pyu P- P, Kako ce MCHyBaaT THE CO PacTEHETO
Ha ﬁpOJOT Ha crpaﬂu're Ha MHOFyaI‘OJlHMKOT" :

AN
r) AKO BO MCTaTa XpyXHHLIAa C€ BIMIUAT NMPABMIEH [BAECETArONHHK. M NPABWIEH
'~ CTOArOJIHMK KOj OJ HMB K€ MM IIOTOJIEMa TIOWTHHA?

IX.6. I;IEPI/IMETA»P HA KPY)KHI/II.IA, nﬂoanHA'HA KPYT

Co d’JopmynHTe 3a HpeCMeTYBal-be ITepUMETap Ha KPYXHMLA M TUTOIITH-
‘Ha Ha KpPYT Ce 3amo3Ha MNOpPaHO M TH KODHCTELIC BO pclfaBai-e Ha, PasHH
3anayd. Tue opMynu M Tyka Hema Ra TH JOKaXeMe 3aT0a IUTO Ce¢ NOTpeGHU
W JpYrM MaTEMATHUKH 3HacHA, HO Ke JazeMe €IHO O0jacHyBambe KaKo ce
noafa N0 HUB. -

. Tuseke 3HAaeLl NeKa ABE KPYKHMLH CEKOTralll ce CIIMYHH Mely.cebe;
@m KOCHHULUHEHTOT Ha. cnntmoc'ra ce onpencnyBa O OXHOCOT Ha
HHUBHUTE AHJaMETPH.

- Taka, 3a IepHMETpHTE L1 u. L;na nBe prxmmm co zmjameTpn dl "
d; MOXe a ce Hanuiue

L,_d . L _L
L, d,’ dy - dy’

v

OTrTyka cncnyBa'neKa MOXE [a ce CMETa AeKa OXHOCOT MOMEFY IepH-
METapoT Ha Koja Oumo KpyXHHUA W HCJ3HHPIOT nH]aMeTap € eAHakKoB- Ha
‘buKceH 6p0], KO} ce 03Haqua CO T, T.€.

-

’

=7.

bt~

3emajku nexa d = 2r, ce xoGMBa
- L=2m, _
TIpM 1ITO F e PafMycOT Ha Taa KPYKHHLA. _
. Taka, HEPUMETapOT Ha KPyXHHUa co r = 15 (':mké 61<mé

L=2-15-n = 30x, L = 30mcm.
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3abenemxa. BpojoT 7 e mpaunoHanen 6poj; TOj He MOXe Xa Ce-HpeT-
CTaBPI €O KOHeHeH JeuMManeH Gpoj, HUTY mak co GECKOHEUeH IMEepHONMHCH
" meuuManeH -6poj. 3aToa BO NpaKTHKara 3eMame ~CaMo HeKoja Herosa mpy-
6anHa Bpenuocr H TO2 3, 14 T.C.

- i

=314, - g

I/Iﬂaxy 6po;o'r e npecMeTaH co MHOTY AeLHMAH; eBe i annTe nBaeceT, :

DRI = 314159265358979323846

Hpmuep 1. ,lZa 10 upeCMewaMe paguycow Ha xpyxuuuawa co uepuMewap
o 78 Scm” '

Pemenne: On PaBeHCTBOTO 785 Z2-7-314 ce 11061435 r = 12,5 cm.

1 Hajau Kako Ke ce mpoMeHHU nepnchapor Ha prx(HnuaTa aKO He3H-
' HUOT, pauyc ce 3roneMu: 2 naty, 3 na'rn, .., B TIATH.

2. Hajam 3a KOJIKY K¢ C€ 3rofIeMH nepHMCTaPOT Ha KPY>XHMLIATa CO PagHyC -

a) 1 cm, 6) 10.cm, B) 100 cm, ako Hc_|3m-m0'r Pajuyc ce 3roieMH. 3a 1cm,

IIplmep 2. ﬂa upewuocwaeu.ue dexa 3eMJuHuou1 exbawop -ce 320aemun (ce us-

. Ooaxun) camo 3a 12,56 m u ce ,usduznar” Had uospwiunalia Ha
-3emjawa. ,ZIa./zu Hexoj 00 ayéewto nHa 3emjauia Ke smoxce ba UoMuHe
uoo ,Hoeuow exeautop, a aa He ce~uaee6ue? :

Pcmcm{c Ha ru o3sHauMMeE Co:

— L* OonmxwuHaTta Ha »HOBHOT eKBaTOp” ‘U R* HETOBHOT: pa;myc Toram
L* = L+1256m L+4-314m,

L* 2Rr + 2 2 Tm= 27:(R+2m)

T.C. .

. 04 -KaJg WiTO claeaysa JeKa R* R+ 2m.

3Ha'~l’H, ~HOBHOT €KBaTOp” Ke Ce M3IWrHe Hal 3CM]HHaTa nospmm{a 3a
2 m, Ma IOJ Hero K¢ MOXe Aa MOMHHAT, He HaBCIlHyBa_]KH ce, CUTe OHHE IUTO
HE ce TMOBHCOKH O z2m -

Ha upT. 1 e JancHa xpyxmuua CO paguyc r. Tp66a aa noxa)xeMe
o mexa IUIOIHTPIHaTa Ha prI‘OT wTo € orpal-mqu co Hea € eHaKBa

co r’m.

S Bo KpyXHHLATa BIHIIyBaMe Mpa-
BHJICH h-aronHUK. HerosaTa MJIOLITHHA
ce MpecMeTyBa co ¢>opmyna’ra

- . 1

s yeh,

- kage wto L, ¢ nepumerapor Ha MHOTrya-
ronHuKoT, T.e. L,= n - @,a h - anoremaTa
(BUCMHaA Ha HCI‘OBHOT KapaKTCpHCTH‘{eH
'rpnaronﬂm()

- L momXuHaTa Ha eKBaTOpPOT M R pamuycor Ha 3eMJa'ra Co -



HJ‘IOLL[THHaTa Ha 7 * arONHMKOT BIAIIAH BO JancHa prxmuua 3aBUCH
Ol 1 ¥ TOA KOJIKY WITO B € [OCOTeM NpHpONEH 6po;,-rom<y H TUTOWITHHATA €
noronema Toa curypHo ro yrepau m co pemaBameTo Ha 3ajauaTta 13 onx
npeTXOIIHaTd mekuHja. AKo co P ja o3HauHMe NIOWITHHATA Ha KPYroT, TOrau
“pasnukata P-P,, O pacTemeTo Ha n, , CTaHyBa ce IoMana u noMana u Moxe
- Aa ce pede AeKa MHOI‘yal‘OJIHHKO'L MPOCTO ja MCNONHYBa prxmnuara

Toa, nokpaTko, MO)KCMC ua ro ncxaxeMe Baka: P, ce CTpeMH KOoH P’
nna samumeme : -

PasP. -(1).

MIto.ct aHyBa BO TOj cry4aj, co anoremaTa u l'ICpHMeTapoT Ha I‘lpaBPlII— '
HUTe MHOryaromHuun? Ko wro ce cTpeMaT THe?

Cm‘ypHo HAcETH JeKa amoTemaTa Ke ce CTpeMPI KOH pam/lycon r,a-
HCpHMCTaPOTL KOH nepuMeTapor L Ha- prxamua"ra LITO IO 3annmyBaM6.‘

'
’

Hn—>r, Ln»'."L - - o .(2)
On ¢opmymara . . ‘ L “

B Pn= % Luhy ) ‘
:cnopén 2); érvgalﬁe E
) Pn-*-l-Lr ‘
' S : - |
quﬁnejrfng;—»P_, o - A
P=21Lr_ ’ )

3ameHyBaJKn ro L co Zm noGHBame P= -;—-Zm-r, T.C.
P= ;-27; :
. Ha npumep, MIOUrTHHATA Ha prr0'r co paguyc r = 10 cm'e -

=102« 3 14 = 314; P—314cm2

v

3 HepnMeTapor Ha eXeH Kpyr e 94.2 cm. HpeCMeTa 1] ja HerosaTa HIIOIHTPIH&’ ‘

» 3a6cncmxa. MoumoT" ,,nepnme"rap Ha Kpyr”, 4ecTo, K& HM ro o3Hadysa
IICpHMeTaPOT Ha KPYXHHMI[aTa CO KOJa € OTpaHHueH KPYIOT.

b chﬁu o T o : - . ‘/

. -

4. Hnoux-runaTa Ha eneu xpyr e 9,61x cm IIpccmc*ra] ro HCI‘OBHOT ‘TIEpHMETAD.

5. Qea xpyra xmaa-r em{axau panuycu Axo PaflHyCcOT Ha EQHHOT ce. 3ronemu 3a 1, a
- nepuMCTapo‘r Ha IPyrMOT Ce 3rofemu 3a 27, xo; O HUB Ke uMa norornexa TuTouITHIA?

6. Konkas e pammycor na KPYTOT Ha KOj MepHuTEe Gpocnn Ha Heroparta nnom-runa M Ha
: HErOBHOT napameTap ce c;:malcau"
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7. IlpecMeraj ja NIOWITHHATA HA KPYroT, BIHMIAH BO xnanpa'r-.qnja mnoTHHa € 64 cm®.
.
- 8. I'IpecueTa] ja MJOMITHHATA Ha xaanpa'ro-r BMHIIAH BO KPYr 4Hja TIOWTHHA ¢ "256r cm®.

9. TIlpecMmeraj I'M TEPUMETPHTE HA Bnumanara u oTMIIaHaTa xpyxmma Ha npaBHIIeH
mecraronﬂnx co wiomTrHa 150V3 cm

10. Vispadu ja [AOLUTHHATA Ha efleH KPYT €O NOMOL! Ha IEPUMETAPOT H PafHyCoT Ha HEerosa-
" Ta 3 KpYXHHI. . - : N o 3

\ ‘IX.7.'1’IJ'IOHI'TI/IHA HA ,E[_EJ]OBI/I OZl KPYIOT

@ I[cnor O KpYyroT WITO € 3a¢aTeH co maxeH LIEHTpaJIeH aron ce
BHKa KPY&KEH HCCUOK WK KPYXCH CEK~
Top. Ha upT. 1, co mpadHpaHHOT AET.
€ TpPETCTaBEH €JICH KPYXEH HCEYOK.

Kaxko f[a ja mpecMeTame IUIOLITH-
HaTa Ha prxumor HCEYOK BO KpyT €O .
' pazuyc r v ueHTpaneH aron a (LIpT n? .

_ ,E[a rxpe-rnoc'raspme ncxa KpyroT
Hpr. 1 e pa3neneH Ha 360 €IHaKBH ‘HcedouH,
CEeKOoj €O ueHTpaneH aron -ox 1°. IInomrtHHaTa P1 Ha TaKOB pr)i(cH HCEY0K
‘e 360- 'm IeJ off MIOIUTHHATA Ha prI‘OT T.€. :
7
1360
Axo, MaK, IICHTpaIIHPIOT aron e @, TOTaul IVIOMTHHATA HA COOIlBeTHHOT
HCEeHoK ke Guae o maTtu noronema ox P, T.e.

'P1.=

o . prm o
c 360 ~ :
Taxa nnoanHaTa Ha HCEYOKOT BO xpyr co pa;myc r=12ctmu"
LICHTpaJ'ICH aroi a =40°¢ :
© 122740 T

= 161 :  = 677 o
360 =16r; P = léxcm?.

L IIpecMeTaj ja MIOIITHHATA Ha KPYXKEH MCEUOK aKO ce 3agalcHH:

Layr = 300m,a =300, 6) r = 5cm, a = 56°32'.

HIIOLHTPIHaTa Ha pr)KHHOT HCEYOK, 3adadcH CO r H a, MOXC Oa CC
rpecMeTa M €O TTIOMOLI Ha nomxm-ia'ra I'Ha npnnammor KpyXeH nak: CHrypHO
-CE CCKdBaI.LI IICKa

ma - ~

==
.180 ’ : - o

- ma nopann TOa, IIOWITHHATA P Ha MCEHOKOT MOXKE 1A Ce Ha]ne M Cco cbopmyna'ra, ,
lr )

P= ‘ .

2 LA N
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- . INTO, CEKaKOo, TH JIHYH Ha cbopmyna 33 MJIOIITHHA' TpHaI’OIIHHK co ocnosa lu
BHMCHHA I” o STy _ -

Ha I'IpPIMCp, 3a MNOWTHHATA Ha enHa quBpTHHKa oX prm'r co paj:udyc
= 1 cm, Ke 1106neme

’ l_ma_l-:rr-QO_g
: =180 7 180 T2
Ta . .
1z - .
== =" = 2 .
P 32 1l=mx; P zcm?, ;

2. HpecmeTaj ]d JOOMTKUHATA Ha naKOT 011 KpYyXHMLIATa CO palmyc r=2x
IITO npnnara Ha KpyXKeH HCEUOK co TUJIOKITHHA P = 72 :

Heh ox prrO'r 3acba*reH‘ co CIICH HCFOB—'naK M \CO COOIBETHATA
0 TETHBA CE BHUKA KPYXEH OTCCHYOK WM KPYKEH CETMEHT.

* Ha upr. 2, co wpadupaHuoT aen

e nchcraBeH EeNeH KPYXEH OTCEYOK;
BO KpyroT €O paauyc 7, OTCEHYOKOT €
OIpeneeH co TCTHBaTa AB HIIH ucn—

~# TPaNHHOT aron a. -

’

- Hpr. 2 o - o . -
~3amawa 1l [ace upecMewa asowimuHamaHa 'k pyxnuow oliice1ox co uenwpa-
Jen  atos a = 60° bo xpyz co paguyc 12.cm.

Pemenwme.: I'InourmHaTa Ha KpPYXHHOT orccqox Ha IpUMep, Ha.
UpT. 2 € pa3/uka o IIOITHHATA Ha KPYXKHHOT HCedoK OAB U
nmowTuHaTa Ha AOAB.”

TpuaronHm(m' OAB ¢ paMHOCTpaH (3omTo") co CTpaHa F, ma mopaxu

TOa
) Pra. rz\/_ 122 - 60 22\/ -
T7360 4 T 360 | "24»”_\36-‘/3‘ :

= 1222 3V3) cnt? .

3. HpCCMCTa] ja nnoanHaTa Ha KPYXeH OTCEeUOK BO Kpyr cor = 10 cm u.
LEHTpameH arot & = 35020, '
M pachrpaHUOT A€N 0 KPYroT Ha LpT.
© 3 npercTaByBa €IEH KPYXEH MpPCTEH;
* HEroBaTa NUIOIITHHA MOXe A c€ Hajie
KaKO .pa3/uXKQ OX TAOMITHHUTE Ha
" (KOHLIEHTPHYHMTE) KPYTOBH CO paany-
CHTrH T, T o ‘

CP= rim - r%:t' = (r*- rl)zt
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Ilpumep 1. [a ja uUpecmeiiame Laowiliunatla Ha kpy*HUOT Upclilen wilo 10 -
45opmupaaw ollwwaraida u buuwauawa xpyxuuu,a Ha xbagpaw co
cwpaua a =1 dm.

~

Pemenne. Ox upT. 4 e jaCHO
_ IeKa -

-TIopaaH Toa MMame:

2 T p= (R-r) m = an -

-4

- : —TGP gd
pr- 4 S .

IIH]aMCTapOT Ha HaleOpeHIHHOT Kpyr € 10 cm, a neGenHHaTa e2mm,

D: Bex6mn )  ; ) )

A

(I
5. TInowrTHHaTa Ha KpyXeH nce4ox e 28, 26 m? ,a Hcronuor ueHTpaneH arorn wMa 40~

IMpecMeTaj ja NIOWTHHATA HA KPYTOT-
6. TTpecmeraj TO LEHTPa/IHHOT arolt Ha x»{cc‘{oxor co j:a,u;uyc Scmu mak 4 cm.

n pecMeTaj ja IIoWTHHATA Ha xpyxcn o*rceqox, axo cOOnBETHATA TETHBA €M, 2 coo;:user-
HHOT UCHTPANeH aron e 120°. - -

-8 Hpecme'raj ja- IIOITHHATA -HA pr)KHHOT npcren LITO TO q>opMupaaT OmMuIIAHATZ M
BITHLTAHATA KPYXHMLA Ha: } .
'a) pAMHOCTPAHHOT TPHATONTHMK CO crpana 6 cm;
° ‘ ' .
6) TpaBHITHHOT WIECTATONHUK co crpaxa 8 cm;
B) NPaBUITHHOT aeBeTaronHm( co C'rpana 9 cm;

9. . ITpecMmera] ja IUTONITHATA Ha JeTT OXt prx}mor TPCTEH CO T = 20 cm u ry .= 12 cm wro
COOIBETCTBYBA HA ueHTpaneH aron ox 40~ ) :

3ATAUH 3A HOBTOPYBA}BE b YTBPnYBA}bE—‘ IX -

1. da ce Ha]n-a'r CTpaHn-re a,b ¥ pujaronanara 'd na npaaoarom-mx co III!OU.ITKHa 36 m’ u
ah = 9:4. ~

‘2. a) Kaxo xe ce uamem{ IUIOHITMHATE Ha KBa/IpaTOT aKO Herosara 1 crpana, 2) zu{]aronana
ce sroemy 10 naru, : .

G)Konxy naTH Tpe6a [a ce 3roNeMH. 1) cTpanara, 2) RHMjaroHanara Ha xaaupa'ro-r 3a na
: MO)KC HerosaTa fIOIITHHA na ce 3roneMH 16 naru”

HpccmeTa] ja rmourmHa'ra Ha npasoarormuxo*r 3ana)1cn co:’ -
_a) crpaHaTaa = 12Hm{]gro}{ana'rad = f3 N
. 0B) /:m]arOHana'ra d =12n aronor Mery zmlarouanaTa H c-rpaﬂara a=30°

~

4 npeCMCTa] _]a nnoun"m-la'ra Ha - HpCCCKOT Ha BOJOBOIHA L(CBK& aKo



. i . . . o~ B

4. Hpecmeraj Jja nnowrkuara - ‘Ha napanenor'pauo-r co-crpann 7,2 W 4,3 W aron mefy Hus
= 48°20'. - . B
5. Ipecmeraj ro mepumerapoT u rrowTHHATA Ha PoMGOT HA KOj AMjaroHamyTe My ce 26 1
4. . N : - - - . -

o~

HIIOILITHHaTa Ha efieH napanenorpau el5 91 m? a BHCHHMTE My-Ce 4 tm H 6.cm. Onpe-
JEIIH TO [EpHMETapoT. .

1. Ompenenu . ro HCpHMCTaPOT ¥ NACITHHATA Ha pnM60T co crpaHa 16 dm u pa,uuyc Ha
BIMILIAHATA XPyXHHLA 01 6 dm.

8. MnoiutHnara Ha enen napanenorpaM e 24 cm®. Toqxa'ra Ha NMPECEKOT Ha MIHjaroHanuTe
& ozmaneqena O CTPaHHWTE 2 cmrm 3'em. Hpecucra] ro nepvmcrapcr Ha napanesnor paMoT.

bt

Hpecue'ra] ro nepmae'rapow Ha pombor Ha KOj roIoniTHHATA € 18 cm?, a-enex on araure
< e30°. .

10. Hpanoarommx CO IUMEH3UH 7 4 dm u.5,5 dm mma ucra rmomrmxa co nta | parieniorpam co
ocHOBa 8,6 dm. Hajzm Ja Herosara BrcHHa. : : ) - - .

11 ITpecmera;j j ]a ‘TuToNITHHATa Ha PaMHOKPaKHOT Tpuaromxmc €0 OCHOBa 26 M xpax 85.

12. oxaxu nexa rmome{aTa f1a AABC e €NHAKBA co TIPOM3BOOT Ol AOJLKMHATA, Ha
- OTCEYKATAa LUTO TH nonpsyBa CpefiMHMTeE Ha crpanmTe CA vt CB mt BucHHATA he. ’

13, KBKBH ce l'[HOLUTHHHTe Ha TpHaPOJ’IHHL[HTC WITO MMAaT UCTa ocnoaa a BpBOBMTC HM
JIEXaT Ha czma npaBa napanem:a €O OcHOBaTa? o

o '
14. Hpecueraj ja mlourruHa'ra Ha npaBoamnHHOT Tpuarom-mx ABC co KaTeTH aH b H
‘ xnnorenyaa €, 3aNaNCH CO: B

. a)a—345mna 63°10’; . 6)b;z= 21cmnd;—-48;j
B)c= 16cmHB:=68°40__’.‘ " . .
 15. ITpecmeTaj ja mromTHAaTa Ha f‘puéronuux 33728CH CO! : g
Wa=0emb=isemy =232 -
6) c = 41,5 cm, b = 37,5 cm, a = 67°18". -

16.-TTpecmeraj ja miowrtuHaTa Ha paMHoxpax TPHAroJTHMK co OCHOBA q, xpax b, aron npu
OCHOBATa @ M aron TIPH BPBOT ¥, aKo -

‘a)a'= 85, a=6324'; 6)h=24, a
42,y=78365 nb=12 vy

30;
38, )

B) a

17. Hcpumerpu're Ha fiBa cnuqHu Tpnaronunuu ce 35 cm u 28 ¢m. Hpecue"rqj o OZHOCOT
Mefy HHBHHUTE IUIOLUTHHH. ’ -

N

18. Crpana-ra Ha enen Tpuarommx e5cm. Kom(y M3HECYBa COONBETHATA crpaua Ha CIMYen
TPHATOJTHHK, aKO nnom"mua"ra My ‘€ TpUnaTH noronema" o -

19. 1ace npecmeTa mzourmﬂa'ra 11a 'rpnarommx co crpa}m

-.a) 25 cm, 29 cm, 36‘cm, . 6) 16 4 cm, 17,3 cm, 25,5 cm.

20. Ja ce TipecMeTa paaMycOT Ha BNUUIAHATA M onumaHaTa KPyXHMLIA Ha Tpnarom{m( co
trpanm: : . :

a)131415 6)371544 'B)121517 . ) ;

21 Ha ce npecmera nnoununarz Ha napanenorpamou- co crpal-m 25 cm u 6 cm .y em-xa
amjaronara 29 em.

22 Hapju ja HajmanaTa H Ha)roneua'ra BHCHHa Ha Tpuaronﬂuxor on 3afava 9. o

23. IowrsnaTa Ha ellen Tpane3 .¢ 150, enHaTa 011 OCHOBHTE My €. 11, a BHCMHATa e 10 ' ~
. Kornkasa e ApyraTa ocHosa? .

24. l'Ipecme'raJ ja nﬂOUITPlHaTa Ha npasoaroncn Tpamnes co ocnosn 9u 4 ‘{H]a 60!{Ha cTpaHa .
3acbaxa aron o 45°, ] o . - .\ . .

L _ s
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25. Hpecmera] ja TUIOIITHHATA Ha npasoaronﬂuor Tpanc3, aKO TIOMajaTa OCHOBA € 7, a ~
6ounmuTe CTpAHK Ce 4 1 5.

26. Hnomrm_{a'ra Ha ¢IeH Tparnes e 49, OCHOBHTE My C€ OIHECYBaaT Kako 3:4, BUCHHATa My €
7. Onpemi ' HEFOBHTE OCHOBH.

27‘ Ha ce rrpccmeTa rmour{unaTa Ha TPaTe30T O OCHOBM @ = 34 cm, b = 12 ¢cm u arnu
‘MPHIIETHATH Ha @ ce 45° u 34°20°. ' : ‘

28 ‘I]pecmera] ja TUIQWITHHATA Ha Tpane301‘ '€ OCHOBH 60 m, 20 mH kpaun 37mn 13 m.
29 Hpecme"raj ja TUIONITMHATA Ha NENITOM €O CTpanH 8 cm, 15 cm M uyqaronana 18 cm.
30. TTpecMeTaj ja MIIOWITHHATA HA quHpuaronHuxor ABCD co C‘rpax-m

AB = 64, BC = 70,.CD. = 81,AD = 69 u'unjaroﬂana AC = 76.

31. ITpecMeTaj ja MIOWITHHATA HA. MPaBMIIEH N-aro/IHHK €O crpaHa a u r, R - paauycu Ha

HEroBaTa BNMILAHA W ONMIIAHA- KPyXKHHIiA, aKO o : ) -
a)n = 10, R = 4,8 dm;- 6)n=15r= 97 cm; - i
‘B)n =12, R = 5dm; r)n=6r=9. ‘

32. Bo xpyXHMUA €O panuyc R e BIiMaH, 2 OKOJTy HER € ONMMIIAH npasvme}-x n-aronHuk. Ha
ce Ha]IIC OJHOCOT Ha HUBHNTE o

a) nepuMeTpH, 6) IIoWITMHM (crieunjanHo 3a n = 3,4,6).

33. CTaporpykMoT MaTeMmaTHiap Apxuuén cMeTan niexa- IUIOIITHHATA Ha €e[eH KpyT ¢

eIHaKBa CO MIOUITHAATA HA KBAAPATOT 'm]a crrpaHa € —, Ofl AMjaMeTapoT-Ha TOj KPyT;

14

.8
BO CrapHuoT EI‘HHCT, nax, c¢ cMeTano }16](2 cTpaHaTa Ha TO] KBaﬂrﬁT 'rpe6a na € 5 on

;uqamerapo-r KOJ ofi HUB ORA no6.rmcxy [0 BMCTHHCKATa BPERHOCT. Ha 6pojoT :r'?

34. Ox KpyxHa nnoqa co paamyc 4 dm Tpeda 1a ce napexe npammen néraronHuk Il pecmeraj
KOJTKY T pOUeHTH oTnazoun KC WMa ITpH TOa.

35.*PaMHOKpaK Tpafe3 HMa OCHOBH 4cmu2cmu kpak 10 cm; npecmeraj Ja nJ’IOuJTHHaTa
Ha KpyToT 3acpaTeH Ol OITMINIaHATa KPYXHULA Ha TOj Tpares.

36. Konxaaa € MIOLITHHATA Ha xpyrm- 3agaTer Of KPYXHHLA CO nepumeTap a) 6w,
6) 1611' B) 12,:r) 2 7.

"37. se KOHL(CHTPH‘{HH xpyxnnuu o paprycu-R u r, R >r hopmupaaT xpykeH npered. [a

ce Hajzie II0ITHHA Ha npcreHOT aKo TeTMBaTa Ha rroroncmaTa xpyxrmua 1ITO ja AOTM pa
" [ToManaTa - HMa JOJPKWHA 2 cm. ) . ] :
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- VI4.

OLNrOBOPH M YIIATCTBA

- VI. KOPEHYBAKE

. . . . P

1. Tog 6), ia)ur) 2. Hon 5) " 4.Top a) ur). 5. Tog a), 6) u 7).
6. a) 5.6) 3. B) \/_4 HeMma cmiticna. 7. a) =70 6)9 B)4.1) 3. 8. Hona) 6) nr).

10. a) 2 u-2.6) 2. 11. Mmaar enHaxBn BPEJHOCTH.

v
/

' o

1 6) Vab. 3(Vaek+)(anpeN)(V_ V'"P) 66)\/_‘;

ny H ny 8. CHTepaBeHCTBaCCTO‘lHH 6) 6/8 27 = \/21 =
<6a V8. VT =23=6

-
o

N '. N . . -. _ T T . N
L.a) V1000 - V125 = 10-5 = s0. 2. VS s 6 Vi

4.a)V1440xyz 7. V. 8'3)5 23 =30 10. a)lO 6) 5. B)x+1. .
11. a) \/1012— 202— \/(101-20) (101+20) = VB 21 =9 - 11 =99, .

17. a) Va? '\/_— \/—1 a’e/_. ./ B) aV 2l

1.a)b"\’/?'r)1ox/— 2. 6)\/—” r)v; 3, a)\/ch 5)‘6/”’
4. s) V5. 6. ) bz\/3b’ 1. 6) 4b\/_ . 8. 6) ’6/—

9. a)abz\/ B, 10. —\/a S oy 2.0 Va - Ve V= V_

1.V 26)(\/—)334)\/: 5)\/717 a)\/_ 65)(mz=‘

.

\/x**—ys"7a)x_\f2 6) % = \/_ .

1. a) V4 “.2.6) 7% - 3..6) 27'"’ = V27 = 3. 5. s) (ys")"s Cy¥ o=y

6oa) (8116w oL L. 1.1 (31 )‘”’— 8117 =

(81 - 16)v VBI-16 — 3-2 6
=V 81 =9 ‘13. Ilenn parmonanﬂu H3pa3n ce non a) 6) H r)

1. Hbon a),'t‘i) " a). ‘2-.x_+11_>. 0 x= -1;‘3. H;)ix,a/) H 'B). 5.7‘ar)3\/ 20-
S T2VES =6V BVED = 8VIETS = 32vF 6.) SV3I - 4V 4 3
=V3 +2 14a)\/—‘r {/9. o
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1. 15aVE 3. 3) 6x'- 9Vxy. B) x-y. 5.%) Sa—3Vab. 6. a) VBI-IT =
Ved =8 6)x-2Vxy+y 1. a) 5. 6) 22. 2. :

1. a) 3‘6—.;/—__— 8) (a— b)Varb. 2.6)3 (3+\/_) 3.6 3‘ V2l \/-

8.2) Al=x + 1. 6) B? = x-1. 8) 2AB -zﬁ—xﬂ) 1), 9. a)9+6\/_+2x 1=
=s+6\/—"_+2x 10. x+5+2\/x2-25+x-5 222, _x+2vx2-2 = 2, -

; ) .12 D y : L ~ y ..
1. a)‘\6/;:7—y—7._ 6) .V 2“2-——7‘?22 2. Vb, 3. a) {’/_. ) Vi, 4 Vix-2y).

5.3 6.6 ms). 7T.a) He: 6) He. 8a)—8 9. Va- Vb

10.2(\/7_4 V5). 11_."a)\/a+6+\/a-6: 6)3a(\/a+4+\/—)
8) 5 (Vir+2F + Vax+2) + Vi r) (x‘+\/;_1; x -V

n)(x—\f—)Vx+ 12a)\/——-—————‘_;_—\/=-§ 6)———3—1—2——
V 3x + x2-x

4 4
-13. - 5. £ (Vx A%
: 13 T 14’ iy 1 y( -y + Vx+ ).

VII. TUHEAPHU PABEHKH U HEPABEHKY

4. 6), B), ). 7'6) r). 9.a)0,1,2.6) 1 1. 10. Bax < 0 pponxure HeMaat
cmucnia (co MeHuTen Hyma); a) 3. 6) HepeLTHBA. E l

3. a) 3a unegua. 6) m + 3. 8) m = 3. 4. Pagenkara MOCTOH 3am # 0 3am # - %

paBeHKaTa MMa EIUHCTBEHO PEIUEHAE; 32 m = —% u a-= 0 cekoj peanex 6p0] e pemc-
‘HuHe; m = -% u a # 0 — HepewnnBa. S. a # =b, b, 0; .32 @ =—2b — Hepewnusa,

6. a} He. 6) Ja. 8) [a. 1) ﬂa.

33 @ # —-2b — EHHCTBEHO PEILCHHE X = py

_BO R\{O} 8.a) x = -2 6) x =3. B) x = 4. ,9\'5)'33 a ¥~ 1"x='—l' saa=-1:

CCKOJ peanen 6poj. 6) Heua cMucna 3a a=0 uaun b=0; 3a a#=+b HM2 CaMo enxo petwe:

_ab_
P b - cexoj peanen 6poj e pemeuue 3a a—-—b - Hcpemmma .
B) Hema cmucsa 32 ‘n=-1 nan n=1;3an=0 —‘Hepeumuna, 3an# 0un F+tl-camo

HHKE x =

enﬁo peesne: x. = l— (nZ - 4n - 1). r) 3aa # 1 nema peiuente; 3a @ = 1 cexoj
x#lepemeﬂue 10 a)x—S 6)x——2 7

2. 3a a#0 paBeHKaTa HeMa CMHCNa, 6HnCiKH BO'TOj Cllyu4aj Taa e ,,CKBHBaneHTHa co
-x=2a,-a Torai, naK; em{cn'a HPONKa BO- paaeHKaTa HMA HMEHHTESN hyna 3a g = 0~
cekoj pearieH 6p0j € peleHKe Ha pasenkara. 4. 2) x=-5.6) Hepemnnaa B) x=-4.
) x = % 5.a)3a-a+bh ce n‘o‘émaa = b(2-a) ] (b - ), HO Tpe6a ymTe .H:
a # b|(b=1);. onﬂocno b # 2, 30WTO paBeHKaTa HEMa cMucia, Gupejku BO TOj Ciyyaj
Taa ¢ ,,eKBHBAIEHTHa” €O X — 10, ogHOCHO x — b = 0, a TOram npsaTa O(HOCHO BTOPATA,

fipOnKa BO paBEeHKATa MMa MMEHUTEN HYNa; 32 4 = b = 2 cexj peanen 6poj e pemenue;
3a a = b # 2 Hepeuntusa,



VIL4.
VILS.
VILG.
VIL7.

VILS ..

VIL.3ITY.

Vil -

vIn.2.-
VIIL3.

VIIL4.

N

6) 3a a=3 iiepem‘nxaa' 3a a#3 ce noﬁmaa x = 3L . HO.Tpefa ymre u a¥—4

3aTo ce noﬁuaa x=1, a Torawr paBeHKaTa HeMa CMHCII. 3Ha‘lﬂ 3a a#3 H a¥-4:

caMoO eIHO pemexme B) 3a a=2: cexoj peaneﬂ 5p0j x¥xle pemeHHe 32 a+#2: Hepe-

9.

2.

LUAKBA. B) X =

1.

8.

WHBA. T) 3a g=1b paBeHKaTa HeMa CMHCna, 32 a#tb; x=0, 7. 700 ha. -

73,75% -10. 2 uaca.

9. a= b = 2
9.a) x-3y-3 = 0. ' 6) 2x +y - 0.
sascensm o (=2l s(+=) o ( E

. a) Hema pewennja. 6) [0, +=).

. a) ;é ;3,_2). 6) (2, 1(5_1. . 6. 2) [-2, 8]. 6) (-1,"7). 8) (o, 3). f){»[—g,—S). -

>

[1 +®). dx=-T,x=T 56 x=-2,xm=2%8x=0 6. a) Hepe
161 7. a) x1£—4, x2=2. 8. x,=—7z\ Xy =3, x;}zS, x; =9,
~ 9 s 3 ) .

=3 2. x '=-— 11 3o x=-1. 4l x = -4 6 3 ron. u 29 rox. 7. 400 km.

915, 1525 2135. 9. 3a.a =-b Hema pemeHHe 3a a4 # —b X = _2r1hb
- a+

11 PapeHkara ce csenysa ‘wa (5a - 6) x = 23a; 3a a = -8, ‘ogHocHo @ = 52/5 paBeﬂxaTa
HeMa CMHCITa, GuiejKu ce csemyBa Ha x — 4 = 0, o;mogﬂo a-2x =0, na IponKuTe BO
paBcHKaTa HMaaT HMeHHTeN Hyna. 3Hayu, 32 @ = 6/5 paBeHKaTa € HepelUInBR, 3a a # 6/5,

- 52/5, -8 paBeHkara uMa €RMHCTBEHO pewieHne. . 12. PaBenkara ce chefysa Ha (2 - a)
x = 'a(6 -b);3ab =3amua =+ 6 vepenmpa; 3aa=2,b =6 cexoj peanien 6poj e perue-

"HHE. ‘
15
14 ( =, _11 ) L :
15 (— +x) 16 f(_w _i]"nf(é +ao) 18. (-, 39] 19. Hema pemenuja -
> \19 * T ’ T
20 (-, =4) (-1, ¥®). 2L (=) +o). 22. (-2, 1). 23. (-, 4). 24. (5, +).
25. (-2, -1, 26.6) x=3 2.6 x=-2x= g X € (2, + @)
Dx=d n=f Ban=fm=jeE=-2AU6 )
' VIII. TPUTOHOMETPHCKH ®YHKLIUW Off OCTAP ATOI
1.6m, 2. =52 m. _
- 3.y .a : 1% = _9_ = L ‘._,E _
1.. 5:77a° .5. c= 15; sina = % = 0,6; sinp = 5 = 0,8. R
‘1. %'; § ; —2—2 S.a = 20; sina =~ 0,6896;- cosa = 0,724. 96,6 m.
1 3.8. 2k 260° = ~ 1737 o;=.1 ~
LS 0ot 2160 = VI~ 1,732 ctgbl® = - 2 0'5,77" 5. a) 07225‘.
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R . - s /\ T N ) 3 -
. 6) 4,44. B) 29'256 r) 0,22: .6. sina. = %; cosa = %; tga = 3 ctgar = 7.
SRR E NGRS S V3 ' '

VIIL5. 1. 6) S0° ) 35°,.» 3.6)62. 4.a) 1l 6) % 5.40°% 6. 8) 75°. T) 84°15'.
7.2) 60°. 8.6) 40°. 9.a) 2. 6) L 10.a) 2sind wmn 2cosp. ©) 0. .8) 2sin’a . -
©HIH 2cos?B. 11. 45°. : o 7 ’

VIIL6. 2. a) 0,6. 3. a)cos

24 1 24 433 5. YIVEL
5% 7 I 6)06 0,75, 1,33. zatdi Bag oL

14. 6) 06; 0,75, 1,33,

~ - !

VIIL7. 1. 6) sin40°, sind48°, sm49° 2. a). c0s22°. 3. 6) sinl9°. B) cos55°. 4. a) tg88°.
: 6)1g5°. 5. a) He 6) [la: 8) Ma. 6. a) ctgds°. 6) ctg3®. 7.-a) ctgS7°.6) ctgle®.
_ -8 ctg35° = tg55° 8. B) cos28°, 1) sin62°. 9. r) cosl5°, sinl5%, 10. a) Jla. 6) -
" He. B) a. r) Oa. 11 B) ctgl5® r) ctg23®. 12. a) Heweraruswa. B) HeraTupna.
. 1) Mosutusua. 13. a) He. 6) Ma. B) Ma. 14. _a);D,a. 6) Ha. 8) Ha.'r) He.

VIS, L.a=597b =366 2 c=2738a=16,2 3.2a)c=10;a = 3652

6)a= 15 a = 61955 4. 209.8. 5. STcm. 6. b = 4 h = 56,6.  7.6) a = 8388 .

o b =742 8.6)b=6426c=6776 9.3a)c=26 a=6722". 10.2)b ¥ 18;

C- . a=sER. 1055250 12,2757, 13. 419, 14041022 - B

—

NVILW. _1149m. 2. 364m. 3TEAU. 5.404m 6.212m, T 6dem -
. : 12 %Q,'- el 1 oyar
VIIL3IY. 6. 2) 3 22 e, G SN0 m g 1a) 520 6) 3415
B) 36°. 1) 72725, 12. ) 8315’ B) 35°'. 13.a) 2. 6) 0. 14.%) 0,6. 6) 0,95.

<

3y 21 3 123 By ——
IS 5 A3 V3 e WA oag

6) 1. 20..a) 21; 20. 6) 80; 89. B) 73; @ = 417'. . 21. 53; 50°12’. 22. 97.

* IX. [UIOWITHHA HA MHOTYAFOIIHUK Y KPYT

X1 140 2,94 68 cm®. - 3. 64cm. 4.43,95 d_mz. 9. a) Ke \cre‘ ArONIEMH TeT nafvx )
" 6) 0,75 on verosata miowTkea. - 10.4, 9,016, ... math.. ' 11. 580,3 em®.
12 172.dm%.  13. 48 cm?. - 14. 96 dm®. 15, 126,3 dm? h = 10,5 dm.

IX.2. 2. 108 3.493cm® 4. 2,56 cm’ fs. a) 0,75. 6) O,1. 6. 5%. 7.3) 1125 -
- " 8.-a) 63 cm®.  6) 26,2dm% B) 30585cm?. 9. r) a= 180°— @+ y) = 39°20'; on

P\"-‘- > absiny = l acsinf ce noGusa ¢ --—'—Mﬂg = 8 24, ma op P'= ;' bcsma = 20,89.

IX3.,  1.20,5;16,6;14,525, 2.2, 3.2,1;4,57. 7. 6,42, 8. P = 1320cm%r = '20,6 e,
R = 365<m. 9.156." R ‘ :



IX.4. 2.195. 3. h = 5-1g48°%40" = 5,68; P = 53,96. 4. Ymar. P =
‘ MeTap (sowTo?); P = 48. 6. 140 cm®. 7. 142,8 cm®; 52,1 cm. 8. 420 cm; 83 cm.
-10. Ynar. Hud egno TeMe (Ha MomanaTa OCHOBa) MOBNEMH OTCENKa, MApaienHa co enen
KPaK, IUTO IO JIENIH TPANE3OT Ha TPHATOIHHK M NIAPANENOrPaM; Off TPHArONHHKOT OfpPEnH
ja BHCHHaTa. Ha Tpane:ior. h=12m, P=48m 1. h =12 - sin48°50" = 9 m;
18-b =2-12-cosd8°50' = 15,8; b = 22 m; P = 91 m’. : \

!

b=

.

X5 . 7.30cm’ 10, 56cm’. 12 ~ 3m.

IX.6. 1.2,3,..., nnate. 2.2 7cm ~ 628 cm. 4. 19,5cm. 5. Ke umaar egnaksu

Rrowrdue. 6. 2. 7. ~="S0cm’. 8. 512emd. 10.P=1,.L.

1 g6 po 100:34:-2120 1 00
5 sm35‘°20, P —:—360'60 3 100
=~ 45%8'. 7. 02'm% '

X7. 2. 3.a= 3520° = 21205 Py =
) -0,57833 =~ 1,9 cm®. 5. 2543 m°. 6.

CIX30Y. La'=9m, b=4m, 'd =9.85m. 2.a) 100 natu. 6) 4 matu. 3. 6) 62,35.

5. L =708 P =312. 6.13,25. 8.20cm. 9. 24cm. 12. Ynar. Orceukara e
cpenua J]uHde Ha Tpuaronnuxo'r wTo € TapaneiiHa co ocnosara AB 14 p=1L1

- c*-sinf - cosp = 43 4 cm?. 15 6) 717,8 cm? 16.a) h = %-1ga, P = 3 = tga =
=3607. D P = -b%-siny = 16.  18. 5V3. .19. 6) 140,4. 20.6) r = 5,5;

R = 23,125. 21.120. 22.11;17,1. 24. 325 25..34. 26. 6 u 8. 27. Ymar.
Ako o W B ce npunmerwars arnu Wa oceosata U h -~ BUCHHA. HA TpaNe3oT, TOral-
a=b+h (ctga + ctgB); HanmpaBu nprex u cnyLuTu I'H BHCHHHTE Ofl TOPHHTE TEMHH:A,
P =~ 214. 28. Ymar. Ox UPTEXOT ce rnena nexax +y =40, h? = 372 — x? p? = 132 - y2,
opHocHo 132~ yz‘— 372 -x%, 1. x*—y? = 1200. Tloroa, (x+y) (x-y) = 1200, 40(x-y)=
: =1200; ceraogx+y = 40 u x-y = 30, ce go-
6usa x = 35, y =5 ma u h = 12. P = 480.
29. Ynar. 3ananéuara nujardﬂana € OCKa Ha CH-
_METPHja Ha JENTOMAOT' (301111'0'7) P = 118,7.
3.2) 67.7.dm% ) P=n-ri-tg 18 187

= 300 cm®. 32 a) cosl—81 6) cos® 18’?-

60 = | KDYXHHUA JIEXH H2 CHMETpajaTa Ha OCHOBHTE.
36.-a) 9n. 6) 64x. 1) m.  37. m. 38, 57°36".
39. 380 cm®.

.10 Marematska 3a I rommna npupom;o MaTeM. cTpyka - 7 ‘ T 145

L-r, L-nepn "'

.34, 24%. 35. Ynar. I.leH-rapor Ha onmuaHaTé' o
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