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1. Heka a,b u ¢ ce nosutuBnm peamnn Gpoesu Takeu mro a+b+c=1.

Jlokaxu nexa

a,b.b,c,c a la 1-b 1—c
SR tetE e 62 2V2( [ + [+ [KE) (1)
Kora Baku 3HaK 3a paBEHCTBO?

Pemenne. Bo nepasenctsoro (1) 3a 1—a,1-b,1-C 3amenysame b+c,

C+a, a+b 1 ro 106uBaMe eKBHBAJIEHTHOTO HEPABEHCTBO

a+c | b+c |, atb b+c c+a a+b
Bpe+DIC+ 210+ 62 2J2( P20+ [0 + [22D),

KO€ € CKBHBAJICHTHO CO HEPABCHCTBOTO

(BiC 22, /618 4 ) 4 (Bic 22, [bic +2)+(aT+b—2JZ/a—gb +2)>0,

T.€. CO HEPABECHCTBOTO

(o2 2 + (B2 2+ (f222 —2) >0,

KO€ € TOYHO.
JaCHO, 3HAK 3a paB€HCTBO BaXH aKO U CaMO aKoO

ﬁ:ﬂ:a_mzz
b a c !

1 aKo ro uckopuctume ycnoBor a+b+C=1 noGusame nexa 3uak 3a paBen-

CTBO BaKH aKO M camo ako a=pD=cC :% )

2. Heka kpyxHuuuure K3 u Ko ce ceyat Bo aBe pasnuunu toukn A u B u Heka

t e 3aexHnuka taHreHta Ha K u Ky, koja k; n Ko ru momumpa Bo Toukmte

M u N, coonserno. Ako t L AM u MN =2AM , najau ro XNMB .
Pemenne. [Ipe nauun. Heka toukara P e cumerpuyna Ha Toukara A BO
omtoc Ha M . Toram AM=MP u t L AP. 3atoa aAPN e pamuokpak u
AP e nerosa octosa. Criopen toa, XNAP = <NPA. TTonaramy,
XBAP = xBAM = xXBMN u <BAN = xBNM .

On 1ocera H3HECEHOTO CIIEyBa

180° — xNBM = xBNM + xBMN = xBAN + <BAP = xXNAP = xNPA,
wro 3Haun aeka derupuaronnukor MBNP e tetusen (toukmre B u P

nexar Ha pasmumuau crpanu o MN). 3aroa SAPB=xMPB=<MNB u
tpuaronaumure APB 1 MNB ce cxnagan (MN = 2AM = AM + MP = AP).

Cnopen Toa, AB=MB, r.c. tpuaronaukor AMB e pamuokpak. Ho, t e
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TaHreHta Ha Ky, ma 3aroa ¢ HopmanHa Ha AM , [ITO 3HAYM JE€Ka IEHTApOT
Ha Ky nexu Ha AM, 1.e. puaronaikor AMB e npaBoarosien. Criopen Toa,
XAMB =45", ox mTo cienyBa aeka

ANMB =90" — xAMB =45".
I)

M

ky

Bmop nauun. Heka C e mpecekor ua npasute MN u AB (Buam uprex).

Toram CN°=CB-CA u CM°=CB-CA, ma saroa CN=CM. Ho,
MN =2AM , a 3aroa C_N:C_M:m, IITO 3HAYU J€Ka TPUATOJIHUKOT
ACM e pamuokpak. 3atoa
ANMB = xCMB = xBCM =45 .
t N c M

3. Ha Tabna ce 3axkoBaHM N IIAjKH U CEKOM JABE CE MOBp3aHU co KoHel. Cekoj
KOHeIl € 000€H co eiHa 07 N JajeHu pa3udHu Oou. 3a CEKOH TPH Pa3IUIHH
0ou, TOCTOjaT TPU IIAJKU TOBpP3aHU Mely ce0e CO KOHIM BO OBHE TPH
pasnuanu 6ou. Mose i N ga 6une
a) 67 6) 7?7
Pemenne. a) OaroBopor e He.

Ja npernocraBuMe Jeka Toa € MoxHO. [la 3eMeme enHa 0oja, la pedeme
iaBa. Cekoj IJIaB KOHEI € cTpaHa Ha 4 TpUaroJHULIU KOW MOXE Jla CeH

¢dopmupaar o 6 Touku (majku). buaejku nmocrojat (g) :5;24 =10 mapoBu Ha
Oon, BO KOM HeMaMe IUIaBa, M 3a CEKOj map Ha OO 3aeHO co IuiaBara 6oja

MOCTOM TPUAroJHUK CO KOHIM BO OBHE OOM, 3aKilydyyBame JieKa IOCTOjar
HajMalKy TpW IJIaBH KOHIM (BO CIPOTHBHO OpOjOT HA TPHATOJNHHUIM CO

62



JEMO 2012

IUIaBY KOHIM KaKO eJ[Ha CTpaHa ke ouie Hajmanky 2-4=8, mro e nporus-
peunoct). McToTo € To4uHO 3a cekoja Apyra 0oja, ma CHUTE 3aeIHO MMaar

6-3=18 koHuH, HO HHE UMaME CamO (8) :% =15 xoHuw.

6) OxroBopoT € aa.

Ha ru pacnopenume majKUTe Taka Ja CeKoja OJl HUB € TeMe Ha MpaBHJICH
CeIyMaroJIHUK U J1a ja 000MMe CeKoja HeroBa cTpaHa co pasnndHa 6oja. Cera
Ia ja obomMe ceKoja cexoja AMjaroHana Ha OBOj CeIyMaroiHHK co 00ja Koja
€ 1cTa CO HeroBara CTpaHa Koja € mapajiefiHa Ha JujaroHanarta. Moxe Iu-
PEKTHO J]a ce TPOBEpH JeKa TPojKa of OOW ce MojaByBa Kaj CEKOj TPHUaroJ-
HUK (3apajau CUMETpHjaTa, JOBOJHO € Ja Ce MPOBEPU CaMO TPOjKaTa Koja ja
COJIp>kH TipBara 60ja).

5

3abenewxa. ApryMeHTOT BO a) MOKe J]a ce MPUMEHH Ha ceKoj mapeH Opoj N.
AprymMeHToT BO 0) MOXE JIa C€ NMPUMEHH 3a cekoj HemapeH 6poj N=2K+1
KaKo ITo cieau: mpBo o3Hauu ru majkute co 0,1,2,...,2K u ucro Taka o3na-
un ru 6oute co 0,1,2,...,2K . IToroa noBp3u ja majkara X co majkara Y co
KoHerr co 6oja X+ Yy(modn). 3a cekoja Tpojka 6ou (P,q,I) mocrojar Temu-
Bba X,Y,Z KOU ce MOBP3aHu co oBHe TpH Oou. HaBuctuHa, Hie MOpaMe 1a ro
pemme (Modn) cucremor

X+y=pX+Z2=Q,y+Z=r ™
Axko ru cobepeme cute Tpu ke podbueme 2(X+Y+Z)=p+0+I U TOKOJIKY
ru nomuokuMe co K+1 ke noGueme

X+y+z=(Kk+)(p+qg+r).
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Cera moxxeme ma v Hajaeme X, Y, Z ox (*).

4. Ormpenenyi TH cUTe NPUPOAHH OpoeBH X,Y,Z u { TakBH mTO
2 457 =7t (1)

Pemenne. On najeHata paBeHKa pasrieiyBajku MO MOyl 3 noGuBame
5?2 =1 (mod3), mro 3maun geka z=2C,CeN. Ilonaramy, jacHo e neka
t>2. Axo t=2d+1, d €N, roram paBenxara (1) ro 1061Ba 0GIMKOT

2%3Y +25° =7.499
Ako X>2, toram pasriemyBajku o moxayn 4 nobusame 1=3(mod4), mro
e npotuBpedHocT. Ako X =1, roObusame

2.3Y +25¢ =7.49¢
Y pasrienyBajku 1o Moy 24 moOuBame

2-3Y +1=7(mod 24) ,
O/l WTO CiexyBa feka 24| 6(3y_1 -1, 1e. 4| (3y—l —1), wrto 3HauM jreka
y—1 e mapen 6poj. Toram y=2b+1 beN u nobusame nexa

6-9P +25¢ =7.499 .
AKO BO TIOCIEJIHOTO PABEHCTBO pasriiedyBaMe 10 MOAYIT 5 ao0uBame
(—1)b = 2(—1)d (mod5) , mro we € moxkHO 3a kou 6uo b,d € N. Ox mocera
M3HECEHOTO ciieyBa Jeka { e mapen 6poj, T.e. t=2d,d eN.
Criopen Toa, paBeHkaTa (1) MoxkeMe J1a ja 3amuiieMe BO O0JIUKOT

2X3Y 4 25¢ =499,
OJIHOCHO
(79 =55y (79 +50)=2X3Y .

Ho, (7d —5C,7d +5C) —2u7d +5% > 2 MoxHu ce cieHuBe TPH CIIyYau:

7d 50— 2x—1

{7" +5°=2.3Y @
79 56 =2.3Y

{70' +5° =21 <
79-5°=2

{70' +5° =213y @
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On cuctemor (2) no6uBame 79 =22 13 4 ako pasriiename mo Moy 3,
no6usame 2572 =1(mod3), ox mrro cienysa geka X—2 e mapeH Opoj, T.e.
X=2a+2, aeNy, kage a>0, 6uznejku 3a a=0 ox nperxogHara paBeHKa
clemyBa 7d =1+3Y, mro He ¢ MOXHO (HemapeH G6poj eIHAKOB HA MapeH
6poj). Cropen Toa, 79 _5°=2.42 y axo pasriiegame o Moayn 4 mobuBame
7d =1(mod4), ma 3aroa d =2e, e €N. Toa 3Hauu 1eKa
49° _5° =2.48

ma aKko pasriegame mo Momya 8 mobusame 5° =1(mod8), ox wTo cremysa
neka c=2f, f eN. Cropen toa, 49° —257 =2.42 4 axo pasriename 1o
moxyn 3 no6uBame 0=2(mod3), mro e mporuBpeuroct. Koneuno, ox mo-

cera M3HECEHOTO ClieAyBa JeKa CHUCTeMOT (2) HeMma pelleHHja BO MHO-
KECTBOTO MPUPOAHU OPOCBH.

Ia ro pasrmemame cuctemot (3). On X179 156>12 cneqyBa X>5.
Toramm

79 +5° =0(mod4), r.e. 39 +1=0(mod4),
na 3aroa 0 e menapen 6poj. Ho, 79 =56 +2.3Y >11, na 3atoa d>2 u 3atoa
d=2e+1, eeN. Kako ¥ BO NpEeTXOAHHOT CIIy4aj OJ 79 =% 2 3y pas-
[JIe/lyBajKu 110 MOJIyJI € JobuBame X=2a+2 u kako X>5 nobusame a>2.
Cropen Toa, 7d =42 +3Y re. 7-49°=4213Y u axo pasriename Mo Mo-
myn 8 no6usame 7=3Y (mod8), Gunejku 3Y e kourpyencren co 1 mo mo-

nyn 8 ako Y e mapeH, OIHOCHO co 3 ako Y e HemapeH. Koneuno, on mocera

W3HECEHOTO CJeIyBa JieKa CHCTEMOT (2) HeMa pelIeHHja BO MHOXKECTBOTO
MPUPOTHUA OPOEBU.

On cucremot (4) cienyBa 79 =5¢ +2, mTo 3Ha4M Jeka Iudpara Ha eau-
HHUIIUTE Ha OPOjOT 7d , To e MoxHO camo ako d =4k +1 keN. Ako C>2,
TOTraml pasriieayBajKu To 7% _5C 12 o Moy 25 nobusame =2
(mod25), mro e e moxkno. 3a C=1 nobusame d =1 u pemenue Ha 3a1a-
qarae X=3 y=1z=t=2.
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