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[TPEJITOBOP

[lIxoma 3a miane MaTemaTu4dape ,,JIlnodant* moctoju y online Bep3uju ox
mkosicke 2020/21. romune. Y mkonickoj 2022/23. roauHu peanu3oBaHa je
online Illkona 3a mmage maremarmuape ,,Jluodant”, 3uMcka mIKOIa MIIAIUX
MareMatu-dapa — Yaugak 2023, Maj Mecernmr Matematuke 2023, u JleTma mkoira
Miaagnx Marematmdapa — Yadak 2023. Y oxBHpPY cCBake OJf HaBEICHHUX
MaHHU(ECcTaldja pean30BaHa Cy HEKa MaTeMaTH4Ka TaKMUYCHa Kao IpoBepa
OHOra mTO je palleHoO y HacTaBU WIM Kao TPEHUHI MPEJ CBAKO 3BAHMYHO
TaKMUYCHE.

CBHU TaKMHYapCKH 3aJaliy ca HaOpojaHuX MaHudecTanuja cy cabpanu y
jemHy Mally KEbUTY M TIpe]] BaMa je 30upka 3ajgaTtaka ca JluohaHTtoBux Marema-
TUYKUX TAKMUYEHa y mKoJickoj 2022/2023. roaunu koja canpxu 250 3aaaraka.

Heku 3amany cy opuruHanHu, HEKM MO3HATH, IIa IpuiaroleHu curyan-
Wju, a HEKHU Npey3eTH ca MHTEPHEeTa ca Pa3HUX ILIKOJA, TAKMHUUYCHA U IPE3eH-
tanuja. Bepyjemo na he 3agaum ca /IlnohaHTOBMX MaTeMaTHUKUX TaKMUYEHA Y
mKosckoj 2022/23. roguHu OMTH KOpUCHA JIUTEpaTypa 3a yUYeHHKE W HacTaB-
HHUKE y pealn3alyjyd AOJAaTHE HACTABE MATEMATHUKE M IPUIPEMH yYEHHKa 3a
MaTeMaTH4Ka TaKMUYEHa.

3axBaspyjemMo ce konernHunama Anekcannpu Munomesuh (Hosu Can),
WBanku Tomuh (BasweBo), Canmpu Aunnpuh (beorpax), Bepuum Mapkosuh
(beorpan) u xomerun bBophy [Nomybosuhy (beorpam) Ha momohm y mpumpeMu
TaKMHUYApCKHUX 3a/aTaka v (HopMymaIuju BUXOBUX pemiema. [loceOHy 3axBai-
HOCT AyryjeMo kojierd MupocnaBy Munuhy (VYkuie), Koju je H3BPIIHO
JeTajbHy peleH3Wjy jeJHOr Jena 3aJaTaka W pellleha U CBOjUM IpuMendama,
MpeIo3MMa | 10 HEKUM pellelhuMa JIOTIPUHEO Ja OBa 30Mpka Oyme 3HavajHa
0 aKTYEJIHOCTH, & 3a/laly 00Uy U Apyra OpUrMHAaIHA U JIeTa Pelliekha.

VY Baseny, Maremarnuku kiny0 ,,JAuodant
okTobOpa 2023. Bameno






MATEMATHUKH KNYE

Ou@dant
BA/BEBO

3HMCKA LWKOJIA

MNAOHUX MATEMATHYAPA
YAYAK 2023.

JTIMODAHTOBO
MATEMATUKO TAKMUYEE
12.01.2023.






3. PA3PE]]

W3pauynaj BpeqHoct uzpaza: 36 —20:4 +3 +7 - 5 u 3a0KpyxHu
TayaH OJIrOBOP:

A) 81 B) 54 B) 69 r 42 ) 75

Hemmdpyj cabupame A + AB + ABC =482 (ako jenHakum
CJIOBMMA OJITOBApPajy jeqHake udpe, a pasTuInuTUM CIIOBUMA
onrosapajy pasnuunre uudpe). MU3pauynaj A — B + C u 3a0kpyxu
Ta4aH OATOBOD:

A) 10 B) 9 B) 8 r 7 T 6.

Jar je Hu3 npupoanux Opojesa 54, 44, 35,27, 20 ... Onpenu 30up
MOCJIE/Iiba TPH YilaHa JATOT HU3a (3a0KPYKH TadaH OATOBOD).

A) 7 B) 16 B) 17 ) 10 n 11

Komnuko TpoyrioBa nMa Ha ciunu? (3a0Kpy»KH TauaH OJrOBOP)

A) 6 B) 7 B) 8 r) 9 D 10.

19

17 13

JlonyH1 Maru4Hu KBaJpaT Ha MPETXOIHO] CIUIIH.

4. PA3PE]I

W3pauyHnaj xonuko uudapa ce ynorpedu 3a HyMepalujy Kibure
Koja uMa 185 cTpaHa u 3a0KpY»HU Ta4aH OATOBODP:

A) 438 b) 447 B) 555 I 370 ) 456.



10.

11.

12.

10

Hemmdpyj cabupame A + AB + ABC + ABCC =2023 (ako
JeIHAaKUM CIIOBHMa OJIrOBapajy jeHake uudpe, a pa3muauTuM
CJIOBHMA OJIrOBapajy pasnuuure mudpe), uzpauynaj B+ C—-Aun
3a0KpYKH Ta4daH OJrOBOD:

A) 6 B) 7 B) 8 I 9 ) 10.

Ana, bomiko u Besbko nmajy 3ajenso 1599 nunapa. Aua uma tTpu
nyTa Mame HoBIa of bomika, a Besbko uMa 3 myTa BHIlI€ HOBIIA O]1
bomka. Konuko HoBIa mMajy Ara u Besbko 3ajeqHo? 3a0Kpyxu
Ta4aH OJrOBOP.

A) 1230 b) 1320 B) 1200 I 1107 1) 1260.

Konuko TpoyrioBa uma Ha ciui# (J1eB0)? (3a0KpYKH Ta4aH
oarosop)?

[IpaBoyraonuk uuju je ooum 120 cm je ca Tpu npaBe MoAeIbEH Ha
6 jenHakux (MoAyIapHHUX) KBajapara (cimka AecHo). M3pauyHaj
00UM M MOBPIIMHY jEIHOT OJ1 THX KBaJpaTa.

5. PA3PE]]

Onpenu 36up enemeHata ckyna B, ako je: A UB= {1,2,3,4,5,
6}, An B=1{2,3} u A\B={1,5}. 3aokpyxu Tayan oaroBop:

A) 12 b) 1 B) 14 r 15 ) 16.
Jara je jenqnauuna 3p + 5¢ =74 (p u ¢ cy npoctu OpojeBu).

Onpenu KOIMKO pellemha nMa J1aTa jeJHaYlHA y CKYITY TIPOCTUX
OpojeBa U 3a0KPYXKHU Ta4aH OJrOBOP:

A) 0 B) 1 B) 2 I 3 ) 4.



13.

14.

15.

16.

17.

18.

Jly>)xrHe UBHIIa KBaJipa Cy TP y3acCTOIHA MPUPOIHA Opoja.
SanpemunHa KBazpa je 336 cm’.
Oppeny MOBpIIMHY KBaJpa U 320KPYKH Ta4yaH OATOBOP:

A) 336 cm’ B) 360 cm® B) 292 cm’ T) 288 cm’ J) 432 cm’.

bpoj my*xwu Koje BUIUII Ha CIIUIIM JeTHAK je X, a Opoj KBajpaTa Koje
BUJIMII HA CIIUIM jeqHaK je y. Onapean Opoj x + ) U 3a0KpYKHU
Ta4aH OATrOBOP.

A) 120 B) 125 B) 130  T) 134 ) 140.

IIra je Behe: g WIn %? OO0pazoxu pememne.

6. PA3PE]]

JlBa yHyTpalima yriua y tpoyriy cy 20° u 40°. Onpenu yrao non
KOJUM C€ CeKy CUMEeTpaJie HajMamer U HajBeher CrioJbalimer yria
TOT TpOyTJia. 320KPYKU TauaH OATOBOD:

A) 50° B) 60° B) 65° ) 70° J1) 72°.

Harta je jenHauuna x - x + 2y =29 (x u y cy npupoaHu OpojeBu).
Pemieme jennaunHe je map NpUpoOAHUX OpojeBa X U ) KOju
3aJI0BOJbABAJY AaTy jeaHaunny. Oapean KOJUKO peniemha nMa aara
jemHayuHa y CKYyIy IpUPOAHUX OpojeBa M 3a0KPYKU TayaH
OJITOBOP:

A) 0 B) 1 B) 2 I 3 ) 4.

Oxpenu Ha KOIMKO pa3IMYUTHUX HauMHA ce Opoj 15 Moxe
MPEACTaBUTH Kao 30Mp HEKOJIMKO (HajMamke JIBa) y3aCTOITHUX
1eaux OpojeBa (3a0KpY»KH TadaH OJIrOBOP):

A) 4 B) 5 B) 6 ) 7 T 8.

11



19.

20.

21.

22.

23.

24.

25.

12

VY jenHoj kytuju uma 14 npBenux, 15 miaBux u 16 6enux Kyriumia.
Konuko HajmMame kyrnuiia tTpeda u3Byhu 1a 6 cMo OMIIM CUTYpHU
Jla IMaMO TPH KYTJIMLE pa3IuuuTUX 00ja. 3a0KpyXKU TauaH
OJIrOBOP.

A) 16 B) 18 B) 30 I) 31 ) 32.

Tpu mosepa 3a 4 nana okpeue 5 cTaHoBa.

a) Komnmko cranoBa okpeun 7 monepa 3a 12 nana?

0) 3a xoymKo maHa 22 Mosepa oKpedn 55 craHoBa?

B) Komnmko momnepa je morpebHo 1a 3a 21 nan oxpede 70 cranoBa?

7. PA3PE]]
Hocnemma mudpa 6poja A = 6207 + 72022 4 2021 4+ 92020 4o
(3a0Kpy’kH Ta4yaH OJArOBOP):
A) 2 b) 0 B) 6 I 4 ) 8.

Karere npasoyrior tpoyria cy 15 u 20. [lonynpeunuk kpyra
YIUCAHOT Y Taj IPAaBOYTIIU TPOYTao je (3a0KpYKH TadaH OATOBODP):

A) 3,5 b) 4 B) 4,5 r s 1) 6.
Jartu cy mpasu: x = (20°°) *°, y = (30" u z = (40°")*. 3aokpysxu
Ta4HO TBpheme:

A)x<y<z b)x<z<y B)yy<x<zDy<z<x z<y<ux

Jlata je jeqHaKoCT % X IIe CY X ¥ ) y3ajaMHO
1] 0818181, y oYYy

MpOCTH NMPUPOIHU OpojeBu. Pa3inuka 6pojeBa x u y jeiHaKa je
(3a0KpY>KH TayaH OJITOBOP).

A) 1 B) 2 B) 3 T) 9 I 11.

VY npaBoyraoHMK 4uje Cy qTuMeH3Hje 3 X 4 Ha ciTy4yajaH Ha4yuH je
pa3MelTeno 6 Tayaka. /[okazatu 1a npu Ma KOM pacnopeay Tadaka

II0CTOj€ JBE TAaUKe YHj€ j€ pacTOjarmbe Mambe 01 4/ 5 .



26.

27.

28.

29.

8. PA3PE]]

Jlata je jenHaunHa x—7_ x-12 Pememe nare jennaunne
ot 2023 2018 !

npunajga HHTepBaTY (3a0KPY>KH Ta4aH OJrOBOP):

A) (2020, 2021) b) (2023, 2024] B) [2030, 2031)

') [2026, 2029] ) (2034, 2036).

3ampemuHa kBazpa je 1320 cm’, a MepHH GpOjeB HBHIIA KBajpa Cy
TPH y3acTOITHA MpupoaHa 6poja. Taxa je mykuHa ArjaroHasne
KBaJpa jeHaKa (3a0KpyKH TadyaH OATrOBODP):

A) 18 B) 19  B) /347 T) /365 ) 379

VY yryTpammoj oonactu kBagpata ABCD nara je Tauka M, Tako aa
je yrao AMB npaB, a BM = 9cm. [IpaBa BM npecena gy CD y
tauku K Tako na je CK: DK =3: 1. Tana je noBpiinHa gator
KBaJpara jeHaKa (3a0Kpy>KH TauaH yTOBOD):

A) 196  B) 200 B) 225 T) 256 T 289.

D K C

A B

Konuko nma netorudpeHuX MpupoaHux 00jeBa, YUjU MMPOU3BOT
mdapa je jeanak 07

A) 45000 B) 80000 B) 54321 T) 30951  JI) 59049.

30.

HeBojka llexepe3ana Tpeda na mapy ucnpuua 1001 6ajky. Hexux
HohM oHa mpuya 3, a Hekux Hohu 5 6ajku. Ha Konmuko HaunHa OHa
TO MOXe na ypaau? Kako HajOpike oHa To Moxe aa ypaau? Kommko
HajBUIIIE HOhM OHA MOXKe MpuYaTH Oajke?

13
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LIKOJIA 3A MJIAJE MATEMATHYHAPE
"OHOOAHT" - BAJLEBO

NMPOBHA

MATEMATHYKA TAKMHYEHA
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31.

32.

33.

34.

35.

36.

37.

38.

MPUTIPEMHU 3AJALIU
3A LLIKOJICKO TAKMUYEILE
04.12.2022.

3. PA3PE]]

VY Opojy 4817036, He Mewajyhu penocnen nudapa, npenpraj 4eTHPH
mudpe Tako na nodujent a) HajMamu; 0) HajBehn Moryhu Tporudpen 6poj.
W3pauynaj 30up 1 pa3muKy 100HjeHHX OpojeBa.

On manuapBarna je cacTaBjheHa HeTauHa jeTHAKOCT:

Jlll—I11 = [X

4]

IIpemecTu camo jeHO MATHAPBIIEC TAKO Ja ce T0OHje TauHa jeTHAKOCT.
Onpenu G6ap aBa pelema JaTor mpodiieMa.

Kopuctehu ner nudapa 3, cum0bo1e padyHCKHUX Olepalnyja u 3arpajie
HaITMIIHY TIET u3pasa uhje ¢y Bpeauocta 1, 2, 3,4 u 5.

Har je vu3 npupoauux Opojea 98, 87, 76, 65 ... Onpenu 30up cBUX
ocranux OpojeBa Tor Hu3a (Tj. OHMX OpojeBa KOju HUCY TUPEKTHO
HaOpojaHn).

Konnko nma napaux Tpoundpenux OpojeBa uuju je 30up nudapa jeanak

227

4. PA3PE]]

Kopucrehn et mudapa 3, cum60s1e padyHCKHX OTepaliija u 3arpaie
HaNWLIM [T U3pasa Yrje cy BpeIHoCTH peaoM 6, 7, 8,9 u 10.

Mapko je y Koy momao y 7 9acoBa u 38 MUHYTa, a U3 IITKOJIE CE€ BpaTHO
y 12 qacoBa u 23 MuHyTa. JaHKO je y mKOy OoTHIIao y 13 gacosa u 42
MHUHYTA, a U3 IKOoJIe ce BpaTho y 18 yacosa u 18 munyTta. Ko je Bume
BpEMEHa ITPOBEO y IIKOJIM U Ha IMyTy: Mapko wiu JaHko?

Ja 1 je BULIe TapHUX WM HETIAPHUX YeTBOpouudpeHnx OpojeBa ynju
je mpomsBox nudapa jeqHak 8?

17



39.

40.

41.
42.

43.
44,

45.

46.

18

Y 6azeny unja je ayxuHa 50 m, a muprHa 30 M MOCTaBIHEHO je
UTPAITUIIITE 32 BATEPIIONO KOje je 00eliexkeHo JInHMjaMa o rryte. Koiuku
je 00MM BaTepIIoIo UrPaJIUIITA, aKO je CBAKA CTPAHWLA UTPANIUIITA 32
BaTepIIONO Off MBHIA Oa3eHa ynasbeHa 3 m?

Munan u [paran 3ajenno umajy 95 knukepa. Konuko kirkepa uma cBaku
0]l ’bHX, aKO j€ TIOJIOBMHA MUITaHOBHX KITMKepa jeaHaKa TpehnHu
JparanoBux ximkepa?

5. PA3PE]]

Banpemuna Kouke je 512 cm’. Komuka je meHa noBpiiiHa?

Anexca nma 36 nuHapa Bumre ox Jlaze u 70 nuHapa mame ox Boje. Kommko
HOBIIA MIMa CBAaKoO OJ] X, aKo je TpehuHa BojuHe cyme jenHaka MojJoOBUHH
Jlazune cyme?

Jemmudpyj MHOKEme: 2 * - 105=2% 1 * .

Jlaru cy ckymosn: A = { x | x je coxen 6poj marsu oz 20 };
B={y | y je mpoct 0poj mamu o 21 }; C = { z| z je mpupoiaH opoj
nespuB ca 3 . Oxppenu ckymose: a) (A UB)NC; 6) (A\C)nB.

Ha cnvnm je nara gurypa koja ce cacToju 0J1 TpU KBaJipaTta U MOoAaIy o
IYXHUHU 110jeANHUX yKu. M3padyHaj oOuMm n noBpummHy Te urype.

6. PA3PE/]
[Ta je Behe: 337 WIH i ?
2022 37



47.

48.

49.

50.

51.

52.

53.

Jlara je kpyxHHIIa &k uujH je neHTap Tauka O U YdjU je TOTyIPEeIHUK
jennak 2 cm u nyx AB. Onpenutu cBe Tauke Ha KPY)KHUIM £ Koje cy
jemHaKo yiajbeHe oj] Tayaka A u B.

Koumko HajMame, a KOJIMKO HajBUIIE Y3aCTOIMHUX IeNNX OpojeBa Tpeda:

a) cabparu; 06) TOMHOXUTH, fa Ou ce 1o6uo O6poj 1207

Iar je jennakokpaku tpoyrao ABC (AC = BC) y kome je ZABC = 72°.
Cumetpana ZABC ceue crpanuiy AC y Tauku M. JlokazaTtu na cy
tpoyriosu ABM n BCM jennakokpaku.

Ha cnvinm je nara gurypa koja ce cacToju oJ1 TpU KBaJipaTa U MOoAaIy O
IYXHUHU 110jeANHUX yKu. M3padyHaj oOuM u noBpummHy Te urype.

7. PA3PE]I

Tpu monepa 3a 4 maHa oKkpeye 5 cTaHOBa.

a) Komuko cranoBa okpeun 8 mosepa 3a 9 nana?

0) Konrko mMornepa Tpeba aHrakoBaTH Jia Ou 3a 6 JJaHa OKpeuny 25
craHoBa?

B) 3a koyiuko jaHa 14 monepa okpeun 70 craHoBa?

V¥ xoopaunatHoj xOy paBHu nate cy tauke A(1, 5), B4, 1) u C(7, 5).
a) Onpenu koopauHate Tauke D, ako je uerBopoyrao ABCD pom6.
0) Konuika je nospuiiaa pomba ABCD?

Ha cnvinm je nara gurypa koja ce cacToju 0]l TpU KBaJipaTta U MOoAaIy o
IYXHUHU TI0jeIUHMX OyXH. M3pauyHaj oOMM U MOBpLIMHY Te (uUrype.

19
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34
54. Jar je npupoxaan 6poj n (1000 < n < 2022). Konuko uMa npupoTHUX
OpojeBa n TaKBHX Jia je U \/7 npupoaan 6poj?

55. Harjeckyn {l1,2,3,...,14, 15, 16}. Enemente nator ckymna nopehaj y
HU3, TAKO Jia je 30Mp cBaka JiBa cycenHa Opoja y HU3y MOTITYH KBajparT.
Hus canpxu 16 OpojeBa 1 cBaku Opoj U3 IATOT CKyIIa ce y HU3Y N0jaBIbyje
TA4HO jEHOM.

8. PA3PE]]

56. Bucuna npaBOyIIIOT TPOYyIJa A XUIIOTEHY3Y Ha JIEIOBE KOjU Cy
jennaku 9 cmu 16cm. Konunka je moBpiuinHa Kpyra yrnucanor y AaTH
Tpoyrao?

57. Hdyx AB uma nyxuny 5 cm. Tauka A je o paBHU T yaajbeHa 9 cm, a
tauka B 6 cm. Onpenu ny>xuHy HOpMaltHe Mpojekiuje a1yxu AB Ha paBan
T, aKo cy Tauke A u B ca nucte ctpane paBHHu T.

58. Ha cnuny je nata ¢urypa koja ce cacTtoju 0J1 TpU KBajpara ¥ IMoJaIy o
Jy)KUHU TI0jeTMHHUX NyxHu. M3paduyHaj oOMM U MOBpIIMHY Te QuUType.

34

20



59. Csa Ttemena uetBopoyria ABCD mnpunagajy xpyxuuia k. IlozHatu cy
yrimoBu: ZADC = 110°, ZBCD = 80°u £ ADB = 60°. Onpenu yriioBe
tpoyriaosa ABC u ACD.

60. Ompenu cBe peasHe OpojeBe X TaKBe A je

|x—l|+\/x2+4x+4 =5.

21



61.

62.

63.

64.

65.

66.

22

[TPUIIPEMHUA 3AJALIA
3A OIIIITUHCKO TAKMHNYELE

29.01.2023.

3. PA3PE]

Amnka u bpanka cy 2016. romunae 3ajenno umaie 59 roquna. Kommko
roauHa he Anka u bpanka 3ajeano umaru 2033. ronune?

Konuko ny»u, a KOJIMKO TPOYTIIOBA C€ MOXKE YOUUTH Ha ciienehoj
caurm’?

VY jemHakocTm *F¥ . ¥ ¥k .k =4 ymecTo 3BE3AMIIA HATUIIN
oarosapajyhe mudpe Tako ga ce mobduje TauHa jemHakoct. Oapenu 6ap
JIBa pelleha.

Hanpraj cnuky Ha xojoj he paBe a, b, ¢, d m e u Tauke M, N, P u S
UCITYHHUTH cliefiche ycioBe:

* IpaBe a U ¢ Cy NapaJelHe;

* mpaBe ¢ 1 d Cy HOpMAJHE;

* mpaBe b U d cy mapaineiHe;

* mpaBe b, ¢ 1 e ceKy ce y Tauku M;

* mpaBe ¢ U d CeKy ce y Tauku N;

* mpaBe @, d U e CeKy ce y Tauku P;

* mpaBe a U b ceKy ce y TaukH S.

U3zpauyHaj BpemHOCT M3pasa

(1+3+5+ .. +75+77)—Q2+4+6+..+74+76).

4. PA3PE/]]

Ha mpaBoj a nate cy 4 Tauke, a Ha, B0j IapaJielIHOj IpaBoj b, 3 Tauke.
Hampraj onroBapajyhy ciuky u oapeIu KOJMKO MPaBUX, a KOJIHKO TY>KH
je oapeheHo maTHM IpaBama U JaTHM Taykama?



67.

68.

69.

70.

71.

72.

73.

74.

75.

Janko m Mapko uMajy KapToH U Makase. JaHKo WMa KapTOHCKH KBaapaT
crpanure 6 cm, a Mapko kBaapar 4uja je crpanuiia 8 cm. 1 Mapko u
JaHKO Ccy CBOje KBajipaTe UCEKJIM HA KBaJpaTHE IICHTUMETpe (KBaapare
CTpaHMIIC jeTaH IIEHTUMETAp), a OHJA CYy 3aj€THO OJT CBUX JTOOM]eHUX
KBaJIPAaTHUX [IEHTUMETapa CAaCTaBUIIM HOBU KBajpat. Komuku cy oOum u
NOBpPILKHA J00HjeHOT KBaapaTa?

Ha neBoj (HemapHoj) cTpanu ynuie uMma 77, a Ha IecHO] (TTapHOj) CTpaHu
ynune uma 88 xkyha. Konmko mudapa je morpeOHO 3a Hymepauujy kyha y
TOj yIUITH?

Heumdpyj cabupame AAAA + BBB + CCC + BD = 2023, ako jenHakum
CJIOBMMa OJr0oBapajy jeaIHaKe HuQpe U pasIuuUuTUM CIOBUMA Or0Bajajy
pasnmuanTte nudpe.

Konunko Hajmame, a KOJIMKO HajBHILE jeAHAKUX TpounuppeHux opojena
Tpeba cabpatu na 6u modbujern 36up 6mo 20237

5. PA3PE]]

Kpyr &, umju je meHTap Tauka A UMa MOJIYIPEYHUK 7 ¢m, a KpyT k, 49uju
je meHTtap Tauka B mma nomynpeunnk 3 cm. Komuko je pacrojame AB,
aKo ce KpYroBH k| ¥ k, TOUpYjy:

a) ca yHyTpaIlmkhe cTpaHe; 0) ca CIoJhallmkbe CTpaHe?

Konunko nma tponudpernx npupoaHux 0pojeBa Koju HUCY AeJbUBH HU ca
7,uncall?

Ha mpaBoj p nate cy pemom tauke A, S u B. Tauka A ce meHTpaTHOM
CUMETPHjOM y OJIHOCY Ha IIEHTap CUMETPH]je S, mpeciuKaBa y Tauky A, a
tauka B y Tauxy B,. Oapemn nyxuny nyxu BBy, ako je AA; =20cm u
AB;=6cm.

IlIra je Behe: LY

2023 1320

Konnko HajMame, a KOJIMKO HajBHIIE CIIOXKEHUX OpojeBa Tpeba cabpatn
na 6u mobujenu 30up 6muo 20237
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6. PA3PE]]

Mosxe i ce ckyn OpojeBa S = { —2023, -2022, ...,-2,-1,0,1,2, 3, ...
2020, 2021, 2023 } momenuTH Ha Ba mojcKymna A u B, koju Hemajy
3ajeJHIYKHIX eJeMeHaTa, Tako 1aje A U B =S u na je:

a) 30up eneMeHaTa CKyma A jemHak 30upy elreMeHara ckymna B;

0) mpou3BOJ eIeMeHaTa CKyma A jeHaK IPON3BOy eJeMeHaTa cKyma B?

Basen 3a kyname ce myHu 1ieBuma A u B, a npazuu ce momohy niesu C.
Iler A namynu 6a3en 3a 4, ieB B 3a 6 cartn, a nieB C ucnpasau 6a3eH 3a
12 catu. 3a xonuko catu he ce HaryHUTH 6a3eH, aKo Cy Y (QYHKIIU]jHU CBE
TPH TICBU?

Ha xpyxwumm k guju je nieaTap tauka O, nate cy peaom tauke A, Bu C
Tako 1a ce Tauka O Hana3u y yHyTpaimoj oonactu Tpoyriia ABC.
Hokaxu na je ZAOC =2/ABC.

1
Pemn jeqnaunny: 1+ — 1 = 2023 .

1- ——
[ x|

Har je tpoyrao ABC. Han meroBum crpanuniama AC u BC ca cnospHe
CTpaHe Cy KOHCTPYHCAHH jeHaKocTpaHn4Hu TpoyriioBu ACM n BCN.
Hoxaxu ma je AN = BM.

7. PA3PE]L

AKo je n npupoaan 0poj, oapean 30Up CBUX pelliekha HEjeTHAUNHE
2 <4 n-2023 <

Y tpoyrimy ABC, nate cy ctpanune AB, BC kao u Bucuna BB' 3 Temena
B, tako ma je AB=20cm, BC=15cmu BB'=12 cm. Onpeaun £ABC.

IlITta je Behe: 2% wmm 3%

Onpenu MoBpIIMHY Tparie3a unje ocHoBuIle ¢y 30 cm u 16 cm, a kparu
13cmu 15 cm.

Ckyn A camgpxu 2023 mpou3BoJbHA U pa3IMInTa IPUPOIHA Opoja.
Jokaxu na mely enementuma ckyna A noctoju 6ap 338 OpojeBa umja je
pasiuka aespuBa ca 6.



86.

87.
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8. PA3PE/I

On xBazpa oJ TUTacTEeIMHA Yhje ¢y uBHIle 6 cm, 9 cmu 16 cm
HanpasJbeHe cy (0e3 ocTaTKa MaTepHjajia) YeTHPH jeHAKE KOLKeE.
Konnko HajMame KBaJpaTHUX [IEHTUMETapa KapToHa Tpeba, 1a Ou ce Te
KOIIKE CITaKOBaJIC Y YETHPH KapTOHCKE KYTHj€ ca MOKJIONIeM?

Kommko 11e7100pojHUX pelemha nMa HejeTHaunHa X + | x—3] <2023?

Komka umja je uBuma 13 cm ucedena je Ha 2023 Mame KOIKE 9Hje Cy
usuie 1 cm, 2 cm u 3 cm. Konmko uma korku uuje cy uBuiie 1 cm, 2 cm
u 3 cm?

Onpenu 6ap jemTHO pelieHkhe jeTHAYNHE
x + 2023 N x + 2022 N x+2021+ x + 2020
23 —x 22 — x 21 —x 20 — x

Jar je Tpoyrao ABC umja crpanuna BC uma nyxuny 24. [Ipasa p,kxoja je
napanenHa ca BC, npecena crpanune AB u AC penom y Taukama D u E.

Oppenu nyxuny nyxu DE, ako npasa p nenu tpoyrao ABC Ha 1Ba nena
jeIHaKMX MOBPIIHHA.

TR
j\b

25



91.

92.

93.

94.

95.

96.

26

[TPUIIPEMHUA 3AJALIA
3A OKPY>XXHO TAKMHNYELE
11.03.2023,

3. PA3PE/JL

30up aBa TpoundpeHa npupoaHa Opoja jeanak je 345. Konuku he 6utn
30mp ako ce:

a) jeman cabupak moeha 3a 36, a npyru cabupak noseha 3a 47;

0) jenan cabupak noseha 3a 36, a npyru cabupax ymamu 3a 47;

B) jemaH cabupak ymamu 3a 36, a Ipyru cabupak yMamu 3a 47.

JBe yokonaze u ter og 200 rpama nmajy Macy Kao 3 4OKOJIaae U TeT OJ
120 rpama. Konuka je maca 5 gyokonazna? OGjacHu peleme.

JlomyHr Maru9H# KBapat Ha cianu (JIeBO).

10 8

Komuko ce 1y»H, TpoyrioBa, OIITPUX, IPABUX U TYIUX YIIIOBa MOXKE
YOUHTH Ha CIIULU (JECHO)?

Pacnonaxxemo ca 4 kytuje. Y Tpu KyTHje HaJIa3Hl ce OJIOBKE, a YETBPTA je
npasHa. Kaga ce u3 mpBe KyTuje y ueTBpTy npebamu 17 onoBKy, U3 Apyre
y 9eTBpTY npedarm 26 o10BKHU U u3 Tpehe npedary y 4eTBpTy 35
0JIOBKH, OHZa he y cBe ueTnpu KyTHje OUTH jemHak O0poj oioBku. Komrko
je oJoBaka OMJIO Ha TMOYETKY Y CBaKoj oJ KyTuja?

4. PA3PE]]

Peum jemnaumny: (x + 1) + (x +2) + ... + (x + 14) = 2023.
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105.

Kmura mma 123 ctpanune. JIena je nmpBor qaHa mpodnTaia BUmie o 35, a
JIpyTror AaHa Buire ox 46 crpanura. Komnko HajBuie crpanuia je Jlean
ocrajo aa rnpouurta tpeher pana’?

ITo3naro je ma je a — b + ¢ = 2023. U3pauyHaj a — b + ¢, ako ce;

a) cBaku of Opojesa a, b u ¢ yBeha 3a 456;

0) cBaku o11 OpojeBa a, b u ¢ ymamu 3a 78;

B) Opoj a yBeha 3a 100, 6poj b ymamu 3a 300, a 6poj ¢ ymamu 3a 500.

Vauna uma nyxxkuny 119 m v mupuny 17 m. I'pag MaremaTtukyc uma y
IUIaHY /1a IoIuIoYa yiuiy OeToHCKUM Iutodama. Ha pacnonaramy umajy
JIBE BpCTE KBaApaTHuX Iuoya. [lpBe cy numensuja 25 cm x 25 cm u
umMajy ueny on 50 auHapa mo komany. Jpyre mioue cy auMensuja 17 x
17 cm u umajy 1ieHy 32 muHapa 1mo komamay. 3a Koje miode he ce
ofpenenuTH rpax Matematukyc, Bogehu padyHa Ja TPOILIKOBH OYAy IITO
Mamu?

Axo Anka nokiionu bpanku 34 canseta, oHaa he o0e mmaTu jegHak O6poj
canBeta. Ako bpanka nokinonu Auku 34 canserta, oHza he AHKa UMaTH
TpH myTa BuIme canseta ox bpanke. Komnko canseta mva AHKa, a
Konuko bpanka?

5. PA3PE]L

VrioBu o ¥ B Cy KOMIUIEMEHTHH, & YIJIOBH B MY CYIUIEMEHTHH.
Onpenu yrnose o, Buy ako je oo+ y=200°.

30up pasznomaka x u y je 0,5, a ibUX0Ba pa3inuka je g . Hoxaxwu na je

opoj n=3-x+6-y+ 2023 nesmus ca 45.
Konuko pemema y ckyny N, uma jegaaunsa 3x +y -y = 817

Oppenu HajMamkU U HajBehn TpouudpeHu nprupoaaH 0poj Koju mpu
Jebemy ca 2, 3,4, 5 u 6 najy ocrarak 1. Konmko nma takBux
TpormdpeHnx opojena?

Ha npaBoj p mate cy penom tauke A, B u S takse naje AB=3 cmu
AS=AB+BS=5cm.

a) Haupraj kBagpatr ABCD.

0) Hampraj kBagpat A;B,C,D; xoju je eHTpaiHO CUMETpUYaH ca
kBagparoM ABCD, ako je rieHTap cHMeTpHje Tadka S.
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6. PA3PE]L

CumeTpane yHyTpamsux yriiosa Tpoyria ABC cexy ce y Tauku S.
Hoxaxwu ma cy yriosu ZASB, Z/BSC u ZCSA Ty yriioBH.

36up aBa panroHaiHA Opoja % u % je 1,111111..., a muxoBa

pasnuka je 0,5. Onpenu npupoane 6pojese a, b, ¢ u d, ako je
H34 (a, b))=1u H3/ (¢, d) = 1.

VY tpoyrny ABC, na ctpanuuu BC nata je Tauka M takBa aa je AM
HopmaiHo Ha BC. Konctpyucaru tpoyrao ABC, ako je AB =6 cm,
AM=4cmuAC=7cm.

Ckyn S canpsxku 2023 paznnunta npocta Opoja.

a) Jla mm y ckymy S moctoju 2022 6poja TakBa aa je ’UXOB 30Up U
HBUXOBa Pa3iiuKa CII0KEH Opoj.

0) Jloxaxwu ma mocToju cKyIt M KOjH je IOJACKYI CKyTa S, TakaB Ja CKYIT
M canpxu 6ap 51 6poj ca ocoOmHOM, Ia je pa3auKa cBaka JIBa O BbHX
nespuBa ca 100.

V¥ jemnaxokpakoM tparne3dy ABCD mujaronane AC u BD cy cumerpaie
yrioBa Ha Behoj ocHoBuLM Tpamne3a. OQpeAnTH YIIOBE U CTPaHUIE
Tparesa, ako je ooum Tpane3a 100 cm, a jegHa OCHOBHIIA je J1Ba IMyTa
Beha ox apyre.

7. PA3PE/JL

Jatu cy momuaomu A(x) =ax’+ bx*+ ex’ u B(x)=ax’+ bx+c.Ca
A(x) 1 B(x) 03HauMMO BpeTHOCT MOJMHOMA y Tauku x. Ako je x = 0, oHza
je B(x) =3. Ako je x =1, ouzma je A(x) =6. Akoje x =-1, oHna je

A(x) + B(x) = 8. Onpenu OpojeBe a, b 1 ¢ v U3pavyHaj KOJIHUKO je

A(x) — B(x), ako je x =2.

YV mpaBoyraoanky ABCD mpaBa p cagpku Tauky A, HOpMaJlHa je Ha
mujaronainy BD u ceue crpanuny CD y tauku E. Ha ctpanunu AB narta
je tauka F, Tako ma je nyx EF mapanenna ca crpanumom BC. Axo xyx
EF nujaronany BD ceue y Tauku G, onza je AG HopmanHo Ha BE.
Jokaxu.
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Y tpouudpenom 6pojy n cBe mudpe cy pazmmaute. Onpean Hajehn
Tpoumdper 6poj 1, Takas xa je 6poj 6" + 7" + 8"+ 9" nemus ca 10?

Bukrop, Mapko u Anexcangap Tpeba na moaene 2023 auHapa, Tako aa
CBaKo o7 BUX A00Hje Oap jenan nuHap. Ha KOMWKO HaYMHA TO MOTY
ypaautu?

VY mpaBoyriioM TPOYTITy 3a MEepHE OpPOjeBH MOJYIIPEYHHKA OMHUCAHOT
KpyTa R ¥ YIIUCAHOT KpyTa 7 Baku penanuja R : r =5 : 2. Oapennt KOINKo
jea:b:c raecyamubxkarere, a c XUIOTEHY3a TOT IPABOYIJIOT TPOYTIIA.

8. PA3PE]]

YV kBaapaTHO] MPEXKH YHja je CTpaHHIla jeaHaka 1, 1art je Hu3 of n
tdurypa (n € N). IlpBe geTnpu Gpurype y HU3Y Jare cy Ha HapeIHOj
coui.  a) M3padyHaj MOBPIIWHE IPBE YSTUPH GUTYPE Y HU3Y.

6) Komnmka je mopmuHa 23. durype y HU3Y?

B) U3pasu nospumny P, n-te ¢purype y Hu3y y 3aBUCHOCTH 0 1?

r) W3pasu 30up mopmuHa 1 GUTYpa Yy TOM HU3Y Y 3aBUCHOCTH Of /17

Har je kBagpat ABCD y kome je M je cpenumte ctpanuue AD, a N

cpenure crpanune CD. ly:xu BN u CM ceky ce y Tauku P. Onpenu
00WM W TTOBPIIMHY KBaJipaTa, aKko je MmoBpimuHa Tpoyria BMP jemnaka
30.

Y KOM OZHOCY C€ CeKy BUCHHE ITPABHIIHE jeIHAKOMBHUHE TPOCTPAHE
nupamuzae?

VY tpoyrny ABC, mepHu OpojeBu cTpaHulia U MEPHH OpOj TOBPILIMHE CY
npupoaau Opojesu. Onpeautn crpanuily AC u nmoBpmwuHy P, ako je
AB =6 u BC = 5. Konuko uma pemema?

Konmko nma gecerorudpeHnX MpUPOIHUX OpojeBa KO KOjUX je
nmpon3Boa nudapa Mamu o 47
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[TPUIIPEMHUA 3AJALIA
3A IPPKABHO TAKMUYEBE
06. 05. 2023,

3. PA3PE/JL

Konmko nma TpormdpeHuX MpUpoIHUX OpojeBa 9dju IPor3BoI Iudapa
je 6?

Jeumdpyj cabupame: AAA + AA + A = ABC. Konuko uma pemema?

KoncTpynin Maruaay KBaIpart, Tako Jia je 30up OpojeBa 1mo
XOpHU30HTaJaMa, BepTUKajlamMa U JujaroHainama jefaHak 333,
a CBH €JIEMEHTH MarmYHOT KBaJIpaTa Cy pa3jIHIuTH HeNapHH
OpUPOAHHU OpOjeBH.

KBazpar u Tpoyrao Ha CIIMIIM UMajy jeJHaKe
obume. Konmku je o6um 1iese gpurype (KyTo
00o0jeHe) ako CTpaHMLA KBaJpaTa UMa IyKUHY
6 cm?

Bianma, Haga u Jarona 3ajenno umajy 124 romume.
Konuko roguna nma cBako ol BuX, ako je Hama

nMmana 11 roguna, kana je Bnaga mmao 13 roauna,

a Jarona 4 rogune.

4. PA3PE]]

Konurko nma uerBopounppeHux NpupoaHux OpojeBa Yiju NPOU3BOA
mudapa je 8, a 30up nudapa je Henapan 6poj?

Axo je A - BA - BA = 2023, konuko je AB - BA?

Onpeny HajMamky MPUPOIAH OPOj X, TAKO Ja JaTH KBaJpar MOoCTaHe
MarnyHH.

34
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Tpu monepa 3a 4 mana okpede 5 cranoBa. Koimko cranosa he okpeanTu
7 monepa 3a 12 nana?

[IpaBoyraonuk je moaesbeH Ha 6 kBajgpara. Oapenn oOUM U MOBPILUHY
IPaBOYTAOHHKA, AKO je MOBpIIMHA 000jeHOr KBajpaTa jenHaka 9 cm’,

5. PA3PE]]

Konuko nma noundpenux cnoxxeneHux Opojesa, unju je 30up mnudapa
npocT 6poj?

" 77 9

IIIta je Behe TH
2023 22254

Yrn0BU O U 3 Cy CYIUIEMEHTHH, a YIJIOBH [3 M Y Cy KOMIZIEMEHTHH.
Wspauynaj yriose a, B u 'y, ako je y+a = 111°

Jara je jennauuna p g -r + 3-p-g + 2-p=52.

Onpenu 6poj A — B, ako je A Opoj peliema aare jeIHaYnHe y CKYITy
pUPOHUX OpojeBa, a B Opoj pemiema naTe jefHaunHE Y CKYITy IPOCTUX
OpojeBa.

Harjeckyn A={1,2,..,2021, 2022, 2023 }. [locToje 11 MOJACKYIIOBU
By, B,, ..., B; naror ckyna A, Taksu aa je B; U B, U ... U B; = A; nipecek
Ma Koja J1Ba oj] ckyrosa By, B,, ..., B; je npasan ckyn u 30up enemeHaTa
y cBakoM oJ1 ckymoBa By, By, ..., B; jemnak. Ako mocroje, HaBeau jeqaH
on Moryhux npumMepa TakBux ckymosa By, B, ..., Bs.

6. PA3PE]L

Tpu monepa 3a 4 mana okpede 5 cranoBa. Koimko cranosa he okpeanTu
7 monepa 3a 12 mana? 3a xkonuko gana he 24 monepa okpeuntn 60
cranoBa? Kommko Mosepa Tpeba anrakoBaTH na Ou 3a 12 mana
oKkpeury 45 ctaHoBa?
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Jar je nejenrakokpaku Tpare3 ABCD. Heka cy M u N cpemuimira
ocHosuuia AB u CD Tparne3a u Heka je ay>x MN jenHaka nmoaypasiuiu
OCHOBHIIA Tpare3a. M3pauyHaj 30up yriioBa Ha Mamk0j CHOBHUIIM Tparesa.

Onpenu cBe aBonmdpeHe Opojese koju cy 7 myta Behu o1 30upa cBOjuxX
mudapa.

VY jennakokpakom tpoyriy tpoyriy ABC, AB=BC, ZABC=108°wu
cumetpaia yria ZCAB ceue ctpannuny BC y Tauku K. M3pauynaj myx
AC, axo je AB + KC =2023.

Bpojeru ox 1 mo 1000 (3aksbyuno ca 1000) ucriucanu cy peioM 1mo
kpyxuauiy. [logeBmm ox 1 mpenpTaBaMo CBaku MeTHAECTH OPO]

(1, 16, 31, 46,...) mpu yemy Ipy TOHOBHUM OOMIIacMa Kpy>KHHUIIE Beh
mperpTane OpojeBe MOHOBO ypadyHaBamo (TipernpraBamo). Komnko he
OpojeBa, Ha OBaj HAYMH TIPEIPTaBama, OCTATH HETPEI[PTAHO?

7. PA3PE]L

36up mommHoMa A(x) u B(x) je momuaom A(x) + B(x) = 2x* + 4x, a
IHUXO0BA pasiivka je monumaoM A(x) — B(x) = 6.

a) Oppenu monuHOM A(X) - B(x).

0) Pemu jegnaunny A(x) - B(x) = 0.

[omynpeyHnk Kpy>KHHUIIE OMMUCAHE OKO MPABIIIHOT OCMOYTHA je § cm.
W3pauyHaj OBpIIMHY MPABHITHOT OCMOYTJIA.

VY nyBayKoM OpKeCTpy My3W4apH Cy Ha mapaau Oy IOCTPOjeHH y
KBaJpaTHOM 00NMKY (7 peoBa ca mmo n Mysudapa). [lotom ce opkectap y
MCTOM CacTaBy MPECTPOjH NPABOYTraoHy KOHPHUTYpalLHjy, TaKO IITO je
nosehan O6poj pemoBa 3a 5, a y cBakoM pefy je oreT Ouo jenHak 0poj
Mmy3udapa. Oapenu KOJIHMKO je My3udapa OUIIo y TOM OPKECTPY H Kako je
n3rienana popmaluja OpKecTpa mpe U mocie MpecTpojaBama.

Jart je jennakoctpannunu Tpoyrao ABC u Ha nyky BC kpyxHuUIe
ommcaHe OKo Tpoyria Tauka M. Jlokaxu na je AM = BM + CM.

ITayk ce kpehe Mo Tpo30pCKOj pemeTKH Koja je y 00Ky KBaapaTHE
Mpexe muMeHsnja 4 X 4. [layk mona3u u3 JeBOT JOWET YIIa PEIIeTKE 1
KpeTame nayka je nMpaBoJIMHIjCKO, KOpaK Mo KOpak, 0]l YBopa JI0 4Bopa
peleTke, alii YBEeK JIECHO WM TOpe, P YeMy je IHJb J1a YXBATH MYBY
KOja ce HaJa3| y JIECHOM TOpPHEM YIITy pelieTKe.

a) Konmko HajMame Kopaka Tpebda mayky 1o musba’?

0) Ha xonmnko pa3nuuuTiX HaYMHA MOXKE MayK cTUhu 10 MyBe?
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8. PA3PE/I

Komka umja je uBuma 10 cm mpecedeHa je ca paBHH Koja je 011 TPH HBHUIIE
ca 3ajeTHIYKUM TeMeHOM A ojceria nyxu AM, AN u AP jennake
Iy’)KHHE. AKO je OJTHOC 3allpeMHuHa 100ujeHuX fenoBa kKorke 371 : 4,
OJIpeIUTH Pa3JINKy MOBPIIMHA THX JEJ0Ba.

Ha crony ce nanaze maremaruuke kiwure, Cphas je y3eo TpehuHy Kibura
1 jOlI jeHy KIBUTY. Biaga je y3eo TpehuHy mpeocTaanx KiUra 1 jOIr
nBe kure. [lepa je yzeo TpehnHy npeocTanux KibHUra v joil TpH KibUre.
Bojan je yzeo TpehuHy npeoctanux Kibura u jou yetupu kmure. Ha
croi je octano jorr 10 kmura. Kommko Kiura je 6o Ha CTOTY U
KOJIMKO KIbUTA j€ y3€0 CBaKH O]l MaTeMaTruiapa’?

VY modyKpyr MoJynpedHHKa # YIHCaH je MPaBOyTraoHHK, Yija Cy J1Ba
TEMEHa Ha PEYHUKY Kpyra a Ipyra JBa Ha Kpy>XHuu. Onpean o0um
NpaBOYraoHWKa KOju MMa HajBehy MoBpILIMHY.

30up nudapa 6poja 72023 je a. 30up nudapa 6poja a jenHak je 6pojy b,
a 30up nudapa opoja b jenHak je Opojy c¢. Onpenutn 6poj c.

Onpenuru cBe Tpouudpene Opojese abc , unje cy cBe mudpe pasauuTe
0J1 HyJIe, aK0 3a BeroBe Mudpe a, b U ¢ BaXH jenHakocT ¢ + b +c¢c=9 u
Hejenuakoct 9a” + 9b* + 9¢* — 6abe < @’ + b’ + ¢

L

<Y
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PEBUJAJTHO MATEMATHUYKO
TAKMUNYEBE
CPbUJA MUCJIN! CPBAJA PEIIIABA!

27.-28. MAJ 2023.
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KATETOPUJA 1.
JIELIA TIPEJIIIKOJICKOT V3PACTA

151. Konuko kpyrosa ce Hajla3u Ha CIULU?

152. Koauko KOIIKY BUIWII HA CIIUIHA?

153. Konmko IONTH ce HaJla3W HA CIUIM U3HAJ TIJ1aBe JTUHUje?

154. Konmko TpoyriioBa ce Hajla3u Ha CIWIM UCIIOJ IUIaBe JUHUje?

155. Komuxko pasmuuurtux cnosa canapxu peds MATEMATUKA?

KATEI'OPUJA 2.
YUEHUIIN 1. PASPEJIA OCHOBHE HIKOJIE

156. Pemwa uma 11 roguna. Bberosa cectpa Jbuspa je on mera crapuja 7
roanHa. Koanko roquaa uma Jbuspa?

157. Kygap je 3a y)kuHy numnpemuo 6 1moJsba Mieka. Mel)yTum Ha yXKuHY
je nonuto netHaectopo aerne. Komuko jomr mosba Miteka KyBap
Tpeba xa nmunpemu?

36



158. Komnmko u3Hocu 30up Opoja KpyroBa u Opoja KOIIKUA Ha HAPEIHO]
ciumu?

159. 3a xonuko je HajMamu ABoIM(peHu O0poj Behu ox HajBeher
jenHouudpenor 6poja?

160. Tpwu koke cy cuene 15 jaja. Jenna xoka je cHena 5 jaja , a gpyra 6
jaja. Komuko jaja je cHena tpeha xoka?

KATEI'OPUJA 3.
YUYEHUILU 2. PASPEJJA OCHOBHE HIKOJIE

161. Ha xumoapomy gaHac Cy Ha MporpaMy 4YeTUPU TpKe. Y CBaKoOj
Tpuu y4dectByje 9 koma. Konnko koma he ce ykynHo TakMuautu?

162. Mupa uma 48 dotorpacduja u Tpeda 1a UX paBHOMEPHO PacIopen
y 4 anbyma. Konuko ¢ortorpaduja he butu y cBakom anoymy?

163. V tpu kyruje Hukona uma 40 ayruha. Y npBoj kytuju uma 6
aytuha, a y 1pyroj KyTuju 3 myTa Buie ayruha Hero y mpBoj.
Komuko ayruha Hukona uma y tpehoj kyruju?
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164. V kBampaTHO] MpEXH YHja je cTpaHuIa 1 cm, qaTa je u3IomMbeHa
nuHuja (Buau cuky). Konmuka je my>xuHa u3J10MJbeHE JIMHA]E?

165. TeneBu3MjCKU MPEHOC BATEPIIOIO YTAaKMHUIIE je TToueo y 17 yacoBa
1 33 MuHyTa, a 3aBpiro ce y 18 yacosa u 28 munyrta. Konmko
MHUHYTA j€ Tpajao Taj TEJIEBU3H]jCKH MPEeHoC?

KATEI'OPUJA 4.
YUEHUIIN 3. PASPEJIA OCHOBHE HIKOJIE

166. M3pauyHaj 6poj koju je 6 myTa MamH oj Opoja 876.
167. enunan je 6poj 7, a konuaHuk 89. Onpenut 1ebeHUK.

168. Csaku o 5 6epaua manune HabOpao je no 138 kg manuna. Konuko
JOII KujiorpamMa MaJiInHa Tpeda /1a Habepe cBaKo O]l lbUX Ja Ou CBH
3ajeqHo HaOpamu 1 ToHy ManuHe?

169. Mapko je 3acmao 26. maja 2023. rogune y 22 yaca u 22 MUHYTa, a
npoOyano ce 27. maja 2023. ronune y 8 yacoBa U 8 MUHYTA.
Konuko munyta je cnaBao Mapko?

170. TIpaBoyronuk umju je ooum 96 cm, ca JBe Mpase je MoJe/heH Ha
TpH jeaHaka (moayaapHa) kBaapara. Konwku je 00uM cBakor o
TUX KBajpara?
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KATEI'OPUJA 5.
YYEHUILN 4. PASPEJJA OCHOBHE HIKOJIE

171. Onpenu 36up 6pojeBa 1 234 u 5 678.

172. W3pauynaj koauko quHapa he 1o0uTh cBaka o1 9 neBojuuIia ako
Tpeba Ha jeTHaKe aenoBe Aa mojene 3 456 nuHapa..

173. Onpenu jeqHy 4eTBPTUHY MPou3Boia OpojeBa 346 u 82.
174. W3pauyHaj 3anpeMuHy KOLKe 4Hja je moBpumiaa 150 cm?.

175. Tlox cBedaHe cajie y IIKOJIM j€ IPaBOYTraoHOT oOynKa ayxune 20 m,
u mmpuHe 15 m. Cany Tpeba nomiodatu KBaJpaTHUM Iulo4ama
mumensnja 20 cm x 20 cm, ymja je nena 100 nuHapa no komamy.
Konuko komiTajy mimode kojuMma Tpeda MoriovyaT Ty cary?

KATEI'OPUJA 6.
YUEHUIIN 5. PASPEJIA OCHOBHE HIKOJIE

176. Komnmko eneMeHata nMa mpecek ckymnoBa A u B, ako je A= { 1, 2,
3,4,5,6,7,8,9,10,11} uB={15,14,13,12,11, 10,9, 8,7 }?

177. Oppenu BpeAHOCT U3pasa ( 3 - i -2+ 6,5) : % .

178. Komuku je 30up KOJIMYHUKA U OCTAaTKa MpHU Aesbemy Opoja 2023 ca
67?

179. Kommko nyxu ce MOXKe U30pojaTu Ha HApEIHO) CIULH?

—0 ® ® o ®
A B C D E

180. VYrnoBu o 1 B Cy KOMIUIEMEHTHH, a YIJIOBH [3 ¥ Y CYIUIEMEHTHH. 3a
KOJIMKO CTENeHH je yrao y Behu of yria .
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KATEI'OPUJA 7.
YYEHUILMU 6. PASPEJJA OCHOBHE IIKOJIE

181. Wspauynaj BpemHocT u3pasza; (—7) +8 + (-9) + | 10— (-11) |.
182. V¥V tpoyrny ABC, ZABC =54° u ZBCA = 65°. Onpenu LCAB.

183. ®dabpuka gyokomnane ,,Coxo lItapk* u3 beorpana, usmely ocranux,
IIPOU3BOJM U YOKOJIAJE ca JIEIHUKOM. Y yokonaau ox 200 rpama,
Maca JienrHuka y je 24%. Konmko kunorpama senrauka tpeba na
HabaBu (habpuka na 6u mpoussena 1000 kumorpama yokomazae?

184. V kBapaTHO] MpEXH YHja je cTpaHuIa 1 cm, JaT je 4eTBOpOyrao
ABCD (Bunu Hapeany ciauky). Oapeny IoBpIIMHY 1aTOT
YEeTBOPOYTJIA.

[————
Pd
L~

B

185. 306up n y3acronHux mnenux opojesa je 2023. Onpeau Hajehy
MoTryhy BpeIHOCT 7.

KATEI'OPUJA 8.
YUYEHUILMU 7. PASPEJJA OCHOBHE IIKOJIE

186. VY rpahesunckom npexnysehy ,,I'pena“ u3z Basbea mect majctopa
casujajy jeHy 3rpamay 3a 32 maHa. 3a KOJUKO JaHa O UCTY 3rpaay
caszugano 8 majctopa?

187. IlpaBuiHu MHOroyrao uma 18 crtpanuna. Onpeau KOJMKO CTENEHU
¥Ma je/laH HEeroB YHYTPAIIbHU YTao.
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188.

189.

190.

191.

192.

193.

194.

195.

196.

7 ,l0
. 3"-3
W3pauyHaj BpeIHOCT U3pasa: .
12 45
3.3
Onpeny mpowu3BOJI CBUX pENICHA jeTHAUYNHE x* = 16x.

Oko jemnakokpaxor Tpoyriia ABC unja je ocHoBunia AB =48 cm, a
kpau AC = BC = 30 cm ommcad je kpyr. Konuku je momynpedHuk
TOT Kpyra?

KATEI'OPUJA 9.

YUEHUIIN 8. PASPEJIA OCHOBHE HIKOJIE

IMoBpiunHa Korke je 294 cm’. U3padyHaj 3apeMuHy KOLIKe.

. x—1 2x x+3
Pemn HejenHaunny - < 3 <

OpojeBa KojH Cy pelemha JaTe HejeqHaunHe?

. Konmuko nma nenux

OcHoBa nupamuze je kBaapat unja je crpanuna 10 cm. M3padyHaj
MOBPIIMHY TUPaMUJIE, aKO j€ ’heHa BUCHHA jeHaka 12 cm.

Ha nBe nmonuue nanasu ce 100 kwura. Ako ca rmpBe MoJuie
y3MEMO TIOJIOBUHY KEHHTa, a ca ApyTe MoJulle ABe TpehuHe K\bura,
y3enu cMo ykymHo 60 kmura. Konmko je kibura Ousao Ha MpBoj
ITOJIAL ?

I'padux bynkumje y =xx +n cagpxu tTauky M (5, 3) u ipecerna y

ocy y Tauku N (0, 6). Oapeny ynajbeHOCT KOOPAMHATHOT TIOYETKA
ol rpaduka Te GpyHKIHje.

KATEI'OPHJA 10.
YUYEHUIIN 1. PASPEIA CPEILE HIKOJIE

[Tpu npxewy kade, kada ryou 12% cpoje mace. Konmko tpedba
KUJiorpama cBexe kade, 1a 6u ce noomio 44 kg npxxene kade?
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197.

198.

199.

200.

201.

202.

203.

204.

205.

206.

207.

42

YHyTpanmu yriioBU Tpoyria ojgHoce ce kao 3 : 2 : 7. 3pauyHaj
pas3nuKy HajBeher 1 HajMamer yria oBOT TpOoyrJa.

Bpoj 60 je nanmcan kao 30up aABa Opoja, Tako aa Behu O6poj
MOJIeJhEH Ca MAamkbHUM JIaje KOJIMYHUK 2 U ocTarak 3. M3pauyHaj
Mamwu 0poj.

Cenka JoBeka BucoKor 1,8 m qyrauka je 4 m, Komnmko je BUCOKO
JPBO, aKO je Ay)XKMHa ceHke apeera 20 m?

2 3
|x=3|-1  |x=3]+2

BPEIHOCTH LIET00POjHUX pelleHha HejeTHAunHE.

Pemu nejeqnaunny <0 wu oapenu 30up

KATEI'OPAUJA 11.
YUYEHUIIU 2. PASPEJIA CPE/JIBGE HIKOJIE

=1, M3padyHaj BpeAHOCT u3paza 1+ i+ PP+

Axo je i
Oxpeu mpousBox peurea jexnadnse (log, x)* — 3 =2 log, x.
W3zpauyHaj 30up 11e100pOjHHUX pelieha HejeqHaYNHe

2 x2 —-3x < 1 .

Onpenu Bpensoct u3pasa 10 (cos’ 30° — sin*30°).

Onpenu 306up kKyOOBa pemiema jeqaadnde x(x — 1)(x + 1)(x + 2) =
24 K0ja HUCY peajHa.

KATEI'OPUJA 12.
YUYEHUIU 3.PASPEJJA CPEJBE LIKOJIE

AKo je 3ampemuHa Jionte 9727, KoIuKa je 1y>KWHA BEeHOT
MOJTyNpeyHuKa’?

Wzpauynaj 36up npBux 100 HemapHUX NpUpOIHUX OpojeBa.



208.

2009.

210.

211.

212.

213.

214.

215.

3anpeMuHa MPaBHIIHOT TeTpaeapa je 27\/? . U3pauynaj Bucuny

TeTpaeapa.

Hyx AB, A (1,3)u B (-1, 5) je npeunuxk kpyra k. Axo je C (p, q)
IEHTap Kpyra k, a r MOJyMpEeuHUK Kpyra k, u3padyHaj BPEIHOCT
n3paszap +q-— P

Opnpeau npupoaH 6poj n akoie 14 4 44 4 L 1023
P pup poj n, J ) ;T =

KATEI'OPUJA 13.
YUYEHUIIN 4. PASPEJIA CPEABE HIKOJIE

Konuko numa npupoaaux OpojeBa 3a koje je nedhuHucana GpyHkIimja

2
5x — x
Y=ul 2 o q !
x“—6x+9

. 3tgx
. lim —
N3pauyHa) x—o sinx.

Ha maxoBckoM TypHUPY CBaKH IAXHCTa UTPa ca CBAKHUM I10 jeIHY
naptujy. Omurpano je ykynHo 120 maptuja. Konuko maxucra je
Y4E€CTBOBAJIO HA TOM TYPHUPY?

BepoBartHoha na ce cirygajuum n360pom jemaHor o opojesa 1, 2, 3,
..., 2023 u3abepe O6poj nesbuB ca 7 je p. 3pauyHaj BpeAHOCT
u3paza 578p.

[lIrammapuja BasseBo npuHT 13 BaskeBa nocenyje (kao ocratak
MaTepHjaia) BeIMKy KOJUYMHY KBaJpaTHUX KapToHa AuMeH3uja 30
cm X 30 cm. IIpousBohay ManuHa >keIu Ja mTaMIapuja oj] TUX
KapTOHA HampaBu KyTHje (0e3 MOKIIOINIA) 3a MaKOBake U MPOJIajy
MajHa ¥ UMa 3aXTeB Jla KyTHje uMajy HajBehy Moryhy
3anpemuny. Konrko kyOHHX 1IeHTHUMeTapa je Hajseha moryha
3arpeMuHa jeTHe TakBe KyTuje?
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216.

217.

218.

219.

220.
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KATEI'OPUJA 14.
YUYECHUIN O 9 10 99 TOJJNUHA

®dabpuka cokona ,,Payx‘ u3 KorespeBe mpon3Bou COK O] BUIITHE
3a JIelly U jeIHO MaKoBame CoKa MMa 3anpemMuny 1,25 nenumurapa.
Kommko ce HajBuUIIe TAKBUX MAKOBaka COKA MOXKE HAITYHUTH U3
UcTepHe y 00JMUKY KBaJpa yHja je Ay)KuHa 4 m, muprHa 3 m
BHCHHA 2 m?

VY ¢abpuuum nocyha ,,Meranan™ u3 'opmer Munanosua 3 majcropa
3a 4 cara Hanpase 50 BUCOKOKBAIUTETHUX nocyna. Konnko nocyna
he nanpaBuTu 7 Majctopa 3a 6 catu?

3a yuyeHuKke OCHOBHUX IKoJia y CpOuju HEOITXOIHO j€ OIITaMIIaTH
150 yi6enuka. @onnanuja Anex Kasuuh je 1o cama 'y
eJIEKTPOHCKO] hopmu o6jaBuina 111 HeonmxoHUX yOEHUKA 32
OCHOBHY 1koy. Konmko mporienara of ykymHor 0poja moTpeOHux
yIIOCHMKA 32 OCHOBHY IIIKOJIY TPEHYTHO IMOKPHUBAjy OeCIiiIaTHH
ynoenuru @onnanuje Anek Kapuuh?

[Ipenysehe ,,bruct® u3 BasbeBa 300r Ap>kaBHOT Mpa3HUKA HHjeE
pamwio 1. u 2. maja, a 3. Maja je npousseno 111 nehu; 4. maja 113
nehu u cBakor cieaeher qaHa 3a qe nehu BUIE HETO PETXOAHOT
nana. Konuko he mehu npoussectu npenysehe ,,bauct® y Toxy
Maja Meceua Maremaruke (3aksby4uHo ca 31.05.)?

Komnanuja ,,Aqua Casa“ u3 beorpana onpema cBoj mpoiajHu
nenTap. [lox nmpojajHOT IIEHTpa j€ MpaBOyraoHOT 00JIMKa, TY)KHHE
25 m u mmpuHe 16 m. HeonxoaHO je MOCIIOBHM LIEHTap MOILIOYaTH
iodama kBajipatHor oonmka 20 cm x 20 cm. Ako jeqHa rioda
xomra 100 ntuHapa KOJMKO KOMITaHUjH ,,Aqua Casa‘“ Tpeba HOBIIa
3a Ha0aBKy rmioya?



TMODAHTOBO
MATEMATUYKO TAKMWUYERKE
12. 08. 2023.
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221.

222.

223.

224.

225.

226.

3. PA3PE/]L

bpojesu 5,6,7,8,9,10,11,12,13 cy eneMeHTH MarngHor KBajapara
(3x3). Kapakrepuctudnu 30up TOT MaruyHOT KBajpara je
(3a0KpY>KH Ta4aH OJrOBOP):

A) 24 B) 25 B) 26 I)27 10 28.

Munan he 3a 28 roguHa UMaTH TpH ITyTa BHIIIE TOJMHA HETO Cajia.
Munasn caga uMa (3a0KpyH TayaH OATOBOP):

A) 13 B) 14 B) 15 )16 m 17
TOJUHA.

30up Tpu y3acTorHa npupoHa opoja je 345. Hajehu on wux je
(3a0Kpy’kH Ta4yaH OJArOBOP):

A) 112 B) 114 B) 116 ) 118 J0) 120.

Bpoj npaBux yrioBa Ha aToj CIUIM j€ (3a0KPYXKH TauaH OATOBOD):

A)4 B)9 B) 20 T)36 T0) 45.

Opnpenu cBa peliema MaTeMaTHIKOT pedyca * + ** + *** = 113

MPUKAKH MTOCTYTIAK.

4. PA3PE]]

[ToBpmmHa TpaBOyraoHWKa je 48cm?, a merose CTpaHHUIE Cy
U3pakeHe MPUPOJHUM OpojeBHMa. bpoj TakBUX MpaBOyraoHUKa je
(3a0KpY’KH Ta4aH OJrOBOP):

A)3 B) 4 B)5 )8 10 10.

(Cmarpamo 11a cy mpaBOYraoHHK Ca CTpaHMIIaMa 2¢cm ¥ Scm 1
IIPaBOYTaOHMK ca CTpaHHUIlaMa Scm U 2cm UCTH. )
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227.

228.

229.

230.

231.

232.

233.

48

Kwmura uma 123 ctpanune. Mapuja je npebpojana nuudpe koje cy
HEOIXO/HE 332 HyMepallijy CBUX HEMapHHUX CTPaHHIA T€ KHbUTE.
Bpoj umdapa xoje je Mapuja mobmna je (3a0KpyX U TadaH
OJITOBOP):

A) 130 B) 131 B) 128 I) 134 J0) 129.

30up ueTupHu y3acTomHa mnpupoaHa Opoja je 1250. IlpousBon
nudapa HajBeher o BUX je (3a0KPYKU Ta4aH OJTOBOP):

A)3 B)6 B)9 )12 0 15.

Kana ce cBaka crpanuna kBajpara yseha 3a 4cm, mwerosa
noBpirHa ce yeha 3a 48 cm”. CTpaHuIa TOT KBajpaTa je
(3a0Kpy’kH Ta4yaH OJArOBOP):

A) 4cm b) Scm B) 6cm I') 7cm J) 8cm.

Opnpenu cBa peliemba MaTeMaTHIKOr pedyca
* o Hk ok pAok®= 1113 ¥ mpUKaXXu TOCTYTIAK.

5. PA3PE]]

36up OpojeBa 5 u 8 (y AexagHOM OpOjeBHOM CHCTEMY) y OMHapHOM
CHCTEMY C€ 3aIucyje y 00JIMKY (3a0KpYKH Ta4aH OATOBOD):

A) 1111 b) 1001 B) 1101 I 1110 J1) 10001.

Hajmamu uyerBopouudpen mnpupogan Opoj KOju TpU JAeJbebY
cBakuM oJ1 OpojeBa 2, 3, 5 u 8 naje ocrarak 1 je (3a0KpyKH TayaH
OJITOBOP):

A) 1201 B) 1441 B) 1081 r)1061  J) 1141.

[IpaBe a u b cy mapanenne. Ha mpaBoj a mate cy 4 pasauduTte
Tadyke, a Ha MpaBoj b 3 paznuuute Tauke. bpoj mpaBHX Koje cy
onpeheHe maTuM Taykama je (3a0Kpy»KH TadaH OATOBOD):

A) 12 B) 13 B) 14 015 10 16.



234. Vxynan O6poj oca CHMETpHje Ha CBUM JaTHUM CIIMKaMa je (3a0KpYKH
TayaH OJIr0BOP):

=70V 0= {)

A) 5 B) 6 B) 7 I8 ) 9.

235. Onpenu cBe mpocte OpojeBe p 3a Koje je Moryhe CKpaTUTH pa3io-

K 12138 (IpuKaky NOCTYMAK).

6. PA3PE/L

236. Jlyx AC mogespeHa je TaukoM B Ha nmemoe oxg 6cm u 8cm. Hax
nyxuma AB u BC konctpyucanu cy kBaapatu ABDE u BCFG,
TaKo Jla ce Hajlasze ca pa3nuuuTux crpana npase AC. Tauka N je
npeceuna tauka aujaroHana AD m BE kBaapata ABDE, a Ttauka
M je mpeceuna tauka nujaroHaia BF m  GC kBagpata BCFG.
[ospimna yerBopoyriia NMCD je (3a0Kpy>Ku TadaH OJIrOBOP):

A)49cm’  B) 48cm’ B)36cm’ TI)54cm’ ) 40cm>

5 4 6 5 5 5
237. Axo je A:64 88 ) B:IS5 144 nuC= _2) 23 -7°, Tama
32 21°-10 3 7

je A+B+C jemnako (3a0KpykH TayaH OJITOBOP):

A) 186 b) 122 B) 108 I') 132 ) 2.

238. BanenTuHa je jKenena Ja WCHHIIE CBe 4deTBOpouudpene Opojee
JeJbuBe ca 9, alu Tako Ja MOXKe Jia KopucTu camo 1udpe 1, 2 u 3.
Komnuko je 6pojeBa ykynHo Hanucana BaneHTrnHa (3a0KpyXH TadaH
OJITOBOD).

A) 8 B) 12 B) 16 T) 20 T 32.

239. Ha crpanunama AB u yetBopoyrna ABCD nare cy tauke M, N, P
u Q, TakBe 1a je AM = MN = NB u CP = PQ = QD. Oxxoc noBp-
mrHa yerBopoyriioBa MNPQ u ABCD je (3aokpyku TauaH 0ATOBOD)

A)3:7 b)1:2 B)2:3 Ni:3 ) 3:5.
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240. Hat je mapanenorpam ABCD, ca Tynum yriom koj TemeHa B.

241.

242.

243.

244.

245.

50

Crpanunie AB u BC cy npoayxene npeko remeHa B. Ha wuxoBum
npoayxeruma cy aare peaom Tauke E u F tako na je BE ocHoBHITa
jemnakokpakor Tpoyria BEC wu BF ocHoBuma jemHakokpakor
tpoyria BAF. Jlokaxu na je tpoyrao FED jennakokpak (puKaxu
MOCTYTIAK).

7. PA3PE]]

Onpenu 36up pelera jexHaunte a° — 8a° + 13a—6=0wu
320KpYKU Ta4aH OJIFOBOP:

A) 4 B) 5 B) 6 ) 7 ) 8.

Yersopoyrao ABCD je ynucan y kpyr Tako aa je ZABC = 130° u
AC =CD. Ogpenutu ZACD 1 3a0KpyXKUTH TayaH OATOBOP:

A) 40° B) 50° B) 65° r) 70° D) 80°.

Mephu OpojeBu cTpaHHUIIa IPABOYTIIOT TPOYTIIA CYy MPUPOIHU
OpojeBw, a jeqHa ctpanuia je 20. Oxpeau 30up cBUX Moryhux
peliema 3a NOTYNPEYHUK Kpyra YIHCAHOT y TPOYTrao M 3a0KPYXKH
Ta4aH OATOBOD:

A) % B) % B) 1 ) % ) 2.

V npasoyriom tpoyriy ABC (ZACB = 90°), kareta BC=1u
ZABC = 15°. Uspauynaj karery AC M 3a0Kpy>KH Ta4aH OIr0BOP:

i
2 2

A) 2-43 B)3i B) )

3-43
o

Jlokaxku 1a 3a CBE IO3UTHUBHE peanHe OpojeBe x, y U z BaXKu
HEjeHAKOCT
X z 3
2 4 > 2
y +z z+x xX+y 2

Kana Baxxu jeqHakocT?



8. PA3PE]]

246. Ha ctpanunama AB, BC u AC nare cy tauke M, N u P, pegom.
ITpaBe AN, BP u CM ceky ce y jenHnoj Tauku. Tauka M nenu
crpanuily AB y onnocy AM : MB =5 : 6, a Tauka N ngenu
crpanuny BC y onnocy BN : NC =7 : 8. Onpeautu ognoc CP : PA
(1 320Kpy>KHU TayaH OJrOBOP)

A) 35:48 B) 48:35 B) 40:42 ) 42:40  JI) 1.

247. ]Jlara je jemHaunHa p + 4k = q° (pu g cy npoctu Gpojesw, a k je
eo Opoj). bpoj pemiema nare jenHaunHe je (320KPYKU TauaH
OJITOBOD).

A) 0; b) 1 B) 2 rs3 1) 6eckoHauHO
248. Jlat je Tanrentnu Tpane3 ABCD y kome je AB=7,CD=3u

ZBAD = 60°. Tana ce kpakosu tpanesa AD u CB paznukyjy 3a
(3a0KpY’KH Ta4aH OJrOBOP):

A) % b) % B) 1 I) % ) 2.

249. 'V tpoyriy ABC crpannma AB= 2 — /3, BC=1u ZABC =
60°. Tana je ZCAB jennak (3a0Kpy:KH Ta4aH OATOBOD):

A) 75°  B) 90°  B) 105° ) 120° ) 135°.

250. 3a koje BpeAHOCTH MPUPOIAHOT Opoja 1 ce KBajpaTHa Tadna n X n
MOJK€ MOTII0YaTH KBagpatuma 2 X 2 u 3 X 3 (00pasioxu peniemne).
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JNODPAHTOBO MATEMATHUYKO TAKMUYEE

SUMCKA HIKOJIA MITAIUX MATEMATHUYAPA
—YAYAK 2023.

1. 36-20:4+3+7-5=36—-5+3+35=69. Tauan onrosop je B).

2. Bbpoj A moxe 6utn 3 wm 4. Axo je A =3, ouga je 333 + B+ BC =482,
na je B + BC = 149, wrto je Hemoryhe, jep 30up B + BC mosxe Outn HajBHIIE
99+9=108. Akoje A=4,onmaje 444+ B+BC=482, maje B+ BC=38u
B=3,aC=5. Tamaje A—B+C=4-3+5=06wuTaugan je onrosop /1).

3. Hus 54, 44, 35, 27, 20 ... noOuja ce Tako MITO ce Pa3JiMKa JBa YiaHa HU3a
cMamyje 3a jenas, jep je 54 —44=10,44-35=9,35-27=8, 27-20=7
... To 3Hauu na cy cnenehu wianoBu Hu3a 20— 6=14,14-5=9,9-4=5,5 -
3 = 2. Hu3 Hema Bu1Ie 4iIaHoOBa, jep Ou cnenehu Ouo 2 — 2 =0, a Hy7a HUje
npupoaad 6poj. Kako je 2 + 5 + 9 = 16, Tauan je onrosop b).

4. Mauux Tpoyriosa uMa 4, cpembux jour 4 1 BeJUKH je 1 Tpoyrao.
To je ykymHO 9 1 TadaH pe3yatat je nox )

25 |11 | 21
15|19 |23
17 127 | 13
5. Kaxo je mentpamau 6poj 19, To je kapakTepucTraau 30up 3 - 19 =57, ma

ce octaiu OpojeBH JTako Mo0Hjajy JOMMyHhaBalkeM XOPHU30HTaIa, BEpTHKAa U
JaujaroHana 10 57 (BUAOM CIUKY JIECHO).

6. Kmura koja uma 185 ctpana uma 9 jemnormdpennx, 90 neonudpeHnx u
86 TpormdpenHnx crpaHa. 3a HyMepaIyjy Kiuure motpedbno je 9 - 1 +90 - 2 +
86-3=9+ 180+ 258 =189 + 258 =447 mudapa. Tagan oxrosop je b).

7. bpoj A He moxe Outn 2, jep 6u oHAa y cTapty uManum 2222 mTo je Behe
on 2023.Jlakne A=1uTanaje 1111 + B+ BC + BCC = 2023, 1j.
B+BC+BCC=2023-1111=912. Ouurnemuo 6poj B auje 9, jep 6u Tama
30up 6uo Behu o1 999, na je 6poj B=8. Camaje 8 +88 + 800+ C +CC=912,
najeC+CC=912-888=24uC=2.TanajeB+C-A=8+2-1=9,maje
Ta4gaH oarosop ).
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8. Hajmame HOBIa mMa Ama. Heka je merosa cyma X. borko uma tpu myrta
BHIIe TO jecT 3X. Besbko nMa Tpu myTa Bute o bomka, 1j. 9x. Kako je

x +3x+9x=13x=1599, 10 je x = 1599 : 13 = 123 nunapa. 3Hauu na Ana u
Besbko umajy x + 9x = 10x = 10 - 123 = 1230 nunapa. Tauan oarosop je A).

9. Ha cnyuum nma 9 manux. 3 cpeama U jeJaH BEIUKU TPOYTao, MWTO je
yKymHO 9 + 3 + 1 = 13 Tpoyriosa, na je Tauad oarosop /).

X X X

10.  Axo cTpanuua 100MjeHOT KBapaTa UMa IyKUHY X, OHJA je 00MM
npaBoyraonuka 3x + 2x + 3x + 2x = 10x = 120 cm, maje x = 120 : 10 =12 cm.
OGuM kBazpara je 4 - 12 =48 cm, a nospumsa je 12 - 12 = 144 cm’.

11. KakojeAuB= {1,2,3,4,5,6}, An B={2,3}uA\ B={1,5},
jacHo je ma ckymy B npumanajy 6pojesu 2, 3, 4 u 6, 11a je BUXOB 30Up jeTHAK
2+3+4+6=15. Tauan oxrosop je I).

12. U3 jemnaxoctu 3p + 5¢ = 74 jacHo je na cy OpojeBH p U ¢ HETIapHU U Ja
jeS5q <74, mro3Haun gaje g <15uq €{3,5,7, 11, 13}. Axo je ¢ =3, oHna je
3p=74—-15=159 u Hema pemema. Ako je g =5,0Hnaje 3p=74-25=49u
HeMa perrema. Akoje g =7, oHmaje 3p=74-35=39up=13. Axojeg=11,
oHza je 3p = 74 — 55 = 19 u jenHaunHa Hema pemiema. Ako je g = 13, onaa je 3p
=74 -65=9, maje p =3, mro 3Hauu Aa NocToje ABa pewema (13, 7) u (3, 13).
Tagan oxrosop je B).

13. Kako je 3anpemnna kBagpa 336 =6 - 56 =6 - 7 - 8, TO Cy uBHIIE KBajapa 6
cm,7cmu 8 cm, amerosa noBpumHa 2(6-7+7-8+8-6)=2(42+56+
48) =2 - 146 =292 cm’. TauaH je oxrosop B).

14. Ha cBakoj 01 5 XOPH30HTAIHUX U 5 BEPTUKATHHUX AYKHU uMa 110 4 + 3 + 2
+ 1 =10 oyxwu, na je ykynaa 6poj xyxu x = 100. Ha ciumm nma 16 xkBaapara
ctpanune 1, 9 kBagpara crpanuue 2, 4 kBajgpara cTpanuie 3 u 1 kBaapat
crpanure 4. Tojey =16 +9 + 4 + 1 =30 kBagpara, na je Tauan oarosop B).
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15. Axko ce IpBH pasioMak IpOITUpH ca 8§, a IpyTH ca 7, modujajy ce

6 48 7 49 6
pasmoMimi —=— U —=— .Kakoje48 <49, Tojen — < —.

7 56 8 56 7 8
16.  Hajsehu yrao y tpoyriay je 180°—20°—40° = 120°. Hajsehu criospanimsu
yrao je 160°, a HajMamu crosbaiimu yrao je 60°. Bbuxose cumerpaie aeie te
yrioBe Ha yriose o1 80° u 30°, ma ce Te cumerpaie ceky noxa yriaom 180°— 80°
—30°=70°. Tayan je oarosop I).
17.  Kako je 6poj 2y mapaH, To je x - x HenapaH 6poj Mmamu o 29. To 3Ha4M na
jexjemnako 1,3, mmu 5. Akojex =1, oamaje 2y =28 my =29 — 1 = 14. Ako je
x=3,onmaje 2y =29-9=20wuy=10. Konauno ako je x = 5, onga je 2y = 29
—25=4wuy=2.Ilocroje 3 peuemwa, na je Tauad onrosop ).
18. Kakojel5=7+8=(-6)+(-5)+..5+6+7+8=4+5+6=(-3)+
(-2)+..+3+4+5+6=14+2+3+4+5=0+1+2+3+4+5=(-14)+

(=13)+..13 + 14 + 15, To uma 7 TakBUX ciay4ajeBa. Tauan oarosop je ).

19. Jla 6u Ounm cUrypHH /12 IOCTOj€ TpH Kyriuie ucte 6oje tTpebda nzyhu
HajMame 15+ 16 + 1 = 32 xyrmne, jep ako 6u 6poj kyriuma 6uo 31, oHna 6m
Omto Moryhe ma mMa camo ABe BpCTe Kyriuma (Toiase u 0ese). Tagad oAroBop

je D).

20. Axo Tpu MoInepa 3a 4 1aHa OKpede 5 CTaHOBa TO 3HAUM JIa je 33 KpeUeme
5 craHoBa OoTpeOHO 12 qHEBHUIA, Tj. [1a je 3a Kpedueme 1 ctana moTpedHo 5/12
JHEBHUIIE.

5
a) Tama 3a 7 mornepa 3a 12 nana (84 naeBHuie) okpeue 84 - o =7-5=35
CTaHOBA.
, 5
6) Ako uMma 22 mMoiepa i ako OHHU Kpede x jiaHa, onza je 22 - TR x=55mu
X = 6 gaHa.
5
B) AKO nMa y MoJiepa, oHia onu 3a 21 man okpeue 21 - ITh y=70uy=38

MoJepa.

21.  Bpoj 6™ ce 3aBpmasa mubpom 6, a 6poj 7°°*, kao u 6poj 7° ubpom 9.
Bpoj 8°**' ce 3aBpiraBa ncToM muppoM kao u 8', a To je 8 u koHauHO Gpoj 92
ce 3aBpmasa nugpom 1. bpoj A ce 3aBpmiaBa muppom 6 +9 + 8+ 1, a To je

mudpa 4. Tagan ogrosop je I).
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22. W3 Iluraropuue TeopeMe ce n00Hja 1a je XUIOTeHy3a TOT TPOyTJia
jennaka 25. Kako je monmymnpeyHHK ynucaHor kpyrar=(a+b—-c):2=(15+
20 —25): 2 =5. Tauas je ogrosop I).

23, Bpoj x=(20%) % =20'20 = (4 . 5)1200 = 9200 51200 B0 — (3040)20 =
30800 = (3.2 . 5)800 = o800 3800 800 B o — (4030)20 = 4060 = (8 . 5)000 = 1800
.59 Kako je x —y = 22400 51200 _ 800 3800 5800 _ 800 5800 1600 5400 _

3%%%) getie 01 0, To je x > y. Cimuno je y—z =250 . 3800, 5800_ 1800 5600
2800, 50003800 5200 21000 > 0 113 je y > z. Kako jex >y > z, To je TadaH

oxarosop JI).
24, Axojea=1,2222...,oumaje 10a=12,2222...,maje 10a —a=9a =11,

mIto 3Hauu Aa je ¢ = 11/9. Cauuno, axo je b= 0,818181 ..., ouna je 100b =
81,818181, maje 100b—b =990 =81, naje b=281/99=9/11. Tana je

11
1.222222.. 9 11 x
——— " = | —= —= —.Cnemugajex—y=11-9=2,naje
\ 0,818181,,, 9" 9 jex=y !
11

TavyaH oarosop b).

25.  Axo gatu mpaBoyraoHuk 3 x 4 moaenu Ha ,,kyhure®, oama ce 100ujy 3

3

,Hkyhure* u 2, monykyhurte (Buau ciuky). Y cBakoj ,,kyhuru* u ,,onykyhwnm’

najehe mMoryhe pactojame nzmel)y 1Be Tauke je 4 22412 = \/g . Kako

mocToju 6 Tadaka, a 5 ,,kyhumna* Ha ocHOBY J[MpuxjeoBor MpHUHITATIA
(6 : 5=1(1)), mocroju ,,kyhuma* y xojoj ce Hajaze Oap ABE TadKe.

Pacrojame u3mel)y Te 1Be Tauke je Mambe 01 4/ S5 .

26. JaHauyuHa je ekBUBaneHTHa ca jexHaunHoM 2018(x — 7) = 2023(x — 12), na
je 2018x — 14126 = 2023x — 24276. Taga je 5x = 10150 u x = 2030 u Tauan
oarosop je B).

27. Kako je 1320=10-132=10- 11 - 12. Ako je mujaroHana KBajpa jeIHaK X,
onpajex* =102+ 112+ 12>=100 + 121 + 144 =365, naje x = / 365 u

TavaH je oarosop I).
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28. Heka je crpanuna xBagparta jennaka 4x. Taga je mysx CK = 3x. [IpaBoyrim
tpoyrinoBu ABM u BCK cy cianunm (jep cy UM jeJJHaKu CBH YTJIOBH), 1A BaXKH
nponopironanHocT kareta: AM : BM =BC : KC. Tagaje AM : 9=4x:3xwu
AM = 36x : 3x = 12. U3 Iuraropune teopeme je AB* = AM” + BM” = 127 + 9°
=144 + 81 = 225, na je moBpIIMHA KBagpara jeaHaka 225.

Tauan je ogrosop B).

D K C

A B

29. Ileroundpennx 6pojeBa uma ykymao 9 - 10 - 10 - 10 - 10 =90 000.
ITerormudppenux OpojeBa UHju AeKa HH 3aIUC HE caapike HA jeqHy Hyiry uma 9 -
9-9-9-9=281-729=59049.

To 3Haum na OpojeBa YMju NEKaIHU 3aIKC CaapXu 0ap jeHy Hyly, I1a IpemMa
TOME U 4Mju je npou3Box Iudapa jennak 0 uma 90000 — 59049 = 30951. Tavan
je ogrosop I').

30. Heka je 6poj Hohm y xojuma Illexepesana mpuda mmo 3 mpude x, a 6poj
HohM y KojuMa npuya 5 npuya y. Taga je 3x + 5y = 1001 u jenHo 1enobpojHo
perieme nare jeqHaqanne je X, = 332, y,=1 (jepje3-332+1-5=996+5 =
1001). OmmTe pememe nobujeHe muHeapHe J(nodanTose jeqHaunHE je

x =332-5x,y=1+ 3« (x je Heku 1eo 6poj). Kako x u y Mopajy outn
npupoaHu OpojeBu 10 je x =332 —-5k>0umy=1+ 3k >0. Crequ na je k < 66
u K > 0, ma uma 67 paznuuntux HauuH Aa Lllexepeszana ucnpuya Gajke.
Hajopxu je oHaj 3a koju je k = 66, ma je x =2 uy = 199 u tana je morpedbHA
199 +2 =201 noh.

Hajnyxe ce 6ajke mory npuuaTu kaga je k =0, majex =332y =1 uTo je 333
Hohwm.
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ITPOBHA MATEMATUYKA TAKMHUYEKBA

31. Hajmamu Tpouudpenu 6poj HampaBJbeH 01 AaTHX HHpapa y 1aToM
nopetky je 103, a Hajsehu 876. tbuxos 30up je 979, a paznuka je 773.

32. IlpetBapameM ,,MuHYyCa" y ,,ITyC" MOOH]jajy C€ TPHU pelIeHha:

VIll-[-1 = [X
VIl -1-11 = IX

VIll-11 = ¥

33. Hexka og moryhux pememacy: 3:3+(3-3)-3 =1;
(3+3):3+3-3=2;3+3-3+3-3=3;3:3+3-3+3=4;
3.3-3-3:3=5.

Hamomumemo na cy Moryhe u apyre TayHe KOHCTPYKIHje TPAXKEHUX HU3pasa.

34. Hus OpojeBa unHe nBouM(peHn OpojeBH y KojuMa je mpa mudpa 3a 1
Beha o mpBe. Moske U Apyrauuje, CBaky WwiaH HU3a je 3a 11 Mamu o
nperxonHor. [akmue, 98, 87, 76, 65, 54, 43, 32, 21, 10. 36up OpojeBa KOju HUCY
JUPEKTHO HaOpojanu je: 54 +43 +32+21+10=97+ 53 +10= 160

35. Jla 6u Tporudper 6poj 6uo mapaH oH Mopa UMaTH O0JHK * * * = * * [,
rie je mocienma nmudpa napua. Jlakie y o03up gonase opojeBm; * * 0, * * 2,
kx4 x* oy ** Q. Jlobnjamo jga je Taga 30up npse Ase mudpe jennak 22, 20,
18, 16 u 14. IlpBe nBe KOMOMHAITHje OTIIAa]y, jep HajBehu Moryhu 30up nBe
mudpe je 9 + 9 =18, na y 063up gonase camo OpojeBH UHjH je 30Up NpBE JBE
mudpe jeqaax 18, 16 wm 14. To cy 6pojeBu: 994; 796, 886, 976; 598, 688,
778, 868, 958. TakBux OpojeBa je yKymHO 9.

36. Hexka og moryhux pememacy:3+3+(3-3)-3 =6,
3.3-3+3):3=7,3+3):3+3+3=8,3-3+(3-3):3=9,
3+3+3+3:3=10.

Hanomumemo na cy moryhe u Jpyre TauHe KOHCTPYKIIUje TPAKESHUX U3pa3a.
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37. Mapko je y IIKOJU U y TTyTy TIpoBeo 12 gacoBa u 23 MUHYTa MUHYC 7
gacoBa 1 38 MuHyTa, a TO je 11 gacosa u 83 mMuHyTa MHHYC 7 9acoBa u 38
MUHYTa IITO U3HOCH 11 — 7 =4 vaca u 83 — 38 = 45 munyTa.

Janko je y mkonu 1 y myTy mposeo 18 gacoBa u 18 MuHyTa MEHYC 13 gacoBa u
42 muHyTa, a TO je 17 gacoBa u 78 MmuHyTa MuHYyC 13 "acoBa u 42 MUHYTAa, IIITO
y KOHa4HOM 3Hauu 17 — 13 =4 gacau 78 — 42 = 36 muHyTa.

Jlakire BUIIIE BpeMeHa Y IIKOJIK U Y TIYTY je TIpoBeo Mapko.

38. Kakoje6poj8=1-1-2-4=1-1-1-8=1-2-2-2T0CyCBH
geTBOpoIudpeHu OpojeBr Urju je mpou3Boa udapa §:

1124, 1142, 1214, 1241, 1412, 1421; 2114, 2141, 2411, 4112, 4121, 4211 —
ykynHo 12; 1118, 1181, 1811, 8111 — ykynHo 4 u 1222, 2122, 2212, 2221 —
ykymHO 4. To 3Ha9n ga ux yKymHo uMma 12 +4 + 4 =20

Mapaux uma 10 (1124, 1142, 1214, 1412, 2114, 4112, 1118, 1222,2122 u
2212), a memapaux takohe 10 (1241, 1421, 2141, 2411, 4121, 4211, 1181,
1811, 8111 n 2221).

[Ipema Tome jegHako je HemapHUX YeTBOpoLuppeHnx OpojeBa Koju UMajy
pon3Bo Idapa 8 U mapHUX YeTBOPOIUGPPEHUX OpOjeBa YHjH j& IPOU3BOJ
mudapa 8.

39.  Jumensuje urpamumracy 50 -3 -3=44mu30-3-3 =24 m O6um
BaTepmoio urpanuiTa je 44 + 24 + 44 + 24 = 68 + 68 = 136 m, a moBpmmHa
44 - 24 =960 + 96 = 1056 m".

40. Hexa MwumaHoBa IOJIOBHMHA KIMKEpa M3HOCH X KiIMKepa. Tana je u
Hparanosa tpehnna kimukepa, Takohe x. To 3Haum na Mwran uma 2 - x, a
paran 3 - x knukepa, Cnequ naje 2 - x +3 - x =95, Jlakie 5 - x =95 na je
x=95:5=19 xknukepa. Munan uma 2 - x =2 - 19 = 38 xiukepa, a Jlparan uma
3.x= 3-19=57 xinukepa.

41. Heka je uBHIa KOIIKe X. 3alIpeMHHA KOIIKE je X - x - x = 512.
PactaBmmameM Opoja 512 Ha ynHMoONEe MoOMja ce maje 512 =2 -256=2-2 -
128=2-2-2-64=8 -8 -8, naje AyxK1Ha UBUIIC KOIIKE jeJIHaKa § cm.
IoBpmmHa Korke je P=6-x-x=6-8-8=6- 64 =384 cm’.

42. Hexka je nonosuna Jlazune cyme u Tpehnna Bojune cyme jenaxa x.

Tana Boja uma 3 - x, a JIaza 2 - x qunapa. Kako Boja uma 70 + 36 = 106 qunapa
Bue ox Jlaze, Toje 3 - x— 2 - x =x = 106 nuHapa. Bojamma 3 - x =3 - 106 =
318 nunapa, Jlaza 2 - x = 212 nuHapa, a Anekca uma 212 + 36 = 248 gunapa.
43.  [Ilpso peuterve: Kako je 2*1 * =2100— 100 + *1* =2* . 105 10 je

2100 + *1* —100= 20 - 105 +* - 105. Cnenu ma je *1* — 100 = * - 105.
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bpoj Ha neBoj cTpanu jemHakocTH je nesbuB ca 105, ma Moxe OWTH U3 cKyma

{0, 105, 210, 315, 420 ...}. Camo OpojeBu 210 u 315 3anoBosbaBajy Taj ycioB
(jep mmajy mudpy aeceruna 1) , ma cy ca pemiema pedyca : 22 - 105 =2310 u
23 - 105 =2415.

Jpyeo pewerve: Hexka je 2a - 105 =2blc. bpoj 2blc je nespuB ca 105=3 -5 -7,
IITO 3HAYM Jia je esbuB ca 3, 5 u 7. Kako je nesbus ca 5, To je mocienma nudpa
c jemnaka 0 wm 5, ma ce pajgu o 6pojesuma 2b10 wmu , 2b15. Kako T OpojeBn
Mopajy OutH nespuBu ca 3, Toje2+b+1+0=b+3 nespuBo ca 3, unuje 2 + b
+1+5=8+Db nmesmuso ca 3. [lakiie, y 0063up nomnase camo OpojeBu 2010,
2310,2610,2910 n 2115, 2415, 2715. Jlemermem ca 7 nobuja ce aa je 2310 :
105=22 u 2415:105=23. TpaxxeHa MHOkemwa cy 22 - 105 =2310 nnun

23 . 105 =2415.

44. Tpaxenu ckynoBu cy: A=1{4,6,8,9,10, 12, 14, 15, 16, 18};
B=1{2,3,5,7,11,13,17,19} u C={3,6,9, 12, 15, 18, 21 ...}.

a) Ckymn (AUB)NC={3,6,9,12,15,18};

0) Cxkyn(A\NC)nB=1{4,8,10,14,16 } n{3,6,9,12,15,18 } = &.

45. Hexka je cTpanuiia HajMamer ()KyTOr) KBaJpara jeJlHaKa X.

Tana je cTpaHuIa MIaBOTr KBagpaTa jeqHaka x + 3, a CTpaHMIIa [PBEHOT
kBagpatajex +3+7=x+10.Cnemugajex+3 +x+10=27, maje2x + 13 =
27.3naun ga je 2x =14 ux = 7. Crpanurie natux kBaaparacy 7, 10 u 17.

27
O6um nate purypeje 7+ 10+ 17+ 17+ 17+7+10+3+7+7=102,a
moBpimHa je 7 - 7+ 10 - 10+ 17 - 17 =49 + 100 + 289 = 438.

337 337 1 6 6

= = = > —
2022 2 -3-337 6 36 37

47. Heka je M Tpaxkena tauka. Kako je M Tauka Koja je jelHaKO yJiaJbeHa 01
tadyaka A u B ona npunazna cumetpanu nyxu AB. Mehytum M npunana u
natoj KpykHHIWM k. To 3Ha4n n1a je M mpecek ckyra Tadaka CUMeTpalie TyXKu
SAp U CKyIla Tauaka Kpy>KHHUILIE k.
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YV uzabpanoMm ciydajy cuMmeTpana ay>xu AB 1 Kpy>KHUIIA k CEKy e y IBE TauKe
M u N. Mehyrum, Moryh je u ciydaj kama cumeTpana ayxu AB nomupyje
KpY)XHULY k 1 Tajga he OuTh camo jeaHa nmpecevyHa (I0AUpHA) Tauka, Tj. CaMo
jeIHa Tavka Koja je jeTHaKo yaaJjbeHa o A u B u mpunaga KpyXKHUITH .

ITocToju u cuTyaryja kajga cuMeTpana ayxu AB ca kpyxHUIIOM k HEMa
3ajeJHUYKHMX Tadyaka, Tj. KaJa je MpeceK Mpa3aH CKyIl ¥ TajJa HeMa pelemba, Tj.
He [I0CTOjH TayKa Koja je jeIHaKOo ylajbeHa o Tadyaka A u B n npunana
KpY>KHHIH K.

48. a) Kako je Tpaxxenu 30up 120 u kako Cy J1Ba y3acToIHa 1eia Opoja
pa3nu4MTe MapHOCTH, BUXOB 30up He Moske Outu 120. akne HajMambu Moryhu
Opoj cabupaka je 3 u TO Cy OHJa y3acTomnHu 1ienu OpojeBu 39, 40 u 41.
HajBumre cabupaxka ce mobuja ako je Tpakern 36up (—119) + (- 118) + ...+ 0+
.. + 118 + 119+ 120. Tana uma 119 HeratuBHUX, HyJa ¥ 120 MO3UTUBHUX
cabupaka, mTo je ykymHo 240.

0) Kakoje 120=2-2- 2.3 -.5=10- 12, To mpou3Bo/ iBa y3acTonHa Opoja
He Moske outH 120. U3 MHOXEma 4 - 5 - 6 = 120 3akipydyjeMo 1a HajMambu
Moryhu Opoj unHmIana Moxe outn 3. Hajpumre ynHmIanma je 5 u 7o y ciay4ajy
kamaje 1-2-3-4.5=120,jep cBaku HOBH YMHIIAI (CEM HyJie) O caMo
noehao arnconyTHy BpeIHOCT ITPOM3BOAA.

49. Kaxkoje AC=BCu LABC=72° 10je u ZBAC = 72° Tanaje
ZACB = 180° — 72° — 72° = 36°. Kako je BM cumetpana ZABC, To je
ZABM = ZAMB =72°:2 =36°.
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A B
Capa je y tpoyriiy BCM, ZBCM = ZCBM = 36° u tpoyrao BCM je
jemnakokpak (BM = CM). ¥ tpoyriny ABM, ZABM =36°u ZBAM =72°, na
je ZAMB = 180° — 36° — 72° = 72°. Cnenu na je u tpoyrao ABM jennaxokpax
(AB =MB).

50. Bungetu pememe 45. 3agaTka

51.  Axo 3 monepa 3a 4 nana (12 mTHeBHHIIA) OKpeYe 5 CTAaHOBA, TO 3HAYU Ja
3a je#aH JaH jefaH Mosep okpeun 5/12 crana. Taga je:

a) 8 mozepa 3a 9 nana, 1j. 72 nHeBHHLE OKpeye 72 - 5/12 =6 - 5 =30 craHOBa.
0) Heka nma x monepa. Onu 3a 6 gana okpeue 6x - 5/12 = 25. To 3Hauu ja je
x =10 monepa.

B) Heka je Opoj nana y . Tana je 14y - 5/12 = 70. Cnenu na je y = 12 nana.

52. a)Kapa ce yuprajy narte tauke A, B u C, onna je jacHo Ja Tauka S Koja
TpeIcTaBiba cpeaumTe (IIpecek aujaroHana pomba) uMa koopauaare (4, 5).
Kako ce aujaronane pomba mosose, 1o je BS = DS =4, na Tauka D uma
koopauHate (4, 5+4=9)=(4,9).
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6) Hujaronane pom6a cy AC = 6 m BD = 8. Kako cy qujaronaie pomba
HOpPMAaJIHE TO je HeroBa moBpuma 6 - 8 : 2 =48 : 2 =24,

53. Bugetu pememe 45. 3agaTka

54.  Kakoje 1000 <n <2022,10je 4/ 1000 <. /n <./2022 .

U3317=961 u 45°=2025 cuenu 1a je
31=4/961 < [1000 <. /n <.[2022 <.[2025 =45.
Tpaxkenux npuponHux Opojesa je 44 —31 = 13.

55. Hajmamu moryhm 36up aBa Opoja maror ckyna je 1 + 2 =3, a Hajsehu
moryhu je 15+ 16 =31. To 3Haum Aa ce Kao MOTEHIIM]jaTHUA 30MPOBH J1Ba
cyceaHa 6poja Mory nojasutu camo 2° =4, 32 =9, 4% = 16 u 5° = 25. Kako je
8 + x moTHmyH KBagpat caMo ako je x = 1 u 16 + y MOTIyH KBaJpaT caMo aKo je
x =09, 10 cy OpojeBu 8 u 16 npBu u nocieawmH y HU3Y (1 o0pHyTO). Tana je
Tpakenu am3: 16,9, 7,2, 14,11, 5,4, 12, 13, 3, ... Caga mocToje B
MoryhHOoCTH Aa ce Hu3 HactaBu 16,9, 7,2, 14, 11,5,4,12,13,3,1, 15,10, 6, 8,
HITO HUje peleme, jep 6 + 8 = 14 u Huje noTnyH kBagpat win 16,9, 7, 2, 14,
11,5,4,12,13,3,6, 10, 15, 1, 8 mTo jecTe pemieme.

Pememe je u ako ce KpeHe ca CynpoTHE CTpaHe, Tj. o Opoja 8, camo mTo je
Tajga jeAMHCTBEH nocTynak: 8, 1, 15, 10, 6, 3, 13,12, 4,5, 11, 14,2,7, 9, 16.

56. Kaxo xunoreHy3uHa BUCHHA A€M XUIIOTEHY3y Ha [IeJIoBe o1l 9 cm u
16 cm, TO je XUMOTeHy3a MPaBOYIJIOr Tpoyria jeanaka 9 + 16 =25 cm, a
XUTIOTCHY3WHA BIUCHHA /1 jeJHaKa TEOMETPH|CKOj CPEIUHU JEIIOBA, Tj.

h=.9-16 =3 -4 =12 cm. Tana cy karere jeqHaKe

9% +12% = /225 =15cm, ommocno | 16% + 122 = /400 =20 cm.

IoBpunHa npasoyrior Tpoyria je P =15 - 20 : 2 = 150 cm’, meros 06um
O0=15+20+9+16= 60cm.

IToxympeyHrK yIIMCaHOT KpyTa j€ jeTHaK KOJUIHHUKY ITOBPIIMHE U ITOTyoOnMa,
1j. 150/30 = 5 cm. [ToBpIIMHA Kpyra YIHCAHOT y TPOYTao je m - 5* =251 cm ™.

57. Kako je pa3nuka pacrojama Tadaka A u B on paBHu T jenHaka 3 cm, a
nyxuHa nyku AB jeanaka 5 cm , To u3 [lutaropune Teopeme cieam aa je

AB'= 45> -3% = /16 =4 em.

58. Bupaeru pememe 45. 3agaTka

59. UYersopoyrao ABCD je TeTuBHH, jep My CBa TEMEHA MIPHUTIAIA]y
kpyxuuiy. Kako je uerBopyrao ABCD tetuBHHM TO je 30up HacripaMHUX
yrinoBa 180°, ma je ZCDA =110°u LZABC = 70°.
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VYrnosu ZADB u ZACB nepudepujckut yriioBd HaJ KICTOM TETHBOM, TO CY OHH
jemnaku ma je ZACB = 60°. Cana je jacHo na cy yrioBu Tpoyria ABC pemowm;
ZABC=70° LZACB =60 °u ZBAC = 50°. Yriosu tpoyriia ACD cy;
ZADC=110° £DAC =100° — ZCAB = 100° — 50° = 50° u LACD = 20°

60. Jlara jemHaunHa je | X — 1| + 4/ x> +dx+4 =5 , EKBHBaJIEHTHA je ca
jez[HaqHama| x—1|+\/(x+ 2)2 :| x—1|+| x+2|:5.

Ilocnenmwy jeqHAYNHY TIOCMATPaMo y TpU 00JIaCTH:

(1) x<-2: (2) -2<x<1u3)1<x

VY obnactu (1) ce nobuja jennaumna 1 —x —x —2 =5, 1j. 2x = — 6 u pememe
X = -3 mpunaga nocMaTpaHoj 001acTH.

VY obnactu (2) ce nobuja naje 1 —x +x+2 =5, 1j. 3 =5 u jenHaunHa HEMa

pelema.

VY obnactu (3) jenHaunHa miacu x — 1 + x +2 =5, 1j. 2x = 4 u pemewme x = 2,
npunana Toj oo1acTy.

[Ipema Tome ckyn peniewa aarte jeqHadyune je {—3, 2}.

61. Kako og2016 go 2023 uma 2033 — 2016 = 17 roguna, To he u Auka u
Bbpanka Outu crapuje 3a mo 17 roguna, mTo je ykynHo 17 + 17 = 34, [lakie,
2033. romnae Anka u bpanka he 3ajeqno mmatu 59 + 34 = 93 ronune.

62. Ha cnumm neBo je y CBaKoj Ta4K{ HamucaH Opoj Iy>KH Koje moJia3e u3 Te
tauke. Kako je cBaka ayX padyHarta JBa IyTa, YKyIaH Opoj TyKH je
(5+5+5+5+4+4+6):2=34:2=17.

W cee moryhe myxwu cy: AB, AC, AD, AF, AG, BD, BE, BF, BG, CD, CE,
CF, DE, DF, DG, EG, u FG. lma ux Tauyno 17.

5 5

A B s
D 6 4
C E
4 ¢ * - 1 3
2
5 5 F G

Tpakenn TpoyrioBu cy: 1, 2, 3,4, 5, 6, 16, 34, 234, 345, 561, 612 u numa ux 12.
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63. IlpuzBon *** . * je najmame 100. Kako je konuunuk ** : * nouudpen
Wi jegHorudpen 6poj, To je *** . * jennako 99 + 4,98 +4,97+4u 96 + 4,
na je *** . * jegnako 103, 102, 101 nnu 100. Moryha petiema cy:
100-1-96:1=4,101-1—-97:1=4;102-1-98:1 =4mu
103-1-99:1=4.

64.

a C

S M/b

P N

65. (1+3+5+..+75+77)—Q+4+6+..+74+76)=
(77-76)+(75-T4)+ .+ -H+@B-2)+1=1+1+. . +1+1=
38+ 1=39.

66. [IpaBux uma 14: a, b u npase onpehene tankama AM, AN, AP, BM,
BN, BP, CM, CN, CP, DM, DN, DP.

A B C D
a } 3 }

b 4 } *
M N P
Hyxu uma 21: 6 Ha paBoj @, 3 Ha paBoj b u 12 kaga ce mel)ycoOHO HCKOM-
OuHyjy Tauke Ha paBama a u b (AM, AN, AP, BM, BN, BP, CM, CN, CP,
DM, DN, DP).

67. TloBpmmHa JaHKOBOT KBagpara je 6 - 6 =36 cm’, a moBpuIMHA
MapxkoBor kBaapata je 8 - 8 = 64 cm’. Kaj ucexy cBoje KBajpaTe Ha KBaJApaTHE
LIEHTUMET]E, OHIA OHH 3ajeHo nMajy 36 + 64 = 100 cm’ 1 MOry cacTaBUTH
KBazapar umja je crpanuma 10 cm. O6um tor kBampara je 40 cm, a MoBpIIMHA
100 cm”.

68. Ha neBoj (HemapHOj cTpaH| yiHIle UMa 5 Kyha Koje ce HyMepHIILy
jenHorMpeHNM HeTIapHUM OpojeBHMa, jorr 45 kyha Koje ce HyMepHITy
nBorudpenuM opojeBuma u 77 — 50 = 27 kyha xoje ce HyMmepHIry
TpordpeHnM OpojeBuMa. 3a Ty HyMepartijy je morpedbno S - 1 +45-2+27 -3
=5+90+ 81 =176 uudapa.
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Ha necnoj (mapHoj crpanu ynuue uma 4 kyha kKoje ce HyMepHuIry
jennoumdpennm OpojeBuMa, jou 45 kyha xoje ce HyMmepuIy JBoUUpPEHUM
OpojeBuma u 88 — 49 = 39 xyha koje ce Hymepuiy Tpoun(ppeHuM OpojeBuMa.
3a Ty Hymepaiujy je notpedHo 4 - 1 +45-2+39-3=4+90+117=211
mudapa. To 3Haum 1a je 3a Hymepauujy kyha y Toj ynuim HeonxonHo 176 + 211
=387 uudapa.

69. bpoj A He Moke OutH 2, jep Ou Taga npBU cadupak 6mo 2222.

Hakme A = 1, ma ce cabupame ceomrn Ha 1111 + BBB + CCC + BD = 2023, Tj.
BBB + CCC+BD=2023-1111=912.

Jachojemaje B+C=8umajeB+C+D=12,maje8§+D=12, 1. D=4,
Cana je BBB + CCC +B0 =912 — 4 =908 = 888 + B0, mrto 30a4n 11a je

B0 =908 — 888 = 20. Tama je B=2 u C = 6, ma je TpakeHO cabupame

1111 + 222 4+ 666 + 24 =2023.

70.  bpoj 2023 jegnakje 7 - 17 -17=7-289=17 - 119, mrro 3Ha4m 1a je:
2023 =289 + 289 + ... + 289 (7 cabupaxa) wim 2023 =119+ 119+ ... + 119
(17 cabupaka).3aKspy4aK je 1a je HEONXOIHO HajMame 7, a HajBuIe 17
jenHakux Tporu(ppeHnx cadupaka.

71. a) Ca cnuke ce 3aKJbydyje Ja je y CIIy4ajy YHYTpaIlber J01upa
KpyxkHua AB=7-3=4cm.
0) CninuHo, y citydajy croJsalllber 1oaupa Kpyxkuuna, AB=7+ 3 =10 cm.

72.  Tpouudpenux opojesa uma 900. Tpoundpenux O6pojeBa nespuBUX ca 7
uma 128, jep je 900 : 7= 128 (4). Tpouudpenux Opojesa aespuBux ca 11 nma
81,jepje 900 : 11 =81 (1). Tpouudpenux 6pojeBa Koju Cy IeJbUBU U ca 7 U ca
11, 1j. ca 77 uma 11, jep je 900 : 77 = 11(53).

Axo mobujeHe mogaTke yHecemo y BeHoB mujarpam mobwuja ce:

900

Tpouudpennx OpojeBa Koju HECY A¢/FUBU HU ca 7 HU ca 11 mma
900 — 128 — 70 = 702.
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73. Tauke A u A, cy UEHTpPaJTHO CUMETPUYHE Y OJHOCY Ha TAuKy S, na je
AS=SA;=10cm. Kakoje AB;=6cm, 10je BiS=10—6=4 cm. Tana je
BB, =2-B;S=2-4=8cm.

A B, S B Ay

e
\

C

]
]
]

0 20 cm 0

[locToju u apyru mMoiokKaj Tavyaka:

B, A S A, B
--0 0 0 0 0
p

0 20 cm 0

0--- 6 cm ---0

Tauke A 1 A cy IEHTpaTHO CUMETPHUYHE y OJHOCY Ha Tauky S, ma je AS = SA,
=10 cm. Kakoje AB;=6cm, 10je BjS=10+ 6 =16 cm. Tana je BB, =2-B;S
=2-16=32cm.

74. Kakoje2023=17-119 u1320=11 - 120 To nocne ckpahuBama ca 17,
17 17 1

2023 17-119 119

MIPBU pa3IOMaK 1OCTaje

ITocne ckpahuBama ca 11, qpyru pasinomak mocraje nm __1u 1

1320 11-120 120

Kaxo je L>_1 TO je U 17 > 1

119 ~ 120 2023~ 1320
75. Hajmame nBa. Ha mpumep 8 + 2015 =9 + 2014 = 2023.
HajBumre cabupaka he 6ut ako cy cabupiy mro Mamu. HajMamu ciioxen 0poj
je 4, ma je Hajoosbe a HajBulIe cabupaka Oye jeqHako 4.
Axo nma 505 gerBopku, oHma je 506. cadbupax 2023 — 2020 = 3, a oH je mpocT
0poj. Ako uma 504 ueTBopke, onza je 505. cabupak 2023 — 2016 =7 - mpoct
0poj. Ako uma 503 geTBopke, oHza je 504. cabupak 2023 — 2012 =11, a oH je
mpoct 0poj. Axo uma 502 geTBopke, oHaa je 503. cabupak 2023 — 2008 = 15 =
6 + 9. Jlakne HajBumre Moke outu 504 cabupka: 2023 =502 -4+ 6+ 9.

76. a) Heka je 30up OpojeBa y ckymy A jeaHak x. Tana je u 30up OpojeBa y
ckyny B jeanak x. To 3naum 1a je 30up OpojeBa y ckymy S jeqHak x + x = 2x.
Kako je 36up 6pojeBa y ckyny S jeanak 2023 — 2023 — 2022 + 2021 - 2021 +
W T1=1+0=-2022, Toje 2x=-2022 u x=-1011. To 3Ha4n ga mocroje
ckynoBu A u B takBu na je 30up OpojeBa y ckymy A jeqHak 30upy OpojeBa y
ckyny B.

69



Ha mpumep: A ={ 2022, 1011,0} u B={ -1011, 2023, -2023, 2020, —2020,
vy 2,—2,1,—1 }. JacHo je na je u 'y ckyn A u 'y ckyny B 30up OpojeBa jennak
—1011. Mory ce HanpaBUTH 1 Apyre KOMOMHALM]E 3a CKynoBe A U B.
06) Huje moryhe, jep 0 he mpumnactu wm ckymry A wiu ckymy B. IIpousBog
OpojeBa y ckymy rae je Hyna ouhe 0, a mpousBoj OpojeBa y kome Hema 0, Ouhe
pasmuaut o 0.

. I 1 1 3+2-1 4 1
77. 3ajemaH caT HaIyHU Ce Z+g - = =—=—

12 12 12 3

Oazena. [laxie, 6a3eH ce HamyHH 3a 3 cara.

78. Kaxko je ZABC = ZABO + ZCBO = a + v, T0 je ZAOC = ZAOD
+ ZCOD =2a.+2y=2/ABC.

79.  Axo cy &1Ba pa3JoMKa jeJHaKa OHJA CY jeTHAKe W FbUXOBE PEITUTIPOYHE
BPEIHOCTH, 112 je

1= 1 = 1 Tana je ! =1 - ! = 2021 1 qo6uja ce
| x| 2022 | x| 2022 2022 !

_ 2022

mje | ¥ = =0,

2022 2022

TO 3HA4Y4 1a .e HaA4YuHA UMa ABa peuickba ———— U —
Jea ABap 2021 2021

80. Heka je ZACB =x.
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N3 ycnosa 3agatka je AC=CM =MA u BC=CN = NB. Tpoyrmosu ACN u
BCM cy nogynapuu, jep je: (1) AC = CM; (2) ZACN =x + 60° = ZBCM,;
(3) CN = BC. U3 mogymapHOCTH TpOyTIIOBa ciiequ aa je AN = BM.

81. KsaapupameM naTe HejeqHaunue 106uja ce naje 2 =4 <n—2023<9=
3%. Cmenm maje 442023 <n<9+2023, maje 2027 < n < 2032. 36up cBHX
1EIOOPOjHUX pelieka Hejennaunae je 2027 + 2028 + 2029 + 2030 + 2031 +
2032 =3-4059=12177.

82.  Ha ocrosy ITutaropune teopeme je (AB')” = 20° — 12 =400 — 144 =
256, ma je AB'= 16 cm.Cinuno je u (CB')* = 152 — 122 =225 — 144 =81, ma je
CB'=9 cm.

Tana je AC = AB'+ B'C = 16 + 9 =25 cm. Kako je AB> + BC* =20" + 15° =
400 + 225 = 625 = AC?, 10 je Ha ocHOBY 00pHyTe [TuTaroprue Teopeme
tpoyrao ABC npaBoyrmm u ZABC = 90°.

A B' C

83. U3 Hu3a jemHaKOCTH U HEjeTHAKOCTH
92023 _ 5 2022 _ 2(23)674: 2.8 3. 973, (32)674: 3. 31348 _ 31349
cnenu a je 2297 < 38%

84.  Axo ce koHCcTpywHIIe 1y>k DM koja je mapanenda ca BC, oHna je
yerBopoyrao BCDM napanenorpam u BM = CD = 16 cm. Tana je AM = AB —
MB=30-16=14 cm.

D, 16 ¢

13 15 15

14 16

A D M B

Axo ce Ha Tpoyrao ADM, unje cy crpanurie 13, 14 u 15 mpumenn XepoHoBa
dopmysa, nobuja ce a je mospuuHEa Tpoyraa ADM = 84 cm’. U3 noBpuiuHe ce
nmobuja maje AM-DD’:2=84,maje DD’ =2 -84 :14 =12 cm. [loBpmmaa
tpamesa P = (30 + 16) - 12:2 =46 - 6 =276 cm’.
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85.  Ocramm npu aespemy npupogHor opojaca6cy 0, 1,2,3,4 u 5.

bpoj 2023 : 6 =337(1), 1j. 2023 npu gespemy ca 6 naje KOTUIHUK 337
ocrataxk je 1. Kana ce mocmarpajy nara 2023 npuponna 6poja, onaa je 2023 : 6
=337 (1) n Ha ocHOBY /[upHXjIeoBOr MPUHITKIIA TIOCTOjH jeaHA KiTaca ca 6ap
337 + 1 =338 OpojeBa Koju UMajy jeqHaKe ocTaTKe (Ha IpUMep y) P IeJbehy
ca 6, Ceu OpojeBu y 1aToj Kiacu uMmajy o0iuk 6x + y. 3a cBaka J[Ba O] HbUX.
BXU JIa je BUXO0Ba pa3uka 6x; +y — (6x; +y)=6x;+y—6x,—y = 6(x; — x3)
JieJbuBa ca 6.

86. Bampemuna kBagpaje 6 -9 - 16 =54 - 16 = 864 cm’. Kako je 864 : 4 =
216 cm’ nkaoje216=2-2-2-3-3 -3, 10 je CTpaHHLA je[HE O] KOLKH
jemnaka 2 - 3 =6 cm. ITopimHa jenne Kouke je 6 - 6° =6 - 36 =216 cm”.
3a 4 xyTuje ox KapToHa Tpebahe Hajmame 216 - 4 = 864 cm’ kapTOHa.

87. Pasnukyjy ce nBa cinyd4aja:
1) Akojex—3 <0, onna je x <3 u HejeAHAYMHA UMa OOJUK X + 3 —x < 2023,
ma je 3 < 2023 u permeme HejeTHAYNHE CY CBU IEIH OpOjeBH MamkbH O 3.

2) Ako je x > 3 HejegHaunHa UMa 0OJHK X + x — 3 <2023, na je 2x <2026 u
x <1013.

Jakite, pemema HejeqHAYUHE CY CBH el OpojeBr Mamy wiH jemxHaku 1013.
Hbux nmma 6eckoHaYHO MHOTO, TIa HejeTHaYnHA MMa 0ECKOHAYHO MHOTO
LEJIOOPOJHHX pPelICHA.

88.  3ampemuna xouke je 13 - 13 - 13 =2197 cm’. Heka nma x Kouky amja je
3anpemuHa 1 cm’, y KolKH 4nja je 3ampemuna 8 cm’ U ZKOLKH 4mja je
sanpemuna 27 cm’. Tamaje x + 8y +27z=2197 ux + y + z = 2023.
Ony3uMameM Jipyre o IPBE jeHa4YKHe J00uje ce jenHaunHa 7y + 26z = 174
KOja UMa jequHCTBeHO pemmeme y = 10, z= 4. Taga je x = 2023 — 14 = 2009.

89. JlaTa jenHaunHa je eKBUBAJICHTHA Ca jeIHAUUHOM
x + 2023 1 x+2022_1 x+2021_1 x +2020

-1+ + + 1 =0.
23 — x 22 — x 21— x 20 — x
Hare je
x+2083 2B-x x+202 2-x x+201 2l-x x+200 20—x
— 4+ - + - + - =0u
B—x B—x D-x 2D—x 2A-x 2l-=x 20-x 20-x
x+2023 -23 +x N x+2022—22+x+ x+2021-21 +x N x+2020-20+x 0
B-x  2-x 2 —x 20-x '
. 2x + 2000 2x + 2000 2x + 2000 2x + 2000
Crnenu na je =0u

+ + +
23 — x 22 — x 21— x 20 — x

KOHAa4YHO ce 100uja jeqHauyrHa
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1 1 1 1
+ + +
3—x 22-x 21-x 20-x

pemewse 2x + 2000 = 0 wum x = —1000.

(2x + 2000)(2 ] = 0 gwmje je jenHo

Hamomena: JloOujeHO pelliemne HHje U jeIMHO PeIlieHkhe IaTe jeTHAUYMHE, jep Ce
JIpyravrjuM TpaHchopmanmjama jeTHaYuHe MOTy TOOUTH U OcTajla peajHa
peliema jeiHauYHe.

90. Ilpeo peuierve: Kopuctu ce YuBEHUIIA [a CE CE TIOBPLIMHE CIMYHUX
TPOYTJIOBA OJTHOCE Kao KBampath oAroBapajyhux crpanura.Heka je moBpmmHa
tpoyrina ABC jennaka 2P. Tana je mospmuna tpoyria CDE jennaxa P.

Kaxo cy tpoyrmoss ABC u CDE cimunm 0 je 2P : P=BC? : DE* =24 : DE’.
Cnenm fa je 2 =576 : DE’, na je DE? =576 :2=288 uDE= 12./2 .

pyeo pewerve: Heka je nospiunHa Tpoyria ABC jennaka 2P. Tazxa je
nospmuHa Tpoyria CDE jennaka P.Heka je AA' Bucuna tpoyria ABC jeqnaka
x, a ucuHa tpoyrina ADE jexnaka y. Kako cy tpoyrnosu ADE n ABC cnnunan
Toje DE:BC=DE:24=x u y:x=x. Cnenu na je DE =24k uy = xx.
Tamaje2P=2-BC-x:2=24x utagaje P=DE-y:2=24k -kx:2=12k -

A2
2x = 24K°x. I[aKJ'Ie2P=24x=2‘24K2‘X,Haj62K2:1,K: T H
DE=24K=24-£ =122 .
2

91. a) 30wup ce yseha 3a 36 +47 = 83 u HoBH 30up he Outu 345 + 83 = 428;
0) 30up ce yBeha 3a 36 u ymamu 3a 47, a he 6utu 345 + 36 — 47 =

381 —47 =334;
B) 30mp ce ymamu 3a 36 u 3a 47 u HOB 30up he OutHm 345 — 36 —47 =
309 — 47 = 262.

92. 3amucanMo Ja UMaMmo YpaBHOTEXEHe Tepasuje. AKO ce 00a Taca CKHHEMO
10 JIBE€ YOKOJIaJe, Ha JIeBOM Tacy he octatu ter ox 200 rpama, a Ha JeCHOM
jenna yokoiana u ter ox 120 rpama. AKO y Ipyrom notesy H ca jeTHOT U ca
nIpyror Taca ckuHeMo 1o 120 rpama, Ha jemHoM Tacy he octatu 80 rpama, a Ha
JIpyroM jenHa dyokonaza. Jlakie, jerHa yokonaaa uma macy 80, a 5 yokonana

5 - 80 =400 rpama.

93. Heka je meHTpayiHn 0poj MarugHoOT KBajpara x.Tagaje x +7 =10+ 8,
jep je y 30upy mpas3Ho I0JbE U 110 XOPH30HTAJIM U 110 BEPTUKAJIH jeaHaKo. Jlakie
x+7=18,majex=18—7=11, a kapakrepuctiunu 30up jenHax 3 - 11 =33.
Ocranu OpojeBu ce JIako MOMyHaBajy AoNybY]jyhn XopH30HTaje, BEpTUKAIE U
nujaroHasne o 33.
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10 8 10 8 10115] 8

94. Ha naroj ciunm nma:
a) 6-3+4=18+4=22 nyxwu;
6) 8 +4 =12 tpoyrmona;

B) 4 -4+ 2 =18 omTpux yriona;
r) 4+4+ 4.2 =16 npaBux yriosa;
o) 4-2+2=10 Tynux yriosa.

95. VY uerBpTy KyTH]jY je npebadyeno 17 + 26 + 35 = 78 onoBky, Tako j1a ce
Opoj OJIOBKM y CBUM KyTHjama H3jeqHa4yro. To 3Hauu 1a npe npedaunBama y
pBOj KyTHju Omyto 78 + 17 = 95 onoBky; y npyroj kytuju 78 + 26 = 104
onoBke u y Tpehoj kytuju 78 + 35 = 113 onoBkwu.

96. Kana ce y naToj jemHadMHN H30pHUITY 3arpaje v MPUMEHHN 3aKOH
MpeMeITama cadbupaka J00Hja ce HU3 je JTHAKOCTH:
x+D+(x+2)+..+(x+14)=2023;x+1+x+2+ ...+ x+ 14=2023;
14.-x+1+2+3+..+14=2023; 14x+7 - 15=14x + 105 =2023;

14 -x=2023-105=1918; x=1918 : 14 =137.

Pemrewse nate jennaumne je Opoj 137.

97. Heka je Jlenu ocTajo ga mpodYnTa jOII X CTpaHa JaTe KIbHre.

Tamaje x+36+47<123, majex+ 83 <123 mx <123 83, 1j x < 40.
IIpema Tome Jlenu je ocrasno ga mpounTta Hajpuire 40 CTpaHHIIA KIHUTE.

llpyeo peuterve: Jlena je npBor AaHa nmpodnTana 36 WK BUILIE CTPAHUIIA KEBUTE,
a apyror naHa 47 wim puire. [Ipema ToMe y ToKy mpBa 1Ba gaHa JleHa je
nmpounTana HajMame 36 + 47 = 83 cTpaHe Te Kmure. Tpeher gana je octano ga
npouuta HajBume 123 — 83 = 40 cTpana Kmure.

98. a) Akoje a—b +c=2023, ouna je (a +456) — (b + 456) + (¢ +456) =
2023 + 456 — 456 + 456 = 2023 + 456 = 2479.

6) Akoje a—b +c¢=2023, ougaje (a—78)—(b—78) + (c—78)=2023 - 78
+78 —78=2023 — 78 = 1945.

B) Akoje a—b + ¢=2023, onna je (a + 100) — (b —300) + (¢ —500) =2023 +
100 + 300 — 500 = 2023 — 100 = 1923.

99.  IMoepumHa ymume je 119 - 17 =2023 m* = 2023 0000 cm”.
Iospunua npse mwioue je 25 - 25 = 625 cm’.
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To 3nraum fa 3a morurodaBame yiuie Tpeda 20230000 : 625 = 32368 mmoua.
Te mnoue xomrajy 32368 - 50 = 1 618 400 qunapa.

[oBpmmHa apyre mioue je 17 - 17 = 289 cm”.

Crnemu ma 3a moruiouaBame ynure Tpeda 20230000 : 289 = 70 000 twroyga.
Te roge xomrrajy 70 000 - 32 = 2 240 000 nunapa.

IIpema Tome rpag Martemarnkyc he yiuimy momio4aTti IpBUM IUIOYaMa.
llpyeo peuwerve: Ha nyxxuny ox 119 m moxe ce nopehatu 119 - 4 =476 npBux
mioda. Ha mmpunay ox 17 m Moxe ce mopeharu 17 - 4 = 68 mpBux miova.
3HauM A2 3a MOIUIoYaBamke yIule MpBuM Ioyama tpeda 476 - 68 = 32 368
wioua. Ha myxuny ox 119 m moxe ce mopehatu 11900 cm : 17 cm = 700
npyrux mioda. Ha mmpuny ox 17 m moxke ce mopeharu 1700 cm : 17 =100
JIPYTHX IJI0Ya.

3HauM 1a 3a MOTUTOYaBamke YIIHIle IpyruM mrodama Tpeda 700 - 100 = 70 000
wioya. [IpBe rioue komrajy 32368 - 50 = 1 618 400 aunapa, a apyre mioue
70 000 - 32 =2 240 000 nurapa. IIlpema TomMe IPBO MOILTOYABAILE j€ 3a Tpal
Marematukyc jepTrHHjE O IPYTOT.

100. U3 yumenune na ako AHka mokinoHu bpanku 34 cansera, onna he obe
MMartu jeHaK Opoj canBera, 3aKkJbyuyje ce na AHka uma 34 + 34 = 68 canBera
Buie o bpanke.Axo bpanka nma x canBera, AHKa nMa x + 68 canBeTa.

Axo bpanka nokinonu Auku 34 canBera, ona he ona umatu x — 34 canBera, a
Bbpanka x + 68 + 34 canBera.

W3 npyror ycnosa je x + 68 + 34 =3 - (x — 34).Cnenu nma je x + 102 =3x — 102,
na je 3x — 102 —x = 102 i 2x — 102 = 102. Konauno je 2x = 102 + 102, na je
x =102. To 31aum 1a je bpanka nmama 102, a Aaka 102 + 68 = 170 cansera.

101. Kaxko cy yriioBu o 4 3 KOMIUIEMEHTHH, TO je o + B = 90°. U3 unmenuie
nacy B uy cymiemeHTHH, ciemu aa je f +y = 180°. Kako je o+ y=200°, To
je yrao o 3a 200 — 180 = 20° Behu oz yrua B. [Ipema tome P +20° + 3 =90°,
wto 3Ha4m aa je B =35" u a=155" Tamajey=180°—35°=200°—55°=
145°.

1 1
102. Kaxo ce OpojeBu x U y pa3iuKyjy 3a g ,Tojex=y+ g . Tana je

2
= g . Cnemnt na je

023:3%+6%=1+1+2023=2025.

[\

6
3akmpyuyjemo jaje n=3-x+6-y+

75



Bbpoj 2025 ce 3aBpmasa mudpom 5, a 30up mmudapa My je 9, ma je oOUuTIeTHO
JeJbUB ca 45.

103. Kako je 6poj 3x nespuB ca 3 u 6poj 81 nesbus ca 3, To Mopa OuTH U 6poj
v -y, najey Opoj koju je aesbuB ca 3.C apyre cTpaHe y - y MOpa OUTH Mambe HIU
jennako 81, ma je y 6poj koju je Mamy nin jenHak 9. To 3Hauw na je

y €{0, 3, 6,9}. Cneqn na jeqHaunnaa nma 4 permema: y =0, x =27; y =3,
x=24;y=6,x=15uy=9,x=0.Y obnuxy ypehennx mapona pemrema cy:
(27, 0), (24, 3), (15, 6), (0, 9).

104. bpoj xoju je nespuB ca 2, 3, 4, 5 u 6 mopa outn gespus ca H3C(2, 3,4, 5,
6) a To je 6poj 60. [lakie Tpaxenu 0poj uma o0auk 60k + 1. jep he oHma cBako
JIeJbeHh¢ MIMATH OCTaTakK 1.

Hajmamu TakaB Tporudpen 6poj je 121, a vajsehu 961. Cu TakBH
Tpoumdpenu Opojesu cy 121, 181, 241, ..., 901, 961 1 uma ux xonuko Hu3 120,
180, 240 ... 900, 960, onmocHo HU3 2, 3, 4, 15, 16 uMma uimaHoBa. A To 3Ha4u 15.

105.

Cy Dy

106. Hekaje /ZBAS=xu ZABS =y. Tana je ZBAC =2xu LABC = 2y.
Kaxko je 2x + 2y < 180°, To je x + y <90°. Yrao BSM, kao crospanimsu yrao
Tpoyrna ABS jeanaxk je x +y. Tazxa je yHyTpammsu yrao Tpoyria ZASB =
180° — (x + y). Kako je x +y <90° 1o je LACS =180°— (x +y) >90°, 1j. TYyn
yrao. Ha ananoran HauuH ce J0Ka3 U3BOJIM M 32 JIBa IpeocTala yria.

(e

A B

107. Hekajee=1,11111 ... Tamaje 10e=11,11111....maje 10e —e=9e =
11,1111...- 1,1111...=10.
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To 3naum 11a je e

c
Tama je —
4

11 1

a 29
Cnemmpa je — = — +— = — wu3akipyuyjemo gaje a=29, b =36, c=11
736 2 36 o .

u d=36.

108. Amnamusa: Tpoyrinosu AMB u AMC cy C
mpaBoymd. Y o0a Tpoyria 3HaMo KaTeTy AM =

4 cm u xunoreny3ze AB=6cm u AC=7 cm.

Kouctpyxkiuja: Ha mpaBoj p ce ogadepe tauka M
M u koHCcTpyHIIe 1Y’k MA Koja je HopMaJTHa Ha
p ¥ uma ayxuny 4 cm. Ocraje aa ce Ha paBoj p
onpene Tauke B u C TakBe n1a je AB=6cmu

AC =7 cm. Ilocroje nBa pemiema: Kaua je
tpoyrao ABC omrpoyriu 1 kaja je Tpoyrao
ABC je Tymoyrmm.

109. a) Kako ckyn S caapxku 2023 paznuuura npoct Opoja, To cy 6ap 2022
0]l BbUX HemapHa. 30up IBa HenapHa Opoja je yBek mapan Opoj. Jakie, TBpheme
j€ TauHo 3a 30mp, a HHje 3a Pa3IUKy, jep aKo Cy IPOCTH OpOjeBH ,,0IM3aHITH
(ma mpumep (3, 5), (5,7), (11, 13), (17, 19)) paznuka je 2, ITO HUje TIPOCT OPO;.
6) Csu npoctu O6pojeBu ce 3aBprraBajy nudpama 1, 2, 3,5, 7 u 9. Kaga uz
ckyna S u3nBojumo 2 u 5, ouga octaje 2021 paznauuura npocta Opoja Koju ce
3aBpiuaBajy nudpama 1, 3, 7 u 9. JIBoundpenn 3aspiienu tTux 6pojesa cy 01,
03,07,09,11, 13,17, 19, ..., 91, 93, 97, 99. u uma ux tauno 4 - 10 = 40. Kako
je 2021 : 40 = 50 (21) To Ha ocHOBY /[puxieoBor NpUHIKIA TIOCTOje 1Ba Opoja
ca jeqHakuM JBOIMGPEHUM 3aBpIIeTkoM. Paznrka Ta qBa Opoja je nespuBa ca
100.

110. Hexka je M cpeauniure Behe ocnoBuue Tpane3a (AM = MB = CD) u Heka
nmujaronane AC u BD mene yrao Ha OCHOBHIIM Ha JBa jeTHAKA JIejia KOjH UMajy
MepHHU Opoj X.

Kaxo cy nysxu AM u CD u BM u CD jennake u mapajieiHe, T0 Cy
geTBOpoyrio-su AMCD u BCDM mnapanenorpamu, na je AD = MC u BC =
MD. Tpanes je jennakokpak, rna je AD = BC, mwrto 31aun na je AD = DM = MC
=BC. Kaxko je ZABC = 2x, 10 je u ZAMD = 2x, amu u ZABC = ZBAD
= /ZBMC = 2x.
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A M B

C npyre ctpane tpoyriou ACD u BCD cy jemnakokpaku (Ba yria uMajy
MepHH 0poj x), ma je AD = CD = BC = DM = CM = AM = BM #u TpoyTIIoBA
AMD, MCD u BCM cy jegnakoctpannunu. [Ipema Tome yriosu tpamesa Ha
Behoj ocHOBHITH Cy 10 60°, a YIII0BH Tpame3a Ha Mamk0j OCHOBHUITH Cy 10 120°.
N3 obuma tpame3a AB + BC+CD+ DA =2CD+CD + CD + CD=5CD =
100 cm cnenm ga je CD =20 cm u taga je AB=40cmu BC=CD =DA =
20 cm.

Hamomena: Iloctoje u apyre nigje 3a pememne (IoryHa Tparnesa 10
jemHakocTpaHudHOT Tpoyria ABE).

111. AxojeB(0)=a-0+5b-0+c=3, 10 3Hauu 1a je ¢ = 3.

Axoje A)=a-1°+b-1*+c-1’=a+b+c=a+b+3=6,o0umaje
a+b=3. Axoje A-1)+B(-D=a-(-D)*+b-(D*+c- (1) +a(-1) +
b-(-1)+c=8,oumaje a tb+c+ta —-b+c=2a+2c=8u2a=8-6=2,
majea=1ub=2. amaje AQ)—BQ2)=1-2°+2.2"+3.2°—(1-2°+2-2+
3)=64+32+12—-(4+4+3)=108—11=97.

112. Axo ce youn Tpoyrao ABE, onna je u3 yciosa 3agatka AE 1 BD.

Kaxo je EF mapanenno ca BC, To je EF 1 AB. Cieam na je npecedna Taka
npasux BD u EF, a To je Tauka G oprorenTap tpoyria ABE. Tana je mpasa AG
HOpMaiHa Ha nyx BE.

A i\ B

113. Bpoj 6" (u 6uo koju crereH 6poja 6) ce yBek 3aBpiraBa mudpom 6.
Bpoj 7* ce 3aBpruasa mudpom 1, a 6poj 7" rmdppom 7.
Bpoj 8* ce 3aBpurasa rudpom 6.
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Bpoj 9* ce 3aBpurasa mudpom 1, a 6poj 9*** takohe mudpom 1.

Jaxre, 6poj 67 + 7% + 8% + 9%2 e 3apprmasa muppom 6+ 7+ 6+ 1, a To
je mudpa 0. [Ipema Tome 7 je Hajehu Tpouudpen 6poj obnmka 4x Koju UMa
pasnuaute mudpe, mTo 3HaYN 1a To HEje 996, HU 992, HU 988, Beh Opoj 984.

114. [Ilpso pewerve: Ako y uuzy Hanumemo 2023 jequanme 1 1 1... 1 1 1
3Mel)y jequHMIA HA 1Ba MECTa CTaBUMO JBE LpTe (IIperpazae), oHaa cy ca Te IBe
nperpaze neduHICcaHa TP MPUPOIHA Opoja 01 KOjUX CBAKH IPEICTaBIba 30HUp
jEeIMHUIIA y TOM /Iy HU3A .

Tum nperpanama aedunucano je 2022 - 2021 : 2=1011 - 2021 =2 043 231
HauuHa, jep ce mpBa nperpaja Moxe mocraButu Ha 2022 mecTa, npyra
nperpazna Ha 2021 MecTo, a cBe ce AeJH ca 2, jep UCTHU TOJI0XKaj IPBE U APYre
nperpaze e nedunumie nse, Beh camo jemny mogeny. (Hamomena: [Iperpane He
MOTy OUTH jeJHa JI0 Apyre, jep CBaKO MOpa A00HUTH Oap jeiaH AUHAp.)

llpyeo peuterve: JenHaunHa x + y = n 'y CKyIly IPUPOTHUX OpojeBa mMa n — 1
pememe ((1,n—1), (2, n—-2), ... (n—1, 1)). Axo npBu nevax goduje 1 quHAp,
OHJIa ipeocTtana aeojuna aene 2022 muHapa u nocroju 2021 moxena; ako npeu
nedak noouje 2 muHapa, oaa moctoju 2020 mozena; ... AKo PBHU Jedak 100uje
2021 nuHap oHAa MocToju caMo jenHa noxena 1 + 1. Ykymnan Opoj nmojena je
2021 +2020+...+2+1=2021-2022:2=2 043 231 noxeuna.

115. Y mpaBoyriioM TpOYTITy TOMYIPEYHUK OIUcaHoT Kpyra R je jemnak
TIOJIOBUHU XHMIIOTEHY3e, Tj, ¢ = 2R. [lonynpeunuk yrnucaHor Kkpyra
r=(a+b-c):2.HexajeR:r=5:2,1). R=5«ur=2x Tamajec=2R=
10k, u r=(a+b—c):2=2x. U3 a + b—c=4x, nobuja ce na je
a+b=4k + 10k = 14xk.

Tama je (a + b)*= (14x)* = + 2ab + b* = 196x*. Kakoje ¢*=a’+b* =
100x, To je 100x” + 2ab = 196x*, na je 2ab = 196x* — 100x* = 96x°.

Crenu naje a*+ b* —2ab=(a—b)* = 100x* —96x* =4x* u a—b =2x.
Kakoje a + b=14xkua—b=2x,10je a=8xub =06k
Haknea:b:c=8x:6x:10xk=4:3:5. Tauan oarosop je, HapaBHO, 1 3 : 4 :
5 (3aBHCHO KoOja je ox karera Beha).

116. a) IloBpmmune gurypa Ha cnunu cy penom 1, 3,5u 7.

0) I[loBpmmaa 23. dpurype y Hu3Yy je 23 + 22 =45,

B) [loBpmuHa n-te purypey amsy jen + n—1=2n—1.

r) I'aycoBum moctynkom ce gobuja 11a je 30up moBpIIrHA 11 GUrypa y HU3U
jemHax 14+3+5+...+2n-3+2n—1=n-2n:2=n"
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Hanowmena (mano reometpuje): Kana ce apyra ¢urypa nomyHu npBom nobuje ce
KBaJparT 4rja je cTpaHuIla 2; kana ce Tpeha ¢purypa y Hu3y T0omyHH 30HpOM
npeTxolHe JBe, 1o0uje ce kBaapat crpanuie 3. Kaga ce yerBpra purypa
JIOTIYH! KBaJApaTOM CTpaHUIle 3, 100Hje ce KBampaT CTpaHHIle 4 U TaKO CBE JI0

Kpaja Kaja ce n-ta purypa AomyHH KBajgpaToMm ctpanure (n — 1).

117. Axo je crpanuna kBagpara CD = 2qa, onza je CN = a. [IpaBoyriu
tpoyrinosu MCD u BCN cy nonynapuu (BC =CD =24, CN=DM=an
ZBCN = ZCDM = 90°). Axo je ZMCD = ¢ ZCBN, a ouna je ZBNC =90° —
¢ u ZCPN = 90°. Tpoyraosu BCN u CNP cy cnuunu, jep cy um yriosu 90°, @
u 90° — .

D N C

A B

Axo je PN = x, 360r cimanoct je CP = 2x, ma je CN* = x* + (2x)* = 5x° = d’.
Tama je CM? = BN® = &* + (2a)* = 54° = 25x°, ma je MC = BN = 5x. To 3Haun 1a
je MP = 5x — 2x = 3x u BP = 5x — x = 4x. [loBpiuinnHa npasoyrior tpoyria MPB
je 3x - 4x : 2 =6x" =30, maje x* = 5. [ToBpmuHa kBaapaTa je 4a° = 4 - 5x° = 20x°
= 100. Ctpannua xBazapara je 10, na je o0umM kBagpata 40.

118. Heka je ocHOBHa MBHIIA THPAMUJIC jEeHAKA d.

V kapakTepucTHIHOM Tpoyrity AMD koju je jennakokpak (AM = MD = ¢ \ﬁ )
2

0oune Bucuae AA' u DD’ cy BUCHHE TUpaMHUJIe U CEKy ce Y Tauku H.

80



2
a3 2
Kako je AD’ = a3 , T0 je Bucuna mupamue (DD') P=d’ - (\3/7} = gaz .
3

Tamaje DD'= 4 /2 . U3 cmmaroctr Tpoyrinosa AHD” mw AA’M je AH : HD’
3
~AM:A'M= 43 . @ =6:2=3:1.Kako je AH=DH, 1o je DH : HD’
2 6
=3:1.

119. [Ilpso pewerve: Hexka je Bucuna CC' u3 remena C tpoyria ABC jennaka

h, a nenoBu Koje BUCHHA paBH Ha ctpaHuln AB jeqnaku AC'=xu BC'=6 —

X.

A X ! 6-Xx B

Axoje AC =y, ouma je h*=y> —x>=5—(6—x)>. Creau na je y* — x> =25 —
36+ 12x—x*, maje y*=12x— 11. Kako je 1<x <6, Taga cy TpaxecHe
BpenHocti 3a 12x — 11 =y" € { 1, 13,25, 37,49, 61 }. Kako cy x # y npupozas
OpojeBu TO y 003up gonasze BpeqHoct: x =1, y=1;x=3,y=5x=5,y="7.
Map (1, 1) ornaza jep Mopa OUTH y Kao XHIIOTEHYy3a MOpa ouTH Behe o1 x Kao
KaTeTe.

Map (5, 7) otnaza, jep je Taga h* = 49 — 25 =24, ma h, a caMuM TUM H
nmoBpirHa Hehe OUTH TPUPOTHA OPO].

Jenuno pememe je x =3,y =15, K=25-9=16uh=4.

Crpanuue Tpoyria cy 6, 5, 5, a noBpiunHa 12.
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llpyeo peuwterve: Hexka je AC = x.

Tana je ooum Tpoyrna ABC=6+5+x=11 +x.

U3 Xeponoge popmyie ce noduja aa je

P \/11+x x=1xtl l-x
2 2 2 2

Jla 6u moBprurHa 6rta mpupoxas 6poj mopa outr (121 — x*)(x* — 1) =7~

Cnemu ma je 1 <x<11.3amenom BpemHocTtH 2, 3, ..., 9, 10 3a x moOmja ce na

i \/(121 X)) .

cy oxrosapajyhe Bpexsocti3ay € { 117 -3, 112 - 8,105 - 15, 96 - 24, 85 - 35,
72 -48,55-63,40- 80,21 -99 } = { 351, 896, 1575, 2304, 2975, 3456, 3465,
3200, 2079}. Jequuu notmnys kBazapar je 2304 = 487, ma je x = 5. Tana je
noBpuinHa P =48 :4=12.

120. Axo je mpousBon nudapa Mamu o 4, oHIa MIPOU3BOJ LK(apa MOXKE
6utu 0, 1, 2 wnm 3.

Axo je nmpomssox nmudapa 0, orma je 6ap jenHa (He npsa) mudpa mopa o6utn 0.
Taxsux 6pojesa uma 9 - 10° — 9'°, jep cy ox ykymHor 6poja necerorubpeHnx
OpojeBa oay3nMajy OpojeBH KOjH HE cajpiKe HU jeTHY HYITY.

Bbpojesa unju je mpoussoxa mudapa 1 mma camo 1, a To je 6poj 1111111111.
Bpojesa unju je mpousBon mudapa 2 mma 10 (1111111112, 1111111121, ...,
2111111111).

Bbpojesa unju je mpoussoa mudapa 3 mma 10 (1111111113, ... 3111111111).
Bpojesa koju umajy mpoussox uudapa Mamu ox 4 uma 9 - 10° —9'° + 21.

121. Kakoje6=1-1-6=1-2-3, TpoundpesHu OpojeBH Yuju je MPOU3BOL
mudapa 6 cy: 116, 161, 611, 123, 132,213,231, 312 u 321 n uma nx 9.

122. W3 nate jemnakoctn AAA + AA+ A=ABC, ciemn maje AA+ AA+ A
= BC, makne ngouudpen 6poj. To 3Hauu je mudpa A mama oz 5, jep ako 6u
Ounu Behu wiu jeqnaku 5, onga 6u 30up AA + AA + A 6uo Tpouudper 6poj.
Tpaxena cabupamacy 111 + 11 +1=123; 222+ 22 +2 =246; 333 +33+3
=369 u 444 + 44 + 4 = 492 v uma 4 paznuuUTa pelIcHa.

123. Ako je kapakrepucTiHuHH 30up 333, oHIA je HeHTpaiHu Opoj MaruyHOT
kBagpata jenHak 111.Tpaxenn 6pojeBu Taga mory Outu 111 —8 =103, 111 -6
=105,111-4=107,111-2=109, 111, 111 +2 =113, 111 +4 =115,
111+6=117u 111+ 8=119. U jenan ogq moryhux MaruuyHux KBazapara je:

1171103 | 113 123 | 95 | 115
107 | 111 | 115 103 | 111 ] 119
109 | 119 ] 105 107 | 127 | 99
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Hamomena: Moryha cy u npyra TadHa perniemna.

Ha mpumep: 111 -16=95,111-12=99, 111 -8 =
103,111 -4=107,111,111 +4=115,111+8 =119,
111+12=123u 111 + 16 =127.

124. OO6um kBazpara je 4 - 6 cm = 24 cm. O6um
Tpoyria je Takohe 24 cm, ma je 30up AyXnHa IBe

MpeocTaje CTpaHuIle Tpoyria jenHak 24 — 6 = 18 cm.
Tana je 06uM x)yTo 000jeHe gurype jenHak 3 - 6 + 18 =
18 + 18 =36 cm.

125. Axo Haga nma caga x roguna, oaa Biaga uma x

+2,aJarogax — 7 romuHa. Tamajex+2 +x+x—7=124, nmaje 3x— 5= 124,
Cnenu na je

3x=129ux =129 : 3 =43. Jlakne Bnaga caga uma x + 2 =43 + 2 = 45 ronuHa,
Hana 43 roaune, a Jaroga x — 7 = 43 — 7 = 36 roguHa.

126. Kakojel-1-8=1-2-4=2.2.2=8§, moryhe xomOunanuje nudapa
cy1,1,1,8;1,1,2,4 u 1,2,2,2. IlpBa u tpeha xomOuHaImja uMajy HerapaH
30up nudapa, a gpyra napas Opoj undapa. Tpaxenu Opojeu cy: 1118, 1181,
1811, 8111, 1222, 2122, 2212, 2221. [lakne TakBux OpojeBa nMma 8.

127. Bpoj 2023 je HemapaH 1 Hema napHuX nenmiaina. 3ato 2023 Moxke outn
nesbuB jenuHo ca 1, 3,5, 7 u 9. IIpoBepoMm ce Moxe yrBpauTH aa je 2023 : 1 =
2023 m 2023 : 7=289. To 3Haun n1a je AB - AB =2023 nnu BA - BA = 2809.
Kaxko A - A Hukana Huje 3, To je jenuHa MoryhaocT 17 - 17 =289, maje A=7mn
B = 1. Tpaxenu npousBox je AB-BA=17-71=1207.

128. Ako je ueHTpasHu Opoj Maru4HoOr KBaJapara X, OHJa je 34
KapakTepucTHnaHu 30up 3x. Tama cy y MarmaHoM KBazparty
pacnopehenn 6pojeBu (civKa JIEBO U CIIMKA y CPEIUHH): 40 | =x
37
2x-37 | 34 2x-37 | 34 x+3 5 34 24
40 x 2x—40 40 x 2x-40 40 21 2
2x-34 | 37 X3 | 2x34| 37 18 8 37
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Kaxko 2x — 37, 2x — 40, u 2x — 34 mopajy outn ipupoaau, To je x > 18, x> 20 u
x> 17, na je HajMamkU IPUPOAAH OPOj KOju ce Moxe Hahu y MaruyHOM
kBagpaty jenHak 21. Taga MaruuHu KBaapaT mocraje (CIuKa 1eCHO)

129. Axo Tpu Mosnepa 3a 4 1aHa okpeue 5 cTaHoBa, oHza he 3 monepa 3a Tpu
ITyTa BUIIIC JaHa, Tj. 32 12 maHa OKpeYuTH 3 ITyTa BUIIIEe CTAHOBA, Makie 3 - 5 =
15 cranoBa. To 3Hauu na jenan monep 3a 12 nana okpeuu 15 : 3 =5 craHoBa.
Haxkie, 7 Mmonepa he 3a 12 mana oxpeuntu 7 - 5 = 35 craHoBa.

130. Kaxo je noBpimHa xyTo 060jeHOr KBagpara jeanaka 9 cm’, To je
CTpaHMLIA TOT KBajpara jefHak 3 cm.

x+6 xt9

xt6

x+3

x+3 X X

AKO je cTpaHHMIIa HajMamer 01 IPEOCTaINX KBaJparTa jeJHaKa X, OHa Cy
CTpaHHMLIE IPEOCTAINX KBagpara jeqnake x + 3, x + 6, x + 9 (Buau ciuky
JIECHO).

Ca cnuke (gecHo) je jacHo jaje 2x —3 =x+9,maje2x —x=x=9+3 =12.
Jenna cTpanuua npaBoyraonuka je x + 3 + x +x =3x + 3 =39 cm, a npyra
crpanuax +3 +x+6=2x+9=33 cm.

O6umM npaBoyraoanka O =2 - (39 +33)=2 .72 =144 cm.
[oBpmmHa npaBoyraonuka je P =33 - 39 = 1287 cm’.

131. 306wup mudapa aBorudpeHor 6poja HajBuIIe MOXKe Outn 9 +9 =18, ma'y
003up monaze 36mposu 2, 3,5, 7,11, 13 u 17.

Tpakenn cioxxenu opojesu cy 20, 12, 21, 30, 14, 32, 50, 16, 25, 34, 52, 70, 38,
56, 65, 74, 92, 49, 58, 76, 85, 94, 98. TakBux OpojeBa je yKyImHo 23.

132. U3 Hu3a HEjeIHAKOCTH 7 7o 7117 8

< = = <
22254 22253 11-2023 2023 2023

S 77
2023 22254

cienm 1a je
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133. Kakojeoa +PB=180°uf+y=90° to0jea+p +p+y=270°,
Kaxko je 2B + 111°=270°,to je 2B =159°u 3 =79° 30"
Crnenu na je oo = 180° — = 100° 30’ u y=90° — = 10° 30°.

134. Axojep-q-r + 3-p-q + 2-p=>52,oHna je p nemunar 6poja 52.
Axojep=1,ounje qr + 3-q + 2=52,majeq-r + 3-q =50
Tamajeq -r + 3-q =¢q(r + 3)=50, manocroje 4 pemwewa: ¢ =1, g =2,
q=>5,q=10.

Axojep=2,0oumaje 2-q-r + 6-q + 4=52, maje2-q-r + 6-q =48.
Tamaje g -r + 3-q = q(r + 3) =24, nanocroju 5 pemewa: ¢g=1,9g=2,
qg=3,g=4uqg=6.
Axojep=4,oamajed-qg-r + 3-4-q +2-4=52 majed-qg-r + 12-g +
8=52.

Tamaje g-r + 3-q =q(r + 3)=11, manocroju jemnHo pememe: g = 1.
Axojep=13,onmaje 13-q-r +3-13-¢q + 2-13=52,maje g-r + 3¢
+ 2=4.Tapajeq-r + 3-q =qg(r + 3) =2 u Hema peleHka.

Pemema Hema HU 3a p =26 u p = 52.

Hakie A=4+5+1=10.

Y cKyIy IpocTHX OpojeBa pelIekhe MOCTOjH CaMo ako je p = 2.

Tamaje 2-q-r+3-2-q+2-2=2umq-r+ 3-q =q(r + 3)=24.
Axoje g=2,oHmajer + 3=12,majer=9, mro HHUje MPOCT OPOj.

Axoje g=3,oHmajer + 3=8 m r=>5 U TO je jeqHO pelIcHE.

[Haxiie, moctoju camo jeHo peweme, na je B =1, jep 3a p = 13 Hema pemema.
Cnemmnaje A—B=10-1=09.

135. [Ilpso pewerse: Tlogenumo cBe OpojeBe ox 1 10 21 umju je 36up 21 - 22 :
2 =231y 7 0uCjyHKTHX CKYITOBa TaKo Ja 30up OpojeBa y CBaKOM Off BbHX Oy1e
jemnak 231 : 7=33. Hampumep: A, = {21, 12}; A, = {20, 13}, A; = {19, 14};
Ay={18,15}, As={17,16}; A¢={11,10,9,3} u A;={1,2,4,5,6,7, 8}.
Ocranu cy O6pojesu 22, 23,24 ... 2021, 2022, 2023. Bbux uma 2023 — 21 =2002
1 oIl BUX je Moryhe HampaBuTH mapose (22, 2023), (23, 2022), ... (1022, 1023)
TaKo Ja je 30up OpojeBa y cBakoM mapy jenHak 2045. TakBux maposa uMa
(2023 -21):2=1001. Kako je 1011 =7 - 11 - 13 =7 - 143, To je moryhe
HaIlpaBUTH 7 TTOACKYIIOBA TaKo MITO he ce eeMeHTrMa CKymoBa A, A,, ... A;
MpUAPYKHATH 110 143 youeHux maposa O6pojena.

llpyeo pewerve: Tlomeammo cBe 6pojese ox 1 10 14 y 7 IMCjYHKTHX CKyIIOBa
A ={1,14}; A, ={2, 13}, ... A;={7, 8}. Octamu cy 6pojesu 15, 16, 17, ...
2021, 2022, 2023. Bbux uma 2023 — 14 = 2009 u moryhe ux je mogenmutu y 287
JMCjYHKTUX mojckynoBa By = {15, 16, ... 21}, B, = {22, 23, .28}, ...

Bog; = {2017, 2018 ... 2023}. Kako je 287 = 7 - 41, To 3Ha4u Aa ce 7 TpaKeHUX
cKymoBa (hopMupa Tako mTo ce rmopen Beh m3adpanux 6pojena {1, 14}, {2, 13},
... {7, 8} y cBaku o1 THX cKymnoBa goja 1o 41 npsu, 41 gpyru ... 41 cenmu
eneMeHar ckynosa By, B,, ... , B;.
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136. Axo Tpu Moiiepa 3a 4 maHa OKpede 5 CTaHOBa, OHJA je 3a Kpeueme 5
CTaHOBA YIIOTpeOJbeHO 12 mHeBHMIA, TO 3HaUM Aa 1 Moiep 3a 1 maH okpedn
5/12 ctana. Taga 7 monepa 3a 12 mana HampaBe 7 - 12 = 84 mHEBHHIIE U OKpeUe
84 -5/12 =7 -5=35 craHosa.

Hexka 24 monepa 3a x maHa okpede 60 cranosa. Tama je 24 - x - 5/12 =60, ma je
10x = 60. Jlobwuja ce na je 6poj pamuux mana x =60 : 10 =6.

Axko y monepa 3a 12 nana okpeue 45 ctaHoBa, oHaaje y - 12 - 5/12 =45, na je
5y =45. Jlobuja ce na je anraxxoBano y =45 : 5 =9 monepa.

137. KoucTpyumemo nyxu NE‘ |AD Hu NF‘ | BC.Hekaje AB=amu
CD=b.
Tanaje AM=BM=a/2, CN=DN=54/2, /ZBAD =au ZABC = .

D b/2Z N b2 C

a o B B
A b/2 E M F b2 B

Crnemu ma cy gerBopoyriioBu AEND u BFNC mapanenorpamu u ZFEN = o u
a—-b

ZEFN = B. Y tpoyray ENF ny>x MN je 1o nmpeTnocTaBly jeIHaKa

a->b

Mebhytum, u nyxuo EM = FM cu jennake , a je tTpoyrao EFN

nmpaBoymH. 3akibydyjeMo na je o + 3 = 90°, ma je 30up yriioBa Ha MamO0j
ocHoBuIM 360° —90° =270°.

138. Heka cy nudpe tpaxeHor nBorudpeHor opoja a u b.

Tamaje 10a+b=7(a+b) ul0a+b="Ta+7b wm 10a —Ta="Tb - b.
Cnenu na je 3a =6b, 1j. a=2b.bpoj 0<a<10,majeun 0 <2b<10,1j.
0<b<5.

To 3Ha4M @ TOCTOjU BUIIIE TAaKBUX OpojeBa M oHU Cy: 21, 42, 63 u 84.

139. Kako je Tpoyrao ABC jegnakokpak merosu yriosu cy: ZABC = 108°,
/BCA =36°u ZCAB =36°. Tana je ZBAK = ZMAK = 18°.
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C

Konctpyunmemo tauky M, Tako na je AB = AM. Tana je AABK = AAMK
(CYC: AB=AM, £LBAK = ZMAK = 18°, AK = AK). U3 nogynapaocTH
cinequ aa je ZABK = ZAMK = 108°, ma je ZCMK = 72° u ZCKM = 72° Kaxko
je tpoyrao CMK jemrakokpax To je KC = MC, Cnean na je AC =AM + MC =
AB + KC =2023. 3anaTak ce MOK€ PELINTH U Ha Jpyre HaunHe.

140. 'V npBom obunacky KpyxHuue ouhe npeupranu 6pojesu 1, 16, 31, 46, ...
, 976, 991. Y npyrom obuacky Kpykuuite ouhe mpenpranu 6pojesu 6, 21, 36,
51, ... 981, 996. Y tpehem obmiicky kpyxauIle Ouhe npenpranu 6pojeBu

11, 26, 41, 56 ... 986. Y uetBpTOM 00MIaKy KpyXHHUIIE Orhe mpeLpTaHu
opojeBu 1, 16, 31, 46, ... 976, 991, mTo 3HaYN Aa ce MPEIPTaBakHE MIOHABIbA U
Ja Hehe OWTH BUIlIe HOBUX NpeLpTaHUX OpojeBa.

Y npBom obuiacky nperpraHo je 67, y npyrom 67 u y tpehem 66 6pojesa, mro
3HAYH [ je YKYITHO mpenpTaHo 67 + 67 + 66 = 200 6pojesa.

Henpenpranux he octatu 1000 — 200 = 800 Opojera.

141. Axoje A(x) + B(x) =2x"+4x u A(x)— B(x) =6, ouna je
2A(x)=2x"+4x + 6. Crenu 1a je A(x) =x" + 2x + 3, ma je B(x) = A(x) — 6 =x’
+2x —3.

Tama je A(x)-B(x)= (x> + 2x + 3)(x” + 2x — 3) = (x> + 2x)* = 37 =x" +4x’ + 4x* —
9. Jenmaunma A(x) - B(x) = 0, moctaje (x* + 2x + 3)(x* + 2x — 3) = 0.

Ka}(ojex2 +2x+3=(x+1P*+222 >0,je;[Han/IHax2 +2x+3=0 Hema
peanHux pemema. U3 P H2x—3= 0, nobwuja ce na je P H2x+1— 4=0wmm
(x+1)*=2*=0.Tosmaum maje (x + 1 +2)(x + 1 =2)=(x +3)(x — 1) =0, ma cy
jenuHa pelema jerHaunHe A(x) - B(x) = 0, peannu 6pojesu 1 u —3.

142. Ako mocMaTpaMo JiBa CIi0jeHa TPOyriia KapaKTePUCTUYHA 33 IPaBHIHH
0CMOTao0, jacHO je 1a OHM YMHE JACITON] Ca jeTHUM IIPaBUM YTJIOM H jeTHOM

JIMjarOHaJIOM jeTHAKOM F, a IpyroM 74/ 2 . TakBux genrouzaa uma 4, ma je

HOBPLIMHA 4-r-r\/7/2=2-8-8 \/32128\/3 )
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143. Hexka je 6poj My3udapa y jeIHOM peny y Ipyroj GopMaIdju jeTHaK 1.

2
Tama je n* = (n + 5)m. Crnenu na je m = " s 1ITO 3HAYH 1 je Opoj n° IesbuB
n+
. n*  n®+5n—5n+25-25 25
can+5. Kakoje m = = =n-5- , TO
n+5 n+5 n+5

cen+5canpxuy 25 Toszmaun naje (n+5) € {1,5,25},a ne {—4,0,20}.
Kaxko n Mmopa 6utu npupoman 6poj To je n =20 u 0poj mysugapa je 400.

Y mpBoj dpopmanuju je 6mto 20 pemosa o 20 My3ndapa, a y apyroj 25 peaona
o 16 mysuuapa.

144. Hexka je O mieHTap KpY>KHHIIE OMHUCAHE OKO jeTHAKOCTPAHWUIHOT TPOyTIIa
ABC (cnuka neBo). Axo je ZAMO = au £ZBMO =2, oHzaa cy u yIJIOBH
ZMAO =aun ZMBO = f3. Taga je ZAOx =201 ZBOx =23, a

ZAOB =2a + 2.

M C

Kako je ZAOB =120°, To je ZAMB = 60°. Ha cniuan HauuH ce MOXe
nmokazatw u 1a je ZAMC = 60°. U3 npeTxogHor gokasza cienu u na je LZMAC =
/ZMBC = 1/2ZCOM. Hexa je N tauka ayxu AM, taksa aa je MN = MC.
Kaxko je ZNMC = 60°, To je Tpoyrao MNC jemHakoCTpaHHYHU U

MN =MC =NC. Capa cy tpoyrimosu ANC n BMC nomynapau

(CYC: AC=BC, ZMAC = ZMBC, CN = CM), na je u3 nogyJapHOCTH

AN = BM. Kako je AM = AN + NM = BM + CM 70 je 10Ka3 3aBpIIicH.

145. a) Hajmamu (a u HajBehu) Opoj Kopaka je 8, jep ce mayk kpehe yBek
JIECHO U YBEK Tope.

0) VY cBakoj Tauky (YBOPY) KBaJApaTHE MpEXKe yIHCaH je Opoj HAUYMHA Ha KOjH
mayK Mo’ke 1a ohe 1o Tor yBopa. CabupameM MOTYhHOCTH 32 CBAaKH YBOP
no0uja ce na mayk 10 MyBe Moxe ctuhu Ha 70 HauuHa.
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146. Hexaje AM = AN = AP = ¢, 3anpemuna komke je 10° = 1000 cm’, a
3anpemuna mupamune AMNP je a/3 - a*/2 = a’/6. 3anpemune 1061jeHIX Tea
cy 1000 —a’/6 u a’/6, ma je (1000 — a’/6) : a’/6 =371 : 4 mm 4000 — 4a’/6 =
3714’/6. Cnenu na je 3754°/6 = 4000, na je a® = 24000/375 = 64, mTo 3HaYM 13
jea=4cm.

[NospunHa Beher nena je 6 - 100 — M + B, a noBpimHa nupamuze je M + B.
Paznuka oBux mospimHa je 600 -M + B -M - B =600 - 2M =
600 —2-3-4-4:2=600—48 =552 cm’.

147. Ilpso pewere: Axo ce Ha 10 xmura no1ajy 4 kmure xoje je bojan y3eo,
nobuja ce 10 + 4 = 14 xwura koje cy 2/3 on nperxoaHor Opoja kiwura. Jakie
Bojany je na pacnonaramy Omia 3 - 7 = 21 kmwura. Axo ce Ha 21 goxajy 3
KibUTe Koje je y3eo Ilepa, nobuja ce 21 + 3 = 24 kmure, wto je 2/3 KmbHra Koje
cy 6ue Ilepu Ha pacnionarawy. To 3Haun 1a je Ilepa Ha pacmonaramy uMao 3 -
12 =36 kmura.

148. Axo ce Ha 36 kmuTa 10/1ajy 2 KBHUTE KOje je y3eo Biama, nobuja ce 36 +
2 = 38 xmura xoje cy 2/3 ox nperxogHor O6poja kmura. [lakine Bnaaw je Ha
pacmonaramy 6mno 3 - 19 = 57 kmura. Ha kpajy, kana ce Ha 57 kmura gona 1
KBHTa KOjy je y3eo Cphan, noduja ce 57 + 1 = 58 kmura, mro je 2/3 Kibura Koje
owmre Cphany Ha pacnionaramy. To 3Ha4H 1a je Ha cTomy 6mmo 3 - 29 = 87
kmura. Cphan je mobwo 87 : 3+ 1 =29 + 1 = 30 xkmura. Bnana je mobwo
(87-30):3+2=57:3+2=19+2 =21 xwura. Ilepa je nobmo (87 — 30 —
21):3+3=36:3+3=12+ 3 =15 kmura. bojan je nobuo (87 — 30 —-21 — 15)
:3+4=21:3+4=7+4=11 xwura.

Ha cromy je octano 87 —30—21— 15— 11 = 10 kwura.

Jpyzo pewerve:
Hexka je Ha cromy 6mmo 3x Kiura, jep 1a ou ce n3padyHajna TpehuHa Ha CTOITY

YBEK MOpa OCTaTH Opoj KibUra Koju je nesbuB ca 3. Cphad je yzeo x + 1 kmury,
1a je Ha cToy ocTaso 2x — 1 = 3y kmura. Braga je y3eo y + 2 Kmbure 1a je Ha
CTOJy OcTano 2y — 2 = 3z K\ura.
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Ilepa je y3eo z+ 3 kmura, mMa je Ha cToIy octajno 2z — 3 = 3¢ kmura. bojan je
y3e0 ¢ + 4 Kmure, 11a je Ha cTory octaino 2t — 4 = 10 kwura. Cneau na je 2t =
14,majet="7.Cnemunaje2z—-3=3t=21u2z=24,az=12. Tanaje2y -2 =
3z,maje2y—2=36,2y=38uy=19. Cnequ na je 2x— 1 =3y =57, ma je

2x =58 mx = 29. [Ipema Tome Ha cToiry je Ouio 3x =3 - 29 = 87 kmura,

149. AKo cy cTpaHHIle TpaKE€HOT MPaBOYTaOHUKA 2X U ), ’eroBa MOBpIIHHA
P = 2x - y. W3 ITuraropune Teopeme je x° + ) =77, maje y =~/ r> — x> .

INoBpinHa TpaskeHOT NPaBOyraoHUKa je P= 2x -y = 2x4/ r 252

A1

M3 HejeqHAKOCTH apUTMETHYKE M TEOMETPHjCKE CperHe T00uja ce 1a je

P= 2x-y=2x\/r2 —x? = 2\/x2(r2 —xz) <x? 4t - 2=,

Hajseha nospumina ce no6uja kagaje x> =r>—x*,1j. 2’ =" ux=r 2 /2.

. { 2 . .
Tamajey= |[,2_I_ _T’ \/7 . O0uM TIpaBOyTaoHHKA HajBehe MOBPIIHHE j&
2

2
O=4x+2y=3r\/?.

150. Axoje S(7°**)=a u S(a)=b u S(b) =c,oumaje 7> =S(7"*"*)=a=
S(a@)=b= S(b) =c (mod 9). Bpoj 77 = (7°)7"" . 7=343".7=1.7=7
(mod9),ato3Haun majeu a = b= c=7 (mod?9).

Bpoj 7% < 10%% <999 ... 999 (2023 neerke). To 3naun xaa je 6poj a Koju
npe/cTaBsba 36mp mudapa 6poja 7> marmu ox 2023 - 9 = 18 207.

Kako je a < 18207, To je 30up mudapa Opoja a, a o je b <S(18199)=1+8 +1
+ 9+ 9 <28. Taga je 6poj ¢ Koju mpencrasiba 30up nudapa 6poja b u Mamu
win jeqaak 10. Kakojec=7(mod 9 mc <10, Tojec=7.

151. [IIpso peweme: Kaxo je 9a* + 9b* + 9¢* = 9(a* + b* + ) =
(a+b+c)d+b+A)=a+b ++d’b +ab> +a’c + ac® + bc + b, To u3
Hejennakoctu 9a° + 9b> + 9¢> — 6abc < @’ + b + ¢ cnenu HejaHAKOCT

&+ +E+a’b+ab’+d’c+ac® + e+ bd*—6abec<a’+ b+ ¢
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Jlo6uja ce mejennakoct a’b + ab’ + a’c + ac® + b*c + be® — 6abc < 0 u

tagaje a(b>—2bc + %) + b(a*— 2ac + ) + c(a®> — 2ab + b*) < 0 wm
a(b—c)*+bla—c)* +c(a—b)* <0.

Kaxo je neBa cTpaH HejeTHAKOCTH HEHETaTHBHA (jep CY CBU OpjeBH Y
HEjeTHAKOCTU HEHETaTHBHU) HEjeTHAKOCT BaXKH CaMO aKo je
b-c=a-c=a-b=0,T1j.a=b=c=3, aTpaxenn Tpouudpenu 6poj je 333.

Jlpyeo pewere: W3 uejennaxoctn 9a” + 96 + 9¢* — 6abe < o’ + b* + ¢ cnenn
Ia je 94> +9b* +9¢* — &’ + b* + ¢ < 6abc mim

a*(9 —a)+ b (9—b) + ¢ (9 —¢) < 6abe.

Tana je 360r jemnakoctd a+b+c¢=9, a’(b+c)+ b* (a+c¢)+c* (a+b) <
6abc.

Kana ce mocnieama HejeTHAKOCT MoIeH ca abc noduja ce HejeHAKOCT

2 2 2
a“(b+c) ba+o)  c(a+b) o yyyalbro) bla+ o clath) o
abc abc abc bc ac ab
Crenu nma je

a a b b ¢ ¢ a b b ¢ a c
—+—+—+—+—+—=|—+—|+|—+=—|+|—+—|L6.
b c ¢ a a b (b aj (c bj (C a]

Kaxko je y npeTxoHOj HejeJHAKOCTH U3pa3 y CBaKOj O 3arpaja HajMame 2, TO
j€ HejemHaKoCT Moryha jeTmHO aKo BaXKH jeTHAKOCT, Tj. ako je a = b =c = 3.
To 3Haum 112 je jenuHu Tpoundpen Opoj Koju UCIymaBa aate yciose 6poj 333.
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PEBUJAJIIHO MATEMATHUYKO TAKMHUYEBE

CPBH1JA MUCJIN! CPBUJA PEIITABA!

151. 7

152. 3.

153. 2

154. 5.

155. 6 M, A, T,E, U, K).

156. Jbmma uma 11 + 7 = 18 roguHa.

157. Kysap tpeba na npunpemu jorr 15 — 6 = 9 mospa Miexa.

158. Kpyrosa uma 7, a kouxu uma 3. 36up O6poja Kpyrosa u Opoja KOLKH je
7+ 3 =10.

159. Hajmamu asommdpen 6poj je 10, a Hajehu jemnonidpen 6poj je 9.
Muxosa paznuka je 10 — 9 = 1.

160. Tpeha xoxka je cHema 15—6—5=9—5 =4 jaja.

161. Yxyman 6poj koma koju he ce Takmuanti je 4 - 9 = 36.

162. VY cakom andymy he ourtu 48 : 4 = 12 dororpaduja.

163. VY npBoj kyruju Hukoxna uma 6 aytuha. Y npyroj 3 - 6 = 18 ayrtuha,
Bpoja aytuha y tpehoj kytuju je 40 — 6 — 18 =34 — 18 = 16.

164. JlyxwuHa m3nomibeHe nuHHjE je 3cm+2cm+3cm+1cecm+ 1ecm= 10
cm

165. Op 17 gacora u 33 munyTa 10 18 yacoBa nma 60 — 33 = 27 muHyTA.

Opn 18 wacoBa 10 18 yacoBa u 28 MuHyTa nma 28 munyTa. To 3Hauu ga je TB

MIPEHOC BaTePIIOI0 YTaKMHMIIE Tpajao 27 + 28 = 55 muHyTAa.

166.
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167. JlespeHUK ce moOMja MHOXKEHEM KOJTMYIHAKA M JISTHOIA, T1a j& TeJbeHUK
jemHak 7 - 89 = 623.

168. Pememe 1: Kaxo je 1 Tona jennaka 1 000 kg, cBaku o1 Gepaua Tpeda na
Habepe 1 000 : 5 =200 kg manmuna. To 3Hagn ga Ou cBakM of HUX Tpebdao ma
Habepe jour o 200 — 138 = 62 kg manuHa.

Pemreme 2: Iler Gepaua je Habpamno 5 - 138 = 690 kg manunue. Kako je 1 Tona
jemnaka 1 000 kg, To 3maum ma Tpeba ma ce Hadepe jomr 1 000 — 690 = 310 kg.
Crnenu na cBaku Oepau Tpeba na Habepe jour o 310 : 5 = 62 kg manune.

169. Mapko je 26. Maja ciaBao 1 gac u 38 MuHyTa, a 27. Maja 8 yacoBa u 8
muHyTa. To 3HauM 1a je Mapko cnaBao ykynHo 9 yacoBa u 46 munyTa. Kako je
9 gacora jegHako 9 - 60 = 540 muHyTa, Mapko je cnaBao ykymHo 540 + 46 =
586 muHyTA.

170. Ako je cTpaHHIa CBaKor oJ 10OMjeHNX KBaJpaTa jeJHaKa X, OHJIa je
00uM mpaBoyraoHuKa jeqHak 3x +x + 3x +x =8x =96 cm. Tamajex=96:8 =
12 cm. O6uMm cBakor o kBajapata je 4x =4 - 12 =48 cm.

X X X

X X X

171. Pememe je 1 234 + 5 678 = 6912.
172. Csaka aeBojunna he mobwurtn 3 456 ; 9 = 384 muHapa.

173. TIpowusBox O6pojeBa 346 u 82 je 346 - 82 =28 372.
YerspTtrra Opoja 28 372 je 28 372 : 4 = 7093.

174. Axo je nopmmHa kouxe 150 cm?, OHJa je TIOBPIIHHA je/IHE BEHE CTPaHE
jemmaka 150 : 6 =25 cm”. To 3Ha4M [ je UBHLA KOLKE ¢ jeIHaKa 5 cm.
Bampemuna kouke je V=a -a -a=5-5-5=25-5=125cm’.

175. Pememse 1: IoBpmuua cBewane caie je 20 - 15 =300 m’.

Kaxko ce 20 cm y jemHOM METpy CaapKu 5 IMyTa, TO j€ 3a MPEKPUBAHE jETHOT
KBaJpaTHOT MeTpa HEOMXOaHO 5 - 5 = 25 1ioya.

To 3Hauu 1a 3a 300 m* tpe6a 300 - 25 = 7 500 mouya.

Hena 7 500 mmoua je 7 500 - 100 = 750 000 nunHapa.

Pememe 2: ITosprumna ceuane cane je 20 - 15 =300 m* =300 - 100 - 100 =
3000 000 cm’. ITopmmHa jeane mwiode je 20 - 20 = 400 cm™.
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3a moriouaBame cBedane caie Tpeda 3 000 000 : 400 = 7 500 mmoya.
Hena 7 500 mmoua je 7 500 - 100 = 750 000 nunHapa.

176. Ilpecek ckynoBa A u B je ckym { 7, 8,9, 10, 11 }. On uma 5 enemenara.
177. 3—1-2+6,5 :22 3—l+6,5 :2:9:2:9-127
4 7 2 7 7 9

178. U3 nemema 2023 : 67 nobuja ce ma je 2023 : 67 = 30 (13). IIpema Tome
30up KOJMMYHUKA U ocTaTka je 30 + 13 =43,

179. Tpaxene nyxu cy AB, AC, AD, AE, BC, BD, BE, CD, CE u DE n nma
ux ykymHo 10.

—0 ® ® ° ®
A B C D E
180. Pememe 1: U3 ycnoBa 3amatka je B+ o =90° u y+ 3 =180°. Ako ce ox
Jpyre jeMHaKOCTH 0gy3Me mpBa Joduje ce aaje y-a = 180°— 90° = 90°.
Haxkie, yrao v je 3a 90° Behu o yria o.

Pememe 2: U3 yciora 3amatkaje B+ o =90° u y+ [ =180°.
Tamaje=90°-a,majey+Pf=y+90°-a=180°u y-o=180°-90°=90°.
Haxte, yrao y je 3a 90° Behu ox yrna o.

181. BpojesHa BpemHocT u3pasa je: (—7) + 8+ (<9) + | 10— (=11) | =1+ (-9)
+10+11 | =8)+21=13.

182. ZCAB =180° - ZABC - ZBCA = 180° — 54° — 65°.
Crnenu naje ZCAB=126°—-65°=61°.

183. U3 ycnoBa 3amatka ciequ na 24% mace 4okosazie yuHe JemHunm. To
3raqm na 3a 1000 kg kmnorpama gokomazae, tpeda 1 000 - 24% =1 000 - 0,24
= 240 kg neurauka.

184. Tlospmmaa yetBopoyriia ABCD ce mo6uja kaja ce of IOBPIITHHE
npaBoyraonnka MNPQ onysmy mnospmuHe Tpoyriosa ABM, BCN, CDP u
DAQ. To 3Haum n1a je TpaxkeHa nmoppmmHa P=6-3-3-1/2-3-2/2 -5-1/2 -
2-1/2=18-3/2-3-52-1=18-4—-4=18-8=10cm".
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185. Hajsehu moryhu 6poj cabupaka je kana je 30up nedurncan Ha cienehu
HaumH: (—2022)+ (-2021)+..+(-1)+0+1+2+..+2021 + 2022 + 2023.
Tana je 6poj cabupaka n =2 - 2022 + 1 + 1 (2022 mapa cynpoTHux O0pojesa,
mayna u 2023). 3Haun na je n = 4044 + 2 = 4046.

186. Ako 6 MajcTopa casuiajy 3rpaay 3a 32 jpaHa, OH/A je 32 3UAAmE TE 3rpajie
HeoxotHO 6 - 32 = 192 nHeBHUIE. AKO UMa § MacTopa OHJa OHU Ca3uajy
3rpany 3a 192 : 8 =24 nana.

187. 306up yrioBa y MmaOroyriy ca 18 crpanuia je (18 —2) - 180°=16 - 180°.
Kako cy y npaBuiiHOM MHOTOYTITy CBU YIJIOBHU jeHaKH To he jenaH yrao Outu
16-180°:18=16-10°=160°.

7,310 37.310 317

188. Kako je = = =] TO je BpeOHOCT JaToT u3pasa
31235 31235 317

jennaka 1.

189. U3 x’ = 16x, ciequ ma je x’— 16x =x(x* — 16) =x(x —4)(x + 4) = 0.
Jara jeqHaunHa uMa pemema 0, 4 1 —4 1 BUXOB pou3Box je 0.
190. TIpumerumo naje AC?+ BC? = 30% + 30> =900 + 900 = 1800 < 2304 =

48%. To 3HAa4H [a je TPOyrao TYIOYIIIM U Ia My C€ LIEHTAp OIUCAHOT KpPyra
HaJIa3¥ U3BaH TPOYIJia (BUAU CIIHKY).

C
30
30 18
24
N M 24 5
R-18
R o

U3 tpoyrna BCM BucuHa jenqnakokpakor tpoyria CM je:
CM* =30%—-24>=900 — 576 = 324, ma je CM = 18 cm.
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Axo je O meHTap ONMMcaHoT Kpyra, OHIa j€ U3 IpaBoyrior Tpoyriia AOM:
AO’ = AM? + OM®. Ciienu zia je R* =24 + (R — 18)* ) wn
R*=576 + R* -36R + 324. Taga je 36R =900 u P =900 : 36 =25 cm.

191. Axoje P = 64" =294 cm’, onna je a” =294 : 6 =49 cm’, ma je
a =7 cm. Taza, je 3ampeMuHa KOIKe jeaHaka a = 7° = 343 cm’.

192. Axo 1eny HejeqHAUNHY IIOMHOXHMO ca 12, 1o0uja ce 1a je
6(x—1)<8x<3x+9.Cnenu naje 6x—6<8x m8x<3x+9.
Tamaje—6<8x—6xu8x-3x<9.Tamaje2x>-6 u 5x<9,maje x>-3wu
x<9/5 mm -3 <x< 9/5. llenn OpojeBu KOjH 3a10BOJHABA]Y ATy
HejenHauuHy cy —2,—1, 0 u 1 u uma ux 4,

193. Bouna BucuHa mupamuzae h° = 5>+ 12 =25+ 144 =169, maje h=13
cm. TToBpmumaa mupamuze je B+ M =a> +4ah/2=100+2 - 10 - 13 =100+
260 =360 cm’.

194. Hexka je Ha IpBOj ITOJIMIH X, @ HA APYTO]j TIOJIUITH ) Kibura. U3 ycinoBa
3agatka je x +y =100 u x/2 + 2y/3 = 60. MHoXxemeM Ipyre jerHauune ca 6,
nmobwuja ce 3x + 4y = 360. 13 npee jexraunne je y = 100 — x, ma ce 3aMEHOM y
npyry mobuja 3x + 4(100 —x) = 360. Cnemu ga je 3x + 400 — 4x = 360, ma je
—x=-40 u x=40,y=60. Hakne, Ha MpBOj MONUIH je Ouno 40 Kmura.

195. Akojey=xx+n,oHnaje3=5«x+n u6=0-x+n JJobujace naje
n=6 u Sx+6=23,najex=-3/5 Ilpaa y = - 3/5 x + 6, npecena
koopauHatHe oce y Taukama A( 10, 0) u B (0, 6). Jlyx AB mipu Tom nma

nyxuny A 102 +62 =136 =234 .

YV mpasoyriioM Tpoyriay ABO, TpaxeHo 0/ICTOjamke je XUITOTEeHy3MHa BUCHHA,
a ce U3 MOBBPIIUHE 00Uuja J1a je TO pacTojame

. 30,/ 34
d:m 6= 30 = =1—5«/34:5,14.

234 /34 34 17
196. U3 ycmoBa 3amaTka ciaean a mocie IpKema Maca Kade H3HOCH

100% - 12% = 88% npBoduTHe. Taxa je 100 : 88 = x : 44, ma je 88x = 100 - 44.
Crnemu ma je x = 4400 : 88 = 50 kg.

197. Axo cy yrioBu Tpoyria 3x, 2x 1 7x, oHaa je 3x + 2x + 7x = 180°.
Crnemu na je 12x = 180°, ma je x = 180° : 12 = 15. Paznuka HajBeher u HajMamer
yrnaje 7x —2x = 5x =5 -15°=75°.

198. Ako je mamu 0poj x, oHza je Behu Opoj 2x + 3. Cnemu na je 2x + x + 3 =
60, maje3x+3=60,3x=57ux=19.
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199. Heka je BucuHa apBeTa X. M3 CIIMYHOCTH MPaBOYIIIMX TPOYTIIOBA KOje
YHHE BUCHHA 00jeKTa U CeHKa o0jekra cienu aa je 1,8 : 4 = x : 20. [lakie,
4x=20-1,8=36.Tamajex=36:4=9m.

200. Heka je | x—3 ‘ =y, Cnenu na je y > 0. Jlara HejeqHaunHa MOCTaje

2 + 3 <0.
y -1 y+2
Tana je 20 +2)+3(-1) <0 , ogHOCHO Sy—-i-lg 0
(y =D+ 2) (y =D(y+2)

Kaxko cy 5y + 1 u y + 2 mo3uTuBHH OpOjeBH pa3lIOMaK je HETaTUBaH caMo Kaja
jempas (y—1) <0, 1j. xagajey <1.

To 3Haum 1a je | x-3 ‘< I,omHocHo -1< x—-3<1,maje 2<x<4.
Tpaxkenu 30up je 3. jep IOCTOjU caMo jeAHO LETOOHPOjHO pelleHe.

201. Hekaje A=1+i+i 4+ +i'=1+1+(1) +(i)+(1)Y>=1.

202. Hexkaje log, x=a. Tamaje a®—3=2a,maje a’ —2a—3=0.
Pemema nobujeHe kBagpaTHe jeHauNHE Cy a; = —1 U a; = 3.

To 3naun ma je logy x=—1 u logyx =3, majex; =2" nx,=2°.
[pousBox pemema je 2> = 4.

3 2 3y

2
203. ®ynkumja y =2° 7% jepacryha, mamz 27 < 1 =2°cnenn na
je x* —3x < 0. Pememe nobujene jenmaunne je 0 < x < 3, na je 36up 1en06pojH-

uX pellewa HejenHaunHe jeqnak 0+1 +2+3 =6

204. Mspasz A =10(cos’30° —sin*30°) = 10(cos’ 30° — sin*30°)(cos” 30° +
sin®30°) = 10 cos60° = 10 - 0,5 = 5.

205. M3 x(x—1)(x+ 1)(x +2) =24 cnequ naje (x — 1)(x + 2)(x + 1) x = 24.
Tamaje (X +x—2)(x* +x) =24 wm (X +x—1-1D)*+x—1+1)=24.
JloGuja ce maje (x> + x—1)* —1 =24, maje (x* +x — 1)* =25. Crenu 1a je
X+x—1=5 mwm x*+x—1==-5.Tosnaun maje x’ +x—6=0 wm

x* 4 x +4 = 0. IIpsa jennaunna nma peanua pemera 2 1 —3. Pernema apyre
jeIHaYMHE X3 U X4 HUCY pealiHa jep je TUCKpUMHHAHTA jeIHAaYnHE jeaHaka —15.
3a pemema aApyre jeJHaYNHE Taga, Ha OCHOBY BueToBUX dopMyiia, Baxe
jemHaKoCTH X3 + X4 = —1 U X3X4 = 4.

Tana je x33 + x43 =(x3+ x4)(x32 —X3X4 + x42) =(x3 +xg9)((x3+ x4)2 —3X3X4) =
1)(1-12)=11.

206. 3ampemuna somre je 4/3nr’ = 972n. Tama je 4r°=2916, majer’ =729 u
r=9.
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207. Tpaxenu 30up je 1 +3 + ... 197 + 199. Axo ce manpase maposu 1 + 199,
3+197,5+ 195 ..., a 6uhe ux 50, onga je 30up cBakor mapa jeaaax 200.
36up mpux 100 mapaux 6pojesa je 50 - 200 = 10 000.

208. Axo je mBHUIIAa IPABHITHOT TE€Tpaeapa ¢, OHIa ce BUCHHA TeTpaenpa H
nmobuja mpuMeHoM [lutaroprHe TeopeMe U3 penanmje

szaz_{a\/?Jzzwz —a®  24° aﬁ.
3

= . Cnenu na je g7 —

3 3 g
2
a3 aJ3=27J?.

1
3anpeMuHa TeTpaeapa je V:5 LN

TN}
W3 npetxo/iHe jeTHAKOCTH je
3 ::12-27.J§'::12-27.¢§_.\[§':27 68 =G
NERRRNCRN S
6HH=5E¥LRTJZ<yJ§=34=a
VYR TR
209. Cpenumre ayxu AB je tauka C (0,4)=C(p, q),majep=0 u g=4.

Ksanpar nonynpeunuxa kpyra je > =(1—-0)>+ (3 -4)>=1+1=2. Tagajep
+tq-r’=0+4-2=2.

a

Tamaje a =3

210. Axojel + i + L + ...+ L = 1023,0H11aje
2 on 512

1 1 1 1023 511

—t—t it — = 1=

2 4 on 512 512

Jlobujern 36up je 30up reoMeTpHjCKe MPOTPECHje UHjH je TIPBU WiaH 1/2, a
KOJIMYHUK 1/2 ¥ HU3 MMa Ta4yHO 71 WIaHOBa

1]1
1-1=
1 (2) 511 1" 511
Tamaje 5 = wol-| =
2 1 512 2 512
2

1Y 511 1 1Yo .
C | = =1l-—==——==|—=|",majen=09.
nempaje | o 512 512 \2

211. Jlara ¢pyuknumja je nedrHICAH caMo aKo je GyHKIHja 1Mo KOPEHOM
HEHeraTWBHA U aKO je F’eH UMEHHJIAIl PA3]IIUT O] HyJIe.
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2 2
5x — x 5x — x .
Haxkue, = >0 u x # 3. Kaxo je umenunan ysex

x> — 6x+9 (x ~32
TO3UTHBAH TO MOpa GuTH 5x — x* > 0.
Tama je 0 < x < 5. Ilpupomuaux OpojeBa pa3IMIUTHX O 3 Y OBOM HHTEPBATY
mma 4 (1,2, 4, 5).

) Jgx . 3sinx ) 3
lim =2 =lim —— =Ilim
212. sin x SINX: COSX Cos x

x—0 x —0 x—0

213. Hexka je Ha IIaXOBCKOM TYpHHUPY OWJIO 7 yuecHHKa. CBaKH OJ1 HHX je
oxmrpao 1o n — 1 maprtujy, anu je maptuja A — B Omta ucta kao B — A.
Tosmaum majen(n—1):2=120,maje n (n— 1) =240.

PemaBamemM KBapatHe jeqnaunne n” — n — 240 = 0, 1o6ujajy ce pemersa n = 16
w7 =—15. OruriegHo jeauHo pememe je 16 urpaya.

214. Kaxo je 2023 =7 - 289 To y ckymy Opojesa 1, 2, ..., 2023 uma Tayno 289
OpojeBa nespuBHX ca 7. BepoBatHoha p =289/2023 = 1/7. Bpeanoct uzpasa
578p = 578/7.

215. TpaxkeHa KyTHja ©IMa OCHOBY KBaJpaTHOT OOJIMKA Ty’)KHHE X U BUCHHE V.
3anpemuna Te Kytrje je V=x"-y,ax + 2y =30. Tamajey=(30—-x)2 u
sampemuna V = x*(30 —x)/2 = 15x* — x*/2. I3Box V’ = 30x — 3x%/2 =

x(60 — 3x)/2. dynkumja nma MakcuMyM Kaja je 60 —3x =0, majex =20u

y = 5. MakcuManHa BpeaHocT 3anpemune je V =x>y =400 - 5 =2 000 cm’.

216. 3ampemuHa mpcTpHe je 2 - 3 - 4 =24 m’ = 24 000 dm’.

Kaxo je 1 dm’ 3anpemuma koja oxrosapa sampemusn ox | 1uTpa u kako ce ox 1
nutpa (mnu 10 genunurapa) coka moxke HarmyHuTH 10 : 1,25 = 8 cokoBa, ykynaH
Opoj cokora he 6utu 8 - 24 000 = 192 000.

217. W3 nopatka na 3 majcropa 3a 4 cra Hanpee S0 mocyaa, 3akJbydyjemMo aa
jemaH MajcTp 3a jeqaH cat Hampasu 50/12 = 25/6 mocyzne. Onnma 7 MajcTopa 3a 6
caTy, IITO je YKyIHO 42 panHa cata Hampase 42 - 25/6 =7 - 25 = 175 nocyna.
218. ®onmammja Anex Kasuwnh je o6jaBmma 111/150 = 37/50 = 74/100 =74 %
0]l YKYITHO OTPEOHHX YIIOCHHKA.

219. VYkynan 6poj npomssenenux nehuje 111+ (111 +2) + (111 +4)+ ... +
(111 +28-2)=111+ 113+ 115+ ...+ 163 + 165 + 167, Te je 6poj cabupaka
jemHak 29, jep 1. u 2. Maja (Ip:kaBHU Ipa3HUK) Ipemry3ehe HHUje MPOM3BOIIIN
nehn. Tpaxenn 36mp je (111 + 165) + (113 +163) + (115 +161) +... + 167 =
276+ ...+ 276+ 167 = 276 - 14 + 167 =3864 + 167 =403 1.
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220. Pememe 1: IToBpmmHa npojajeor nentpa je 25 - 16 =400 m’. Kaxo ce
20 cm y jeHOM METpY CaAp>KH 5 IMyTa, TO je 3a NPEKPHUBaE jeJHOT KBaApaTHOT
MeTpa HeonmxoaHo 5 - 5 = 25 mwioua. To 3nauu na 3a 400 m’ Tpeda 400 - 25 =10
000 mmoua. Lena 10 000 mmoua je 10 000 - 100 =1 000 000 gunapa.

Pemreme 2: Iopimua ceuane cane je 25 - 16 =400 m* =400 - 100 - 100 =
4000 000 cm’. TToBpunHa jeare miode je 20 - 20 = 400 cm™.

3a moriouaBame cBedane caie Tpeda 4 000 000 : 400 = 10 000 mioya.

Ilerna 10 000 mwroga je 10 000 - 100 =1 000 000 muHAapa.
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JNODPAHTOBO MATEMATHNYKO TAKMUYEBE
JIETHhA IIKOJIA MJIAZIMX MATEMATHUYAPA —
YAYAK 2023.

221. Kakoje5+6+7+8+9+10+ 11+ 12+ 13 =81, 10 je ueHrpasau 6poj
MaruvHor kBanpara jemHak 81 : 3 =27 (tagan je ogrosop I).

222. Axo MuaH cajsa uma x roauHa 3a 28 roauna he umaru x + 28, mro je
jemnako 3x. Tana je 3x = x + 28, na je 2x = 28 u x = 14. Munasn caaa uma 14
roauHa (TadaH oAToBop je b).

223. Heka je cpenmu o THxX 6pojeBa a. Tamajea—1+a +a+ 1 =345,
Crnemu na je a =345 : 3 =115. Hajsehu ox Tux O6pojesa je 116 (tagad je
onrosop B).

224. Y cBakom oj 9 kBapara uma o 4 npasa yria. To je ykymHo 9 - 4 = 36
npaBuXx yriosa (Tadan oarosop je I).

225. Pemema MmaTemaTuukor pedycacy: 1 +10+102=1+11+101=1+12
+100=2+10+101=2+11+100=3+10+ 100 =113.

226. TakBu cy NpaBOYyraoHUIH KOjU WMajy cTpanmie: 1 u 48, 2 u 24,
3u16,4u 12 u 6 u 8. Ima ux ykymHo 5 (Tadad oAroBop je B).

227. Hemapuux ctpanuiia uMa 62 (5 jemnonudpenux, 45 npoundpenux u 12
tpouudpennx), To je ykynao 5 -1+ 45-2+12 - 3=5+90+ 36 =131
mudpa (Tagan oarosop je b).

228. Axo je Hajmamu off THX OpojeBa x, oHmajex +x+1+x+2+x+3=4.
x+6=1250. Tagaje 4 - x = 1244. Tana je x = 1244 : 4 =311. Hajsehu oxn Tux
opojera je 311 + 3 =314, a npousBox mwerosux nudapaje 3 - 1 - 4 =12 (tauan
oxarosop je I).

229. Hexka je cTpanuiia kBaapara a. Kaga ce cBaka crpaHuifa kBajapara yBeha
3a 4cm, merosa nospumnHa ce ypehaza4 -a+16+4-a=48. Tanaje 8§ - a =
48—-16=32ma=32:8=4 cm (Tagan oaroBop je A).

230. MateMaTiuky pebyc * + ** 4 *#* 4 ##k% = 1113 yma 10 pemema. Ta
pememacy: 1+10+ 100 +1002=1+10+ 101 + 1001 =

1+10+102 +1000=1+11+100 +1001=1+11+ 101 +1000=
1+12+100 +1000=2+10+ 100+ 1001 =2+ 10+ 101 + 1000 =
2+11+100+1000=3+10+ 100+ 1000=1113.

231. 36wup 6pojesa 5 u 8 (y mexamHom cucremy) je 13. Jlexamuu 6poj 13 =8 +
4 + 1 y burapHOM cucteMy ce 3ammcyjy kao 1101 (tagan ogrosop je B).

232. Tlpupoman 6poj Koju je mespuB ca 2, 3, 5u 8 je nespuBca 3 -5 - 8 =120.
Hajmamu getBoponndpenn 6poje koju je nesprmM OpojeBuma 2, 3, S u 8 je

9 - 120 = 1080, a Tpaxxern 6poj je 1081 (tagan oxarosop je B).
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233. Tlopen npaBux a u b mMa jomr 3 - 4 = 12 mpaBux, Ia je yKymaH Opoj
mpaBuXx jemHak 2 + 12 = 14 (tagad oarosop je B).

234. Vkymnan 6poj oca CHMETpHje Ha CBUM JaTuM ciukama je 0 + 0+ 1 +2 +2
+ 1 = 6 (tagan oxarosop je b).

235. Bpoj 12138 jemnak je 2 -3 -7 - 17 - 17. Jlakie, naTd pas3aoMak ce MOXKE
CKpaTUTH ca IpocTuM OpojeBuma 2, 3, 7 u 17.

236. YerBopoyrao NMCD cacroju ce u3 TpH mpaBoyria Tpoyria: BND
(uetBpTHHa KBagpata ABDE crpanune 6 cm), BCD (kerete cy 6 cmu § cm) u
BCM (uerBpruna kBaapara BCFG crpanune 8 cm). IloBpmmnaa yeTBopoyria
NMCD je36/4+6-8/2+ 64/4=9+24+ 16 =49 cm’ (Taua je 0OArOBOP
A).

5 o4 6.5 3.4 30 Al12
237. Kako je A=64 8 = 2) ) = 22 =22 =4 ,

328 (25 )8 240

150.14°  30.56.25 .7 5
B= = o =3-5-2=150u
217104 30 .7°.2% .5

5 5 5 5

c:(_gj [3) g5 _(32) 37 =-32,
3 7 3P .7

Toje A+ B+ C=4+150-32=122 (tavan oarosop je b).

238. Bpoj je nespus ca 9, ako my je 30up 1mdapa nesbus ca 9. Banenrtuna je
MorJia 1a Hamuie Opoj uuju je 30up uudapa Behu wim jeqHak 4, a Mamb WK
jennak 12. [Ipema Tome BaneHtrHa je Hamucana OpojeBe uuju je 30up undapa
jemHak 9. TakBux xomOmHaNMja iMa camo aBe: 2 +2+2+3u3+3+2+ 1.
[IpBux 6pojesa uma 4 (2223, 2232, 2322 n 3222), a npyrux 12 (1233, 1323,
1332,2133,2313, 2331, 3123, 3132, 3213, 3231, 3312 u 3321). 3naun 1a je
Banentuna Hanmcana 4 + 12 = 16 6pojeBa (Tagad oarosop je B).

239. Heka je noBpiuna yetBopoyria ABCD jennaka S, a tpaxxena P(MNPQ)
= S§* Kako je u3 ycnosa 3agatka AM = MN = NB u CP = PQ = QD, ongna je S,
= P(AAMQ) = P(AMNQ), S, = P(ANPQ) = P(ACPN), S; = P(AAQD) =
P(AAQP) =P(AAPC) u S, = P(ACBN) = P(ACMN) = P(ACMA). Baxe crnenehe
JEIHAKOCTH (BUAM CITUKY):
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S = S3 + 2S1 + 2S2 + S4; S* :Sl + Sz uns = 3S3 + 3S4 I[EIKJ'IC, 3S3 + 3S4:S3 +
28* + 84, ma 285 + 25,=28* wim §* = §; + S,. U3 jennakoctu S = 385 + 35, =
38* cnemu na je S* = 1/3S, na je Tpaxkenu ogHoc 1 : 3 (TauaH je oarosop I).

240. Heka je ZBAD = a.. Kako je BE ocHoBuiia jegnakokpakor tpoyria BEC,
T0 je BC=CE = AD. Cmuuso je u BF ocHOBHIIa je THAKOKPAKOT TPOyTia

ABF, na cienu jennaxoct AB = AF = CD. Cana cy tpoyrinosu ADF u CDE
noayna-pau jep je: AD = CE, ZDAF = a + 180° - 200 = 180° - aa = ZDCE u AF
= CD. U3 nogynapHoctu tpoyriosa je DE = DF.

241. U3 @ —8a*+13a—6=a’—a*—Ta* + Ta+ 6a— 6 =0, cnenu 1a je
a(@-1)-Ta(a—1)+Ta+6(a—1)=(a—1)(a"—Ta+6)=0. Tame je
(a—1)(d*—6a—a+6)=(a—1)a—-6)a—1)=0.Pemema jexnaunne cy 1, 6 u
1 u Bux0B 30up je 8 (Tauan je ogrosop ).

242. Yeropoyrao ABCD je tetuBHH, ma je ZADC = 180° - ZABC = 180° -
130° = 50°. Kako je AC = CD, tpoyrao ACD je jegaakokpak u ZCAD =
ZADC = 50°. U3 tpoyrina ACD cienu na je ZACD = 180° - 50° - 50° = 80°
(Taugan oarosop je ).

243. IlenobpojHa CTpaHHIIA PABOYTIIOT TPOYTIa MOXKe OUTH KaTeTa WK
XunoTeHysa. AKko je katera a jennaka 20, ouza je ¢ — b> = 400 u nara
jemHaumHa uMa pemiema: ¢ = 101, b=99; ¢ =52, b=48; ¢ =29, b=21;

¢ =25, b=15. Axo je xunoteny3a 20, oH/Ia je jeIUHO peleke a = 16,

b =12. Kako je momynpeyHuK KpyTa yIucaHoT Y MPaBOYTIIA TPOYTao jeaHax (a
+ b —c¢) : 2, T0 cy oaroBapajyhu nmomynpeunnuu 9, 8, 6, 5 u 4.

36up nobujeHnx BpeaHocTH je 32 (Tadad je oarosop I).

244. Axko xonctpyuiemo Tpoyrao BCD moaynapan natom tpoyriy ABC,
nmobwuja ce jemaakokpaku Tpoyrao ABD ( AB = BD =2x u ZABD = 30°).
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Hexka je AE Bucuna mobujeHor jemaakokpakor Tpoyria ABD u Heka je karera
AC =Yy. Kako je y npaBoyrnom tpoyriy ABE, ZABD =30°, To je ZEAB =
60°, ma je AE = AB/2 = x. 13 mospmunae Tpoyria ABD je 2y - 1: 2 =2x - x/2.
Cnenu 1a je y = x°. W3 Iuraropune Teopeme je y° + 1 = (2x)* = 4x>. Taza je
yV+1=4y,majey,—4y+4-3=0.1 (y—2)"—3=0. JloGuja ce 1a je
y=2- \/? wmm =2+ /3 . Kakoje AC Hacnipam yrna oz 15, to je AC

Marba KaTeTa ¥ Mamba of 1 u jeanaka 2 — 4/ 3 (tagan oarmeop je A).

245. W3 HejemHaKOCTH apUTMETHUYKE U TEOMETPH]CKE CPEIHHE CY OUHUTIICTHE

HEjeTHAKOCTH
xX+y N y+z >0, zZ+x N x+y >, z+y N X+z 59
y +z xX+y xX+y zZ +Xx X +z zZ+y
HbuxosumM cabupamem ce mobuja
Xty ytz | x+z ytx o ozdy o x+z oo
Y +z X+y X +y X+z X +z zZ+y
Cnenu na je
2x+y+z+2y+z+x +22+x+y > 6, maje
y +z xX+z X +y
2 2 2
GENE 2 P R R
y +z xX+z x+y
Tana je al + 4 + z Zi.
y +z xX+z x+y 2
JemHakocT Baxku kagaje x +y =y +tz=z+x, 1. x =y ==z
AM BN CP S5 7 CP
246. Ha ocunoBy YeBnne Teopeme je —+ — - — =—. — - ——=1,
MB NC PA 6 8 A

Tana je 22 ﬁ . § = ﬁ (Tagan oxrosop je b).

PB 5 7 35
247. Axoje p+4*=¢* onmajep= ¢*— 2)*= (¢-2" (¢+2"). la 6u 6poj p
610 mpoct Mopa Gut g—2°=1 u p= ¢+ 2*. W3 nperxonHux jeqHakocTH je
g=2"+1up=2"+1+2"=2""+1up+1=2q
Axojeg=2,oamajex=0up=3
Axojeg=3,oamajex=1up=>3,
Axojeg>5,0oamajeqg=>6a— 1 nmmg=>6a+ 1.
Axojeg=6a—1,oumaje p+1=2qg =12a-2,naje p = 12a — 3, mro HUje
moryhe, jep je p nmpoct 6poj 1 He Moke OUTH AeJbuB ca 3.
Akojeg=6a+1,oumaje p+4°=¢* =36a>+ 12a + 1.
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JloGuja ce jennakoct p =364 — 12a + 1 — 4" u Tana je 6poj p Ae/buB ca 3, na
HE MOX€e OUTH IIPOCT.
To 3HauM [a jeJHAYMHA MMa CaMo J[Ba pelliea (TauaH je oarosop B).

248. Kako je Tpare3 tanreHtHH, T0 je AB + CD =7+ 3 =10 = AD + BC. Ako
KoHcTpyHiemo napaienorpam AECD, onna je BE =7 — 3 = 4. Heka je nyx
EF = x. Tana je BF =4 — x u CE = 2x (360r yria ox 60°). Kaxo je u 30up
kpakoBa AD u BC jennak 10, u xako je AD = CE = 2x, o je BC =10 — 2x.

D 3 c

A E F B
U3 npasoyrimx tpoyrmosa CEF u BCF je (2x)* —x* = (10 — 2x)* — (4 — x)™.
Crenn 1a je 4x” —x* =100 —40x + 4x* — 16 + 8x —x*, maje 32x = 84 u

x=84/32=21/8. Tanaje BC=10—2x=10-42/8=38/8 n CE=42/8 u
CE — BC = 42/8 — 38/8 = 4/8 = 1/2 (tauan oaroBop je A).

249. Heka je C' momHOX]e BrcuHe u3 TemeHa C Ha C
npaBy AB. Kako je BC =1, To je BC'=1/2. U3

AB=2 — \/? < 1/2, To je Tpoyrao ABC Tynoyriu.

I[y)KAC'=%—2+\/?=\/_—%.

Axo je AA' Bucuna tpoyria ABC u3 remena A, oHna

3
jeAA’z(z—ﬁ)-g:\/__% .

o
60y

Tpoyrmosu ACC'n ACA' cy monymapuu (AC = AC, C' A B
AC'=AA'u LAC'C= ZAA'C=90° - CCY).

U3 nogynapuoctu je ZACC'= LZACA'=15°, jep je ZBCC' = 30°. To 3Hauu u
naje ZCAB = 180°— 60° — 15° = 105° (tauan oarosop je B).

250. Axo je n = 2k mapan npupogan Opoj OHIa ce KBaapaTHa Tabia n X 7
MOJKe TIPEKPUTH ca k TaOIu TUMeH3mja 2 X 2.

AKo je n nespuBO ca 3, Tj. n = 3m, OHJIa ce KBaapaTHa Tabja #n X n MOXKe
TIPEKPUTH ca /1 Tabm quMeH3nja 3 X 3.

AKo n HUje 1eJpUBO HU ca 2 HU ca 3 (n je HemapaH Opoj KOju HUje neJbuB ca 3),
OHJIa ce KBaapaTHa Tabja # X n MOXKe ITOACIIUTH Ha # Tpaka (KOJIOHA) O KOjuX
Cy HemapHe KoJoHe o00ojeHe OeyioM, a mapHe KOJIOHE IPHOM 00joM.
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Tana je ua Tabmu B = (n” + n) : 2 6emux u C = (n° — ) : 2 UPHUX 10JbA, LITO
3HAYH Ja UMa 1 OENUX T0Jha BUIIIE HETO IPHHX, Tj.
B-C=n.

Hexa je Tabna n X n mpekpUBeHa ca x Ta0Iu JUMEH31aj 2 X 2 ¥ y Ta0bnu
quMmensuja 3 X 3 (x u y cy HeHeraTUBHH 1ieiu Opojesu). Tabxe 2 x 2 umajy 1o 2
Oerna u JBa 1pHA 10Jka, a Tabse 3 X 3 umajy wim 6 Oenux u 3 UpHa 1MoJba, Wi 3
Oena 1 6 IPHUX T0Jba (BUAN TOPEY CITUKY ).

Y npBoM ciyyajy Ha Tabnu he Outn 2x + 6y 6enux u 2x + 3y upHux nosea. Tana
je B—C=mn=2x+ 6y —2x— 3y =3y, mro Huje Mmoryhe jep Opoj n HUje JICIbUB
ca 3.

Y apyrom ciydajy Ha Tabmu he outu 2x + 3y 6enux u 2x + 6y UPHUX MMOJba.
Tanma je B— C=n=2x+ 3y —2x — 6y = -3y, mrto Huje Moryhe jep Opoj n Huje
JIeJbUB ca 3.

Jaxite n je mpupogan Opoj Koju je JeJbUB ca 2 WK 3, ITO 3Ha4YH Ja je o0JInKa
6K, 6K + 2, 6k + 3 wnu 6x + 4 1 HUje obsmka 6x — 1 wim 6x + 1.
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